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PRAEFATIO. 


Pappi Alexandrini collectionem mathematicam, cuius co- 
dices manu scripti neque rari erant nec fere ignoti, nonnulli 
iam viri docti in publicum edere cogitaverunt, pauci etiam 
incohaverunt; nec tamen ea vel consilia vel operis initia quis- 
quam perduxit ad finem. Ac mihi quidem, cum primum 
studiorum tirocinio peracto ipse iam, quantum in me esset, 
operam aliquam Graecis litteris navare institui, Pappi reli- 
quias ex tenebris minime meritis in lucem vindicare animo 
erat fixum et destinatum; sed anno demum 1864, postquam 
Heronis geometrica et quaecunque alia id genus elaboranda 
erant absolvi, viam hanc difficilem et arduam ingredi suscepi, 
qua tandem tot veterum mathematicorum theoremata ac pro- 
blemata splendidissima, ἃ Pappo collecta aucta illustrata, 
communem eruditorum in usum proponerem. 

Nec defuerunt fausta statim ab initio auspicia. Nam cum 
de incepto meo consuluissem TnHxopoguw MowmwsEN, qui in- 
signi sua et humanitate et auctoritate nunquam petenti mihi 
deesse voluit, ab eoque quaesivissem, an forte in Italia, 
maximeque in bibliotheca Vaticana Pappi codex antiquior ser- 
varetur , quoniam Parisini reliquique tum noti essent recen- 
tissimi, ille mihi audivisse se respondit a Cumrio Wacns- 
wurH cum alios mathematicorum libros tum Pappi codicem 
Romae inspectos esse. Quem cum ea de re litteris adiissem, 
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rescripsit mihi meminisse se quidem vetustum ac spectabilem 
Pappi codicem in Vaticana latere, sed certiorem eius rei nun- 
tium ab ÁporrHo KirsstiNc me impetraturum esse. Nec spes 
fefellit; nam egregia comitate hic mihi indicavit Pappi codi- 
cem ceteris, ut iam tum videbatur, multo praestantiorem, 
quem postmodum omnium reliquorum archetypum esse co- 
gnovi. Sed priusquam Romam ad extutiendum eum librum 
me conferrem, continuus Graecus textus ex aliis codicibus 
describendus et quaedam quasi praevia editio paranda erat. 
Quam operam aestate anni 1865 exigere licuit, postquam 
Parisiis et Lugduno Batavorüm íi libri manu scripti, quos 
inprimis adíre necesse erat, ad me missi sunt. lam proximo 
anno illius quem dixi Vaticani pártem priorem Romae cum 
meis schedis contuli, tum redux in patriam, quidquid prae- 
terea ad edendum scriptorem opus erat, congerere coepi. 
Sed intercessit Polybii edendi munus non minus gratum mihi 
ac vix minore temporis spatio praeparatum. Quo absoluto 
id iam agere instituaebam, ut Pappi editio, cum tamdiu in 
cunabulis quasi iacuisset, suis iam pedibus ín publteum pro- 
dire valeret. Attamen id fieri non potuit nisi subsidiis qui- 
busdam subministratis, unde honestissimus bibliopola sumptus 
ac periculum edendi libri paucorum in manus venturi facere 
auderet. | 
Itaque feliciter et peroptato contigit, ut ÁcApmIA LiTTE- 
RARUX Ἀξοῖλ Bomussica, adsentiente et iubente ΜΙΝΊΒΤΕΚΙΟ 
suPRERO REGro, quod rebus sacris et medíicinalibus atque in- 
stitutioni publicae praeest, tatnitàm pecuniam ad Pappurm eden- 
dut concederet, quanta pro paucitate eorum qui librum 
empturi essent contribuenda videretur. Cuius insignis libe- 
ralitatis elogium ut nunc ego gratissimo animo refero, ita, si 
quid opera mea quantulacunque profectum erit, multos ha- 
rum litterarum studiosos gratiis a me actis spero adstipula- 
turos esse. 
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DE CODICIBUS MANU SCRIPTIS. 


Quoniam de aetate, qua Pappus collectionem suam com- 
posuisse videatur, ac de titulo operis in tertio volumine dis- 
putandum erit, hoc loco restat ut de apparatu et copiis, unde 
haec profluxit editio, paucis exponam. Est Bomae in biblio- 
theca Vaticana Graecus liber manu scriptus CCXVIII mem- 
braneus, saeculi XII, ex quo reliqui, quotquot adhuc ita in- 
notuérunt, ut de eorum origine iudicari posset, descripti aut, 
intermediis aliis, derivati sunt. Cuius priorem partem usque 
ad V libri finem anno 1866, ut modo dictum est, ipse con- 
tuli; tum feliqua rogatu meo sedulo excusserunt AucusrUs 
WiLtwAxNs et Hoco Ἦινοκ ; denique libri VII capita 219—990, 
cum haec quidem schedarum pars non pervenisset ad me in 
itinere amissa, iterum cum editione Gerhardti a. 1873 con- 
tulit Avcusrus Mac, qui etiam scholia, quae sunt in margine, 
describenda, operam magni admodum laboris ac paene tee- 
dii, suscepit. Praeterea et Hinckius, qui, dum Romae erat, 
queecunque ego absens interrogabam de iis summa comitate 
respondere non cessabat, et Augustus Mau, dehique etiam 
Lubovicus MsNpELssonN locos nonnullos, si qua in progressu 
operis dubitatio mihi incidisset, iterum in codice Vaticano 
inspexerunt. 

Prima libri Vaticani folia occupat ἀνθϑεμίον περὶ παρα- 
δόξων μηχανημάτων fragmentum, recentiore manu scriptum; 
tum a felio tertio manus saeculi XII Pappi collectionem inde 
a verbis γὰρ αὐτοὺς ἐλάσσονος μὲν εἶναι ita exarare incepit, 
ut iam in archetypo, unde librarius haec descripsit, initium 
Graeci contextus defuisse appareat. Verum propria insuper 
labes in ipsum Vaticanum invasit, cum ad imos foliorum 
margihes interiores humore ac situ scriptura passim evanue- 
rit. Iam cum βάθη locis codices recentiores omnes lacu- 
narum biatus ostendant, hos ex ipso Vaticano, non ex ullo 
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vetustiore codice derivatos esse manifesto constat. taque hi 
libri, nisi forte coniecturas probabiles exhibent, nullo sunt 
pretio, nulla auctoritate. Quibus emendandi studiis iam in 
Vaticano plures manus. incubuerunt, eaque opera continuata 
est in Parisino 3460 cum laudabili diligentia, passim etiam 
prospero eventu. Pauca correcta sunt in Parisino 2368, quo 
e libro Scaligeranus et, ut videtur, Vossianus originem duxe- 
runt. Hi autem quos postremo dixi codices singuleri digni- 
tate excellunt propter recentiorum virorum doctorum emen- 
dationes ibi perscriptas. Nam ille quem nota V? significavi 
vir fuit et in mathematicis satis versatus et dictionis, qua 
Graeci eius disciplinae auctores uti solent, peritissimus. 
Scripsit autem notas suas aut antequam Commendinus Pappi 
interpretationem Latinam in lucem protulit, aut, si forte 
postea, non inspecto hoc libro, id quod et multis testimoniis, 
quae in adnotationem meam criticam congessi, confirmatur, 
Deque utriusque consensu infringitur; namque in mathema- 
ticis rebus duos viros artis ac rationis peritos idem , quod 
verum est, idque eadem Graeca appellatione expressum, in- 
venire et omnino veri est simile et interdum paene neces- 
sarium. Sed eum de quo dicimus ignotum virum doctum 
non fuisse Raemundum Massacum, a quo codicem Vossianum 
Petavio a. 1599 dono datum esse subscriptio docet (v. infra 
p. XIV), efficitur mea quidem sententia ex diversis litterarum 
ductibus. An forte fuerit Petavius, aliis relinquo diiudican- 
dum. Alter autem codex, quem Scaligeranum vocamus, in- 
signi splendore. enitet propter plurimas Scaligeri emendationes 
(bunc enim auctorem esse constat ex catalogo bibliothecae 
Lugduno-Betavae p. 339; atque id ipsum confirmatum vidi 
alio Scaligeri chirographo, quod mihi in manibus fuit). Hae 
quoque notae, quae nunc demum ex obscuritate diuturna in 
lucem prodeunt, saepius conveniunt cum Commandini con- 
iecturis; tamen neutrum horum quidquam petivisse ab.altero 
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tam manifestum est, ut singillatim id demonstrare super- 
sedeam. 

Ex his quos commemoravi codicibus anno 1865 per peu- 
cos menses uti mihi licuit Parisino 2440, saeculi XV, et 
Lugdunensibus Scaligerano Vossianoque, quos libros summi 
illarum bibliothecarum curatores in manus meas tradi bene- 
vole concesserunt. Ac Scaligeranum quidem totum partim 
descripsi partim cum fragmentis, quae tum iam edita erant, 
contuli; Parisini maiorem partem usque ad libri sexti finem 
excussi, reliqua quae propter temporis angustias ipse absol- 
vere non potuissem, secundum Waitzii apogrephum, de quo 
statim dicturus sum, pertractavi.  Vossiani minorem tantum 
pertem conferre licuit; tamen e toto codice, quaecunque ad 
editionem meam utilia esse viderentur, excerpere non omisi. 

Et antiquissimo exemplo Vaticano et Parisino libro 2440 
simillimi sunt ceteri qui Parisiis publice servantur. E qui- 
bus codex 2368 anno 1562 exaratus, de quo supra dictum 
est, 2369 (qui partem libri tertii continet), 2370 a. 1646 ex- 
aratus, 983 (in quo liber octavus exstat) innotuerunt mihi e 
TmEopom Wairzuü apographo, quod, quamdiu hac editione 
occupatus eram, manibus tenere et inspicere mihi licuit 
viduae WaiTZIAE beneficio, quae illas schedas GuiLELMOo 
BomcHmampro mittendas mihi tradidit. Itaque et inatronae 
illi spectatissimae et buic viro in omni mathematicae doc- 
wrinae genere splendidissimo, quod primum de eo appa- 
ratu certiorem me fecerit et postea saepius in ea re operam 
suam comiter praestiterit, singulares hic ago gratias. Ad li- 
bri secundi reliquias, quas Waitzius non descripserat, usui 
fuerunt notae e codice Parisino 2368 excerptae a G. G. Bre- 
dowio in Epistolis Parisiensibus (Lipsiae 1812) p. 180—183. 

In edendo fragmento illo, quod in nostra editione inde 
a libri VIII capite 19 legitur, Vincentius praeter Parisinum 
2368 adhibuit eiusdem bibliothecae codicem 2874 et supple- 
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menti 45$. Hos quoque communem cum ceteris recentioribus 
originem habere ex notis a Vincentio adscriptis partimque in 
hac editione repetitis satis apparet. 

Liber Graecus, quo Commandinus usus est, proxime ac- 
cedit ad Parisinum 2440, sed ita quidem, ut non ex hoc 
ipso, sed ex alio simillimo descriptus esse videatur (v. adnot. 
ad p. 88, 9. 92, 49 sq. 94, 29. 96, ἐ---α et 7. 98, 9 et 6. 
418, 8. 432, 48 etc.). Sic hoc quoque apographum redit 
ad communem fontem qui in bibliotheca Vaticana adhuc latuit. 

Non diversus ab his recentioribus codicibus, et qui non 
minus certa vestigia originis e Vaticano deductae prae se 
(erret, fuit Argentoratensis ille, cuius aliquam notitiam Ca- 
mererus de tactionibus p. 49—39 patefecit. Quibus in no- 
tulis nihil ex eo codice, quod ad contextum emendandum 
valeret, nihil omnino proprium aut peculiare afferri potuit. 

Codicibus Parisinis simillimi sunt duo Oxonienses Savi- 
liani (citati etiam in Fabricii bibliotheca ed. Harles vol. IX 
p. 174), e quibus Pappi libri VII propositionem 70 edidit 
Horslev, Apollonii inclin. p. 418—924. .AÀc maxime quidem 
eum Parisino 2368 oonsentit ille quem "alterum" appellat 
Horsleius; magis ad Parisinum 2440 accedit prior Savilianus, 
sed idem multis propriis vitiis inquinatus est ac neutiquam 
"eximii" appellatione, quam Horsleius ei tribuit, dignus. 
Eosdem Savilianae bibliothecae codices Halleius, et alter- 
utrum Wallisius adhibuisse videntur in edendis iis Pappi 
fragmentis, de quibus infra (p. XIX. XXI) exponetur. Certe 
nihil e suis codicibus hi duo viri doctissimi protulerunt, quod 
non communem cum reliquis libris recentioribus originem 
proderet. Neque aliter iudicandum est de eo codice, qui ^no- . 
ster MS***" a Meibomio in dialogo de proportionibus appel- 
latur, unde hic libri VII propositiones 239—934 edidit. 

Ambrosiani codicis 266, praeter Parisinos 2440 et 2368, 
mentjonem facit Gerhardtus (infra p. XIX). Ac librum qui- 
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dem Peppi septimum editor ille, quem minus alto silentio 
de ea re uti optandum erat, ex alterutro Parisino repetivissoe 
videtur, ex elio autem codice nescio quo Pappi librum octa- 
vum. Qua in parte quae sint codicis menda quaeque aliis 
ex causis orta (omnino sane haud pauca), nostrum non est 
scrutari; satis videtur hoc unum affirmare, in omni Gerhardti 
editione nihil usquam inveniri, quod codicum subsidium in- 
dicet diversum ab una illa familia, quae e Vaticano propa- 
gata est. | ἢ 

Guelferbyti cum anno 1864, edendis scriptoribus metro- 
logicis intentus, per paucos dies commorarer, inspexi Gudia- 
num Graec. 7, qui Pappi collectionis libros IlI— VI ac per- 
tem septimi continet, quem in idem genus atque omnem re- 
centiorum gregem referendum esse facile apparuit. Testis 
est praeterea G. G. Bredow, qui in Epistolis Parisiensibus 
(Lipsiae 1812) p. 187—200 libri IIl extremam partem, quae 
est de duplicatione cubi (cap. 96—104) ex eodem codice 
edidit. 

Praeterea commemoro Urbinatem Graec. 72, saeculi XVI, 
in quo liber septimus exstat, quem Romae inspexi et eius- 
dem, quam totiens dixi, familiae esse cognovi, neque tamen 
conferre potui. 

Neapolitani codicis bibliothecae Borbonicae, qui ex Vati- 
cano 248 descriptus esse videatur, brevem mentionem fecit 
Adolphus Kiessling ea in epistula de qua supra dixi. 

De codice Vaticano, quo Torellius se usum esse dicit, 
infra (p. XX sq.) paucis exponam. 

Vindobonensis codex suppl. LXV, saeculi XV, post He- 
ronis pneumatica habet Pappi collectionis libros IlI—VI et 
septimi initium usque ad verba cap. 9 δείχνυσι δὲ ταύτην 
Ἀπολλώνιος μὲν «να. Pauca ex hoc Graeca affert Kolla- 
rius in supplem. ad Lambecii commentarios de bibl. Vindob. 
p. 432—436; sed ea ipsa salis aperte huius libri cum reli- 
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quis recentioribus cognationem ^ac similitudinem declarant. 
Eiusdem bibliothecae codex suppl. LXVII, omnes reliquias 
quae in hac nostra editione exstant continens, descriptus est 
ex Parisino 2440 (v. Kollar. p. 440). 


Quoniam igitur omnis scripturae antiquitus traditae unus 
fons atque archetypus est Vaticanus, quem nota À insignimus, 
reliqui codices propter emendationes tantummodo οἱ coniec- 
turas, si quae in iis occurrunt, respiciendi sunt. Ne multa, 
praeter Vaticanum, cuius auctoritate haec editio plane inni- 
titur, primariam ubique rationem habui codicis B, id est 
Parisini 9440, et quaecunque in eo a variis viris doctis cor- 
recta vel alioqui mutata sunt diligenter adnotavi, omisi au- 
tem apertos scribae errores. Reliquorum recentiorum instar 
omnium elegi Scaligeranum, atque una littera S non solum 
liunc ipsum codicem notavi, sed etiam alios recentiores aut 
consentire significavi, aut, si forte dissentirent, nihil mentione 
dignum ex iisdem enotandum fuisse. Tamen, ubicunque 
opus esse videbatur, Vossianum (V; et Commandini codicem, 
rarius Parisinos 2368 et 2369 diserte citavi. 


Sequitur codicum ac notarum conspectus. Est igitur 


A zx cod. Vaticanus Graecus 218, cuius in scriptura 
distinxi 

A! z ipsius librarii manum antiquam, ubicup- 
que haec praeter continuum textum ad 
primarios calami ductus, idque in medio 
describendi negotio, aut addidit aliquid 
aut correxit, 

A? z manum suppletricem, ipsam quoque an- 
tiquam et eandem fortasse atque Αἴ, 
quae nonnulle in describendo omissa, 
ex archetypo denuo collato inseruit, plu- 
rima praeterea correxit, 
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À* — manum scholiastae, qui et scbolia quae- 
dam passim margini adscripsit et fere 
librorum titulos ac subscriptiones addi- 
dit, multa etiam emendavit, 


A* zz recentiorem aliquam manum nec crebram 
nec satis ad emendandum idoneam, a 
qua differt alia, ut videtur, manus re- 
centior, quam 


À rec. significavi. "Vaticanum sequitur 


Parisinus 9440, in quo similiter distinxi 

B? τὸ ipsius librarii manum correctricem, 

B* — manum cuiusdam correctoris mathemati- 
corum non ignari et qui ad aliud exem- 
plum librarii B apographum exigeret ac 


passim eam scripturam restitueret quae 
in Vaticano exstat, 


B* — aliam eiusmodi, sed nullo codicis sub- 
sidio (praeter ipsum B) innitentem. 


Has diversas manus separavi in adnotationibus 
ad eam Pappi collectionis partem, quam ipse 
cum codice B contuli; sed ad librum septimum 
et octavum a Waitzio variae eiusdem codicis 
scripturae rarissime adnotatae sunt, neque quid- 
quam nisi hoc, alteram scripturam primariam 
esse, alteram secundariam, tradi solet. Ergo 
in hac operis parte B non tam ipse est Pari- 
sinus quam Waitzii apographum, passim, ut 
cognovi, ab archetypi ductibus paulo aberrans; 
et praeterea nota tantummodo B* (qua scilicet 
correctum esse in codice aliquid significaretur) 
afferri potuit. Sequitur 
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S8 z: Lugduno-Batavus Scaligeranus 3 fel., cuius nota, 


sicut modo (p. XII) demonstratum est, alios quo- 
que reoentiores codices comprehendere solet. 
Quorum e numero compendiis scripturae no- 
tati sunt 


V z- Lugduno-Batavus Vossianus 48 fol, duabus di- 


versis manibus, sed ex uno codice archetypo, 
qui Parisino 2368 fuit simillimus, descriptus, 
cuius extremo folio haec leguntur " Amico inte- 
gerrimo simul et Doctiss. viro D. paulo petavio 
in suprema curia Senatori Raemundus massacus 
Dono dedit tertio nonas Novembres 1599", tum 


V2 τῷ vir doctus qui scholia nonnulla adscripsit et 


menda permulta correxit, denique 


cod. Co z: codex Commandini ab ipso citatus. 


Accedunt hae notae: 


| significat versus exitum in codice Α, 


/ 


spatia singularum litterarum, quae in eodem libro 
evanuerunt (supra p. VIT), 


- spatia singularum litterarum, ubi recentiorum codi- 


.* 


d 


cum librarii propter evanidam in À scripturam, va- 
cuo spatio relicto, lacunas notaverunt. 


in Graeco contextu lacunam, in adnotatione singulas 
litteras in À erasas indicat. 


notae codicis adieotum significat dubitationem de 
scriptura quae silentio tantum, u& aiugt, confirmatur. 
in contextu soriptoris pro vulgari usu parentheseos 
signa sunt. lidem uncini in adnotatione litterae co- 
dicis recentioris circumscripti, velut (B), declarant 
huius quidem codicis scripturam eandem esse atque 
eius, cuius nota ante uncinos posita est, sed nullam 
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fidere praestari de spiritu vel aceentibus vel « suh- 
scripto vel » ἐφελκυσεικῷ vel exeunte vocis οὕτως 
sigma vel etiam de linea super litteras geometricas 
ducta. Namque ipsius Vaticani, id est archetypi, 
scriptura diligenter enotata aliorum codicum in his 
minutiis varietatem adiungere plerumque inutile erat 
et supervacaneum. 


[ | interpolatorum additamenta notant, quos inter un- 
cinos, sicubi etiam hi () comparent, interpolatis iam 
verbis ab altero infelicis istius industriae aemulo 
aliud insuper interpretamentum insertum esse vi- 
detur. | 


Super litteras geometricas et notas numerorum, ubicun- 
que nihil adnotatum est, in Α lineam transversam ductam 
esse putato.  Varietatem autem ubique adscripsi, etiamsi de 
distinctione tantummodo vel coniunctione litterarum agebatur, 
velut pro 24 B, quod expressum sit in contextu, Vaticanum 
habere .4£B, atque alia id genus nusquam sciens equidem 
commemorare omisi. 


Quaecunque verba Graeco contextui coniectura sunt in- 
serta, ea diversis litteris exprimenda curavi, item cursivis 
literis in Latina interpretatione quidquid perspicuitatis causa 
ipse addidi. 


VIRORUM QUI PAPPI FRAGMENTA EDIDERUNT VEL INTERPRETATI SUNT 
CONSPECTUS. 


Sequuntur nomina vel nominum notae virorum doctorum, 
quorum emendationes, coniecturae, interpretationes frequen- 
tius laudandae fuerunt. 


Breton zz Recherches nouvelles sur les Porismes d'Euclide, 
par M. P. Breton. (de Champ), in annalibus qui inscribuntur 
Journal de mathématiques pures οἱ appliquées publié par 
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J. Liouville, tome XX, année 1855, p. 209—304. . Edita sunt 
adhibitis codicibus Parisinis 2368 et 2440 Graeca buius edi- 
tonis libri VII cap. 13—20; eadem in Francogallicum ser- 
monem conversa voluminis citati pag. 214—248. Tum Bre- 
tonus Pappi lemmata (libri VII cap. 493—232) liberius in 
eundem sermonem convertit, quibus inde a pag. 247 varia 
ad explicandam porismatum rationem addidit. Denique ap- 
pendicis instar pag. 299—303 propositiones de locis planis, 
quas Pappus (VIl cap. 23— 926) breviter affert, adiunctae sunt. 
Atque iteratis etiam curis omnem quaestionem quae est de 
porismatis Bretonus tractavit in iisdem annalibus Deuaciéme 
série, tome II. année 1857, p. 485—905, et (ome III, année 
1858, p. 89—142. Equidem in hac editione primum Bre- 
toni tractatum secundum singulas paginas citavi, eas autem 
quae secutae sunt disputationes et controversias hoc loco se- 
mel commemoravisse satis fuerit. 

Ca - Apollonii de tactionibus quae supersunt, ac ma- 
xime lemmata Pappi in hos libros graece nunc primum edita 
a loanne Guilielmo Camerer, Gothae 1795, et Apollonius von 
Pergen ebene Oerter. | Wiederhergeslellt von Robert. Simson. 
Aus dem Lateinischen übersest von. Johann. Wilhelm Camerer, 
Lipsiae 1796. Quorum librorum prior continet huius edi- 
tionis libri VII cap. 44. 42. 158—185, alter libri VII cap. 
24—26. 185—192. De ratione critica quam in libro de 
tactionibus tenuerit sic disserit auctor p. 49 sq.: "In eden- 
dis his lemmatibus, quae nunc primum, e duobus codicibus 
bibliothecae olim Regiae Parisiensis, codice nempe 2368 et 
2440 descripta, collato etiam alio codice, qui Argentorati in 
bibliotheca Academica servatur, Graeco sermone prodeunt, 
ita versatus sum, ut, si unus saltim codex lectionem com- 
modam baberet, eam amplecterer, neglecta prorsus inepta 
reliquorum lectione, si vero nullus omnino lectionem haberet, 
quae intelligi posset, meo sensu plerumque lectionem resti- 
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tuerem, indicata tamen in margine msptorum lectione, si du- 
bius essem, dubia pariter in margine notarem". Prorsus 
iisdem codicum subsidiis eademque ratione critica in altero 
libro, qui reliquias de locis planis continet, Camererus usus 
est (vide illic praef. p. VI sq.) 

Chasles zz Les trois livres de porismes d'Euclide, rétablis 
pour la premiére fois, d'aprés la notice et les lemmes de Pap- 
pus, et conformément au sentiment de R. Simson sur la forme 
des énoncés de ces propositions; pur M. Chasles, Paris 4860. 
Francogallioo sermone vel liberius expressa vel in brevius 
conitracia sunt quae in hac Pappi editione libri VII cap. 43— 
$0. 493—232 leguntur. Praeterea quaecunque vir acutissi- 
mus ad restituendos Euclidis libros porismatum contulit, ea 
ex Pappi reliquiis se repetivisse ipse commemorat p. 86. 
Invenit autem suo ingenio porismata CCXXI, id est aliquanto 
plura quam ipse Euclides, siquidem verba quae VII cap. 20 
extr. leguntur: τὰ τρία βιβλία τῶν πορισμάτων — ϑεω- 
ρημάτων ἐστὶν goa' sine numeri errore tradita et, id quod 
mihi quidem dubium videtur, ab ipso Pappo scripta sunt. 

Co z Pappi Alexandrini mathematicae collectiones a Fed. 
Commandino Urbinate in Latinum conversae et commentariis 
illustratae, Venetiis apud Franciscum de Franciscis Senensem, 
4589 et (quod ad calcem legitur) Pisauri apud Hieronymum 
Concordiam 1588. Eadem editio nullo nisi primo folio mu- 
tato paulo post repetita est sub hoc titulo: Fed. Commandini 
— commentaria in libros octo mathematicarum collectionum 
' Pappi Alexandrini — δὰ Seren. Franciscum Mariam II. Ur- 
bini Ducem, Pisauri apud Hieron. Concordiam 1602. Itaque 
cum tres editiones commemoret Fabricius in biblioth. Graeca 
(vol. IX p. 473 ed. Harles), quae Pisauri 1588, Venetiis 1589, 
Pisauri 4602 prodierint, pro illis haec una tantum quam 
statim attulimus numeranda est. Alteram editionem Carolus 


Manolessius Bononiae a. 4660 in publicum emisit incredibili 
* 
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paene cum ignorantia ac temeritate. Qui cum statim in ti- 
tulo iactaverit Commandini commentarios ab innumeris, qui- 
bus scaterent, mendis, et praecipue in Graeco contextu, di- 
ligenter vindicatos esse, et in praefatione gloriose addiderit 
emaculatiorem aut diligentiorem editionem nullam hac sua 
fieri posse, tamen nec quidquam quod dignum mentione esset 
sua industria addidit et Graecas scripturas ἃ Gommandino 
plerumque recte, interdum mediocri cum errore enotatas ad 
immanes corruptelas detorsit et hoc re vera assecutus est, 
ut maculatior aut indiligentior editio vix ulla cogitari possit. 
Sed redeo ad Commandinum, qui quam egregie de Pappo 
meritus sit, ut in re manifesta, non opus est demonstrare. 
Neque solum ad theoremata et problemata, quae in hanc 
eollectionem congesta sunt, interpretanda: atque illustranda 
laudabilissimam operam attulit, sed etiam Graeca verba to- 
tiens et tam feliciter emendavit, ut, si pares aemulos ha- 
buisset eos qui secuti sunt fragmentorum editores, Pappi 
contextum qui legi posset iamdudum haberemus.  Correxit 
autem vel ipsa Graeca verba, scriptura codicis sui diserte 
allata, vel tacite in interpretatione pro Graecis corruptis po- 
suit emendata Latina. taque ubicunque postea ab alio edi- 
tore id Graece expressum est quod Latine significaverat Com- 
mandinus, illum quidem, ut par erat, citavimus, sed simul 
eius emendationis auctorem esse Commandinum adiunximus. 
Contra si eiusdem coniecturas Latina interpretatione signifi- 
catas non recepimus, eas tamen verbis " voluit Co" in Grae- 
cum sermonem translatas apposuimus in adnotatione. 

Ei τ Πάππου ovvayoyal. Pappi Alexandrini collectio- 
nes mathematicae nunc primum Graece edidit Herm. Ios. 
Eisenmann. Libri quinti pars altera. Parisiis 4824.  Trac- 
tatum de solidorum corporum comparationibus, i. e. libri V 
capita 33—4105, omissa accentuum notatione, exhibet editor 
uno subsidio codicis Parisini 2368 usus, cuius nonnullos er- 
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rores emendavit, plurimos retinuit, quosdam etiam mirum in 
modum auxit. Multae deprehenduntur lacunae, quae, si co- 
dicem Parisinum 2440 inspicere non libebat, ex Commandini 
saltem versione expleri poterant, multa libero arbitrio eoque 
vix unquam felici mutata sunt, omnino, quamvis Graeca edita 
sint, tamen hic liber multo longius abest a vera Pappi scrip- 
tura quam Commandini versio Latina. 

Ge Ξε Die Sammlung des Pappus von Alexandrien. Grie- 
chisch und. deutsch herausgegeben von C. J. Gerhardt, zweiter 
Band, Halle 1874, continet librum septimum et octavum. 
Quibus libris manu scriptis editor usus sit, incertum est, nisi 
forte e notula ad pag. 216 codices Parisinos 2368 et 2440 
inspectos esse licet concludere. Praeterea pag. 300 Ambro- 
sianus 266 ab editore commemoratur (conf. supra p. X sq.) 

Ha - Apollonii Pergaei de sectione rationis libri duo ex 
Arabico MSto latine versi. Accedunt eiusdem de sectione 
spatii libri duo restituti. Praemittitur Pappi Alexandrini prae- 
fatio ad VII»*» collectionis mathematicae, nunc primum graece 
edita: cum lemmatibus eiusdem Pappi ad hos Apollonii 
libros. Opera et studio Edmundi Halley, Oxonii 1706, et: 
Apollonii Pergaei conicorum libri IV priores cum  Pappi 
Alexandrini lemmatis ex codd. MSS. Graecis edidit Edmundus 
Halleius, Oxoniae 1710. Horum Halleii egregiorum operum 
prius continet huius editionis libri VII cap. 1 —67, alterum 
eiusdem libri cap. 233—311. In praefatione ad libros de 
sectione rationis, "Pappi", inquit, " praefationem non antehac 
graece, immo vix latine editam operibus hisce praemisi; pri- 
stinae integritati, quoad eius fieri potuit, restitutam e duo- 
bus codd. MSS. bibliothecae Savilianae. Verum, ut ingenue 
fatear, manum adhuc medicam postulat. Nam ut Graeca 
Pappi in hisce codicibus saepiuscule luxata sunt et depra- 
vata, praecipue in descriptione porismatum Euclidis (ubi ni- 
hil fere sani occurrit) , ita in plerisque absurda adeo et in- 
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sulsa erat Gommandini versio, ut necesse habuerim aut pas- 
sim eam emendare aut aliam de novo conficere". Ex iisdem 
codicibus Pappi ad Apollonii conica lemmata primus edidit. 

Haumann τὸ Versuch einer. Wiederherstellung der Bücher 
des Apollonius von Perga von den Berührungen, von C. G. 
Haumann, Breslau 1817. Graece repetita sunt ea quae Ca- 
mererus libro de tactionibus (v. supra p. XVI) ediderat. 

Horsley z- Apollonii Pergaei inclinationum libri duo. Rc- 
stituebat Samuel Horsley. Oxonii 1770. Graece edita sunt 
huius editionis libri VII cap. 27. 38. 196. | 

Hu zx editoris emendationes vel coniecturae. 

Sca zz notae quas Scaliger inter lineas vel ad marginem 
sui codicis (v. supra p. VIII; adscripsit. 
| Simson zs Apollonii Pergaei locorum planorum libri due 
restituti a Roberto Simson, Glasguae 1759. Ex Hallei libris 
de sectione rationis ea quae in hac editione libri VH cap. 
34—26 leguntur repetita partimque emendata sunt e codici- 
bus Parisinis 2368 et 2440 a lacobo Moor collatis (v. illic 
praef. p. Xj. Praeterea Pappi ad hos Apollonii libros lemmata 
(in hac editione libri Vll cap. 185 sqq.) Latino sermone expressa 
Simsonus Apollonio suo restituto inseruit ac nonnulla ita cor- 
rexit, ut ipse Graecus contextus inde emendari posset. ltem 
uberrimi fructus redundarunt ex Apollonii sectionis deter- 
minatae et porismatum libris ab eodem viro subtilissimo re- 
stitutis in volumine quod inscribitur " Roberti Simson opera 
quaedam reliqua post auctoris mortem in lucem edita cura 
lacobi Clow. Glasguae 1776", quibus libris etsi Graeca non 
edidit, tamen ad restituenda genuina Pappi verba formulas- 
que plurimum contulit. 

To z losephi Torelli Veronensis geometrica, Veronae 
4769. Edita sunt p. 89—96 Pappi libri IV capita 486—952 
ex "Vaticanae bibliothecae codice mss.,' ut ipse ait praef. 
p. Xlll. Qui codex num idem fuerit ac noster À, propterea 
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diíficilias est iudicatu, quia, si forte Torellius aliter quid ad- 
notet ac nos in À invenimus, id vel illius errore vel vitio 
spographi, quod ille exarandum curaverit, factum esse vi- 
deatur. Attamen in paucis paginis tol et tantae discrepan- 
tiae a Torellio afferuntur, ut codicem Vaticanum, quo ille 
usus est, alium ac nostrum ἃ fuisse veri sit simillimum. 
Itaque nos non omnem istam variam scripturam in hanc edi- 
lionem recepimus; nam quaecunque in illo Vaticano ab À 
diserepaot ex describendi neglegentia originem duxerunt ideo: 
que nulla sunt auctoritate. ! 
Vincent τὸς Considérations sur les Porismes en général etl 
sur ceur d'Euclide en particulier. | Examen οἱ réfutation de 
PCinterprétation donuée par M. Breton (de Champ) aux textes 
de. Pappus et de Proclus relatifs aux: Porismes. Par A. J. H. 
Vincent. Etenim cum Vincentius in annalibus qui La Science 
inseribuntur contra Bretoni de porisrbpatis commentarium dis- 
putare instituisset, plura ab utroque diversis iudiciis in mc- 
dium prolata sunt; denique Vincentius, quaecunque de hoe 
argumento prius scripserat, ea subtilissime retractavit eo quem 
slatim attuli commentario, qui prodiit in Journal de mathe- 
maliques pures el appliquées publié par. Liouville, deuaiéme 
série, tome IV, année 4889, p. 9—46. Praeterea de Pappo 
opime meritus est Vincentius edito mechanicorum fragmento, 
de quo in adnotatione ad libri VIII cap. 49 commemoratum est. 
Wa zx lohannis Wallis operum mathematicorum volumen 
Ill, Oxoniae 1699. Cuius voluminis pag. 597—640: Wellisius 
Pappi libri secundi reliquias iteratis curis edidit, postquam 
primum a. 4688 eas in lucem emiserat. Ibidem p. 570— 
972 et 978—580 inter Aristarchi Samii de magnitudinibus 
solis et lunae propositiones insertum est fragmentum Pappi 
sexti libri cep. 69—79. Quo codioe usus sit, sic breviter 
commemorat editor p. 596: " Cum itaque inter codices manu- 
scriptos δῦ... Henrico Savilio bibliothecae mathematicae in 
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usum professorum suorum datos inciderim iam dudum in 
Pappi codicem MS. Graecum, qui continet non tantum Pappi 
librum tertium cum sequentibus, sed secundum etiam, non 
quidem integrum, sed ipsius partem non contemnendam, ex 
qua de reliquo iudicium fiat: facturum me putabam opus 
mathematicis haud ingratum, fragmentum illud ex MS. eru- 
tum tunc primum anno 4688 in lucem mittere". 

Quaecunque alii viri docti ad Pappi reliquias emendandas 
passim attulerunt, ea suis quaeque locis in adnotatione citata 
Sunt plenis librorum titulis adscriptis. 


DE INTERPRETATIONE LATINA. 


Interpretationem Latinam ita conformare studui, ut ab 
huius aetatis et mathematicis et philologis, etiamsi in Graecae 
dictionis mathematicae proprietate minus versati essent, com- 
mode. intellegi posset. Ergo, quantumcunque Graecus scrip- 
tor, servato utique vetusti sermonis colore, concessurus esse 
videbatur, formulas recentioris consuetudinis adbibui vel 
eas, primum Graecis verbis strictius translatis, postmodum 
apposui. Praeterea et in indice, qui partem tertii voluminis 
occupabit, omnia vocabula mathematica illustravi, et statim 
in ipsa interpretatione vel in adnotationibus, ubi opus erat, 
explicavi; pauca, quae longiorem disputationem requirerent, 
ad appendicem item tertio volumini inserendam reieci. 4Om- 
nino autem nunquam et Graecum et veterem mathematicorum 
scriptorem a me edi et illustrari oblitus sum, et, quidquid 
mea coniectura addendum esse videretur, his me continui 
finibus, ut aut aliorum veterum scriptorum theoremata ad 
singulos Pappi locos utilia, ubicunque inveniri possent, cita- 
rem, aut, si non invenirentur et tamen Pappum eorum ra- 
tionem habuisse constaret, ex ipsa veterum mathematicorum 
arte ac disciplina restituere conarer. Plurima etiam illu- 
sirare contigit hac ratione, ut demonstrationem a Graeco scrip- 
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tore in brevius contractam, interpositis eis quae ille tacite 
suppleri vellet verbis vel sententiis, planam et perspicuam 
redderem. 


DE QUIBUSDAM GRAECORUM MATHEMATICORUM FORMULIS. 
Denique ne quis in dicendi genere saepissime apud Pap- 
pum obvio atque a nostra dictione alieno haesitet, hic bre- 
viter; quas formulas in proportionum latissimo usu Graeci 
mathematici adhibere soleant, explicare propositum est. 
Ex Euclidis praeceptis (elem. 5 def. 13—417) proportio 
&:f -—y:0 has variationes subire potest: 
ἐναλλάξ, i. e. alterna ratione sive vicissim (quod pleri- 
que etiam permutando dicere consueverunt), a: y — 8:8, 
ἀνάπαλιν, i. e. inversa ratione sive e contrario, 8: a 
zd: y . 
συνϑένει sive χατὰ σύνϑεσιν, i. e. componendo sive p per 
compósilionem, & 4- 8: B — y -- 0:0, 
διελόντι sive κατὰ διαίρεσιν, i. e. dirimendo sive per 
diremptionem (vulgo dividendo et divisione rationis dicere so- 
len), α — 8:82» —480:0, 
ἀναστρέψαντι, i. e. convertendo, a: a — β 2 y:y — δ. 
Similiter quaenam fiant, si sit α : 8 — y : d, cum Eu- 
clides omiserit demonstrare, addit Pappus VII propos. 3 sqq. 
Porro secundum elem. 5 propos. 12 et 19, si rursus 
ponatur α: B z y : ὃ, additione vel subtractione sunt 
acy:fgcóca:fgzzmy:àd, 
quae ratio vocabulis συναμφότερος sive ὅλος, et in sub- 
. Àractione adiectivo λοεπός significari solet. 
Schema δε᾽ igov sive ex aequali secundum elem. 5 
defin. 18 et propos. 22 hoc est. Si sit 
α:β- δ: ε, οἱ 
B:y 6:0, hinc efficitur 
α:γεεδι.ζ. 
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Similiter συνημμένος sive συγχδίμενος λόγος, quam nos 
formulam compositae proportionis diximus, efficitur multipli- 
catis inter se duabus proportionibus. Velut si sit 


a:82—80:& e 
β:γπΞ ζ: η, erit 
«e. δὲ e 
y en! 


id quod pro veterum usu ex elem. 6 propos. 23 et 4 geo- 
metrica ratione concluditur. 

Denique est formula μέγεϑος μεγέϑους δοϑέντι μεῖζον 
ἢ ἐν λόγῳ, in datorum theorematis passim obvia, quam ad 
verbum interpretari Latine, quamvis languida et subobscura 
haec versio esset, necesse fuit. Hac igitur formula veteres 
auctore Euclide (dat. defin. 11) significant in proportione 

a—»y:f 

non ipsas quidem magnitudines « et 8 datas esse, at datam 
et magnitudinem γ et proportionem a — y : B. Similiter ἔλασ- 
go» ἢ ἐν λόγῳ, sive a -- y : B, explicandum est. Conf. Chasles 
Apercu historique p. 8 versionis Germanicae, et Fr. Buch- 
binder Euclids Porismen und Data, programm. scholae Por- 
tensis a. 1866, p. 44. 


Seribebam Dresdae d. XXVI m. Octobris ἃ. MDCCCLXXV. 


—————— 


ΠΑΠΠΟΥ͂ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ ΣΥΝΑΓΏΩΓΗ. 


PAPPI ALEXANDRINI 
COLLECTIONIS RELIQUIAE. 


Pappus I. 1 


* γὰρ αὐτοὺς ἐλάσσονας μὲν εἶναι ἑκατοντάδος μετρεῖ- 
σϑαι δὲ ὑπὸ δεκάδος, καὶ δέον ἔστω τὸν ἐξ αὐτῶν στερεὸν 
εἰπεῖν μὴ πολλαπλασιάσαντα αὐτούς. 

Ἔστωσαν οὖν οἱ ἀριϑμοὶ v ν΄ v uw yw λ΄. ἔσονται ἄρα 
οἱ πυϑμένες ε΄ & ε΄ δ' δ΄ γ΄" ὁ ἄρα ἐξ αὐτῶν στερεὸς γί- ὃ 
νεται μονάδων c. καὶ ἐπεὶ τὸ πλῆϑος τῶν δεκάδων ἐστὶν 
c' καὶ μετρούμενον ὑπὸ τετράδος λείπει δύο, ἔσται ὁ ἐξ 
αὐτῶν στερεὸς [τῶν δεκάδων) μυριάδων ἁπλῶν ἑκατόν. καὶ 
ἐπεὶ ὁ ἐκ τῶν δεκάδων στερεὸς ἐπὶ τὸν ἐχ τῶν πυϑμένων 
στερεὸν ποιεῖ τὸν ἐκ τῶν ἐξ ἀρχῆς στερεόν, oí ἄρα μυριά- 10 
δὲς Q' ἐπὶ τὰς μονάδας c γενόμεναι ποιοῦσιν μυριάδας £ 
διπλᾶς, ὥστε ὃ ἐκ τῶν v v» v μ' μ' λ' στερεός ἐστιν μυ- 
οιάδων E' διπλῶν. 

w'. Ἔστωσαν δὴ πάλιν ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὶ ἐφ᾽ ὧν 
τὰ B, ὧν ἕχαστος ἐλάσσων μὲν χιλιάδος μετρείσϑω δὲ ὑπὸ 15 
ἑχατοντάδος, καὶ δέον ἔστω τὸν ἐξ αὐτῶν στερεὸν εἰπεῖν 
μὴ πολλαπλασιάσαντα τοὺς ἀριϑμους. 

Γεγονέτω, καὶ ó διπλάσιος τοῦ πλήϑους αὐτῶν μετρεί- 
σθϑω πρότερον ὑπὸ τετράδος, καὶ ὑποχείσϑω ὑπὸ ἕκαστον 
τῶν B éxavovrag ἡ α΄, καὶ καϑὸ μετρεῖται ἕκαστος τῶν B 20 


4. ἐλάσσονος ASV, corr. BV? 2. αὑτὸν (sine spir.) A, corr. BS 
&. of — u' λ΄ add. Wa 5. of πυϑμένες ante 4. ἔσονται ἄρα ABS, 
transposuit Hu 6. μονάδων BS, δ A 7. ς΄ Wa pro xs 
8. τῶν δεχάδων del. Hu 9. τῶν δεχάτων A, corr. BS 44. uo- 
νάδας BS, A γινόμεναι V! Wa 43. vvvu μ ἃ A (S), distinxit B 
44. :&€' add. Hu, «53 Wa δὲ Wa ὅσοι δήποτε ovv AB, corr. S 
48. Γεγονέτω add. Hu .— 30. τῶν 8 SWa, τῶν dvo AB utroque loco 


Pappi Alexandrini eolleetionis libri II reliquiae. 
(Vide commentarios appendicis loco adiunctos.) 


* nam supponitur eos numeros minores esse centenario Prop. 
et per denarium divisibiles, et oporteat solidum numerum ex 
iis productum dicere, neque tamen ipsos multiplicare. 

Sint igitur numeri 90 $0 50 40 40 30; erunt igitur nu- 
meri fundamentales 5 5 5 4 4 3, qui inter se multiplicati 
efficiunt 6000. . Et quia decades sunt numero:6, qui nume- 
rus si per 4 dividitur, prodit quotiens 4 et restant 2, solidus 
numerus ex his decadibus productus erit 4100 myriadum sim- 
plicium. Et quoniam productum ex decadibus multiplicatum 
cum producto ex numeris fundamentalibus. efficit productum 
ex numeris qui ab initio propositi sunt, myriades igitur 100 ' 
cum 6000 multiplicatae efficiunt duplas myriadas 60, sive 
60 - 100007. 

XV. Sit iterum quotcunque numerorum series 5, singuli Prop. 
autem numeri sint minores quam 1000 et divisibiles per 
100, et oporteat solidum numerum ex his productum dicere, 
neque tamen singulos numeros multiplicare 1). 

Factum iam sit, et quaeratur, quot sint singuli numeri ; 
quot autem sunt, hic ipse numerus duplicatus sit primum per 
4 divisibilis, et sub quemque seriei 9 numerum ponatur 100, 


*) Hanc propositionem quintam decimam numerat Wa et sic porro 
reliquas, praeter codicis A auctoritatem. 


4) Nonnulla in hac propositione itemque in demonstratione ob- 
scuriora videntur, quia et priores Pappi propositiones et Apollonii liber, 
qui de hac numerorum doctrina scriptus erat, perierunt. Tamen com- 
mentarii instar habendae sunt propositio, quae sequitur, decima sep- 
tima et aliae deinceps. Praeterea conf. :append. ad hanc propos. 

1* 


4 ΠΑΠΠΟΥ ZYNATQTHZ B. 


ὑπὸ τῆς éxarovrddog ἔστωσαν οἱ ἐφ᾽ ὧν τὰ Γ' πυϑμένες 
ἄρα εἰσὶν οἱ ἐφ᾽ ὧν và Γ τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ B. ó δὲ διὰ τῶν 
πυϑμένων στερεὸς ἔστω ὃ E [τουτέστιν μονάδες ox]. δεί- 
χγυται οὖν διὰ τῶν γραμμῶν ὁ διὰ τῶν ἐφ᾽ ὧν và B στε- 
ρεὸς μυριάδων διπλῶν Qx, ἐπειδὴ xoi ὁ διὰ τῶν ἐφ᾽ ὧνδ 
và B στερεὸς ἴσος ἐστὶν τῷ διὰ τῶν ἑκατοντάδων στερεῷ 
ἐπὶ τὸν ἐχ τῶν πυϑμένων στερεόν, τουτέστιν διπλῇ μυριὰς ἀ΄ 
ixi τὰς Qx' μονάδας. 

8 Αλλ᾽ ὁ διπλάσιος τοῦ πλήϑους τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ B μὴ 
μετρείσϑω ὑπὸ τετράδος" μετρούμενος ἄρα λείψει δυάδα dE 10 
ἀνάγχης (τοῦτο yàg προδέδειχται), ὥστε καὶ ὁ διπλάδιος 
τοῦ πλήϑους τῶν ἑκατοντάδων μετρούμενος ὑπὸ τετράδος" 
τὸ ἄρα πλῆϑος τῶν ἑκατοντάδων μετρούμενον ὑπὸ δυάδος 
λείψει μέαν ἑκατοντάδα. ὃ τοίνυν διὰ τῶν ἑκατοντάδων 
στερεὸς ἔσται μυριάδων ρ΄ ὁμωνύμων τῷ Ζ, τουτέστι διπλῶν, 15 
dore δῆλον ὅτι ὃ διὰ τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ B μυριάδες εἰσὲν ρ’ 
ὁμώνυμοι τῷ Ζ γενόμεναι ini τὸν E 'τὰς ox μονάδας]. 
γίνονται μυριὰς μία δισχίλιαι 'διπλῶν μυριάδων. 

4 ig. Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ .4 B, καὶ ὃ μὲν 4 ὑπο- 
κείσϑω ἐλάσσων μὲν χιλιάδος μετρούμενος δὲ ὑπὸ ἕκατον- 20 
τάδος, οἷον μονάδες o, ὁ δὲ B ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος 
μετρούμενος δὲ ὑπὸ δεκάδος, οἷον μονάδες u', καὶ δέον ἔστω 
τὸν ἐξ αὐτῶν ἀριϑμὸν εἰπεῖν μὴ πολλαπλασιάσαντα αὐτούς. 


. οὗ ἐφ᾽ ὧν τὰ ΓῚ of C ΑΒ8, of ς B!, oí σ S, I^ (omisso oi) Wa, 
à ὧν τὰ add. Hu. 2. τὰ P Wa, τὰ C c super versum) À, τὰ c B3S, 
τὰ (omisso c) B! 8. πυϑμένων — 5. ὁ διὰ τῶν om. A!, add. A? in 
marg. (88). ὃ. ὁ E Wa, ὁ I ΑΒ, ὁ δέχα 8 τουτέστιν ox ΑΞ, 
del. H« τὰ τὰ β SWa, τὰ δύο AB, item vs. 6 8. μονάδας BS, 
BRA 9. y" ὁ Hu pro ἀλλα (Sine ecc.) — 40. post ἄρα add. x«r& 
τὸν Z Wa (conf. adnot. ad Latina) 414. μετρούμενος Wa pro με- 
τρεῖται, qui praeterea post ὑπὸ τετράδος addit xara τὸν Z λεέψει δυάδα 
(sed haec tacite intellegi voluit scriptor) — 43. δυάδος Wa pro τετράδος 
45. ὁμωνύμων τῷ Z Wa, ὁμωνύμωι N A(B), ὁμωνύμων S 16. e 
Wa prodvo 17. τῷ Z Wa pro τῶι Δ τὸν E Wa pro τὸν f τὰς ox 
B A, del Hu 418. γένονται dà Wa, τουτέστιν coni. Hu 49. ἐξ 
A! in merg. (BS) o£ 4.8 A (id est of 48 correctum in οὐ 4 B) 
34. oiov μονάδες q add. B Savilianus (οἷον μονάϑων q' add. Vf), in A 


LIBER Il. PROPOS. {6. 5 


οἱ divisione per 100 faota existat series y; ergo numeri se- 
riei y» fundamentales sunt numerorum seriei B. Sit autem 
numerus solidus ex fundamentalibus productus e. Jam lineari 
demonstratione?) ostenditur numeris seriei B inter se multi- 
plicatis effici duplas myriadas 420, quoniam numerus solidus 
e numeris seriei, 8 productus aequalis est solido ex centena- 
ris numero multiplicato cum numero producto ex funda- 
mentalibus, id est zx 10000?. 420. 

Sed, quoi sunt singuli numeri in serie B, horum nu- 
merus duplicatus ne sit divisibilis per &; erit igitur τῷ 4 ζ - 2; 
hoc enim antea demonstratum est, ubi C significabat, quotuplae 
essent myriades?).  ltaque etiam centenariorum | numerus 
duplicatus erit — 4&0 4- 2; ideoque ipse centenariorum nu- 
merus — 20 - 4. Ergo solidus numerus e centenariis pro- 
ductus erit 100 myriadum potentiae C"), id est duplarum; 
itaque apparet productum ex numeris seriei 9'"") esse — 
100-400006.&, id est 19000.400002. 

XVI. Sint quo numeri a d, quorum prior ponatur minor 
quam 1000 et divisibilis per 100, velut 500, alter autem mi- 
nor quam 400 et divisibilis per 10, velut 40, et oporteat so- 
lidum numerum ex his productum dicere, neque tamen ipsos 
multiplicare. 


3) Graeca deíxvvra: οὖν διὰ τῶν γραμμῶν sine dubio ad Apollonii 
librum spectant, non ad lineas quesdam cum notis maximam partem 
corruptis in codice adseriptes, e quibus nulla demonstratio concinnuri 
potest. Quapropter nos, perinde ac Wallisius, eas figuras repetere 
omisimus; probabilem autem descriptionem restituimus in appendice. 

8) Numerus igitur singulorum numerorum seriei 8 ponitur περισσός 
sive impar, qui duplicatus si per 4 dividitur, restant 2, quotiens autem ᾧ 
signiflcat myriadis potentiam; ergo, si ᾧ 2 3 ponitur, sunt μυριάδες 
διπλαῖ z- 100002. | 

*| Ergo illa quam ex Graecis effecimus formula 4 7 -- 4, cum 
centenarii numeri supponantur, significat (4002)6, 400; habes igitur in 


nuce, ut aiunt, ipsam logarithmorum doctrinam. 
**) Vide append. ad hanc propositionem. 


sex seplemve litterae erasae 388. δέχατος (Sine acc.) et 7f super v A! 
μονάδες μα Β (uovadov μ S), d à A 48. ἀριϑμὸν)] στερεὸν Wa (de- 
buit τετράγωνον) | 


Prop. 
46 


6 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATOTHS B. 


Ἔστι δὲ φανερὸν διὰ τῶν ἀριϑμῶν᾽ oi yàg ε΄ δ΄ nv9- 
μένες αὐτῶν ὄντες [μο. & xai uo. δ) πολλαπλασιασϑέντες 
ποιοῦσι μονάδας x , χιλιάκις δὲ ὁ x' ἀριϑμὸς ποιεῖ μυριά- 
δας δύο ποιούσας τὸν ὑπὸ τῶν «Α΄ B γινόμενον. τὸ δὲ 
γραμμικὸν δῆλον ἐξ ὧν ἔδειξεν ΑΙιἰπολλώνιος. δ 

ιζ΄. Ἐπὶ δὲ τοῦ v ϑεωρήματος. Ἔστω πλῆϑος àpi0- 
μῶν τὸ ἐφ᾽ ὧν τὰ 44, ὧν ἕκαστος ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος 
μετρούμενος δὲ ὑπὸ δεχάδος, καὶ ἄλλο πλῆϑος ἀριϑμῶν 
τὸ ἐφ᾽ ὧν τὰ B, ὧν ἕχαστος ἐλάσσων μὲν χιλιάδος μετρού- 
μενος δὲ ὑπὸ ἑκατοντάδος, καὶ δέον ἔστω τὸν ἐκ τῶν ἐφ᾽ 10 
ὧν τὰ 44 B στερεὸν εἰπεῖν μὴ πολλαπλασιάσαντα αὐτούς. 

Ἔστωσαν γὰρ πυϑμένες τῶν μὲν ἐφ᾽ ὧν τὰ Α οἱ ἐφ᾽ 
ὧν τὰ H, μονάδες a' καὶ β' xai γ' καὶ δ΄, τῶν δὲ ἐφ᾽ ὧν 
τὰ B οἱ ἐφ᾽ ὧν τὰ Θ, μονάδες f' καὶ y' καὶ Ó' καὶ &,. 
καὶ ληφϑέντος τοῦ ἐκ τῶν πυϑμένων στερεοῦ [τῶν β' γ' δ' 1δ 
B' y δ΄ s], τουτέστιν τοῦ E, μονάδων ὄντος βωπ', τὸ 
πλῆϑος τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ .Α' προσλαβὸν τὸν διπλασίονα τοῦ 
πλήϑους τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ B μεερείσϑω πρόξερον ὑπὸ τε- 
τράδος [xarà τὸν Z, μετρεῖ δὲ αὐτούς]. καὶ δείκνυσιν ὃ 
ΑἈΜἰπολλώνιος τὸν ἐκ πάντων τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ ΑΓ B στερεὸν 20 
μυριάδων τοσούτων, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ Ε μονάδες, ὁμωνύ- 
μων τῷ Z ἀριϑμῷ, τουτέστιν τριπλῶν μυριάδων Bez. 
[μέα γὰρ μυριὰς ὁμώνυμος τῷ Ζ, τουτέστιν τριπλῆ, ἐπὶ 
τὸν E, τουτέστιν τὰ wn, γενομένη ποιεῖ τὸν ἐχ τῶν 
στερεῶν ἀριϑμὸν τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ 44 B: ὁ ἄρα ἐκ τῶν 25 
ἀριϑμῶν στερεὸς τῶν dg! ὧν τὰ 44 B μυριάδες εἰσὶν το- 
σαῦται, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ E μονάδες, ὁμώνυμοι τῷ Ζ 
ἀριϑμῷ.] 

λλὰ δὴ τὸ πλῖϑος τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ 44, προσλαβὸν 

4. οἱ γὰρ EZ A(BS), corr. Wa 8. A E xal l4 A, μονάδες € 
καὶ ἢ d B (μονάδων ε καὶ μονάδων d S;, del. Hu 8. d x AB post 
μονάδας x' add. Wa οἱ dà ρ΄ καὶ ε΄ πολλαπλασιασϑέντες ποιοῦσι χίλια 
&. τῶν Α͂ΒΑ, distinx. BS &. 5. τὸ dà — Ἀπολλώνιος om. B! Savi- 
lianus ;exstant in A Parisino 2868 SV, in B add. man. 8) 6. i A! in 
marg.(BS)  :5 edd. B?Wa ἀριϑμῶν om. ABS, τῶν ἀριϑμὼν add. Wa 
8. τῶν ante ἀριϑμῶν add. S Wa 9. τὸ (ante ἐφ᾽ ὧν) Hu pro τῶν, 


LIBER 11. PROPOS. 17. 7 


Apparet autem, sí computaltio per numeros fiat. Nam 
numeri fundamentales 5 4 inter se multiplicati efficiunt 20, 
et centenaritus cum. denario multiplicatus efficit. 4000, et 
4000 - 20 sunt 2 myriades, id est productum e numeris a f. 
Linearis autem descriptio manifesta est ex Apolloni demon- 
stratione !). 

XVII. In Apollonii theorema XVIII. Sit series numero- ProP- 
rum «, quorum singuli minores sint quam 100 οἱ divisibiles 
per 10, et alia series numerorum f, quorum singuli minores 
sint quam 1000 et divisibiles per 100, et oporteat solidum 
numerum ex numeris serierum « f productum dicere, neque 
tamen ipsos multiplicare. 

Etenim fundamentales numerorum seriei α comprehen- 
dantur serie 5, scilicet 4 2 3 &, et fundamentales numerorum 
seriei 8 serie 9, scilicet 2 3 ἃ 5, et sumpto solido numero, 
qui ex fundamentalibus efficitur, id est 8 — 2880, quaeratur, 
quot sint numeri in serie a. quotque in. serie 8; quot autem 
sunt in serie « et bis tot quot sunt in serie β, haec summa 
sit primum per 4 divisibilis, sitque quotiens ζ. Et demon- 
strat Apollonius solidum numerum ex omnibus numeris se- 
rierum a B productum myriadas potentiae C tot habere, quot 
sunt unitates in 86, id est 400003.2880. (Hic vocetur pri- 
mus proposilionis casus.) 

Sed, quot sunt numeri in serie α et bis tot quot sunt 


4) Vide append. ad hanc propos. 


om. B Savilianus uiv add. Hu 44. τὰ 48 À, distinx. BS 48. ἃ 
ABS τῶν δὲ — 44. y' καὶ d' om. A!, add. A? in marg. (BS) 48. τῶν 
I dà A?BS, corr. Wa 44. ἃ A?BS 45. 46. rà» ΒΓΔ BIAE AS, 
distinx. B, del. Hu 46. μονάδων S,  Α, μονάδος Β “ΒΩΠ AB, 
ETT. S 47. προσλαβὸν Wa pro προσλαβόντα διπλασιασονὰα (sine 
acc.) A, alterum «c expunxit prima manus 449. χατὰ τὸν Z — av- 
τοὺς interpolatori tribuit Hu 40. τὰ .4B A, distinx. BS, item post- 
hac — 24. 393. ὁμωνύμων τῷ Wa pro ὁμώνυμοι 488. τριπλαῖς ὶ A, 
τριπλαῖς Μ΄ B (τριπλαῖς μονάδες S), τριπλαῖ μυριάδες Wa, corr. Hu 
,ΒΩΠ ABS, item vs. 94 33. μέα γὰρ — 38. ἀρεϑμῷ interpolatori 
tribuit Hu — 294. τουτέστιν τὰ] γενομένη τὰ ABS, τουτέστι (omisso τὰ) 
Wa 85. τῶν (post ἀριϑμὸν) Wa pro τὸν 27. LA 








1 


8 ΠΑΠΠΟΥ ZYNATQTHZ B. 


τὸν διπλασίονα τοῦ πλήϑους τῶν ἐφ᾽ ὧν τὰ B, μεερού- 
μενον ὑπὸ τεεράδος καταλειπέτω͵ πρότερον ϑνα. xai συν- 
ἄγει ὃ Ἀπολλώνιος ὅτε ὃ ἐκ τῶν ἀριϑμῶν ἐφ᾽ av τὰ 4 B 
σεερεὸς μυριάδες εἰσὶν τοσαῦται ὁμώνυμοι τῷ Z, ὅσος 


ἐστὶν ὃ δεκαπλασίων τοῦ E, ἐὰν δὲ τὸ προειρημένον πλῆ- 5 


Sog μετρούμενον ὑπὸ τετράδος καταλείπῃ δύο, ὃ ἐκ τῶν 
ἀριϑμῶν στερεὸς τῶν ἐφ᾽ ὧν và A4 B μυριάδες εἰσὲν το- 
σαῦται ὁμώνυμοι τῷ Ζ, ὅσος ἐστὶν ὁ ἑκατονταπλάσιος τοῦ 
E ἀριϑμοῦ, ὅταν δὲ τρεῖς καταλειῳφϑῶσιν, ἴσος ἐστὶν ὁ ἐξ 


αὐτῶν στερξὸς μυριάσιν τοσαύταις ὁμωνύμοις τῷ Ζ, ὅσος 10 


ἐστὶν ὁ χιλιαπλάσιος τοῦ E ἀριϑμοῦ. 

uy. Eni δὲ τοῦ ιϑ' ϑεωρήματος. Ἔστω τις ἀριϑμὸς 
ὁ 44 ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος μετρούμενος δὲ ὑπὸ δεκάδος, 
καὶ ἄλλοι ὁσοιδηποτοῦν ἀριϑμοὲ ἐλάσσονες δεκάδος οἷον οἱ 


ΒΓ A E,. xai δέον ἔστω τὸν ἐκ τῶν Α΄ B Γ 4 E στερεὸν 15 


εἰπεῖν. 

ἜἜστω γὰρ xa9^ ὃν μετρεῖται 0 24 ὑπὸ τῆς δεκάδος ὃ 
Ζ, τουτέστιν Ó πυϑμὴν τοῦ Αἴ, καὶ εἰλήφϑω ὁ ἐκ τῶν Ζ 
B ΓΖΔ, E στερεὸς καὶ ἔστω ὁ Η λέγω ὅτι ὃ διὰ τῶν Α 
B ΓΖ E στερεὸς δεκάκις εἰσὶν οἱ H. 

Καὶ ἔστι φανερὸν διὰ τῶν ἀριϑμῶν᾽ τοῦ γὰρ 44 ὑπο- 
κειμένου, φέρ᾽ εἰπεῖν, μονάδων x xai τοῦ B μονάδων γ' 
xai τοῦ Γ μονάδων δ΄ καὶ τοῦ 4 μονάδων & καὶ τοῦ E 
μονάδων ς΄, ὁ ἐξ αὐτῶν στερεὸς γίνεται μονάδες Lo. ἀλλὰ 


καὶ τοῦ Ζ ὄντος μονάδων β΄, 0g ἐστι πυϑμὴν τοῦ Α, ὁ ἐκ 35 


τούτου καὶ τῶν B D 4 E στερεὸς δεχάχις γενόμενος ἔσται 
μονάδες Lo', ἴσος τῷ ἐκ τῶν «4 B Γ 4 E στερεῷ. τὸ δὲ 
γραμμικὸν ὑπὸ τοῦ Α!πολλωνίου δέδειχται. 


4. μετρούμενον Wa pro μετρουμένων 4. συνάγει idem, συνα- 
γεεν (sine acc.) A(BS) 3. 6 ante ἐκ τῶν add. Hu 4. τῷ add. Hu 
ὅσος Wa pro ὃς 5. πλῆϑος S, τὸ πλῆϑος ABS, πλῆϑος τὸ B! Sa- 
vilianus — 6; ὁ add. Wa 8. οὗ ante ὁμώνυμοι add. ABS, del. Wa 
9. ἐστὶν Wa pro ἔσται 43. τη Αἱ in marg. (BS) 44. ὅσοις | δήποτ᾽ 
οὖν À, 000.» δήποτ᾽ ovy B, corr. S ἐλάσσονες S, ἔλαττον AB!, super 
quod rec (voluit »eg) scripsit B3 οἷον of add. Hu —. 15. ΒΓ 4E 


add. Wa ἐκ τῶν 4ΒΓ4Ὲ ABS, distinx. Wa 48. 49. ZBI'4E ABS, 
l 


, 


LIBER IL. PROPOS. 48. 9 


in serie β, haec summa si per 4 dividatur, primum in di- 
visione restet 4, quotiens autem rursus sit ζ. Et colligit Apol- 
lonius solidum numerum ex numeris serierum « B productum 
myriadas potentiae & tot habere, quot sunt unitates in nu- 
mero & decies ducto — qui est secundus casus — 

sin autem eadem summa per & dividatur et restent 2, 
solidum numerum ex numeris serierum ἃ 8 productum my- 
riadas potentiae C tot habere, quot sunt unitates in numero & 
centies ducto — qui est teriius casus — 

si denique in divisione restent 3, solidum numerum ae- 
qualem esse tot myriadibus potentiae C, quot sunt unitates 
in numero & millies ducto — qui est quartus casus). 

XVIII. In. Apolloni? theorema XIX. Sit numerus a mi- Prop. 
nor quam 100 et divisibilis per 10, et alii quotcunque nu- 
meri minores quam 40, velut f y à &, et oporteat solidum 
numerum ex & B y ὃ & productum dicere. 

Sit enim, si « per 10 dividatur, quotiens C, id est funda- 
mentalis numeri o, et sumatur solidus numerus ex 6 βγδὲε 
productus, sitque ἢ; dico esse a - β.γ: δ'ε — 40 η. 

Et manifestum hoc est per numeros; nam si verbi causa 
ponatur ἃ — 20, 9-3, y — 4, 0— 5, ε — 6, solidus nu- 
merus ex his productus fiu 7200. Sed cum sit £ 25 2 (qui 
est fundamentalis numeri a) solidus ex ζ et 8 y» ὃ & pro- 
ductus isque decies ductus erit 7200, aequalis solido ex « 8 
y ὃ e. Linearum autem ratio ab Apollonio demonstrata est ?). 


4) Linearem, quam Pappus solet dicere, descriptionem vide in 
append., et conf. Nesselmann, die Algebra der Griechen, Berolini 1842, 
p. 428 sq. 

4) Vide append. 


distinx. Wa 49. óante διὰ add. Wa — 149. 30. ABIZtE ABS, distinx. 
Hw. similiter posthac 20. δεχάχες ἐστὶν ὃ H coni. Hu $3. uor«- 
dor x S, ἃ K A, μονάδες x B Wa μονάδων γ 8, AT Τ AB, μον deg y 
Wa, et similiter posthac 44. μονάδες ca Wa, ἃ ΖΘ AB!, ἢ tc B3, 
μονάδων A9 8 956. πυϑμὴν rov x Wa — óante éx add. Hu, utrumque 
om. Wa 26. δεκάκις add. B3 Wa ἔσται in A super versum add. 


men. 4 — 27. ὶ ,ZC AB, μονάδων ἶσ S, corr. Wa 


10 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ B. 


8 ιϑ. ἀλλὰ δὴ ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 24 B, ὧν ἑκά- 
τερος ἐλάσσων μὲν ἑχατοντάδος μετρούμενος δὲ ὑπὸ δεκά- 
δος, τῶν δὲ Γ 4 E ἕκαστος ἐλάσσων δεχάδος ἔστω, xai 
δέον ἔστω τὸν ἐκ τῶν Α B Γ Δ E στερεὸν εἰπεῖν. 

Ἔστωσαν γὰρ τῶν «4 B πυϑμένες οἱ Ζ Η' λέγω ὅτιδ 
o ἐκ τῶν 4 B T 4 E στερεὸς τοῦ ἐκ τῶ ΖΗ ΓΖ4ῈΕ 
στερεοῦ ἑκατονταπλασιός ἐστιν. 

Φανερὸν δὲ καὶ τοῦτο διὰ τῶν ἀριϑμῶν, τοῦ 44 ὄντος 
μονάδων x' καὶ τοῦ B μονάδων À καὶ τοῦ Γ᾽ μονάδων 8 
καὶ τοῦ Δ' μονάδων y καὶ τοῦ E μονάδων Ó καὶ τοῦ Z10 
μονάδων β' καὶ τοῦ H μονάδων y* ὁ γὰρ ὑπὸ τῶν 4 B 
DI 4 E στερεός ἐστιν μα δυ'’, ὁ δὲ ὑπὸ Z H Γ 4 E μο- 
»dóeg ρμδ΄, οὗτος δὲ γενόμενος ἑκατοντάχις ποιεῖ u^ δυ΄. 
τὸ δὲ γραμμικὸν dx τῶν Γ'ι9πθολλωνίου. 

9 x. λλὰ δὴ ἔστωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ οἱ 24 B Γ, xai15 

. ἔστω ἕκαστος αὐτῶν ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος μετρούμενος 
δὲ ὑπὸ δεκάδος, ἕχαστος δὲ τῶν 4 E Ζ ἔστω ἐλάσσων ὃε- 
χάδος, καὶ ἔστωσαν τῶν 44 B Γ πυϑμένες οἱ H O K, xai 
εἰλήφϑω ὃ ἐκ τῶν H O K 4 E Z στερεὸς καὶ ἔστω ὁ A* 
ὅτι ὃ ἐκ τῶν 4 B Γ 4 E Ζ στερεὸς ἴσος ἐστὶν χιλίοις 20 
τοῖς A. 

Ἔστι φανερὸν διὰ τῶν ἀριϑμῶν, τοῦ «Α' ὄντος λόγου 
χάριν μονάδων x' καὶ τοῦ B μονάδων À' καὶ τοῦ Γ᾽ μονά- 
δων μ΄ xal τοῦ Δ μονάδων β΄ καὶ τοῦ E μονάδων y' καὶ τοῦ 
Ζ μονάδων δ΄, τοῦ δὲ Η μονάδων β' καὶ τοῦ O μονάδων 25 
y καὶ τοῦ K μονάδων δ' " ὁ γὰρ ὑπὸ .4 B ΓΖ E Z στερεός 
«ἔστιν μυριάδων νζ΄ ἁπλῶν καὶ μονάδων c, ὁ δὲ ὑπὸ τῶν 
H Θ K πυϑμένων καὶ τῶν 4 E Ζ ἔσται μονάδων qoc, 
αὗται δὲ χιλιάκις γενόμεναι, τουτέστιν ὃ àx πάντων στερεός, 
γίνεται μυριάδων ἁπλῶν νζ΄ καὶ μονάδων c. 30 

10 xq. Αλλὰ δὴ ἔστωσαν πλείους τριῶν ot 24 ΒΓ 4 E, 

3. 19' add. ΒΞ88 οἱ add. Wa Ο  ὠ(ἅ4ἔΒ A, distinx. ΒΒ ἕχαστος Wa 

.8. ΓΖῈ ABS et similiter posthac, distinx. Hu — 6. óadd. Wa 8. uo- 
vádov x S, ἡ K AB μονάδων 1] d 4 AS, AA B 9—11. ἡ B et 
similiter posthac AB, μον" β etc. S. 12. Δ dv ὁ δὲ, id est μυριὰς 
ἁπλὴ eic., B3 in rasura, Z "7f dvo dà A, uovddur Ji ὅ δύο δὲ S, uv- 





LIBER II. PROPOS. 419. 90. 21. 11 


XIX. Sed sint duo numeri a 9, quorum uterque minor Prop. 


sit quam 100 οἱ divisibilis per 10, et alii numeri γ ὃ e, quo- 
rum quisque minor sit quam 410, et oporteat solidum nume- 
rum ex a (? y ὃ & productum dicere. 

Sint enim numerorum a 8 fundamentales ξ 7; dico esse 
a-B-y-0-6 2 100 C-m- y- δ' ε. 

Hoc quoque manifestum est per numeros, cum sit a z 20, 
β- 80, γΞξξε 3, ὃ τ-ῷἰ 8, εξΞξε 4, 02, 9» —3. Est enim 
α’β'.γ' διε — 14400, et C- m y-0- € Ξε 144. Linearum au- 
tem descriptio ex Apollonii libro repetenda est. 


XX. Sed sint tres numeri «a f y, quorum quisque mi- Prop. 


nor sit quam 100 et divisibilis per 40, quisque autem nu- 
merorum ὃ 8 L sit minor quam 10, et sint numerorum a p y 
fundamentales ἡ 9 x, et sumatur productum ex » 9x óec 
sitque 5; dico esse a- 8-y-Ó-e- C — 1000 £. 

Manifestum est per numeros, cum verbi causa sit α — 20, 
β τῷ. 80, γ Ξε 40, ὃ Ξξ 3, ε τῷ ὃ, E— ἡ, tum; —-2, 9 — 
3, x — &. Nam productum ex α 8 y ὃ εζ est ὅ76000, pro- 
ductum autem ex fundamentalibus y 9 x et ὃ & C erit 576. 


XXI. Sed sit numerorum plus trium series « f y Ó Pro 


*) Propositio XXI et XXII ab interpolatore quodam, qui numerum 
huius libri propositionum Apollonianis aequalem esse vellet, intersertae 
esse videntur; nam Pappus, etsi interdum impeditius et languidius, 
nunquam tamen inepte scribit aut leviter. In his autem, quae inter- 
polata esse dico, nonnulla tam neglegenter scripta sunt, ut omnes emen- 
dandi conatus eludant. 


ριὰς « μονάδες , óv, o dà Wa . robDante ὑπὸ add. Wa 49. 13. α PM 
A, μονάδες ou B, μονάδων eu S, corr. Wa 48. E. ,dv B3 partim in 
rasura, 41" 41 v A, μύρια δὺ S, μυριάδα α μονάδας , dv Wa 45. x A1 
in marg. (BS) οὗ om. Wa ABT AB, distinx. S, item vs. 48 
47. “ΕΖ ABS, distinx. Hu. ἐλάσσων Hu pro ἐλάττων δεχάδος add. 
Wa 18. H6K AB, disinx. S. 49. HOK .1EZ et 40. ABI A4EZ 
ABS, distinx. Hu 44. λόγου in A add. man. 2 super vs. — 23—926. uo- 
vddov ubique S, 4 A, μονάδες vel f B 84. καὶ τοῦ ὃ Δ᾽ β ad add. B3 
(Wa) χαὶ ro? ε BS, χαὶ τοῦ C A 26. ὑπὸ αβγδεξ E B, ὑπὸ BI4 EZ 
AS 41. μυριάδων S, b. AB. — fl ,c AB 48. HOK et A4EZ ABS 
μονάδες qoc B, ἡ ΦΟΞΑ 29. ὁ lx πάντων vel ὁ ix τῶν 4 BT A1 EZ 
add. Hu 80. uvgrador hoc loco etiam in AB plene scriptum est 
31. χα À! in marg. (BS) 4BI4E AB?S, afyd B! 
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καὶ ἕχαστος ἐλάσσων μὲν ἑκατονεάδος μεερούμενος δὲ ὑπὸ 
δεχάδος, τῶν δὲ Ζ H O ἕχαστος ἔστω ἐλάσσων δεκάδος. 

Τὸ πλῆϑος τῶν 44 B Γ 4 E πρότερον μετρείσϑω ὑπὸ 
τετράδος κατὰ τὸν O, καὶ ἔστωσαν τῶν 44 B ΓΖ E πυϑ- 
.uévec ot Κα 4 M N R*- ὅτι ὁ ἐκ τῶ .d BT AZ H O5 
στερεὸς ἴσος ἐστὶν μυριάσιν ὁμωνύμοις vq Ο ὅσαι μονάδες 
εἰσὶν ἐν τῷ στερεῷ τῷ ἐκ τῶν K 4 M Ν ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν 

ΖΗ Q. 

Ἔστι δὲ φανερὸν διὰ τῶν ἀριϑμῶν, τοῦ 44 ὑποχει- 
μένου λόγου χάριν μονάδων v xai τοῦ B μονάδων x καὶ 10 
τοῦ Γ μονάδων À' καὶ τοῦ 4 μονάδων u', καὶ τῶ K 4 MN 
πυϑμένων ὄντων μονάδων α' xai f xai y καὶ δ" Ó ἄρα 
ἐχ τῶν Α ΒΓ 4 στερεός ἐστιν ἁπλῶν μυριάδων xd', ὁ δὲ 
ἐχ τῶν 4d B T 4 Z H O μυριάδων ἁπλῶν ρμδ', ó δὲ ix 
vuv K 4 M N zv3yuévov μονάδων κδ΄" οὗτος δὲ γενόμενος 15 

. ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν Z H O, 0vva μονάδων ς΄, ποιεῖ μονάδας 
ομό΄, ὅσαι μυριάδες ἁπλαῖ εἰσιν τοῦ àx τῶν .4 ΒΓ A4Z 
H Θ στερεοῦ, διὰ τὸ καὶ τετράδα ἅπαξ μετρεῖν τὸ πλῆϑος 
τῶν 44 ΒΓ A. 

11 Αλλὰ δὴ τὸ πλῆϑος τῶν M4 B Γ 4 E μὴ μετρείσϑω 20 
ὑπὸ τετράδος" μετρούμενον δὴ ἤτοι o' ἢ β' ἢ y λείψει. 
εἰ μὲν οὖν ἕνα λείψει, ἔσται ὃ ἐκ τῶν .4 BT AEZHOG 
στερεὸς μυριάδων ὁμωνύμων τῷ O, ὅσος ἐστὶν C ix τῶν 

K 44 M ΝΞ στερεὸς ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν Z H O γενόμενος δε- 

κάκις, εἰ δὲ δίο λείψει, ἑκατοντάχις [γενόμενος ὁ εἰρημένος 25 
στερεός]. εἰ δὲ τρεῖς λείψει, ὅσων ὃ ἐκ τῶ Κα Η͂ΝΞ 


43. ΖΗΘ ABS 8. 48 TAE Δ, «fByóc BS, item proximo versu 
&. 5. καὶ ἔστωσαν — Κα Α ΜΝ & post δεκάδος vs. 2. transponit 
Wa 5. KAMNA ABS ac similiter posthac o add. Wa 6. τῷ 
O Wa pro rà σ ovadeg (sineacc.) Α(Β8' 7. στερεῷ Hu pro éré- 
oo  àx τῶν K.4M ABS, NN add. Wa 410—132, μονάδων ubique S, 
ἢ A, Δ΄ vel μονάδϑε ΒΒ 42. ὁ Wa, ὁ ἄρα Hu pro τῶν 48. τῶν 
ante ἁπλῶν additum in ABS del. Hu μυριάδων S, & AB, at proximo 
versu idem plene scriptum in AB (in A sine acc.), item vs. 47 μυριάδες 
45. A AB, item vs. 46 bis 48. 49. τὸ x«l τὸν Θ αὐτῆς μετρεῖ τοὺς ABI 4A 
ABS (nisi quod B τοῦ pró τοὺς), τὸ x«l τὸν o αὐτοῦ μετρεῖν τοῦ αβγὸ 
Β4, τετράδα corr. Hu, reliqua Wa 40. χβ boc loco add. A! BS (conf. 





LIBER Il. PROPOS. 944. 13 


.1, quorum quisque minor sit quam 100 et divisibilis 
per 10, et numerorum ὦ ἢ 9 quisque minor sit quam 10. 

Quot sunt numeri in serie « B y à &..., haec summa 
primum sit divisibilis per & sitque quotiens o, et sint nume- 
rorum a 8 y ὃ δ... fundamentales x Au » £...; dico 
solidum numerum ex ἃ 8 y ὃ... ζ ἡ 9 productum aequa- 
lem esse tot myriadibus potentiae o, quot unitates sunt in 
solidoex x ἃ μι κα... 59 9 producto. 

Manifestum hoc est ex numeris, cum verbi gratia sit 
α 2 410, 9.22 20, y 22 306, 0 2 40, 0 4, ἡ Ξξ 3, 9 - δ, 
et fundamentales x — 14, 4 — 2, μὶ — 3, y — &. . Est igitur 
α΄β.γ' δ — 240000, et α-β.γ. δι ζ. 5-9 zs 1440000, et 
x:À-H-Y* τὸ 94; est autem 24.0.5. 9 — 94.6 z 144, 
quot sunt myriades simplices in producto ex α 8y 05m 9; 
simplices autem myriades (id est potentiae 1) sunt, quia a f y à 
quattuor numeri sunt, cutus sumtae per 4 divisae quotiens est 1. 

Sed quet sunt numeri in serie α 8 γ d &. . ., haec 
summa ne sit divisibilis per 4; ergo in divisione restabit 
aut 1 aut 2 aut 3. Jam si primum 4 restabit, productum 
ex &8y06...059 9 tot myriadas potentiae Ὁ continebit, 
quot unitates continet productum ex x 44» ὃ... 05959 
decies ductum; sin vero 2 restabunt, centies; si denique 3 
restabunt, quot erunt unitates in productoex x 4u » 5$... 65 9 


1) Ternis punctis quotcunque numerorum seriem esse significavi. 
Eius modi seriem supra (propos. 45 et 47) o£ ἐφ᾽ ὧν τὰ Α etc. appel- 
lari vidimus; sed eadem, quae hoc loco, appellatio redit etiam in pro- 
pos. 35, ubi nulla interpolationis suspicio subest. In exemplo autem, 
quod scriptor huius propositionis 24 fingit, satis habet seriem α 8 y d 
proponere, ceteros casus nihil curens. 





propos. 33) μὴ δά. Β Wa 484. « ἡ δύο ἡ τρεῖς (ἢ sine acc.) A (S), 
corr. B Wa 339. ABI E ABS, distinxit et Z H 6 add. Hu (o ix τῶν 
ABI'AE στερεὸς ἐπὶ τὸν ix τῶν ZHO Wa) 48. post τῷ O addendum 
esse videtur τοσούτων (τοσαύτων, incredibile visu, ante μυρεάϑων add. 
Wa) 24. K.4MN ABS, A add. Wa, item vs. 86 post Z H Θ add. 
xal ὁ ABS, del. Wa 45. λεέψει Hu pro λείπει 35. 26. γενόμενος 
— στερεός del. Hw 46. ὅσων add. Hu 
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ἐπὲ τὸν ix τῶν Z H O χιλιάκις γενόμενος ἔσται μονάδων, 
τοσούτων μυριάδων ὁμωνύμων τῷ Ο. τὸ δὲ γραμμικὸν ἐκ 
τοῦ στοιχείου δῆλον. 

12 χβ΄. Ἔστω ἡ μὲν Α ἐλάσσων μὲν χιλιάδος μετρούμενος 
δὲ ὑπὸ ἑχατοντάδος, ἕχαστος δὲ τῶν B Γ 4 ἐλάσσων δέε- ὃ 
κάδος, καὶ δέον ἔστω τὸν ἐκ τῶν 44 B Γ 4 στερεὸν εἰπεῖν. 

Keio9w γὰρ τοῦ μὲν ΑἹ πυϑμὴν ὁ E, 0 δὲ ἐκ τῶν 
ΕΒ ΓΖΔ ὁ Ζ': ὅτι ὁ ἐκ τῶν Α B Γ 4 στερεὸς ἑχατον- 
τάχις ἐστὶν ὁ Ζ. . 

Φανερὸν δὲ xai τοῦτο διὰ τῶν ἀριϑμῶν, τοῦ 24 070-10 
x&utévov , φέρ᾽ εἰπεῖν, μονάδων Y καὶ τοῦ B μονάδων y 
xai τοῦ D μονάδων Ó' καὶ τοῦ 4 μονάδων ε΄" ὁ μὲν γὰρ 
ὑπὸ τῶν 4 B Γ 4 ἐστὶν u" η, ὁ δὲ ὑπὸ τῶν E B Γ 4“ 
ἐστὶν μονάδων ρπ' οὗτος δὲ γενόμενος ἑχατοντάκις ἔσται 
μα η. τὸ δὲ γραμμικὸν ἐκ τοῦ στοιχείου δῆλον. 15 

13 xy. Ἐπὶ δὲ τοῦ xÓ ϑεωρήματος. Τοῦ 4 ὑποκειμένου 
λόγου χάριν μονάδων o0 καὶ τοῦ B μονάδων v καὶ τοῦ Γ 
μονάδων β΄ τοῦ δὲ 4 μονάδων y καὶ τοῦ E μονάδων Ó', 

ὁ στερεὸς ἐξ αὐτῶν ἔσται μυριάδων ἁπλῶν ouó', ἐπεὶ τὸ 
διπλάσιον τοῦ πλήϑους τῶν Α΄ B μετρεῖται ὑπὸ τετράδος 20 
ἅπαξ [κατὰ τὸν K), ὁ δὲ ὑπὸ τῶν Z H πυϑμένων καὶ τῶν 
Dl 4 E ἐστιν μονάδων ρμιδ΄ [ὃ Θ στερεός" ἁπλῶν οὖν μυ- 
ριάδων ρμδ΄ ἐστὶν ὁ ἐκ τῶν 4 B Γ 4 E στερέος]. 

Ἐὰν δὲ τὸ διπλάσιον τοῦ πλήϑους τῶν 44 B μὴ με- 
τρῆται ὑπὸ τετράδος, δῆλον ὅτι μετρούμενον κατὰ τὸν Καὶ 25 
λείψει δύο" τοῦτο γὰρ ἀνώτερον ἐδείχϑη. διὰ δὴ τοῦτο 
[ἐκ τοῦ λείπεσϑαι δύο] μυριάδες εἰσὶν ἑκατὸν ὁμώνυμοι τῷ 
K, xai ἔσειν ὁ ἐκ τῶν 4d B D 4 E στερεὸς ὁ Θ ἴσος τῷ 


"4. μονάδων pro μυριάδων restituit et vs. 8 μυριάϑων add. Hu 
3. τὸ 0 A, corr. BS &. xfBü' ex p. 12, 20 huc trensponit Hu, xy' add. 
B 5. δὲ (ante ὑπὸ) Wa pro uiv — BPAE et 6. 4BIA1E ABIS, E 
del. B? Wa 7. ὁ δὲ Wa pro τῶι δὲ 8. EBI1 ABS ac similiter 
posthac 9. ó£ B, OZ A, εἶ S ὅτι δἀᾶ. Hu 40. χαὶ om. Wa 
14. 19. μονάδων ubique S, 2 A, δ' vel μονάϑες ΒΟ 43. ὑπὸ τῶν (ante f) 
om. Wa . 4BI4E ABS, E del. B5 Wa — f£ η (id est uvoradog ἁπλῆς etc.) 
B3, ἃ ,H AB!, uoradov E S, uvoradeg (sic) « μοιάδες ἡ Wa, item 











LIBER ll. PROPOS. 33. 33. 15 


millies ducto, tot myriades potentiae o erunt in producto ex 
a8yó05s...057 9. Linearis autem descripio ex libro 
elementari manifesta est. 

XXII. Sit e minor quam 1000 et divisibilis per 100, et PP 
uumerorum jj y ὃ quisque minor quam 40, et oporteat soli- 
dum numerum ex a B y ὃ productum dicere. 

Ponatur enim numeri α fundamentalis e, et δ. β.γ' ὃ — ζ; 
dico esse a-.y- ὃ — 100 C. 

Hoc quoque per numeros manifestum est, cum verbi 
causa Sit « — 300, 8 — 3, y Ξ 4, à — 5. Est enim 
α.β'γ' δ τε 18000, et eB. y. 0 zz 480. Linearis autem de- 
scriptio ex libro elementari patet. 

XXIII. In. Apollonii theorema XXIV. Si verbi causa sit M 

zz 900, 82 800, γ Ξε 3, ὃ -ῷό. 8, 8 Ξξ 4, productum ex 
his erit 40000-4144, quoniam «a β' duo sunt numeri centarii, 
et duo duplicati ac per & divisi habent quotientem 41, et pro- 
ductum ex fundamentalibus ζ 2 2, ἡ — ὅ, ac y Ó & est uni- 
tatum 144. 

Sed quot sunt numeri in serie a B .. ., si baec summa 
duplicata non divisibilis sit per &, ultra quotientem x mani- 
festo restabunt 2; id enim supra demonstratum est!). Qua- 
propter sunt 100 myriades potentiae x; et 29, id est pro- 


*) Haec quoque propositio eá saltem, quae nunc exstat, composi- 
tione iustese suspicioni obnoxia est. 


4) Conf. supra propos. 15 cum adnot. 8. 


—Ó— —  — áÀ— 


vs. 45. 14. 2 PIL AB — 145. yo«uuts*xóv A δῆλον add. Wa — 46. xy 
A! in marg. (89), xd B 41. 48. μονάδων ubique S, Z AB 9. ἐπεὶ 
Hu pro ἐὰν 20. μετρῆται 8 31. xara τὸν K del. Ημὼ ὁ dà Hu 
proóyao — $1.33. ZH — ΓΕ etsimililer posthac ABS 49. ἐστιν 
Hu pro ἔσται ΔΒ ó 6 — 28. στερεός interpolatori tribuit Hu 
32. μυριάδων add. Wa 44. μετρεῖται AB, corr. S 35. δηλονότι 
(sic) A 36. δὴ om. Wa 37. ἐχ τοῦ λείπεσϑαι δύο coni. et inler- 
poletori tribuit Hu, ἐκ τῶν 44M dvo εἐκατοντάδων A(BS), ἐκ τοῦ ἀλείμ- 
ματος δύο ἤτοι ἑχατοντάδος Wa, ἔκ τῶν λειπομένων δύο ἑχατοντάδων 
Bredow epist. Paris. p. 488 ἑχατὸν Wa pro χιλέαι 38. igo; — 
p. 16, 4. στερεῷ odd. Hu 
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àx τῶν Z Hl A E στερεῷ ἐπὶ τὰς ἑκατὸν μυριάδας ὁμωνύ- 
μους τῷ K. τὸ γραμμιχὸν ὡς “πόλλώνιος. 

14 x0. Ἐπὶ δὲ τοῦ κε΄ ϑεωρήματος. "Ἔστω τῶν μὲν d B 
ἑκάτερος ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος μετρούμενος δὲ ὑπὸ Óe- 
κάδος, ἕκασεος δὲ τῶν Γ 4 E [ἔστω] ἐλάσσων δεκάδος, καὲ 5 
δέον ἔστω τὸν ἐξ αὐτῶν στερεὸν εἰπεῖν. 

Ἔστωσαν γὰρ τῶν 44 B πυϑμένες ot Θ K, καὶ τῷ ἐκ 
τῶν O K Γ 4 E στερεῷ ἴσος ἔστω ὃ 1: ὅτι ὁ ἐχ edv 
4 B Γ 4 E στερεὸς ἴσος ἐσεὶν ἑκατὸν «oig 1. 

Ἔστι δὲ φανεῤὸν διὰ τῶν ἀρεϑμῶν, τοῦ 2$ ὄντος μο- 10 
γάδων x καὶ τοῦ B μονάδων x', xai τοῦ I' μονάδων & xoi 
τοῦ 44 μονάδων ς᾽ καὶ τοῦ E μονάδων ζ΄, καὶ τῶν O K 
πυϑμένων ὕντων μονάδων β΄- ὁ γὰρ ὑπὸ τῶ OKT AE 
γίνεται σεερθδὸς μονάδων μ΄, οὗτος δὲ ἑχατοντεάκες γενό- 
μενος ἔσται μυριάδων v μονάδων ὃ, ἴσος τῷ ἐκ τῶν 15 
ΑΒΓ 4 E στερεῷ ἀριϑμῳ. 

15 xe. Τὸ δ᾽ ini πᾶσι ϑεώρημα xc' πρότασιν ἔχει xai 
ἀπόδειξιν τοιαύτην. Ἔστωσαν δύο ἀριϑμοὶ ἢ πλείους οἵ 
44 B, ὧν ἕκαστος ἐλάσσων μὲν χιλιάδος μετρούμενος δὲ 
ὑπὸ ἑκατοντάδος, καὶ ἄλλοι ἀριϑμοὶ ὁσοιδήστοτε οἱ Γ 4 E, 20 
ὧν ἕκαστος ἐλάσσων piv ἑχατοντάδος μετρούμενος δὲ ὑπὸ 
δεκάδος, καὶ ἄλλοι πάλιν ὁσοεδηποτοῦν ἀριϑμοὶ οἱ Z Hi Θ, 
ὧν ἕχαστος ἐλάσσων δεκάδος, καὶ δέον ἔστω τὸν ἐκ τῶν 
ΑΒΓ. 4 E Z H Θ στερεὸν εἰπεῖν. 

Ἔστωσαν γὰρ τῶν Α B T 4 E πυϑμένες οἱ Α M N25 
A O. ὃ δὴ διπλάσιος τοῦ πλήϑους τῶν 44 B μετὰ τοῦ τῶν 
Γ4 E ἁπλοῦ ἀριϑμοῦ ἤτοι μετρεῖται ὑπὸ τετράδος ἢ οὔ. 

4. ἐπὶ B Wa, ἐπεὶ ΑΒ τὰς ἑκατὸν Hu (ἑκατὸν Wa) pro xac 
(sine acc. A) δ. xd A! in marg. (S), xe Β 8. 4. 'zàv μὲν .4 B éxa- 
repos Hu, ὁ μὸν πρῶτος AB!S, ὁ μὲν β΄’ B*, ὁ μὲν πρῶτος x«l ὁ δεύ- 
τερὺς 4 Wa, ὃ μὲν πρῶτος 4 ἐλασσων μὲν χιλιείδος μετρούμενος dé 
ὑπὸ ἑκατονεάδος, ὁ δὲ δεύτερος B ἐλάσσων μὲν ἑκατοντάδος μετροὺ- 
μένος δὲ ὑπὸ δεκάδος, ἔχαστος cet. Nesselmann Aigebra der Griechen 
p. 4139 $. Γ 2 E sic hoc loco recte distincta sunt in AS 6. ἔσεω 
del. Hu 7—9. 4B — 69K — 6KT 4E — AB ΓΖῈ et simi- 
liter posthac ABS 8. Fore Wa pro ἔσται — 9. στερεὸς om. Wa 
éxaróv Wa pro yioig — 410—444. μονάδων ubique S, Z A, Μ΄ vel uo- 


LIBER 1I. PROPOS. 34. 25. 17 


ductum ex αβ. .. γ δε, aequale est producto ex Ey... 
y ὃ δ multiplicato cum 100 myriadibus potentiae x. 

XXIV. In Apollonii theorema XXV. Sit numerorum a β Pos 
uterque minor quam 100 et per 10 divisibilis, et numerorum 
/ ὃ € quisque minor quam 10, et oporteat solidum numerum 
ex his productum dicere. ) 

Sint enim nwmerorum ἃ g fundamentales 9 x, et ἃ — 
9.x-y-0-6; dico esse α-β.γ. δ'ὲ — 1004. , 

Manifestum autem est per numeros, cum sit α — β — 90, 
el y 25, 02 6, & — 7, et fundamentales 9 2 x — 2. Est 
enim 9-x-y-à-c — 840, qui numerus centies ductus erit 
84000 — α.β.γ- δ. ε. 

XXV. Omnium autem ultimum Apollonii theorema habet Prop. 
hanc propositionem et demonstrationem ἢ). Sint duo: pluresve 25 
numeri α 9 ..., quorum quisque: minor sit quam 1000 et 
divisibilis per 100, et alii quotcunque numeri γ ὃ & . . ., 
quorum quisque minor sit quam 100 et divisibilis per 40, 
denique alii quotcunque numeri ζ ἢ) 9 ..., quorum quisque 
minor sit quam 10, et oporteat solidum numerum ex a B... 
706...G6G9 9... productum dicere. 

Sint enim numerorum a d ...yÓ &... fundamen- 


tales 44 ...»50..., et quaeratur quot sint numeri in 
serie a β΄. .., quotrque in serie y ὃ €... Quot igitur sunt 
in serie α JB ..., haec summa duplicata unà cum tot quot 


sunt in serie y ὃ & .. . aut divisibilis est per 4, aut non. 


4) Vide append. 


vadec B 44. x' (ante xe) τοῦ Bj Wa pro P 44. σεερεὸς Wa 
pro ἀρεϑμὸς μονάδων wu] ἡ ἡ vou À, Αἱ wu B, μονάδων μυ- 
ρέων wp S, μονάδες vu Wa ἑκατοντάχις Wa pro χιλιόχις 45. uv- 
Qutdec μονάδες͵ Jd Wa, Jl wu A, & cop B, μυριάδων ωμ 8 47. χε' 
add. S 48. ἢ Wa pro οἱ 48. 49. οἱ 4B ABS 20. ὅσοι δῆή- 
ποτε AB, ὁσοιδίποτε S, ὁσοιδηποτοῦν coni. Hu οὗ ΓΕ AB!S, corr. 
B3 * $4. μὲν add. Hu 33. ὅσοι δήποτ᾽ οὖν AD, corr. 5 oi ΖΘ 
et similiter posthac ABS 80. Ἔστωσαν Hu pro ἑχάστου 486. τοῦ 
πλήϑους add. Hu μετὰ τοῦ Hu pro x«l $27. ἁπλοῦ ἀριϑωοῦ Hu, 
ἁπλῶς ἀριϑμῶν ABS, ἁπλῶς ἀριϑμῶν πληήϑοὺς Wa 
Pappus I. 2 
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ἹΜετρείσϑω πρότερον ὑπὸ τετράδος κατὰ τὸν K, καὶ 
ὑποτετάχϑωσαν τοῖς μὲν 44 B ἑχατοντάδες ai II P, τοῖς 
δὲ D 4 E δεκάδες αἱ S T Y [xai ὃ διπλάσιος ἄρα τοῦ 
πλήϑους τῶν II P μετὰ τοῦ πλήϑους τῶν X T Y μετρεῖται 
ὑπὸ τετράδος κατὰ τὸν K]. καὶ φανερὸν ὅτε ὁ ἐκ τῶν 5 
IH P 3 T Y ἐπὶ τὸν ἐκ τῶν 44 M N X O iso; ἐστὶ τῷ ἐχ 
τῶν A B l' A E στερεῷ. εἰλήφϑω δὴ ὃ dx τῶν 2M N E 
O Z H O στερεὸς xai ἔστω ὃ D: ὅτι ὁ ἐκ τῶν Α ΒΓ.) 
4 E Z H O στερεὸς μυριάδες εἰσὶν τοσαῦται ὁμώνυμοι τῷ 
K ὅσαι μονάδες εἰσὶν ἐν τῷ D. τοῦτο δὲ γραμμικῶς ἄπολ- 10 
λώνιος ἀπέδειξεν. | 

16 Ἐὰν δὲ ὃ διπλάσιος τοῦ πλήϑους τῶν 4 B μετὰ τοῦ 
πλήϑους τῶν D 4 E μὴ μετρῆται ὑπὸ τετράδος, μετρού- 
μενος ἄρα κατὰ τὸν K λείψει ἢ ἕνα ἢ δύο ἢ τρεῖς. εἰ 
μὲν οὖν ἕνα λείψει, ὁ ἐκ τῶν II P X T Y στερεὸς μυριάδες 15 
εἰσὶν δέκα ὁμώνυμοι τῷ K, εἰ δὲ δύο, μυριάδες ἑκατὸν 
ὁμώνυμοι τῷ Κ, εἰ δὲ τρεῖς,. μυριάδες χίλιαι ὁμώνυμοι 
τῷ K. καὶ δῆλον ἐκ τῶν γεγραμμένων ὅτι 6 ἐκ τῶν 4 B 
Γ ΖΕ 2 H O στερεὺς μυριάδες εἰσὶν τοσαῦται, 0006 ὃ 
δεκαπλάσιος τοῦ D, ὁμώνυμοι τῷ K ἀριϑμῷ, ἢ 0006 ὃ 20 
ἑκατονταπλάσιος τοῦ (D, ὁμώνυμοι τῷ  K, ἢ ὕσος ὃ χιλια- 
πλάσιος τοῦ D, ὑμώνυμοι τῷ K. 

17 Τούτου δὴ ἱτοῦ ϑεωρήματος). προτεϑεωρημένου πρό- 
δηλον, πῶς ἔστιν τὸν δοϑέντα στίχον πολλαπλασιάσαι καὶ 
εἰπεῖν τὸν γενόμενον ἀριϑμὸν ἐκ τοῦ τὸν πρῶτον ἀριϑμὸν 25 
ὧν εἴληφε τὸ πρῶτον τῶν γραμμάτων ἐπὲ τὸν δεύτερον 
ἀριϑμὸν ὃν εἴληφε τὸ δεύτερον τῶν γραμμάτων πολλαπλα- 
σιασϑῆναι καὶ τὸν γενόμενον ἐπὶ τὸν τρίτον ἀριϑμὸν ὃν 
εἴληφε τὸ τρίτον γράμμα καὶ κατὰ τὸ ἕξξῇς περαίνεσθαι 
μέχρι τοῦ διεξοδεύεσθαι τὸν στίχον, ὃν εἶπεν ΑΓ!΄πολλώνιος 30 
ἐν ἀρχῇ [κατὰ τὸν στίχον) οὕτως. 


4. μέτρείσϑω A? ex μετρεῖσϑαι 4. αἱ II P Hu pro oi ΠΡ 
8. αἱ Z T Y Hu pro οἱ CTY 8. xal ὁ — 5. x«r& τὸν K interpola- 
tori tribuit. Hu 3. 4. τοῦ πλήϑους add. Wa 5. 6. ix τῶν CIIP 
CTY ABS, prius C del. Wa 6. ἴσος --- 7. στερεῷ add. Wa 40. uo- 


γάδες plene scriptum in AS, Z ΒΒ 43. μετρῆται Hu pro μετρεῖται 


LIBER Il. PROPOS. 26. 19 


Sit primum divisibilis per & et quotiens x, et substi- 
tuantur numeris à (j . . . centenarii zt Q . . ., et mumeris 
y0t... densria zv... Et apparet productum ex 
7 0...0ct v... multplicatum cum producto ex Ag... 
»50... aequale ese producto ex α 8...yóe... 
lam sumatur productum ex A tu...» £0o...09 9 ..., 
sique 9; dico productum ex a 8...» 0 e...0C75 9... 
tot myriadas potentiae x habere, quot sunt unitates in g. 
Hoc autem per lineas demonstravit Apollonius. 

Sed quot sunt numeri in serie a B ..., si haec summa 
duplicata unà cum tot quot sunt in serie γ à & .. . non sit 
divisibilis per 4, in divisione igitur ultra quotientem x resta- 
bunt aut / aut 2 aut 8. Si igitur primum 4 restabit, pro- 
ductum ex T Qo... 0 t v ... Continebit 10 myriadas po- 
tentiae x, sin vero 2 restabunt, 100 myriadas potentiae x. 
denique si 3 restabunt, 1000 myriadas potentiae x. Εἰ ap- 
paret ex iis, quae lineis descripta ac demonstrata sunt ab 
Apollonio, productum ex a 8... y 0e... C9 9... in 
primo casu esse — 10000*.410 g, in secundo casu — 10000* . 
400 g, in tertio casu — 10000*.1000 g. 


Hoc autem theoremate demonstrato apparet, quomodo Prop. 
26 


datus versiculus multiplicari et numerus dici possit, qui effi- 
citur numero, quem prima littera designat, multiplicato cum 
numero secundae litterae eoque producto cum numero tertiae 
litterae multiplicato et sic deinceps usque ad finem versiculi, 
quem exempli causa. Apollonius initio sic proposuit 

44. ἕνα S, « A, «' B (sed paulo post ἕνα etiam AB) 46. éxaror B, 
ἑχατ A, 0S 48. γεγραμμένων Hu pro γενομένων ὁ add. Wa 
40. δεχαπλάσιος τῶι «b ABS, corr. Wa ὁμώνυμος cod. Savilianus 

ὁ (ante éx«rovr.) B, δ᾽ AS 91. τοῦ *b AD, τῷ φ S 32. ὁμωνιμος 
B Savil. (non AS) 33. δὲ Wa τοῦ ϑεωρήματος del. Hu. προεχτε- 
ϑειμένου B Savil. 24. πῶς om. Wa ἔστιν Sine spir. οἱ acc. A, 
ἔστι sine acc. S, ἐστὶ B 25. ἀριϑμὸν (alterum) Hu pro τῶν ἀριϑμῶν 
46. or add. Wa (ἐν B) γραμμάτων Wa pro γραμμῶν 27. πολλα- 


πλασιασϑῆναι Wa pro πολυπλασιασϑῆναι 30. or Hu pro ὡς 
34. xarà τὸν στίχον del. Hu. (nam vix probabile videtur χατὸὰ τὸ aroi- 
χεῖον coniicere) ovioc (sine spir. οἱ acc.) A, corr BS 


2* 


20 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ B. 


“ρτέμιδος xÀeize κράτος ἔξοχον ἐννέα κοῦραι 
(τὸ δὲ κλεῖτέ φησιν ἀντὶ τοῦ ὑπομνήσατε). 
2 4 3 , "5 , - , ew i| 
18 Ἐπεὶ ovv γράμματα ἐστιν λη τοῦ στίχου, ταῦτα δὲ 
, 3 U , 4 , , / J , , / , , 2, 
περιέχει ἀριϑμοὺς δέχα τοὺς ρ΄ T O τ’ QT O y v Q, 
4 $4 ! , , , - 3€. 8 
ὧν ἕκαστος ἐλάσσων μέν ἐστιν χιλιάδος μετρεῖται δὲ ὑπὸ ὃ 
€ , A 3 * 4 , , , , , , , , 
ἑχατοντάδος, καὶ ἀριϑμοὺς ιζ΄ τοὺς uU ι O x À V * oO 
, LE E E , ) 0! ξ οἱ 321 2 ^ 2 € 
ξ΄ o' o v v v x 0 v, ὧν ἕχαστος ἐλάσσων μέν ἐστιν &xa- 
, - i € hl ' A s A A 
τοντάδος μετρεῖται δὲ ὑττὸ δεκάδος, xai τοὺς λοιποὺς [σὺν 
- * ^ Σ 
ταῖς μονάσιν] ια΄ τοὺς α΄ ε΄ δ΄ ε΄ & α΄ ε΄ s & α' α΄, ὧν 
ἕχαστος ἐλάσσων δεκάδος, ἐὰν ἄρα [τοὺς δέχα ἀριϑμοὺς 10 
διπλασιάσωμεν xai τοὺς γενομένους x' πιροσϑῶμεν τοῖς εἰρη- 
μένοις ἁπλῶς ἀριϑμοῖς ἑπτακαίδεκα, τὰ γενόμενα óuoU AC 
ἕξομεν τῶν ὑπ᾽ αὐτοῦ γενομένων ἀναλόγων, κἂν] τοῖς μὲν 
δέκα ἀριϑμοῖς ὑποτάξωμεν ἰσαρίϑμους δέκα κατὰ τάξιν 
ς , - | 0 w C " € ἢ " - 
ἑχατοντάδος, τοῖς δὲ ιζ΄ ὁμοίως ὑποτάξωμεν δεχάδας ιζ΄, 15 
φανερὸν ἐκ τοῦ ἀνώτερον λογιστικοῦ ϑεωρήματος ιβ' ὅτι 
δέκα ἑκατοντάδες μετὰ τῶν i4 δεκάδων ποιοῦσι μυριάδας 
ἐνναπλᾶς δέκα. [αἱ γὰρ δέκα ἑκατοντάδες δὶς γενόμεναι, 
, , M m—- M , J, 
τουτέστιν X', καὶ προσλαβοῦσαι τὰς ιζ΄ δεκάδας γίνονται AC 
2 , » ’ M] MJ ; * ^ / - M 
ἀναλόγων Orta: μερισϑέντα δὲ τὰ λζ΄ εἰς τὸν Ó ποιεῖ τὸν 20 
ἐχ τοῦ μερισμοῦ 9' xoi καταλείπεται α΄, ὡς εἶναι μυριάδας 
* “- , 3 ^ € , , M , 
ἐνναπλᾶς δέκα rà &x τῶν ξκατοντάδων δέκα xai δεκάδων iC .] 


P] “-.» « 
19 Ἐπεὶ δὲ καὶ πυϑμένες ὁμοῦ τῶν μετρουμένων ἀριϑ- 
μῶν ὑπὸ ἑἕχατονταδος xai τῶν μετρουμένων ὑπὸ δεκάδος 
εἰσὶν οἱ ὑποκείμενοι x^ 25 


α΄ y B y "n y B ς΄ δ΄ α΄ 
δ΄ α΄ ζ B y a P ζ΄ c ζ ζ ε΄ € € p ζ α΄, 


4. χλεῖταε A! B Savil., « expunxit A?, unde χλεῖτε S 9. χλεῖτε 
φησὶν A?S, xÀtiree «ησὶν A! B 3. Ay Wa, .1M et eádem manu 
superscriplum 4H A, ju λη BS (sed in B uterque numerus ex- 
punctus) — 4. τοὺς 4APTCTPCXYP A Paris. 2368 S (magis etiam cor- 
rupti B Savilianus, corr. Wa 6. 7. τοῦ CMIOK.IIKORONNNKOI 
Α, τοῦς et reliqua perinde B (magis etiam corrupti Paris. 2368 S Savil.), 
corr. Wa 8. 9. συνταῖς & A (B), del. Hu 9. τοὺς elc. add. Hu 
40. τοὺς δϑέχα — 48. xav interpolatori tribuit Hu 44. προσϑῶμεν om. 


Wa τοῖς γενομένοις Wa 49. «ἁπλῶν S. 43. ὑπ᾽ aUrob] '4zoàl- 


LIBER ΗΠ. PROPOS. 96. 21 


ρτέμιδος κλεῖτε χράτος ἔξοχον ἐννέα κοῦραι 
(κλεῖτε autem dicit pro ὑπομνήσατε, i. e. in memoriam re- 
vocale sive celebrate). 

Quoniam versiculus litteras continet 38, in iisque decem, 
sciliet o τ oz Q t O Xy v Qo, quae significant numeros sin- 
gulos minores inillenario et per centenarium divisibiles, sci- 
licet 100, 300, 200, 500, 100, 500, 200, 600, 400, 100, 
porro septendecim, scilicet utut 0x AuxoE&oovvvx0o t, 
quae numeros significant singulos minores centenario et per 
denarium divisibiles, scilicet 40, 10, 70, 20, 50, 10, 20, 70, 
60, 70, 70, 50, 50, 50, 20, 70, 10, denique undecim, sci- 
licet α 60&6€0«6€€ o a, quae numeros significant sin- 
gulos minores centenario, scilicet 1, 5, 4, 5, 5, 1, 5, 5, ὃ, 4, t, 
si igitur decem illis numeris substituamus totidem in ordine 
centenariorum , et alteris illis septéndecim totidem denarios, 
ex superiore logistico theoremate XII apparet decem centena- 
rios unà cum septendecim denariis efficere decem mvriadas 
noncuplas. [Nam 10 centenarii multiplicati cum 2 fiunt 20, 
his additi 47 denarii faciunt 37, quae est summa analogorum !;, 
id est. singulorum. denariorum, unde myriades computantur ; 
elenim 37 : & 2 9, restatque 4; sunt igitur 40- 10000?.] 

Sed quoniam numerorum et per centenarium et per dc- 
narium divisibilium fundamentales sunt hi qui sequuntur vi- 
ginti septem 
4, 3, 2, 3, 

L 9 


2 4, 3, 2, 6, 4, 
ὁ, 4, 7, 2, 9, 4, 2 


6, &, 1 
; 7, 6, 7, 7, 9, 5, 5, 2, 7, 4, 


) 


4) Vide append. ad hunc librum. - 


λωνίου intellexisse videtur interpolator γερομένων À! ex γενόμενον 


post ἀναλόγων add. πλῆϑος Wa 44. ὑποτάξομεν À, ὦ superscr. 
! man. Jéxa Wa pro dé x«i, ilem vs. 17 46. ἀνωτέροι: Wa 
(invitis ABS; 48. αἱ γὰρ — 32. δεχάδων» εζ΄ interpolatori tribuit 


Hu 40. ἀναλόγων — τὰ .4Z add. A? in marg. (BS) ἀνάλογον coni. 
Hu, τὸν ἀναλόγων B, τῶν aralóyov Wa μετρισϑέντα Wa (voluit ue- 
τρηϑέντα) 32. δέχα x«l Wa pro δὲ x«l 24. x«l τῶν Wa pro x«i 
τοῦ τῶν 35. xi add. Hu — 26. 41. 4Bl'ATBsA1 4.1 4Z BT ABESZ 
ZEEEBZA ABS, corr. Wa 





20 


22 HATIHIOY ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ B. 


ἀλλὰ xai τῶν ἐλασσόνων δεκάδος εἰσὶν ια΄, τουτέστιν ἀριϑ- 
μοὲ ot 
a ε΄ δ' ε΄ εἰ α΄ εἴ εἰ ε᾿ aq, 
ἐὰν τὸν ἐκ τούτων τῶν ια΄ καὶ τὸν ἐχ τῶν zl πυϑμένων 
* 5 , Li M j 
στερεὸν δι᾽ ἀλλήλων πολλαπλασιάσωμεν, ἔσται ὁ στερεὸς 
μυριάδων τετραπλῶν ιϑ' καὶ τριπλῶν cg xai διπλῶν qun. 
ΓἼσος δὲ τούτῳ συνάγεται καὶ ὁ διὰ τῶν τοῦ στίχου 
πυϑμένων ἄμα ταῖς υονάσιν 
“Ἱρτέμιδος κλεῖτε κράτος ἔξοχον ἐννέα κοῦραι, 

οἵ εἰσιν α’ α΄ γ' εἰ δ' α' δ΄ ζ΄ p β΄ γ' ε΄ α΄ γ' ε΄ β' α’ a 
7 U pP ε΄ c U c ζ € € e &€ & c p ζ΄ Ó a α΄ «a . 

fy yag ἐπὶ α΄ γίνεται & 

ἐπὶ y! γένεται y 

ἐπὶ ε΄ γένεται ιε΄ 

ἐπὶ δ΄ γένεται E 

ἐπὶ α΄ γένεται E 

ἐπὶ δ΄ γένεται au 

ἐπὶ ζ΄ γένεται ern 

ἐπὶ gd γένεται yit 

ἐπὶ B! γίνεται Sx 

ἐπὶ y! γένεται u* β΄ καὶ u? o£ 

ἐπὶ ε΄ γένεται u^" i. xc u? v 

ἐπὶ αἱ γένεται u^ a^ xcd μ᾽ v 

ἐπὶ γ᾽ γένεται u^ λ΄ καὶ μὴ gv 

ἐπὶ ε΄ γένεται μα ore. χαὶ u?. 8 

ἐπὶ β΄ γένεται u* T8 χαὶ μὴ ὃ 

ἐπὶ κ«' γένεται μ'' τβ΄ καὶ u^ 9 

ἐπὶ e. γένεται u^ 1H χαὶ u^ δ᾽ 

ἐπὶ y γένεται uu" Qi καὶ u? B 


4. vov om. Wa dexadog Wa pro δεχαδὲς ic add. Wa 14. 8. ἀριϑ- 
uoi οἱ Hu pro ἀριϑμῶν 3. AE. TED A4EEE 14.4 ABS, corr. Wa 
4. tov (anle ταἼ Wa pro τοῦ τὸν éx add. Wa 5. πολλαπλασιά- 
ζωμε" Wa ἔσται Hu pro ἔσονται 6. .9 B Wa, C6 XS 7 sqq. 
Ἴσος δὲ etc.] totum caput 40 interpolatori tribuit Hu — 7. xai om. Wa 
8. ἅμα ταῖς μονάσιν non debebat omittere interpolator, add. Hu 
9. xAt&itet (sine acc.) A, € superscr. 4 man. 40 sqq. of εἰσιν elc.] 
hinc usque ad finem capitis apponitur continua scriptura codicis A, et 
uncis interclusa adiiciuntur si quae in BS correcta sunt; reliqua omnia 
a Wa emendata esse pulato: o? εἰσὶν ΑΓΕ | L4AZBBFEE ALEBAA 
TZzEzZEEEEE d4BZ.1444..— εν y«o ἐπε d γένεται d ἐπὶ Γ γένεται 





9 


10 


15 
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LIBER Il. PROPOS. 36. 233 


et undecim numeri minores denario 
4, 5, 4, 5,5, 4, 5,5, 5, 4, 4, 
si productum cx his undecim cum producto ex illis viginti 
septem multiplicaverimus, efficietur solidus numerus 
19.100004 4- 6036. 400003 -4- 8480. 100007, 
[Aequale productum efficitur, si et fundamentales nu- 
meros et unitates ex ordine versiculi 
“Ἀρτέμιδος κλεῖτε χράτος ἔξοχον ἐννέα κοῦραι 
inter se multiplicamus, qui numeri sunt 4, 4, 3, 5, &, 4, 5, 
τ, 2, 9, 3, 5, 4, 3, 5, 9, 4, 4, 3, 7, 2, 5, 6, 7, 6, 7, 5, 5, 5, 
5, 5, 4, 2, 7, 4, 4, 4, 4* 


n 


τ τ 
DEPT] 







auyusdin 
auyrp 

sippiüa rio τ 

5spnaori τὴ 


signari 














XXXXXXXXXXXX 
22 ἐδ ὧτ ὡς ROG 0 € Md dm e CX 


*) In schemate, quod sequitor, rationem multiplicandi, quam Grae- 
cus scriptor adhibuit, quantum fieri potuit, relinuimus; expulimus au- 
tem supervacaneas istas multiplicationes quae per 4 fiunt, eaeque ab ipso 
scriptore, non a librario, in fine capitis omissae esse videntur. 


T ἐπὶ E γίνεται ΤῈ ἐπὶ 2E γίνεται E ἐπὶ γίνεται E. ἐπὶ “4 
γίνεται CM ἐπὶ Ζ | γένεται ΑΧΙΙ ἐπὶ Βὶ γίνεται 4ΤΗ ἐπὶ 


γίνεται UK ἐπὶ Τ " γίνεται f Β καὶ f PR ἐπὶ E γίνεται f 


(μυριάδες, S) 1 καὶ d ὦ ἐπὶ γίνεται  Τ χαὶ αὶ Ὦ ἐπὶ T γίνε- 
re Ἡ - xe d ΒΚ ἐπὶ E γίνεται ἅ ῬΝᾺ καὶ A B ἐπὶ B 


γίνεται ἃ TB xal ΓΝ 4 ἐπὶ 4 γίνεται d TB xà ἢ E ἐπὶ 4 
γίνεται αὶ ΤΒ καὶ 1 ἐπὶ Γ γίνεται ἢ μυριάδες S) ΤὰΖ καὶ ἡ ς 








31 [IAHTIOY. XYNATOTHY B. 


ἐπὶ ζ΄ γένεται μ΄ TV xai μ᾽ d 

ἐπὶ δ' γένεται u? κ' xe) μα By! χαὶ u? 

ἐπὶ εἶ γίνεται μὴ ς΄ χαὶ μα΄ γῳ δ' 

ἐπὶ ς΄ γένεται ui! λη χαὶ μ΄ ἀαχό΄' 

ἐπὶ C γένεται μὴ a£g! χαὶ μ΄ ζρξη 

ἐπὶ ς΄ γίνετκε μ ay χαὶ u^ yn 

ἐπὶ ζ΄ γίνεται aD n! e) μ᾽ naf" καὶ μ΄ avz' 
ἐπὶ εἰ γένεται ΜΓ ε' xai uP có καὶ μ' ΄ 
ἐπὶ ε΄ γένεται μΙ χη καὶ μῦ v8! xa u^ cv 
ἐπὶ εἰ γίνεται uT. pu xol μβ σξγ᾽ χαὶ μ΄ β 10 
ἐπὶ ε΄ γίνεται ΜΓ΄ ay! καὶ ug etiz' 

ἐπὶ ε΄ γένεται ΜΓ΄ γ΄ xà) μβ τῳ π΄ 

ἐπὶ «ὦ γένεται μΤ' JC xol μ΄ zqn' 

ἐπὶ β' γίνεταε uT Ce. καὶ ug vot 

ἐπὶ ζ΄ γίνεται " δ΄ xal uT i4 xeit'uü gox 15 
ἐπὶ δ' γένεται μ ιδ΄ xa) uT ελς' καὶ n? ηὐπ΄ 1] 


gt 


21 «4Ὅὁ0ὁ0ΛνὥΑΑαὴῃ δὴ συμπολλαπλασιαζόμεναι ἐπὲ τὸν ἐκ τῶν Éxa- 
τοντάδων χαὶ δεχάδων στερεόν, τουτέστι τὰς προχειμένας 
μυριάδας ἐνναπλὰς δέκα, ποιοῦσιν μυριάδας τρισχαιδεχαπλᾶς 
οΟ ς΄, δωδεκαπλᾶς τξη͵, ἑνδεκαπλᾶς δω΄. [ἐνναπλαῖ γὰρ )υ 
μυριάδες ἐπὶ μὲν τετρατιλᾶς ποιοῦσι τρισχαιδεκαπλᾶς, ἐπὶ 
δὲ τριπλᾶς γενόμεναι τιοιοῦσιν δωδεχατιλᾶς, vai ὁμοίως | 
ἐπὶ διπλᾶς πολλαπλασιασϑεῖσαι γένονται évdexanáat »«»] 
ταῦτα γὰρ πάντα προδέδειχται. 

22 Φατέον οὖν τὸν ἐξ ἀρχῆς στίχον 25 
Zoréuidog κλεῖτε χράτος ἔξοχον ἐννέα χοῦραι 
πολλατιλασιασϑέντα δι᾽ ἀλλήλων δύνασϑαι μυριάδων πλῆ- 
ϑος τρισκαιδεχαπλῶν QC , δωδεκαπλῶν τξη΄, ἐνδεκαπλῶν 
w', συμφώνως τοῖς ὑπὸ Απολλωνίου xarà τὴν μέϑοδον 

ἐν ἀρχῇ τοῦ βιβλίου προγεγραμμένοις. 30 


ἐπὶ Ζ γίνεται lí ς ΤΝ καὶ ἃ .1 ἐπὶ B γένεται A xe Á QU χαὶ 
É, H ἐπὶ E γίνεται M ς καὶ &, F4 ἐπὶ re ἢ -4H χαὶ fi QZPEH 
ἐπὶ S γίνεται PE & sensn fl DH ἐπὶ Ζ γίνεται μα καὶ μ Aci xd É 
"4NS ἐπὶ E. γένεται À E. xe. fl cT καὶ | E ΠΟΙ ἐπὶ E γένεται à ΚΗ 

NB καὶ fi cY ἐπὶ E γένεται ἀνμ καὶ Á cxEr xal [i ZZ ἐπὶ E 
γένεγαι B OU καὶ Á ΤΙς ἐπὶ E γένεται ÉD καὶ eel ἐπὶ 4 


γένεται d ΓΦ xci ἃ SUID ἐπὶ B γίνεται 4, ZA καὶ ,BPK ἐπὶ 4 


ἘΝ 


LIBER Il. PROPOS. 46. 25 


oodd. 419700]8000 
edes]... 6[3504/0000 
2d... l..38402410000 
2... .1. 966716810000 

MN iani vo 0000 


Uu . |: (63901000 


ἐν νυν εν. 4149094056/0000 
2... .516040:598010000 
ss. . 98 00526400 0000 
1. .44000263:9000:0000 

.7004346/0000/0000 


s s [. 100 
- doo eoo 0000/0000 | 


2. 170013160/0000,0000 
ος .49009.2190 000010000 
2 ..196036,8480,0000:0000 

Hoc igitur productum  multiplicatum «cum producto ex 
centenariis οἱ denariis, id est, ut supra computatum est, cumi 
10.100009", efficit 196-10000!3 -- 368-10000!? 4- 1800. 
10000!!, [Est enim 

(19.400004 -- 6036.100003 -- 8480.100002).10000? 

- 19.100001 * " -- 6036. 100003 * » «- 8480. 400002 * *, 
οἱ id. productum multiplicatum cum 10 

τὸ 196. 1000013 « 368-10000!? « 4800. 100001!.] 
Haec enim omnia supra demonstrata sunt. 

Jam dicendum est versiculum qui ab initio propositus erat 
Ἀρτέμιδος κλεῖτε χράτος ἔξοχον ἐννέα κοῦραι, 
singulis litteris inter se multiplicatis, efficere 196. 10000!3 
4- 368-10000!? «- 1800-10000!!, congruenter cum iis quae 
Apollonius ea quam invenit ratione initio libri demonstravit. 


-bono QUO: Ot OU OS ed 2» -d1 o0» Ct IO - 
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atm 


γένεται ᾿ T6 καὶ À c A5 καὶ αὶ ἬΥΠ. 47. δὴ add. Hu, οὖν Wa 
συμπολυπλασιαζόμεναι ABS, corr. Wa 149. ἐνναπλᾶς add. Wa τρεῖς 
x«l δεχαπλᾶς ABS, corr. Wa, item vs. 2! 20. (Ὁ A, ó?o BS 
ἐννιαπλαὶ — 323. érdtxantÁci interpolatori tribuit Hu; omisit autem inter- 
polator multiplicationem per decem (conf. infra cap. 26) 23. δωδε- 
χαπλῶς Wa pro 18 48. διπλᾶς Wa pro διπλῶν 26. post χλειγε 
(sic) add. A ligaturam er, sed eam expunctarn 37. nolla. δι᾿ ἀλλ᾽ 
om. Wa 33. τρεῖς xal δεχαπλῶν AB. corr. Wa 49. “ὦ AB (,«& 
S) 30. προγεγραμμένην Wa | 


23 


24 


26 lAIDnoY ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ B. 


Παλιν δεδόσθω στίχος ὁ ὑποχείμενος 
- ΒΩ ^ , " 
νιν cede ϑεὰ .1ημήτερος ἀγλαοχάρπου, 

M * , 3 - 
καὶ εἰλήφϑω τά τε ανάλογα καὶ ot πυϑμένες ἅμα ταῖς μο- 
νάσιν ὥσπερ ὑπόχεινται 

Ó n & α΄ el a e a ó' € 9' & "y Ó n δ΄ n y € a 

, , , , , ' , , /, 

ξ΄ β' α' γγ' α᾽ ζ β' α α ἡ ζ' ὅ, 
καὶ πεπολλαπλασιάσϑωσαν δι᾽ ἀλλήλων οἱ ἀριϑμοί" γίνον- 
ται τετραπιλαὶ μυριάδες δύο, τριπλαὶ aou, διπλαῖ δυβ', 
ἁπλαῖ EX. 

Τέσσαρες γὰρ μ' ἐπὶ κ᾽ γίνονται λβ' 

2 A] , , , 

ἐστὲ &€ γένονεαι ρὲ 

ἐπὶ μίαν γίνονται o£ 

éni & γίνετοι w' 

ἐπὶ α' γένεται t 

ἐπὶ & γένεται ὃ 

ἐπὶ μίαν γίνεται ὃ 

, A , , c , . M 0 , 

&nL Ó γίνεται u* α καὶ u? c 

ἐπὶ ε΄ γίνεται μα γ᾽ 

éni 9' γίνεται off 

* * , α 

ἐπὶ εἰ γίνεται u* τξ' 

* M , α 

ἐπὲὶ a' γίνεται u* τἔ΄ 

, ^ , , ( , 

ἐπὶ ὃ γίνεται u" αὖμ 

ini η΄ γίνεται μ' o! καὶ u'* gx 

ini δ΄ γίνδται μι) δ΄ καὶ u^ cn 

ἐπὶ p γίνεται μθ' Àc' καὶ μ΄ ηχμ' 

γν , β ' ' a , 

ἐπὶ y γίνεται μ ou xat u^. eC 

» s , P? ' a , 

ἐπὶ ε΄ γίνεται ul φνβ' xai u* 9x 
» ’ , j , Α (t ' 
ἐπί a γίνεται u^ φνβ καὶ u^". 3x 
s | 7 oon vel a6 Py 
ἐπὶ D γίνεται μ᾽ γωο’ xai u* Lo 
ἐπὶ β' γίνεται μ᾿ CUio! καὶ n. v 


———— — — 


4. lia eic.) haec usque ad finem libri non a Pappo, sed ab alio 
posteriore scriptore, eodem forlasse qui cap. 30 composuit, addita esse 
videntur ὃ. μονάσιν S, d AB 5. 6. pro omnibus his numeris, 


quos restituit Wa, hos tantummodo habet A: ./ H E 4 E .4 H Z .t 
et superscr. 4 man. E.4 E.1 6 E (magis etiam corrupti BS) 8. τε- 


ὃ 


10 


15 


20 


JU 
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Rursus datus sit versiculus qui sequitur 
Mi» ἄειδε ϑεὰ Δημήτερος ἀγλαοχάρπου, 
ac sumantur et analogi (supra p. 24) et fundamentales unà 
cum unitalibus hoc ordine 
$4, 8, 5, 1, 5, 4, 5, 1, 5, 5,9, 5,1, 4,8, 4, 8 3, 5, 1, 7, 2, 
4, 3, 3, 4, 7, 2, 4, 1, 8, 7, 4, 

el hi ipsi numeri (4. e. fundamentales unà cum unitatibus) 
inter se multiplicentur: fiunt 2-400004 -4- 1849. 100009 -- 
102.100002 4- 5600 - 10000. 

Fiunt enim 


{Ὰ) 
} 


“δὴ νὴ 
rk 
δϑρ»ηδατὴ 


γιὸ 
53pniQarl 
yiip 
530) 
2» 


Τυγ μευ) ὃ 131 
ες δ)ρ»ηδηγί 


| 

| 

| 
ed .1.360:0000 
I 1540/0000 
. 1459010000 
l.. 4608010000 
71186 8640/0000 

|... .|.140/5990/0000 , 

el... .|,552/96000000 
: .. .13870/72000000 


XXXXXXXXXXXXXXXX 
tO Δ G2 2€ 4m QC m LZ: ὦ Gt Ot Ot Zt o0 


Hou gum Md 


Ls 1778484000000 


τραπλαῖ μυριάδες Hu, dà Κ᾽ μυριάδες ABS. (ubi δὲ Κ᾽ corruptum ex 
.Inlai), δὲ μυριάδες τετραπλαῖ Wa 45. 16. “]΄ utroque loco A (B) 

417 —32. u'" Hu, μὲν ubique ABS, Mv. Wa 23 sqq. ἐπὶ η᾿ etc.] haec 
rursus usque ad finem capitis continuá scripturá ex A repetuntor (conf. 
supra ad p. 33, 40 544.) : ἐπὶ H γίνεται μὲν (Mf. MEA Hu, et 


similiter posthac) .2 xai à j44K ἐπὶ 4, γένεται μὲν .1 καὶ αὶ 
ἐπὶ Ho γένεται “ς καὶ d Ἤ xol ,AXM ἐπὶ Τ᾽ γίνεται ἃ ῬΙ καὶ 


μὲν ,ETWK ἐπὶ E γίνεται μὲν VNB χιὼ “ν ΘΧ ἐπὶ Ζ γέ"ε- 
ται μὲν ΓΩΟ xci ἡ Ζ0 ἐπὶ B γένετιε ὦ ΖΜΑ καὶ μὲν Y 


38 HAIHTIOY ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ B. 


ἐπὶ α΄ γίνεται uP ἔψμα' xai u* δυ' 

ἐπὶ y γίνεται u^ F xai " J0x0 xai u'* γσ' 

ἐπὶ y γίνεται μ᾽ c' xai μ΄ ϑχοβ' xoi μα 9x 

ἐπὶ a' γίνεται μ' ς΄ xai "t QJxoB xoi u* 3x 

ἐπὶ ζ΄ γίνεται uu" μη’ καὶ uP Cuv. xoi u^ Lo ὃ 
ἐπὶ β' γίνεται μ᾽ οξ xoi μή εὐκα' καὶ ue v 

ἐπὶ o' xai πάλιν ἐπὶ o γίνονται u" GU xai ug evxa' 


f" 


xai u* δυ' 
ἐπὶ η γίνεται ut ψπ' xai p? γτοα' xai u* εσ' 
ἐπὶ ζ΄ γίνεται μ'΄ εὐξβ' xai uP yy! καὶ u" ev 10 


ἐπὶ δ' γίνονται u? β΄, τριτιλαῖ αωμϑ', διπλαὶ δυβ', 
᾿ἅπλαϊ y. 

25 Τῶν δὴ ἀναλόγων xf καὶ μετρουμένων ὑπὸ τετράδος 
[καὶ δυάδος ὑπολειπομένης) ὅσαι μονάδες γεγόνασιν [μέτρῳ 
εἰς εἼ, τοσαυτάχις αὐξήσομεν τὸν ἐχβάντα διά τε τῶν μο- 15 
νάδων xai [διὰ τῶν πεπολλαπλασιασμένω»)] τιυϑμένων ἀριϑ- 
μόν (λέγω δὲ τοσαυτάκις κατὰ μυριάδων αὔξησιν), ὥστε 
γίνεσϑαι τὸν ττρότερον ὑπάρχοντα μυριάδων τετραπλῶν δύο, 
τριπλῶν αωμϑ', διτιλῶν Ov καὶ ἁτελῶν εχ΄, νῦν ἐνναπλῶν 


8, ὀχταπλῶν, ou), ἑπταπλιῶν Ovi, ἑξαπλῶν εχ΄. 20 
26 Ὅτι δὲ περιλέλειτται τῶν ἀναλόγων δύο, ἅπερ ἐστὶ 


τῆς ἑκατοντάδος, τοσαυτάκις αὐἰξήσομεν τὸν εἰρημένον ἀριῦ- 
, e Li * ^ , 3 ^—- , 
μόν, ὥστε εἶναι μιριάδων ἐννα.ιλῶν 0uj, ὀχταττλῶν ὁρμό', 
ἑπεαπλῶν σνς΄. 
27 Ῥητέον οὖν τὸν ἐξ ἀρχῆς στίχον - 25 
- » M , 
λιῆνιν ἄειδε ϑεὰ Δημήτερος ἀγλαοκάρπου 
, LÁ , lod - 
πολλαπλασιασϑέντα δύνασϑαι μυριάδων πλῆϑος ἐνναπλῶν 
? ^ /, € ^w , 
σιη, ὑχταπλῶν δῶϊιμὸό΄, ἑπταπλῶν ovg. 


ἐπὶ 4 γένεται &&. ZUM 4 xe β Y ἐπὶ Γ γένεται μὲν B x«l 4 PCKz 
x«i & ,TC ἐπὶ r γίνετε, B καὶ & O,9XOB xoi uiv, ex im 4 


γίνεται K ,s xal ( ΘΧΟΒ καὶ ἢ ΘΧ ἐπὶ Ζ γένεται dt M 1f xoi h 


,ΖΨΙ καὶ μεν Ζῶ ἐπὶ B γένεται &GZ 4, EYKA καὶ b ,.1Y (post 
haec ἐπὶ α γίνεται My. οὗ καὶ Μβ. εὐχα καὶ Μα jv add. Wa, ἐπὶ 
α΄ tantummodo add. Hu) xoi πάλιν ἐπὶ 4 γένονται μ ΩΖ ,ΕΥΛ. 1 χαὶ 


 ΗὟ iH γένεται Á UH. xe μὲν ISOA καὶ £ yz. ἐπὶ Ζ 
γένεται E QEYEB καὶ & ΓΧ καὶ d ΞῪ ἐπὶ 4 γίνονται ἅ B τριπλαῖ 
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.... |. -.2|3228[3900/0000 
...|]...6/9679/9600:0000 

Ἴ 48 7740790010000 

||. .97,5542114400/0000 
....|.7803374:5900/0000 
....15469/36006400/0000 
...9]4849]5402/5600]0000 


Quot autem sunt analogi, hunc numerum per 4 divi- 
damus, et quot sunt in quotiente unitates, toties multipli- 
cabimus illud productum, quod ex multiplieatione unitatum 
et fundamentalium prodiit (dico autem " toties" de peculiari 
inyriadum multiplicatione), ita ut fiant 
(9-400004 - 41849-10000? -- 44092-10000? - 5600 - 410000) . 
400005 Ξε 2.10000? -- 1849. 100005 «- 4£402.10000? 4- 

5600 - 100006. 
Quoniam autem in analogorum divisione relicti sunt 2, id est 
400, toties multiplicabimus hunc quem modo dixi numerum, 
ita ut sint 248. 10000? -- 4944 -4100005 4- 256 - 100007. 

Dicendum igitur est versiculum, qu ab initio propositus 
erat, 


XXXXXX 
..}) 20 nO —-1 Q2 ὦ 


X 
- 


Mi» ἄειδε ϑεὰ Δημήτερος ἀγλαοχκάρπου, 
singulis litteris inter se multiplicatis .efficere 218. 400009 -- 
494545.100005 -4- 256100007. 


,A0MO διπλαὶ AYB ἁπλαὶ ΒΧ C N 43. δὴ] δὲ Wa, δὴ τῶν 
ABS 44. x«l — ὑπολειπομένης del. Hu. xoi ante ὑπολειπομένης 
repetunt ABS, cuius loco τῆς coni. Bredow epist. Paris. p. 183 
ὅσαι μονάδες Hu pro ὅτε μὲν 44. 45. utrQo εἰς (sine acc. el spir.) 
E A(BS), del. Hu (μετρούμεναι εἰς ε΄ voluisse videtur interpolator) 
46. did. τῶν πεπολλαπλασιασμένων Wa, τῶν διαπεπλασμένων ABS, 
del. Hu. 41. λέγω — αὔξησιν) haec utrum ab ipso huius loci scrip- 
tore, an ab alieno inlerprete 4nterserla sint, ambiguum videtur 
48. μυριάϑων add. Hu 49. νῦν — 90. ἑξαπλῶν ty om et post 
ὥστε γίνεσθαι interponit μυριάδων ἐνναπλῶν elc. Wa 20. ἐξα- 
"TÀov S (ἐξαπλῶν B), ἐχαπλῶν Α 23. μυριάϑων Wa pro μονάδων 
,TTM.1 AB, item vs. 38 35. οὗ» add. Wa 48. in fine add. S 
Big. 8 τέλος 


90 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ T. 


ΠΑΠΠΟΥ͂ ΑΛΕΞΑΝΔΡΕΩΣ ΣΥΝΑΓΏΌΓῊΣ D. 
Περιέχει δὲ προβλήματα γεωμετριχὰ ἐπίπεδά τε χαὶ στερεά. 


1 Οἱ τὰ ἐν γεωμετρίᾳ ζητούμενα βουλόμενοι τεχνικώτερον 
διαχρίνειν, ὦ κράτιστε Πανδροσίον, πρόβλημα μὲν ἀξιοῦσι 
καλεῖν ἐφ᾽ οὗ προβάλλεταί τι ποιῆσαι zai κατασκευάσαι, ὃ 
ϑεώρημα δὲ ἐν ᾧ τινῶν ὑποκειμένων τὸ ἑπόμενον αὐτοῖς 
καὶ πάντως ἐπισυμβαῖνον ϑεωρεῖται, τῶν παλαιῶν τῶν μὲν 
προβλήματα πάντα, τῶν δὲ ϑεωρήματα εἶναι φασκόντων. 

ὁ μὲν οὖν τὸ ϑεώρημα προτείνων συνιδὼν ὅντινοῦν τρόπον 
τὸ ἀχκόλουϑον τούτῳ ἀξιοῖ ζητεῖν καὶ οὐκ ἂν ἄλλως ὑγιῶς l0 
προτείνοι, ὃ δὲ τὸ πρόβλημα προτείνων [ἂν μὲν ἀμαϑὴς 7) καὶ 
παντάπασιν ἰδιώτης], κἂν ἀδύνατόν πως κατασχευιασϑῆναι 
προστάξῃ, σύγγνωστός ἔστιν καὶ ἀνυπεύϑυνος. τοῦ γὰρ 
ζητοῦντος ἔργον καὶ τοῦτο διορίσαι, τό τε δυνατὸν καὶ τὸ 
ἀδύνατον, κἂν ἢ δυνατόν, πότε καὶ πῶς καὶ ποσαχῶς δυ- 15 
νατόν. ἐὰν δὲ προσποιούμενος ἢ τὰ μαϑήματά πως ἀπεί- 
ρως προβάλλων, οὐκ ἔστιν αἰτίας ἔξω. πρῴην γοῦν τινες 
τῶν τὰ μαϑήματα προσποιουμένων εἰδέναι διὰ σοῦ τὰς τῶν 
προβλημάτων προτάσεις ἀμαϑῶς ἡμῖν ὥρισαν. περὲ ὧν 
ἔδει καὶ τῶν παραπλησίων αὐτοῖς ἀποδείξεις τινὰς ἡμᾶς 20 
εἰπεῖν εἰς ὠφέλειαν σήν τε καὶ τῶν φιλομαϑούντων ἐν τῷ 
τρίτῳ τούτῳ τῆς συναγωγῆς βιβλίῳ. τὸ μὲν οὖν πρῶτον 
τῶν προβλημάτων μέγας τις γεωμέτρης εἶναι δοκῶν ὥρισεν 
ἀμαϑῶς᾽ τὸ γὰρ δίο δοϑεισῶν εὐθειῶν δύο μέσας ἀνάλογον 
ἐν συνεχεῖ ἀναλογίᾳ λαβεῖν ἔφασκεν εἰδέναι δι᾿ ἐπιπέδου 25 


4. 4. πάππου ἀλεξανδρέως. συναγωγῶν P^ περιέχει — στερεά om. 
ΑἹ, add. A? (B, nisi quod hic συναγωγὼ» τρέτον), Πάππου ἀλεξανδρέως 
μαϑηματιχῶν Oorcytcyor Bi. T 8, ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ corr. Hu Á. χρα- 
τίστη πανδρόσιον ABS, Cratiste Co, corr. Hu (conf. indicem) 40. τὸν 
&xoAov9ov τοῦτον ABS, consequens eius Co, corr. Hu ὑγειῶς AB, corr. 
S — 44. «v μὲν — 49. ἰδιώτης interpolatori tribuit Hu — 416. 47. προσ- 
ποιούμενος ἡσχηχέγαι τὰ μαϑήματα πως ἀπείρως προβάλλῃ coni. Hu 
προβάλλων S, προβα]λὼν A, προβαλὼν B 48. τὰς add. Hu. 920. ἀπο- 
δειξις (sine acc.) A, corr. BS 21. ὠφελίαν A, corr. ΒΒ qiioga- 


LIBER 1Π. 31 


Pappi Alexandrini eolleetionis liber III"). 


Continet problemata geometrica plana ac solida. 


Quicunque ea quae in geometria quaeruntur ex artis 
praeceptis accuratius discernere volunt, clarissime Pandrosio, 
problema appellari exístimant in quo aliquid efficiendum et 
construendum proponitur, theorema vero in quo quaedam ita 
ponuntur, ut id quod consequitur atque omnino inde con- 
tingit perspiciatur. Quamquam veterum alii problemata om- 
nia, alii omnia theoremata esse dicunt. Qui igitur theorema 
proponit, postquam aliqua ratione id quod inde consequitur 
mente praecepit, id ipsum quaerendum esse putat neque alio 
modo recte proponere videtur; qui vero problema proponit, 
etiamsi forte id praecipiat quod construi vix ulla ratione possit, 
venia tamen est dignus et culpa vacat; quaerentis enim est 
hoc etiam determinare, quid fieri possit, quid non, et, si 
fieri possit, quando et quomodo et quotupliciter fieri possit. 
At si quis mathematica se doctum esse profiteatur et tamen 
temere proponat, non est extra culpam. Ut nuper qui- 
dam eorum, qui mathematicis a te institutos se esse pro- 
fitentur, problematum propositiones imperitius nobis determi- 
naverunt. Quibus de rebus aliisque eius generis oportebat 
nos, ut et tibi et omnibus quicunque doctrinae student con- 
suleremus, hoc tertio collectionis libro demonstrationes quas- 
dam afferre. Primum igitur problema homo quidam, qui 
magnus esse geometra videbatur, imperite determinavit. Nam 
quomodo datis duabus rectis lineis duae mediae 
proportionales in continuaanalogia invenirentur, 


4) Hic liber quattuor partibus constat, quas ipse scriplor satis 
aperte distinguit. Primum enim problema, quod ab alio viro mathe- 
malico propositum esse dicitur, explicatur cap. 94 --- 87, secundum 
cap. 28— 57, tertium cap. 58— 73, quibus succedit quartum inde a 


ϑούντων Hu pro φιλομαϑῶν rr — 92. τούτων A, corr. ΒΒ 34. dvo 
Hu pro dvo rà» 255. ἀναλογίᾳ B3S, ἀναλογίαν AB! 


2 


92 ΠΑΠΙΙΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΙῊΣ Γ. 


ϑεωρίας, ἠξίου δὲ καὶ ἡμᾶς ó ἀνὴρ ἐπισκεψαμένους ἀπο- 
χκρένασϑαι περὲ τῆς ὕπ᾽ αὐτοῦ γενηϑείσης κατασχευῆς, ἥτις 
ἔχει τὸν τρόπον τοῦτον. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι αἱ .4B 4T πρὸς ὀρϑὰς ἀλλή- 
λαις, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ B τῇ Al παράλληλος ἡ ΒΖ, xai 5 
χείσϑω τῇ 4B ἴση ἡ BA, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4Γ, xai συμ- 
niztévo τῇ B.4 κατὰ τὸ E, xai ἀπὸ τοῦ E τῇ 4T παραλ- 
ληλος ἡ EG, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ B4, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 
τῇ ΒΕ παράλληλος ἡ 4H, xai χκείσϑωσαν τῇ B4 ἴσαι αἱ 
Ω͂Ν NA4 AR. ἘΚ, καὶ διὰ τῶν N 4 E K σημείων τῇ BE10 
παράλληλοι αἱ NO 4M EII KO, καὶ κείσϑω «τῇ B-4 ton 
ἡ KP, xoi τετμήσϑω δίχα ἡ KP κατὰ τὸ Σ, καὶ ὡς ἡ KO 
πρὺς OZ, οὕτως ἣ ΣΘ πρὸς OT, ὡς δὲ ἡ ΣΘ πρὸς OT, 
οὕτως ἡ OT πρὸς OO, καὶ ἀφῃρήσθω ἀπὸ τῆς ΞΠ τῇ 4B 
ἴση 3 ΧΕ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἢ XK xai ? ΧΦ, καὶ ἀπὸ τοῦ 15 
Σ τῇ XO παράλληλος ἡ SP, ἀπὸ δὲ τοῦ "P τῇ ΚΞ παραλ- 
ληλος 7 PO, xai ἔστω ὡς 1M πρὸς M4, οὕτως ἡ ΩΠ 
πρὸς M. ὡς δὲ LU QM πρὸς MÀ, οὕτως » AM πρὸς MB, 
καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ τῆς ΟΝ τῇ AB ἴση 1) NI , xai àne- 
ζεύχϑω ἡ L'44. xai UN ΓΒ, xai ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Q τῇ BI'20 
παράλληλος ἡ ἡ 94, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 τῇ AN τι αράλληλος ἢ ἢ AÉ, 
xai ἔστω ὡς 7) AH πρὸς ΗΕ, οὕτως HE γρὸς ΗΖ, ὡς δὲ 
ἡ ΕΗ πρὸς ΗΖ, οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς ΗΘ, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ OD, xal ἤχϑωσαν τῇ Ol' παράλληλοι αἱ ΖΚ EM, καὶ 
ἀπὸ τῶν HK 4 ταῖς 4l B4 παράλληλοι αἱ KM AN 25 
δεῖξαι ὅτι τῶν 4I BA μέσαι ἀνάλογόν εἰσιν αἱ MK NA. 


4. ἠξίου δὲ Hu, ηξιούτε (sine spir.) A (BS) 4. «' om. AB, add. 
S 6. εἐπι[ζεύχϑω (sine spir.) A(B', corr. S 1. aule ἀπὸ τοῦ E 
cogitatione addendum vest ἤχϑω, quod saepius scriplor oimnisit 40. ἤχ- 
$wo0«v ante διὰ τῶν add. B* διὰ τῶν N.4 XK A, distinx. BS 
48. πρὸς 90 V? pro πρὸς ΘΕ πρὸς OT, ὡς Hu, πρὸς τὸ OT ὡς AB!S, 
πρὸς τὴν τ ὡς B3 43. 44. πρὸς e οὕτως (omisso 7) A, corr. BS 
45. ἐπιζεύχϑω AB, corr. S (nisi quod lapsu calami ἐπεζεύχω habet) 
47. 48. ἡ 0M f πρὸς Me πρὸς MB ABS, pro Me corr. u« B* Co, tum ὡς 
δὲ ωμ πρὸς ua οὕτω uc add. el pro MB corr. ui B. B*, reliqua. corr. Hu 
49. ἀφηρήσϑω add. B* ἐπιζεύχϑω AB, corr. S 33. οὕτως ἡ ZH 
(Z in rasura) A, lineolam ad Z add. B* $4. ἡ er AB!S, lineolam 
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scire se dixit per planae figurae rationem, atque etiam a nobis 
petivit, ut re considerata responderemus de constructione 
quam ipse fecisset, quae quidem hoc modo se habet. 

I. Sint duae rectae af ay ad rectos inter se angulos, 
et ducatur a puncto f rectae ay parallela βὃ et ponatur 
βὸ — af, et iungatur d» concurratque cum fla productá in 
puncto e, et ducatur ab 8 rectae «y parallela £9, et produ- 





catur Gd, et ducatur a puncto ὃ rectae ge parallela dy, et 
in productá BÀ ponatur ὃν — νὰ — AE — ἔκ — fid, οἱ per 
puncta » 4 & x ducantur ipsi Be parallelae yo Au ἔπ x23, et 
ponatur xo — fae seceturque bifariam in puncto σ, et sit 
x9 : 9e — σϑ: 9v — 391: 99, et a recta ἔπ abscindatur 
rectae a aequalis χξ, iunganturque xx xo, et ducatur a 
puncto & rectae yg parallela σψ, et a puncto Ψ rectae 5x par- 
allela ψω, et sit ἀμ: uo — ou: μα — ua: uf, et a recta 
ov abscindatur reclae ag aequalis » y, et iungantur yÀ y et 
ducatur a puncto ὦ rectae f parallela « d, et a puncto ὃ 
rectae À» parallela d e, et sit δη : ne ye: m — ζη: η 9, 
et iungatur Jy, et ipsi 3y parallelae ducantur £x £4, et 
a punclis x 4 rectis ay βδ parallelae x ὦν; demonstre- | 
tur rectarum αγ fó medias proportionales esse 4x » A. 


sub Perasit Β' x«) ἤχϑωσαν τῇ Gl add. BK Co αἱ ΖΚ AB!, lineo- 
lam ad K add. ΒΞ ελ B3 pro E.4 35. ἀπὸ τῶν K4 AB!, corr. 
B3 Co αἱ KM AN AS, lineolam ad K add. B, tum pro 4f corr. λ B3. 
denique lineolam ad .V add. Hu 26. vá B3 et Co pro NAÀA 

Pappus I. 3 
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e * «^ —- A] 

3 Ταῦτα μὲν οὖν ἐκεῖνος γράψας ἐξέδωχεν ἡμῖν μὴ περι- 
ἔχοντα χαὶ τὴν ἀπόδειξιν τοῦ προχειμένου προβλήματος. 
ἐπειδὴ δὲ καὶ ἱΙέριος ὁ φιλόσοφος καὶ ἄλλοι πολλοὶ τῶν 
αὐτοῦ μὲν ἑταίρων ἐμοὶ δὲ γνωρίμων ἠξίωσαν ἀποκρίνα- 
σϑαΐ μὲ τέως περὲ τῆς προκειμένης κατασχευῆς, ἐκείνου 5 
τὴν ἀπόδειξιν ἐπαγγειλαμένου ποιήσασϑαι, τοσοῦτον ἔχω 
τὸ νῦν εἰπεῖν, ὡς οὐ δεόντως, ἀλλ᾽ ἀπείρως ἐχρήσατο τῇ 
χατασχευῇ. διχοτομήσας γὰρ τὴν PK εὐθεῖαν τῷ Σ καὶ 

, € A 3 3 - b] A - et 4 
ποίῆσας ὡς μὲν τὴν KO εὐϑεῖαν πρὸς τὴν ΟΣ, οὕτως τὴν 
OS πρὸς τὴν OT, ἐποίησεν: ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ χαὶ τὴν TO 10 
πρὸς τὴν ΘΦ. πᾶσα δὲ ἀνάγχη μήτ᾽ ἐχεῖνον εὑρίσχειν τὸ 
σημεῖον τῆς τομῆς τοῦ τρίτου λόγου, ὡς τὸ OD, μήϑ᾽ ἡμᾶς. 
τῆς δὲ τοιαύτης ἀπορίας παρὰ τὴν αὐτοῦ αἰτίαν ἐπακολου- 
ϑούσης ἐνεφάνισεν ἑαυτὸν μηδὲ τοῦτο συνιδόντα τὸ ἀκόλου- 

4 9ov. ἀδυνάτου γὰρ ὥντος δρισϑῆναι τὸ τῆς τομῆς σημεῖον, 
ὡς τὸ Φ τοῦ τρίτου λύγου, μὴ ττρότερον ὑποτεϑέντος τοῦ 
λόγου ὃν ἔχει ἡ KO πρὸς τὴν OP, τουτέστιν τοῦ ὃν ἔχει 
€ Ἢ M] M] 3 , » «* Av - A 
ἢ BE πρὸς τὴν E.4d, ov μόνον αὑτὸς πειρᾶται ζητεῖν τὸ 
$7 ) D 3$ 0€ - 2 - € , / - 
ἀδύνατον, ἀλλὰ καὶ ἡμᾶς ἀξιοῖ. ὑποτεϑέντος μέντοι τοῦ 
λόγου τοῦ ὃν ἔχεε 5 KO τιρὺς τὴν OP, τουτέστιν ἣ ΒΕ 30 
πρὸς τὴν ΒΑ͂, καὶ δοθείσης τῆς ΚΘ, δέδοται ἡ ἐλάσσων 

γ ς - ew , , . M [4 4 M] « 
ευϑεῖα τοῦ τρίτου Àoyov. καὶ δοϑὲν ἔστιν τὸ Θ σημεῖον. 
δοϑὲν ἄρα xci τὸ ἕτερον πέρας τῆς ἐλαχίστης. καὶ ὅτι 
ἤτοι μεταξὺ πίπτει τῶν O P ἢ μεταξὺ τῶν P T δῆλόν 
ἐστιν. [ὅτι γὰρ καὶ τὸ T μεταξὺ πίπτει τῶν ΡΣ δείξομεν, 25 


9 


3. post πολλοὶ add. uiv Αἴ, sed id expunctum 7. δεκύντως ΑΞ 
ex δὲν ὄντως 9. οὕτω A*BS 44. πάση δὲ ἀνάγχη ΑΒ, πάσῃ δὲ 
ἀνάγχῃ 855, corr. Hu 44. τοῦτο accipiendum est pro rode; minime 
igitur τούτῳ scribendum 46. ὑπερεχτεϑέντος B 47. P A, K 
superscr. A2, unde xo S, 9ap B τοῦ om. DS 4148. ἡ H πρὸς τὴν 
BA AB!S, corr. B* Co 20. τουτέστιν add. B5V2, τουτέστιν ToU ὃν 
ἔχεε mavult Hu 94. δίδοται AS, corr. D 23. ὅτι add. V? 
24. GP — PT AS, distinx. B 94. 45. δῆλον ἔσται ABS, corr. Hu 
auctore Co $5. ὅτι γὰρ — p. 86, 3. πρὸς τὴν OP interpolatori tri- 
buit Hu 25. τῶν PZ A, distinx. BS 
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Hacc igitur ille scripta nobis tradidit omissa demonstra- 
Hone propositi problematis. Sed quoniam et Hierius philo- 
sophus et alii permulti ex eius amicis, qui mihi noti sunt, 
voluerunt de proposita constructione interim me respondere, 
cum ille quidem demonstrationem promisisset, neque tamen fe- 
cisset, hoc mihi in praesentia dicendum esse videtur, idum non 
ita, ut oportebat, sed imperite in demonstratione versatum esse. 





Nam postquam rectam ox in puncto σ mediam divisit et fecit 
30: ϑι τε x9:30, in eadem proportione etiam τ : 99 
constituit. Αὖ necessario sequitur punctum sectionis in tertia 
proportione, velut o, neque ab illo neque a nobis inveniri 
posse. Cuius hacsitationis cum ipse culpam contraxerit, ne 
hoc quidem quod sequitur sese perspexisse ostendit. Nam 
quoniam fieri non potest, ut sectionis punctum, velut τ in 
tertia proportione, definiatur, nisi prius supposita sit pro- 
portio x9: : 9o, id est Be : ea, non solum ipse id quod in- 
veniri non potest quaerere conatur, sed etiam a nobis idem 
postulat. Si tamen proportionem fe : εὰ datam supposueri- 
mus et data sit xJ, data est etiam minor recta in tertia pro- 
portione, id est 9:p"). Et datum est punctum 9; ergo etiam 
alter terminus rectae minoris, id est y, datus est (dat. 27). 
Atque id punctum aut inter 2 o aut inter ρ τ cadere appa- 


ἢ Hoc demonstrat Euclides in datorum propos. 2. Abhinc autem 
usque Euclidis οἱ elementa et data omisso auctoris nomine 
cilabimus. 

3* 


o 


36 IIATITIOY ZYNATOTHSZ T. 


xai πρότερον ὅτε τὸ (D σημεῖον ποτὲ μὲν μεταξὺ τῶν O P 
ποτὲ δὲ μεταξὺ τῶν P T παρὰ τὴν ὑπόϑεσιν τοῦ λόγου 
ὃν ἔχει ἣ KO δοϑεῖσα πρὸς τὴν OP.) 

ὙὙποχείσϑω γὰρ ὃ δοϑεὶς λόγος πρότερον διπλάσιος 
[τῆς ΚΘ πρὸς τὸν OP, τουτέστιν τῆς ΒΕ πρὸς τὴν E.4,5 
ἢ τῆς B4 πρὸς 4T]: λόγος ἄρα καὶ τῆς ΚΘ πρὸς τὴν GP 
ὃν ἔχει τὰ β΄ πρὸς τὸ α΄, τουτέστιν ὃν δ΄ πρὸς β΄" καὶ τῆς 
ΚΘ ἄρα πρὸς OZ λόγος ἐστὶν ὃν δ΄ πρὸς y: καὶ ἔστιν ὡς 
ἡ ΚΘ πρὸς OZ, τουτέστιν ὡς δ᾽ πρὸς y, οὕτως ἣ ΘΣ 
πρὸς OT, τουτέστιν ὡς y' πρὸς B καὶ à". ὡς δὲ xai τὰ 10 
y πρὸς τὰ β' καὶ δ', οὕτως αὐτὰ τὰ β' Ó' πρὸς ἄλλην 
[ἐὰν γένηται, ἔσται πρὸς) ἐλάσσονα τῶν δύο μονάδων τῆς 
ΘΡ, ὥστε τὴν ἐλάσσονα εὐϑεῖαν τοῦ τρίτου λόγου [καὶ πα- 
σῶν ἐλαχίστην] ἐλάσσονα εἶναι τῆς ΘΡ, καὶ τὸ τῆς τομῆς 
σημεῖον, ὡς τὸ 0, μεταξὺ πίπτειν τῶν O P. 15 

ἀλλὰ δὴ ὃ δοϑεὶς λόγος ἔστω τετραπλάσιος" λόγος 
ἄρα τῆς ΚΘ πρὸς OP ὃν ἔχει τὰ η΄ πρὸς β΄ xai τῆς ΘΚ 
ἄρα πρὸς ΘΣ λόγος ὃν ἔχει τὰ η΄ πρὸς τὰ ε΄. καὶ ἔστιν 
ὡς τὰ η πρὸς τὰ ε΄, οὕτως τὰ ε΄ πρὸς τὰ y καὶ η΄" ὡς 
δὲ τὰ ε΄ πρὸς τὰ γ' καὶ τὸ v", οὕτως τὰ y καὶ τὸ η" πρὸς 20 
ἐλάσσονα τῶν δύο, ὥστε πάλιν ἡ τομὴ τοῦ τρίτου λόγου 
μεταξὺ πίπτει τῶν O P. 

Πάλιν ὑποκχείσϑω λόγος τῆς ΚΘ πρὸς τὴν OP πεντα- 
πλάσιος" λόγος ἄρα τῆς ΚΘ πρὸς OP ὃν δέχα πρὸς δύο" 
xai τῆς KO ἄρα πρὸς τὴν OZ λόγος ἐστὶν ὃν và v πρὸς 25 
τὰ c. καὶ ἔστιν ὡς μὲν τὰ ( τρὺς τὰ ς΄, οὕτως αὐτὰ τὰ 
ς΄ πρὸς τὰ y S |": ὡς δὲ τὰ ς΄ πρὸς τὰ γ΄ S V", οὕτως 


4. τῶν ΘΡ ei 4. τῶν PT A, distinx. ΒΒ — 5. τῆς ΚΘ — 6. πρὸς 
AT, manifestum interpretamentum, del. Hu 6. ἢ τῆς ΒΖ AB, i τῆς 
βα S Co 7. τὰ δύο πρὸς τὸ Α τουτέστιν ὃν .1 πρὸς ϑύο ΑΒ, τὰ δύο 
πρὸς τὸ ἕν, τουτέστιν ὃν τέσσαρα πρὸς δύο 8 8. 9. λόγος ἐστιν ὃν 
“1 πρὸς T' xo ἔστιν ὡς ἡ ΗΘ (voluit ΚΘ) πρὸς 6.3 om. A!, add. A? 
in marg. 40. ὡς prius| ovro (sine spir. et acc.) A, οὕτω BIS, 
corr. ΒΕ 40. 44. δύο x«l ^1 — δύο καὶ .f A, δύο xci δ΄ utroque 
loco B, dvo x«i τέταρτον V? Sca 44. τὰ B 4f AB, τὰ dvo ὃ S, τὰ 
δύο d" Sca, τὰ δύο xai τέταρτον ΝΣ πρὸς dÀÀqr] προσάλληλα AB (8), 
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ret. [Nam etiam punctum τ inter o σ cadere demonstrabi- 
mus, et antea, punctum g tum inter 9 o, tum inter o τ 
cadere, prout proportio x2 : 90 supposita sit.] 

Primum enim supponatur datam proportionem esse du- 
plam; ergo est x9: 909 — 2: 4 — 4:2; itaque etiam x9 : 
J8 — k:3 (nam ex constructione est 06 — X ox). Et ex 
hypothesi est 90 : 9x — χϑ: ϑσ, id esu. 22 4:32 8: 31. 
Sed ut recía quae 3 unitatum est se habet ad eam quae est 
21, ita haec ipsa, quae est 21, ad aliam quandam!) minorem 
duabus unitatibus?, quas ex hypothesi recta 9o continet, ita 
ut minor recta tertiae proportionis, scilicet 9g, minor sit 
quam 90, et sectionis punctum g cadat inter puncta 9 ρ. 

. Sed sit data proportio quadrupla; est igitur x9 : 9o 
8:2, ideoque x9 : 90 2 8:5"). Etest8:5 Ξε 5:31; 
sed ut recta quae 5 untlatum est, se habel ad eam quae est 
94, ita haec ipsa, quae est 31, δὰ aliam quandam minorem 
duabus unifalibus, ita ut rursus sectionis punctum q, quod 
est in tertia proportione, inter puncta 3 o cadat. 

Rursus supponatur proportio x9 : 9o quintupla; ergo est 
x9 : 9g — 10:2, ideoque x9 : 9g 22 10:6. Et est 10:6 


4) Instituit hoc loco scriptor id definire, quod nos brevius desig- 
nemus per proportionem a : b z b: ὦ, scilicet quibus terminis in hoc, 
de quo agitur, problemate existat 2 22 2. Generalis autem conclusio 
infra legitur eap. 6. 

4) Sic brevius scriptor pro "minorem reclá quae 2 unitatum est" 
et similiter paulo post. 


*) Si enim tota x9 est 8 unitatum et 9o 2, reliqua ox habet 6 uni- 
tates, et dimidia ρ΄ 3; ergo 20 - Q0 — ϑσ habet 5 unitates, sicut eliam 


haec figura ostendit , ,. 4. , 4, 4, , μοὶ 
x σ 


πρὸς ἄλλα V* Sca, corr. Co, qui simul addit τινὰ, quod quidem in 
proximo ἐὰν latere coni. Hu 44. ἐὰν γένηται, ἔσται πρὸς del. Hu 

48. 14. x«i πασῶν ἐλαχίστην del. Hu 45. GP ABS, dislinxit B? (an 
B4?) 47. ἔχει add. S, τὰ add. Hu προσδύο A (BS) 49. P καὶ 
H' AB, τρέα xal η58 ὡς add. BAV? δια 40. E A?BS, PA! FP καὶ 
τὸ H' οὕτως τὰ Γ χαὶ τὸ Μ᾿ A(B), rofa xai τὸ ὄγδοον οὕτω τὰ τρία 
xc) τὸ ἢ S $4. ὃν ιἰ πρὸς β' Hu 48. ει B3 Co, δέκα V? Sca, 
E AB!IS — 37. l' L' ἡ AB utroque loco, y S' i" S et hic et posthac 
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αὐτὰ τὰ. γ S |" πρὸς μείζονά τινα" τῶν δύο. καὶ «ἔστιν ἡ 
OP αὐτῶν τῶν δύο' μεταξὺ ἄρα τῶν P T τὸ σημεῖον πίπεει 
τῆς τομῆς τοῦ τρίτου λόγου. 

Καὶ δῆλον ὡς πάντες μὲν ot ἐλάσσονες τοῦ τετρα- 

θ πλασίου λόγου ποιοῦσιν τὴν τοιαύτην τομὴν μεταξὺ τῶνϑ 

P O, πάντες δὲ.οἱ μείζους τοῦ πενταπλασίου ποιοῦσε τὸ 
σημεῖον τῆς τομῆς μεταξὺ τῶν P T, ὡς καὶ λῆμμα περὲ 
τῆς τοιαύτης ἀναλογίας χρήσιμον ὑπέταξα. 

Ἐπεὶ οὖν ἐδείξαμεν τὸ τῆς τομῆς σημεῖον, ὡς τὸ Φ, 

Ἴ ποτὲ μὲν μεταξὺ πῖπτον τῶν O P ποτὲ δὲ μεταξὺ τῶν ΡΤ, τυ 

τοῦ τοιούτου μηδαμῶς ὑπ᾽ αὐτοῦ ϑεωρηϑέντος δι᾽ ἣν εἴς 
πομὲν αἰτίαν [αὐτὸς δὲ λέγει δεικνύναι τὸ προχείμενον, 
ἐάν τε μεταξὺ τῶν O P ἢ τὸ Φ σημεῖον ἐάν τε μεταξὺ τῶν 
P ΤΊ, ἐκεῖνο χρὴ πρὸ πάντων σχοπεῖν ὅτι, ὅπου ἂν λάβῃ 
τὸ Φ, ἤτοι κάτω τοῦ P ἢ ἄνω, οὐκ ἔσται ὡς 1) ΣΘ πρὸς 18 
OT, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OZ, οὕτως καὶ ἣ TO πρὸς 
OP. ἐὰν οὖν λέγῃ “᾿γεγενήσϑω ὡς μὲν ἡ KO πρὸς τὴν OZ, 
οὕτως ἣ OZ πρὸς τὴν OT, καὶ ἡ TO πρὸς τὴν OP," αὐ- 
τύϑεν ἐλέγχεται τὸ ζητούμενον ὁμολογούμενον λαβών. ἐκχ- 
βληϑείσης γὰρ τῆς ἘΚ xai ἴσης τεϑείσης τῇ EK τῆς KIM", 20 
χαὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς M'"O xai παραλλήλων ἀχϑεισῶν τῇ 
KM" διὰ τῶν Σ xai T καὶ P σημείων, γεγονὸς ἔσται τὸ 
ζητούμενον καὶ δῆλόν πως. ἔσται γὰρ καὶ ὡς ἡ KM" πρὸς 
ΣΙ, οὕτως $ ZMP πρὸς TM" καὶ ἡ TM πρὸς τὴν ΡΙΜδ. 

4. αὐτὰ τὰ Hu pro τὰ αὐτά Γι᾿ (Α (B ut supra) — 2. αὐ- 
τῶν τῶν Hu pro τῶν αὐτῶν 5. 6. τῶν PO et 7. τῶν PT Αα 
40. τῶν GP — τῶν PT A itemque posthac, distinx. BS 418. αὐτὸς — 
14. τῶν P T interpolatori tribuit. Hu 45. 5] 5 ASB'S 49. ὡς 
ante ὁμολ. add. Co 20. τῆς EK τῆς K|M AB!, corr. B? 21. τῆς 
M"6] minuta littera « atque item posthac 8 y ὃ in ABS ubique super 
M positse sunt 341. 44. τῆς Κα M διὰ τὴν C xal T καὶ P σημεῖον 
AB!, corr. B? (minus feliciter διὰ τὰ — σημεῖα V?) — 238. δῆλον» πως 
^; vix tamen probabile videtur δῆλον zac ἡ KM AB!S, corr. B? 


i 

34. ἡ M? Hu, EM , omisso ἡ, AB!S, σ pro E corr. B3 πρὸς τὴν 
TCU" 

PM AB'!S, corr. B3V? 
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zz 6:34"); sed ut recta quae 6 wunttatun. est. se habel ad 
eam quae est δὲ, ita haec ipsa, quae est 33, ad altam quau- 
dam maiorem duabus wnitatibus. Et ex hypothesi 99 est 
duarum unitatum; ergo sectionis punctum τ, quod est in ter- 
tia proportione, inter puncta o τ cadit!). 





Et apparet omnes proportiones, quae minores sunt quam 
quadrupla, efficere eiusmodi punctum sectionis inter 9: o, om- 
nes autem, quae maiores sunt quam quintupla, efficere sec- 
tionis punctum inter o τ. Atque etiam lemma ad eiusmodi 
proportiones discernendas utile infra (propos. 1) subiunxi. 

. Quoniam igitur demonstravimus sectionis punctum, velut 
q, modo inter 9 o modo inter o τ cadere, id quod ab illo 
propter eam quam diximus causam minime perspectum est, 
illud ante omnia considerandum est, ubicunque ille punctuin 
q sumit, sive infra o sive supra, non esse 99 : 9c (id est 
x9: 9e) — v9 : 99"*). Quod igitur dicit: "fiat ut x9 ad 3o, 
ita 9c ad 9v, et 19 ad 3o" extemplo erroris convincitur, 
ut qui quaesitum pro concesso sumat. Productà enim rectà 
£x eique factà aequali xu" et iunctà 4*3 et tectae xu* 
parallelis per puncta στρ ductis, factum erit id quod quae- 


*) Pro 83 Graecus scriptor ex suae gentis usu dicit 3 4- 4 -- 4l. 


. 4j In brevius scriptor conclusionem contraxit; demonstrat enim in 
hoc casu rectam ϑῴ maiorem esse quam Jo; at vero eadem 9« minor 
est quam ὅτ, quoniam ex hypothesi est x9 : 9o τὸ 971: 9«»; ergo pun- 
ctum q: inter o τ cadit. 


**) In promptu erat et hic et statim posthac pro 39 coniicere 39q.; 
al ex proximis: "erit enim x&": ou?" etc. apparet 3o utroque loco 
recte se habere. Manet utique quaedam obscuritas, quia plena ex- 
positio scriptoris, cui Pappus adversatur, periit. 
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xai ἴση ἐστὶν ἡ μὲν KM" τῇ BA, ἡ δὲ ΚΡ τῇ AB, ἡ δὲ 
BE τῇ ΚΘ, ὥστε καὶ τὴν Χ1Γ ἴσην εἶναι τῇ PM? καὶ ηὑρῆ- 
σϑαι δύο τῶν 4Γ BA, τουτέστιν δύο τῶν KM* PM, δύο 
μέσας ἀνάλογον τὰς ΣΙΜΒ TTMT, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. εὐ- 
ϑείας γὰρ οὔσης τῆς OK καὶ σημείου ἐπ᾽ αὐτῆς τοῦ Ρ, ὃ 
ἀδύνατόν ἐστι δι᾿ ἐπιπέδου ϑεωρίας λαβεῖν μεταξὺ τῶν 
P K δύο σημεῖα ὡς và T Σ, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΚΘ πρὸς 
τὴν OS, οὕτως τὴν ΟΣ πρὸς τὴν OT, καὶ τὴν TO πρὸς 
τὴν OP. ὥστε, χἂν τὸ Ζ λάβῃ ἀντὶ τοῦ Σ, καὶ οὕτως 
ἀδύνατον ἔσται τὸ πρόβλημα" στερεὸν yaQ ἐστιν τῇ φύσει. 10 

8 διὰ τοῦτο δέ, οἶμαι, καὶ αὐτὸς εἰδὼς ὅτι τὸ ζητούμενον 
ὁμολογούμενον λαμβάνεται, οὐκ ἐτόλμησεν εἰπεῖν “ τὸ ἕτερον 
πέρας τῆς ἐλαχίστης εὐθείας ἔστω τὸ P, ἀνωτέρω δέ, 
τουτέστι μεταξὺ τῶν P O, λαβὼν αὐτὸ xaxa τὸ Φ, ἀπο- 
πληροῖ τὰ λοιπὰ τῆς κατασχευῆς ὡς βούλεται xai οὐδὲν 15 
ἧττον εἰς τὸ ἐξ ἀρχῆς ἄπορον ἐμπίπτει λανϑανόμενος. οὐ 
γὰρ ἑχὼν ψευδογραφεῖ διὰ πλειόνων εἰς ἀπάτην τῶν ἐν- 
τυγχανόντων, ἀλλ᾽ ἑαυτὸν παραλογιζόμενος, ὡς δείξω πρό- 
τερον κατὰ τὸν ὑγιῇ τρόπον ἐφοδεύσας τὸ προκείμενον 
[καὶ ὕστερον ἐλέγχων αὐτοῦ τὴν ὑπόϑεσιν μὴ ὑγιῶς εἰλημ- 20 
μένην]. 

9 Ἐπεὶ τοίνυν δοϑείς ἐστιν ὃ τῆς ΚΘ πρὸς ΘΡ λόγος 
xai δοϑεῖσαά ἐστιν ἡ OK (τοῦτο γὰρ ὑποχεῖσϑαε δεῖ), δο- 
ϑεῖσα ἄρα καὶ 5 OP xai λοιπὴ 5 PK. ἀλλὰ καὶ ἡ ΣΡ 
ἡμίσεια οὖσα τῆς PK: ἦν δὲ καὶ ἡ PO δοθεῖσα" καὶ ὅλη 25 


|. 2. exspectaveris ἡ δὲ KP τῇ BA, ἡ δὲ KO τῇ BE; sed in 
progressu demonstrationis scriptor ordinem invertit, ut ex proximis 
apparet ἡ dà BE τῇ ΚΘ Hu auctore Co, ἡ δὲ AE τῆι KO AB!S, 


ἡ δὲ αε τῇ oO ΒΞ2}52 4. PM AB!S, corr. B?V3, item vs. 3 ἡρυ- 


σϑαι (sine acc.) A (B!), ἡυρήσϑαι B5, corr. S 4. τὰς ah B? V2, τοὺς] M 
AB!, τὰς Á S 6. 7. τῶν PK — rà TZ A 8. καὶ τὴν TO AB, 
x«i τὴν 9r ΒΙΞ 44. δὲ οἶμαι V? pro δέομαι 42. ὡς ante ὁμολ. add. 
Hu 18. ἔστω] esse Co; voluit igitur εἶναι 14. rr PO A — 146. ἢι- 
τον V? pro πλέον 41. ἑκὼν μψευδογραφεῖ Hu. pro ἐκ τῶν weudo- 
γραφεῖν 450. xal ὕστερον --- εἰλημμένην, manifestum interpretamen- 
tum, del. Hu un Α 39. ἐπιτοινυν δοϑείσης ἐστιν AB, corr. S 
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ritur, idque manifesta ratione, Erit enim xpu* : ou! — ay : 
tu^ — tu : ou? (elem. 6, 4j. Et est xu* — 80, et xo — flo, 
el x9 — fs, ita ut etiam sit ay — ou? et inventae sint dua- 
rum ay BÓ, sive xu* eu?, duae mediae proportionales aj? 
*Lu^', id quod fieri nequit. Nam cum recta sit 9x in eaque 
punctum o, nequaquam per planae figurae rationem inter Q x 
duo puncta, velut τ c0, ita sumi possunt, ut sit x9 : 9o — 
9o: 39v — t9 : 9g. Quodsi forte ζ sumpserit ille pro o, 
non magis poterit solvi problema, quippe quod natura soli- 
dum sit. Quapropter, opinor, ipse quoque sciens quaesitum 
se sumere pro concesso, dicere non ausus est alterum mini- 
mae rectae terminum esse Q, sed postquam supra o, id est 
inter o 9, eum (erminum sumpsit in puncto gy, reliquam 
constructionem arbitrio suo complet; nihilo tamen minus in 
priorem difficultatem sensim relabitur. Neque enim sponte 
neque, ut legentes decipiat, falsa tradit longiore expositione, 
sed ipse se in errorem inducit, id quod equidem demonstrabo, 
postquam sana ratione propositum persecutus ero. 





Quoniam igitur data est et proportio x9: Jg et recta 9x 
(utrumque enim supponatur necesse est — conf. supra p. 35), 
data est etiam recta 3o (dal. 2), itemque reliqua xo (dat. 4). 
Sed etiam og data, quia est dimidia ox (dat. 7); atque etiam 
9e data erat; ergo tota Jo data est (dat. 3); itaque etiam 
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ἄρα ἡ OX δοϑεῖσά ἐστιν, (re xai ὁ λόγος τῆς KO πρὸς. 
OZ δοϑείς ἐστιν. καὶ ἔστιν ὡς 9) KO πρὸς τὴν OZ, ἢ 
ΘΣ πρὸς τὴν OT, καὶ δοθεῖσα δέδειχται ἡ OZ, δοϑεῖσα 
ἄρα ἔσται καὶ ἣ TO. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἣ ΘΦ δοϑεῖσα 
ἔσται, ὥστε καὶ ἡ διαφορὰ τῶν OP ΘΦ εὐϑειῶν δοϑεῖσά 5 
ἐστιν. εὑρήσϑω οὖν τὸ ᾧ μεταξὺ τῶν O P, ὡς καὶ διὰ 
τῶν ἀριϑμῶν ἐδείχϑη. καὶ ἐπεὶ δέδοται ?) ΦΡ διαφορὰ καὶ ἡ 
τὰ Ρ Χ ἐπιζευγνύουσα εὐϑεῖα ἴση οὖσα τῇ ἘΚ, δοϑὲν ἄρα τὸ 
ΦΧΡ τρίγωνον ὀρϑογώνιον τῷ εἴδει καὶ τῷ μεγέϑει. δοϑεῖσα 
ἄρα 7 ὑπὸ POX γωνία, καὶ ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ ΚΙΣΨ ἐκτὸς 10 
γωνέᾳ᾽ ἐχκβληϑείσης ἄρα καὶ τῆς ΩΨ ἐπὶ τὸ Z, δοϑὲν ἔσται 
τὸ ΣΖΨ τρίγωνον ὀρϑογώνιον τῷ εἴδει. ἀλλὰ καὶ τῷ μεγέ- 
ὕει [οὕτως ἐπεὶ γὰρ δοϑεῖσά ἔστιν ἑκατέρα τῶν PK PX, 
δοϑεῖσα ἔσται καὶ ἡ ΧΚ. καὶ λόγος ἐστὶν δοϑεὶς τῆς ΧΚ 
πρὸς τὴν ΚΨ (ἕἑ αὐτὸς γάρ ἐστιν τῷ τῆς OK πρὸς τὴν ΚΣ 15 
λόγῳ δοϑέντι):" δοϑεῖσα ἄρα xoi ἣ ΨΚ. ἀλλὰ καὶ ἡ ΨΣ 
δοϑεῖσαά ἐστιν, ἐπεὶ καὶ ὡς ἡ OK πρὸς τὴν ΚΣ, οὕτως ἡ 
ΦΧ πρὸς τὴν ΨΣ᾽ καὶ δοθεῖσα δέδεικται ἡ X^ δοϑεῖσα 
οὖν ἐστιν xai ἡ ΨΣ. ἦν δὲ καὶ ἡ ὑπὸ ΨΣΚ γωνία δοϑεῖσα, 
ὥστε καὶ τὸ ΨΣΖ τρίγωνον ὀρϑογώνιον τῷ εἴδει καὶ τῷ 20 
μεγέϑει δεδομένον ἔσται]. δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ΨΖ, παράλ- 
ληλος οὖσα τῇ ἘΚ xai im^ εὐθείας τῇ ΨΩ" δοϑεῖσα ἄρα 
xal ἡ Q4 ἴση οὖσα τῇ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 5; OK τῇ 
MA, ἐλάσσων δὲ ἡ OA τῆς ΣΚ (log γὰρ ἡ 2.4 τῇ ΚΖ), 
xai ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΚΘ πρὸς OZ, οὕτως ἡ ZO πρὸς τὴν 28 
OT καὶ ἡ TO πρὸς τὴν ΘΦ, ὡς δὲ ἡ .“ΠΠ] πρὸς M9, 


4. ἃ. πρὸς ΘΣ δοθεῖσα AB!, corr. BS. 4. ἄρα add. Hu auctore Co 
6. τῶν OP A, distinx. BS 7. xai ἐπιϑέδοται A, corr. ΒΒ 5j τε «PP 
coni. Hu 8. rà P X Hu pro TA PX; crrorem iam indicaverat Bf 
lineola ducta sub rc 40. Pd γωνία AB!, corr. B*S KCd ixrog 
AB!, corr. B* Co, ᾧ et y per dittographiam babet S 42. ἀλλὰ xci 
τῷ μεγέϑει add. Hu (καὶ μεγέϑει pro οὕτως coni. Co) 148. οὕτως e — 
94. δεδομένον ἔσται interpolatori tribuit Hu: vide adnot. ad Latina 
45. αὐτὸς γάρ ἐστιν add. A? in rasura (BS) 24. post μεγέϑει add. ἡ 
(sic) A, ἢ Β΄, del. BV? 32. Ex B&, HK B!S, Bx V? 
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proportio z9:: Jo (dat. 4). Εἰ ex hypothesi est «9: 9o τῷ 
Jo: 9v; et demonstravimus datam esse 9o; ergo etiam Jv 
data erit. Eadem ratione etiam J« data erit, ita ut etiam 
differentia Jo — Jq data sit. lam inveniatur punctum g 
inter 9 o, sicut iam per numeros demonstratum est. Et 
quoniam data est differentia 90 — Jg - qo, itemque recta 
puneta o X iungens, quae aequalis est rectae ἔχ, triangulum 
igitur orthogonium yg specie et magnitudine datum est 
(dat. 41. 52). Datus igitur est angulus Qgxy, isque propter 
parallelas 4X 1e aequalis «exteriori angulo xc; productà 
igitur rectà ey ad C, triangulum σζὰν specie datum erit 
(dat. 40). Sed idem etiam magnitudine!). Ergo etiam recta 
VL data est, quae rectae ἔκ parallela est et cum «1 unam 
rectam efficit; data est igitur etiam recta «4, quae rectae 0x 
aequalis est 2). Εἰ quia est 9x — μλ, et ox Ὁ ωλ (erat enim 
GÀ — ix) ideoque 3960 «X uw"), et x9: 90 — 09: 91 — 
t9: 39g, et ἀμ: uo — cu :ua — au:uf, erit igitur 


4) Graeca verba οὕτως usque ad τῷ μεγέϑει δεδομένον ἔσται ab 
interpoletore addita esse facile inde apparet, quod illud quod Pappus 
modo demonstravit, triangulum σζῷ specie datum esse, in bis, quae 
spuria esse dicimus, plane neglegitur. Ac praeterea alia occurrunt, in 

uibus iure offendas, velut languida illa repetitio δοθεῖσα οὖν ἔστιν xci 

ἢ ':Z, et lacuna in demonstratione, cum primum triengulum yox, tum 
denique triangulum :oéà specie et magnitudine datum esse demon- 
strandum fuerit. Ne multa, equidem existimo huius interpolatoris culpa . 
genuina Pappi verba, quae olim fuerunt, ἀλλὰ x«l τῷ μεγέϑει excidisse: 
id ipsum autem, triangulum oc etiam magnitudine datum esse, tan- 
quem facile intellectu non disertis verbis a Pappo demonstratum esse 
(scilicet eadem ratione plurimas alias demonstrationes a scriptore omissas 
esse singulae paene huius editionis paginae docentj. lam vero id quod 
vetus scriplor praetermisit, sine negotio a nobis suppletur. Cum enim 
constet triangulum oc) specie datum esse, restat ut demonstretur unum 
eius latus magnitudine datum esse (dat. 52). Et est data recta yo, quo- 
niem (id quod etiam interpolator vidit) est qx : xa z yq: wo, dataque 
est proportio qx: xo ac data recta yy (triangulum enim «xo specie.et 
magnitudine datum). 


3) His verbis scriptor primum significat figuram «wéóxà esse paral- 
Jlelogrammum  orthogonium, ideoque specie datum; sed idein etiam 
megnitudine, quia ex data recta x4 descriptum sit (dat. 52); ergo rectam 
cà megnitudine datam esse. 


*) Haec "ideoque 9c « po" in interpretatione addidi neque tamen 
propterea in Graecis τουτέστιν ἡ MO) μεέζων τῆς 62 excidisse existimo ; 
nam talia tacite suppleri voluit scriptor. Sed his saltem additis vide- 
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7 MO πρὸς τὴν Md καὶ ἡ 4M πρὸς τὴν M B, ἔσται ἄρα 
μείζων ἡ ΜΒ τῆς 90 xai τοῦτο γὰρ ἑξῆς δειχϑήσεταὴ᾿ 
καὶ λοιπὴ ἄρα 3 B.4 τῆς OK ἐλάσσων. ἐπεὶ οὖν πάλιν 
δοϑεῖσά ἐστιν ἡ Q4 [ἐδείχϑη ἴση γὰρ τῇ ΖΚ δοϑείσῃ], 
δοϑεῖσα δὲ xai ἡ 4M (ὅτι καὶ ἡ KO), καὶ λόγος ἄρα τῆς 5 
AM πρὸς MO δοϑείς. xoi ἔστιν ὡς 7) 4M πρὸς τὴν MO, 
καὶ ἡ QM πρὸς τὴν ΜΟΑ͂, xai δοθεῖσα ἡ ΩΜ- δοϑεῖσα 
ἄρα καὶ MA. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ xai ἡ MB δοϑεῖσά ἐστιν, 
ὥστε xai τὸ B σημεῖον δοϑέν ἔστιν, ὅπερ ἔστω ὑποκχεί- 
μενον, ὅπου βούλεται, ἤτοι μεταξὺ τῶν G M, ὡς νῦν ἐστιν, 10 
ἢ μεταξὺ τῶν ς 41, τῆς e 1 ἴ ἴσης ὑποκειμένης ἑκατέρᾳ τῶν 
KP ΑΒ ». εἰ γὰρ λέγει τὸ B πίπτειν κατὰ τὸ C, τὸ 
ζητούμενον οὐδὲν ἧττον ὡς ὁμολογούμενον λαμβάνει. φαΐί- 
verat, γὰρ πάλιν ἐπὶ ϑέσει δεδομένης εὐθείας τῆς M.1, 
xai σημείου τινὸς ἐν αὐτῇ δοϑέντος τοῦ C, λαβὼν μεταξὺ 15 
δύο σημεῖα τὰ Q 4 xai ποιήσας ὡς τὴν 44M πρὸς MO, 
τὴν QM πρὸς τὴν M.4 καὶ τὴν M. πρὸς τὴν MG, ὅπερ 
οὐδεὶς αὐτῷ συγχωρεῖ. τοῦτο γὰρ καὶ οἱ παλαιοὶ ζητοῦντες 
᾿ἠπόρησαν διὰ τῶν ἐπιπέδων εὑρεῖν, ὡς xai αὐτὸς δείξω 
παραϑέμενος τὰς ἐκείνων φωνάς. καὶ αὐτὸς δὲ οὐδὲν ἔχει 20 
λέγειν ἀνασκευαστικόν, ἐὰν λέγωμεν αὐτῷ “εἰ τὸ C ἐξ 


-— M ——A—— — — — 


4. ἡ MO) πρὸς τὴν ὦ, AB!S, corr. BV? ἡ 4M πρὸς τὴν M'"B 
ABS, lineola sub 4 addita erat in B, sed nunc erasa est 2. ; M' B ABS 
3. ἡ B.1 ABS, lineolam add. Hu 4. ἐδεέχϑη — δοϑείσῃ del. Hu 
ἐδεέχϑη ἴση γὰρ AB!S, ἐδεέχϑη γὰρ l'on B5, ἴση γὰρ, deleto ἐδείχϑη, 
v? 5. post xai ἡ ΚΘ add. δοθεῖσα ἔσται καὶ ἡ uo V? 8. ἡ ΜῈ 
ABS 9. "B σημεῖον ABS ὅπερ ἔστω cet. non vacant corruptelae 
suspicione; certe ὅπου &r βούληται legenda esse videntur 40. τῶν 
cM AS, distinx. B 41. 5 Hu auctore Co pro jj τῶν cà À, τῶν ξᾳ 
BS, corr. V? ἑχατέρας AS, corr. B secundum Waitzii collationem 
41. 44. τῶν KP AB » Hu, τῶν KP 4B XE TN AB!,- τῶν χραβ χὲτ 
S, τῶν xp of yt ,yv Β5Υ2 Co, τῶν xg af καὶ yt ,yv Β4, in lacuna 
excidisse verba ἀϑύνατόν ἐστιν τὸ πρόβλημα coniicias collata pag. 40, 10, 
vel εἰς ἄπορον δηλονότι ἐμπέπτει coll. p. 40, 46 44. τὸ "B ABS 


46. τά . 4" À 47. τὴν M A? χαὶ τὴν M A 19. αὐτοδείξω A, 
αὐτὸ δείξω B, corr. S 21. ro c) fallitur Co pro s coniiciens H 
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Jg « uf (nam hoc quoque infra propos. 2 demonstrabitur) ; 
ergo etiam x9 — Jg » Àu — uf, id est BÀ « gx.  Rur- 
sus quia data est ωλ (sicut statim demonstravimus) dataque 





Àu (quoniam aequalis est datae x2), ergo etiam recla uo 
(dat. 4), ideoque proportio ἂμ : uc data est. Et ex hypo- 
thesi est Àp : uc — cp: ua, et data est wu; ergo etiam 
μα data est. Eadem ratione etiam rectam & 8 datam esse 
demonstratur (eral enim ex hypothesi ou : ua τ, μα: ufi), 
ideoque etiam punctum £ datum est (dat. 27), quod quidem, 
ubicunque ille vult, supponatur, sive inter puncta c μ, ut 
nunc est, sive inter c a (siquidem supponatur gà Ξε xQ πε 
ag), manifestus est error. Quodsi, id quod unum praeterea 
relinquitur, punctum f in ipsum c cadere dicit, nihilo secius 
quaesitum sumit pro concesso. Nam rursus in recta μὰ po- 
sitione data, in qua punctum gc datum sit, apparet eum ínter 
c ἃ duo puncta sumere et facere Au : uw — wp : ua Ξε 
μα: uc, quod quidem nemo ei concedit. Hoc enim iam 
veleres per plana inveniri posse desperaverunt, sicut ipse 
appositis illorum sententiis. demonstrabo linfra propos. 5 . 
Neque ille quidquam, quo nos refellat, afferre potest, si ei 
dicamus "si g necessario est sectionis punctum tertiae pro- 


mus propositionem buius libri eecondam , “θη vethius xe Terro un 
ἑξῆς δειχϑήσεται seriptot eignificat, recte citari quem 2d fiem otiam 
ordiaem membrorem «apro i facris ponto Iurbatuem restitan 
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ἀνάγκης τὸ τῆς τομῆς σημεῖον τοῦ τρίτου λόγου, δεῖξον 
ὕτι οὔτε μεταξὺ τῶν C ,,1 δύναται πίπτειν οὔτε μεταξὺ 
τῶν M C." ἡμεῖς γὰρ ἀπεδείξαμεν ἐν ἀρχῇ καὶ ἄνω τοῦ P 
καὶ κάτω τὸ σημεῖον [πίπτει γὰρ παρὰ τὴν ὑπόϑεσιν τοῖ 
11 λόγου]. ὁμοίως οὖν τῆς ἀναλύσεως προχωρούσης ἐκ τοῦ ὃ 
δεδόσϑαι τὸ &BTI' τρίγωνον τῷ εἴδει καὶ τῷ μεγέϑει, κἂν 
τὸ Β τῆς τομῆς σημεῖον μεταξὺ ἢ τῶν C . 4, δεδομένου δὲ 
xai τοῦ 44/1 τριγώνου, ὁμοίως δὲ τοῖς πρότερον καὶ τῆς 
4E δεδομένης, ἔσται δοϑεὶς καὶ ὃ τῆς 4H πρὸς τὴν ΗΕ 
λόγος, τουτέστιν ὁ τῆς EH πρὸς τὴν ΗΖ, τουτέστιν ὁ τῆς τὺ 
ΖΗ πρὸς τὴν ΗΘ. καὶ οὐδαμῶς πάλιν ὃ τῆς 4H πρὸς 
τὴν HOP, . ἴσης ὑποχειμένης καὶ νῦν τῇ ΚΡ, τουτέστιν τῇ 
AB, τῆς ACT, κἂν τὸ Θ μεταξὺ βούληται πίτιτειν τῶν Z a. 
οὐδὲν γὰρ ἕξει καὶ ὧδε λέγειν ἀνασκευαστιχόν, ἀχοίων παρ᾽ 
ἡμῶν “δεῖξον ovt μήτε μεταξὺ τῶν CI» Η μήτε μεταξὺ τῶν 15 
12 CI» Z πέπτει." εἰ δὲ κατὰ συγχώρησιν ἁπλῶς τὸ τῆς τοι- 
αὐτης τομῆς σημεῖον εἶναι κατὰ τὸ (T βούλεται, τὸ ζητού- 
μενον χαὶ νῦν ὡς ὁμολογούμενον ἔλαβεν. μὴ διδομένου δ᾽ 
αὐτῷ τὴν τομὴν εἶναι xara τὸ C] σημεῖον (ἐπεὶ μηδὲ κατὰ 
τὸ P συνεχωροῦμεν ἐπὶ τῆς KO πιοιούμενοι τὴν δεῖξιν), εἰ 20 
χαὶ ἄλλο τι μεταξὺ τῶν E Η λαβεῖν ἐβούλετο, ὡς τὸ Z, 
αὐτὸς οὐκ oldd πως ἀπατηϑεὶς τὸ Θ ἔλαβεν. ὡς βούλεται 


4. δεῖξαν B? (voluit δεῖξα) Φφ4Ζ. τῶνς ΑΛ 8. τῶν Mec AB'S, 
distinx.. Hu 4. πέπτει — 5. λόγου del. Hu 6. δεδόσϑαι Hu pro 
δίδοσθαι τὸ ὁ y B3V2, τὸς Tv A, , τὸ sf B'S 6. 1. x&v τὸ 
B A, x&v τὸ Ἵ BS 7. ἢ (sic) τῶν ec ^ (BS) 8. d? add. Hu 
9. /1E Hu pro AE 40. τουτέστιν ὁ τῆς EH πρὸς τὴν HZ om. S, 
unde λόγος, τουτέστιν ὁ τῆς "t πρὸς I καὶ τῆς m πρὸς τὴν n? coni. 
v? 41. χαὶ ante οὐδαμῶς) ἀλλ᾽ coni. Hu 44; 48. πρὸς τὴν H9h 
Hu pro ὁ πρὸς τὴν HE 42. 48. τῆς KP — τῆς 41} c. 4FTs ABS, corr. 

^ Hu 43. τῆς 712] pro 7» nota numerali A et hic et infra formam «T 
habet, quae in codicibus recentioribus aut in ipsum τ aut in formam 
simillimam abiit (etiam Co τ legit, Waitzius autem recte «T» descripsit) 
τῶν Zn AB, τῶν c T 2 45. δεῖξον A! ex δείξω», ut videlur, δεῖξαι 
D τῶν TM AB, τῶν tg S.— 15. 46. τῶν "SZ A, distinx, ΒΒ 46. εἰ 
δὲ S, ηϑὲ (sine spir. et acc.) A, δε B 48. x«l ante νῦν ndd. B 
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portionis, demonstra id neque inter g α neque inter u c 
cadere posse." Nos enim initio (cap. 5 sq.) demonstravimus 
illud et supra o et infra cadere posse. Similiter igitur reso- 
lutione procedente ex eo quod triangulum c, specie et 


€ 





magnitudine datum est (etiamsi β( sectionis punctum inter 
ς α sii), datoque etiam triangulo δωλ, denique, similiter 
ac supra demonstravimus, rectà quoque δε datà, erit etiam 
data proportio δῃ : 7e, id est δὴ : ἢ C, id est £5 : 5,9, mi- 
nime autem proportio δῃ : ἡ (hiec quoque supposità óCT» 
— x9 -— ge), etiamsi 9 inter CT» L cadere velit. Etenim 
ne sic quidem habebit quod contra dicat, si a nobis audiat 
" demonstra punctum 2 neque inter ἡ CT? neque inter C C 
cadere." At si simpliciter ex concessione illud sectionis 
punctum in €T? esse velit, sic quoque quaesitum pro 'con- 
cesso sumpserit. Sin vero ei non concedatur sectionem esse 
in puncto CT? (scilicet ne in e quidem esse concedebamus, 
demonsirationem in recta xJ facientes), etsi aliud quod 
punctum inter & ἢ; velut ζ, sumere poterat, ipse quidem 
nescio quo pacto deceptus 9 sumpsit. Sed, quemadmodum 


— —— —— —— 


δεδομένον S 19. κατὰ alterum add. Hu 20. ποιούμενοι. A! ex 
ποιουμένου (ποιεῖσϑαε voluit Co) 20. 91. εἰ x«l cet. aut lacunosa 
aut alioquin corrupta esse videntur; forsitan pro ἐβούλετο legendum sit 


ἐδύνατο 34. τῶν E H Hu auctore Co, τῶν CK ΑΒ, τῶν G0 x S 
τὸ Z ABS, lineolam add. Hu 99. ἔλαβεν Hu, λαβών ABS, sumit Co 
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δέ, κείσϑω χωρὶς τοῦ εἶναι κατὰ τὸ C]. καὶ ἐπιζεύίξας 
τὴν ΘΓ, καὶ παραλλήλους ἀγαγὼν τῇ μὲν ΓΘ τὰς ΖΚ EA, 
διὰ δὲ τῶν K 4 παραλλήλους τῇ AD τὰς KM AN, δῆ- 
λον ποιεῖ μὴ νενοηκέναι τὸ πρόβλημα. παραλλήλου γὰρ μὴ 
γενομένης τῇ ΕΗ τῆς ΘΓ ἡ ὑπὸ ΓΘΗ͂ γωνία ἀμβλεῖα μέν 5 
ἐστι τοῦ Θ μεταξὺ τῶν H CI πίπτοντος, ὀξεῖα δὲ τοῦ O 
μεταξὺ τῶν C] Z ὄντος: ἧ γὰρ πρὸς τῷ Ch γωνία ὀρϑή 
ἐστι, καϑ᾽ ἣν μόνως γίνεται τὸ πρόβλημα, ἐάν τις συγχω- 
θήσῃ, καϑὰ πολλάκις εἴπομεν, ἐπὶ ϑέσει δεδομένης εὐθείας 
τῆς 4H, καὶ σημείου δοϑέντος τοῦ CI, λαβεῖν δύο σημεῖα 10 
ὡς E Z, dose εἶναι ὡς μὲν τὴν 4H πρὸς τὴν ΗΕ, οὕτως τὴν 

13 HE πρὸς ΗΖ, καὶ τὴν ΗΖ πρὸς τὴν HC. μὴ διδομένου δὲ 
τούτου ἀδύνατον ἔσται τὸ προταϑὲν ὕπ᾽ αὐτοῦ διὰ τῶν ἐπι- 
πέδων εὑρεθῆναι, ὡς καὶ διὰ τῶν ἀριϑμῶν αὐτῶν ἀκολούϑως 
τῇ ἀναλύσει τοῖς βουλομένοις ἐξέσται πεισϑῆναι, χρωμένοις 15 
τῷ Πτολεμαίου κανόνι περὶ τῶν ἐν χύχλῳ εὐθειῶν. ἀλλὰ τοῦ- 
tov μὲν ἀπορεῖν ὁμοίως τοῖς ἄλλοις βέλτιον ἣν ἧπερ οὕτως 
εὑρίσκειν, ἡμεῖς δὲ τὰ ὑπερτεϑέντα νῦν δείξομεν. 

14 β΄. Ἔστω τις εὐθεῖα ἡ 4H τετμημένη εἰς toa κατὰ 
τὰ ΒΓ 4ῈΕ Z: ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ .4Γ τιρὸς ΓΒ, ἡ BD πρὸς 320 
τὸ ἥμισυ τῆς ΒΓ, ὡς δὲ ἡ 444 πρὸς 4B, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς 
τὴν AT καὶ τὸ τρίτον τῆς ΓΒ, ὡς δὲ ἢ ME πρὸς ΕΒ, οὕτως 
ἡ ΒΕ πρὸς τὴν El καὶ τὸ τέταρτον τῆς ΓΒ, ὡς δὲ ἡ AZ 
πρὸς τὴν ΖΒ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν Zl καὶ τὸ πέμπτον 
τῆς ΓΒ, ὡς δὲ ἡ 4H πρὸς τὴν HB, οὕτως ἡ ΒΗ πρὸς 25 
τὴν HUI καὶ τὸ £xzov τῆς ΓΒ. 

Ἔστι δὲ φανερὸν τῶν ἀριϑῥιῶν παραληφϑέντων «..» 
χαὶ ἀεὶ οὕτως, ὅτι ὡς ὁ δοϑεὶς τῶν ἴσων εὐθειῶν ἀριϑμὸς 
ἀπὸ τοῦ 24 πρὸς τὸν μονάδι ἐλάσσονα, οὕτως ὃ μονάδι 
ἐλάσσων πρὸς τὸν μονάδι αὐτοῦ ἐλάσσονα καὶ τῆς ΓΒ μό- 30 
ριον ὁμώνυμον τῷ δοϑέντι πλήϑει τῶν ἴσων εὐϑειῶν. 


4. καὶ A!B, xa» A?, ut videtur, unde xe» S 3. 3. τὰς ΖΚ En 
διὰ δὲ τῶν ΚΑΊ A, lineolas addidit et pro T» correxit 4 B3. 3. τῆι 
AT τὰ KM AN A, τὰς corr. B3S, lineolam sub 7$ del. Hu, lineolas 
sub M 44N add. B. 5. ὑπὸ 797 AS, lineolam sub G add. B ἀλμιβλεῖα 


p3V?, ////j/]] A, om. B'!S 6. τῶν HT: AB, sed cum Η in A litterae 
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vult, positum sit punctum extra CP. Tum ille iunctà. 2, 
eique parallelis ductis x ,eÀ, ac per puncta x À rectae αν 
parallelis ductis x u , À», manifesto ostendit problema se non 
intellexisse. Nam cum ,Jy rectae δῇ non parallela sit, an- 
gulus y 97, si 9. inter η CI? cadit, obtusus est, sin autem 
inter dr ξ, acutus. Angulus enim ad ΩΡ rectus. est, secun 
dum quem problema hac una ratione efficitur, si quis, ut 
saepius iam diximus, concesserit in recta δὴ positione data, 
datoque puncto ΩΡ, duo puncta velut & L ita sumi posse, 
ut sit àp : ἢ. 2 δη : y C — ζη: Ων. Verum si hoc non 
concedatur, fieri non poterit. ut id quod ab illo propositum 
est per plana inveniatur, idque etiam per ipsos numeros, 
convenienter eum Aac quam nos instituimus resolutione, om- 
nibus persuasum erit, si Ptolemaei tabulam de rectis in cir- 
culo lineis adhibebunt. Αἱ vero istum perinde ac reliquos 
de resolutione dubitare satius erat, quam ista ratione in- 
venire. Nos autem ea quae supra 'cap. 6. 9. 10; dilata 
sunt iam ostendamus. 


II. Sit quaedam recta az, in partes aequales divisa in Prop. 
punctis f y ὃ & C; dico esse «y : yf — yf : ly, ct a0 : 0B. ' 
- Ófg : (Oy -- {γβ), et ae : eff — ef : (ey -- [γ8). et ac : CB 

-- (iy -- ἐγβ), οἱ an: 9B κε ηβ. (y -ε ἰγβ). 

un Numeris 4, 2, 5 et sic porro adsumptis apparet, 

| ut datum aequalium reetarum numcrum inde a puncto a 

"] ad numerum unitate minorem, ita esse numerum uni- 
y. tate minorem ad proximum numer um unitate minorem 
unà cum ea particula rectae yf, quae datae multitudini 
δ᾽ aequalium rectarum respondeat (rel. sí una aequalis 
,U pars dicatur a, datus autem. partium. numerus. sit a, 


ar -- -—— a(r—-1i) ὁ 
t esse alz—i4j 77 i J 





a (r—2) τ --- a 
xz 


4) Almageste ou astronomie de Ptolemée par Halma, vol. 1 p. 38 — 45. 


N simillimum sit, in S immlgravit τῶν v Τὸ z(mroyroc BS pro πέπτει 
7. τῶν ΖΑ, distinx. BS ὄντος vel γινομένου add. Hu 40. .41H 
Hu suctore Co pro -1K — 44. ὡς EZ A, distinx. BS — 19. 4 add. S 
3-1N A,corr. BS — 920. τὰ ABT AEZ A, distinx. BS, et « erasum in B 
32. τὸ τρίτον τῆς By S 23. τῆς ΓΒ Hu pro τῆς ΒΓ — 38.25. ἡ aC πρὸς 
τὴν 86 S 35. τῆς ΓΒ Hw pro τῆς BP 27. παραλειρϑέντων S 
post. παραληφϑέντων lacunam indicavit el oiov τῶν a β y coni. Hu 
48. ὅτι ὡς Hu, ὡς AS, om. B 939. οὕτως V? Sca proórr ὡς 30. τῆς By S 
Pappus I. 4 
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15 Q4. Ἔστωσαν ἴσαι εὐθεῖαι αἱ 44 B, μείζων δὲ ἡ F4 
τῆς Ν [ἐλάσσων οὖσα ἑκατέρας τῶν 24 B], xai πεποιήσϑω 
ὡς μὲν $ 24 πρὸς τὴν DA, ἡ UA πρὸς τὴν ΕΖ, καὶ ἡ EZ 
πρὸς τὴν HO, ὡς δὲ ἡ B πρὸς τὴν N, ἡ Ν πρὸς τὴν II 
xai ἡ II πρὸς τὴν Ρ' λέγω ὅτι ἡ P. ἐλάσσων ἐστὶν τῆς ΗΘ. 5 

Ἐπεὶ γὰρ μείζων ἐστὶν ἡ UA τῆς Ν, κείσϑω τῇ Ν ἴση 
ἡ ΓΚ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν ΓΚ, * B πρὸς τὴν Ν. 
καὶ ἐπεὶ ὡς ἢ 4 πρὸς τὴν UA, ἡ UA πρὸς EZ, γεγενήσϑω 
ὡς ἢ 44 πρὸς τὴν ΓΚ, οὕτως ἡ ΓΚ πρὸς Ε“. ἔστι δὲ 
xai ὡς ἡ B ngóg N, ἡ N πρὸς II, καὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν 2410 
τῇ B, ἡ δὲ ΓΚ τῇ Ν' δι᾽ ἴσου ἄρα καὶ ὡς ἡ .1 πρὸς τὴν 
E.4, ἡ B πρὸς τὴν II: ἴση ἄρα 7) Ε. τῇ Π. διὰ τὰ αὐτὰ 
δή, ἐπεὶ ἐστιν ὡς ἡ «Α΄ πρὸς τὴν DA, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς 
ΗΘ, ἔσται ἄρα xoi ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς τὴν 
EA, καὶ ἢ ΕΑ τιρὸς ἐλάσσονα τῆς HO. ἔστω πρὸς τὴν 15 
HM: ἐπεὶ ovv ἐστιν ὡς μὲν ἣ ΓΚ πρὸς τὴν ΕΖ, ἡ E 
πρὸς τὴν HIM, ὡς δὲ ἢ Ν πρὸς τὴν II, οὕτως ἡ II πρὸς 
τὴν P, καὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ Ν, ἡ δὲ EA τῇ IL, ton ἄρα 
xci ἡ P τῇ HM- ἐλάσσων ἄρα ἡ P τῆς ΗΘ. 

᾿ἤἥλλως τὸ αὐτό. 20 

16 ὃ. Ἔστω ἴση 5 .4 τῇ E, μείζων δὲ ἡ B τῆς Z, καὶ 
πεποιήσϑω ὡς μὲν ἡ 4' πρὸς B, οὕτως ἡ B ngog Γ καὶ 
ἡ DU πρὸς .4, ὡς δὲ ἡ E πρὸς τὴν Z, ἡ Z πρὸς τὴν H, 
x«i ἣ H πρὸς τὴν Θ᾽ ὅτι μείζων ἐστὶν ἡ 4 τῆς O. 

Ἐπεὶ μείζων ἐστὶν ἣ B τῆς Z, ἴση δὲ ἡ d τῇ E, ἡ B25 
ἄρα πρὸς τὴν 24 μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ Ζ πρὸς τὴν 
E. ἀνάπαλιν ἡ 44 πρὸς B ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 5 E 
πρὸς Z. ὡς δὲ ἢ À πρὸς B, οὕτως ἡ B πρὸς Γ΄ xai ἢ B 
ἄρα πρὸς | ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἢ E πρὸς Z. ὡς δὲ 


4. y' add. 8 αἱ 48 εἰ8. τῶν 18}. A, distinx. ΒΒ 3. ἐλάσσων — 
τῶν .f£ B interpolatori tribuit Hu 9. ὡς ἡ « B'S, ὡς 4 AB! 


10. 44. ἐστὶν ἡ μὲν 4 τὴ B, ἡ di] ἐστὶν . δὲ A, om. Β', ἐστὶν 
ἡ μὲν. τῇ. ἡ δὲ 5, corr. B5 δα — (4. FK τῆς N A, corr. ΒΒ 44. ἡ 
B πρὸς τὴν π B Sca, " ; Α΄. ἡ τ νννννις 8 43. οὕτως ἡ EZ) 


οὕτως 3 Γι πρὸς τὴν ΕΖ καὶ ἡ EZ voluit Co 21. .f$ A! in marg. 
(S, om. Β 35. ἡ B «o« — p. 52, 3. ὡς δὲ ἡ B! pro his nihil nisi 
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III. Sint aequales rectae & 8, et recta γὃ maior quam » Prop. 


(eademque minor quam α sive 8], et fiat | — 2E -— ΕΥ̓ 
atque ^ — -ῷΖ -- ; dico esse o « 23. ' 

---- M -— Quoniam enim est yó ^? », 
p —— τος ponatur yx — »; est igitur a : yx 
» x . 

| “ΜΝ — β: ν. Et quia est a : γὅ — 
€ à € yÓ : eC, fiat a : yx Ξε yx : &&. Sed 
ΒΝ 


est etiam β: » ξεν: π, οἰ ακεβ. 
ex aequeli igitur est a : ek 2 B : «x 
elem. à. 22); ergo £à 2 zx. Ea- 
dem ratione, quia est a : yó — 
I ——-—— ———— 4 . εἴ : 99, erit igitur ut a: yx, sive 
LLL yx : &À, ita eÀ ad aliam quandam 
e minorem quam ηϑ. Sit ad zu; ac 
quoniam esl yx : eA 2 ελ : yu, οἱ v: zz m m: , et yx m ν, 
el cÀ — 7r, est igitur etiam zu — 9; ergo o « 79. 
ALITER IDEN!). 








IV. Sit recta a — e, et Q9 C, et i S m f i, 
atque τ Ξ- i Ξ- τ; dico esse ὃ » 9. 
e —À— | Quoniam est B *» C et a — e, 
p ΜΝ , est igitur £ » i et e contrario 
8 α rj « B 
I———M3———3À ? «S Sed est g oy) ero 
———. 7 etiam £ « τ' Sed τ ΞΞ- FL 


1! UÜbicunque in hac mathematica collectione unam demonstrationem 
sequitur altera sub ζἥλλως, in medio relinquitur, utrum hanc ipse Pappus 
ex amplissimo suo operum mathematicorum apparatu, an alius quidam 
scriptor posterioris aetatis adiecerit. Omnino modo hoc, modo illud 
factum esse videtur; et hoc quidem loco prior demonstrationis forma 
sine dubio est antiquior; altera multo tersior et expeditior, sed duobus 
aliis lemmatis (propos. 3 et 4) innititur, cum prior demonstratio per se stet. 


haec habet S: ἡ 8 ἄρα πρὸς τὴν α μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ] t 

πρὸς zy. ὡς δὲ ἡ H; quae sic emendare conatus est Sca: ἢ « ἄρα 

πρὸς τὴν B ἐλάσσονα λόγον. ἔχει ἥπερ i € πρὸς ζ. καὶ ἡ β πρὸς γ 

ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ᾧ πρὸς py. ὡς δὲ ἡ f cet. 47. ἥπερ ἡ E] 

ἥπερ ἡ H E A, q1to 3)» € B 38. ὡς δὲ ἡ Α — 29. ἥπερ ἡ E πρὸς Z add. H« 
4* 





9 
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ἢ E πρὸς Z, οὕτως ἡ Ζ πρὸς H: καὶ ἡ B ἄρα πρὸς Γ 
ἐλάσσονα λύγον ἔχει ἤπερ ἡ Ζ πρὸς Η. ὡς δὲ ἡ B πρὸς T, 
οὕτως ἡ Γ πρὸς d: καὶ ἡ Γ ἄρα πρὸς 4 ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἣ Ζ πρὸς H. ὡς δὲ ἡ Z πρὸς H, obvog ἡ H 
πρὸς Θ᾽ καὶ ἡ T ἄρα πρὸς 4 ἐλάσσονα λόγον ἔχει $505 
$ H πρὸς Θ. ἐπεὶ οὖν ἡ μὲν 4 πρὸς B ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἣ E πρὸς Ζ, ἡ δὲ B πρὸς Γ ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἣ Ζ πρὸς H, ἡ δὲ Dl πρὸς 4 ἐλάσσονα ἤπερ 
ἡ Η πρὸς O, δι᾽ ἴσου ἄρα ἡ 4 πρὸς 4 ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ E πρὸς Θ διὰ τὸ ἑξῆς. καὶ ἔστιν ἴση 7) «Α τὸ 
vj E: μείζων ἄρα ἡ 4 τῆς Θ, ὅπερ: — 

1 - &. Ἡ .4 πρὸς B ἐλάσσονα λόγον ἐχέτω ἤπερ ἣ Γ 
πρὸς 4 ὅτι καὶ ἐναλλὰξ ἡ Α΄ πρὸς Γ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ B πρὸς τὴν 4. 

Πεποιήσϑω ὡς ἣ 44 πρὸς B, οὕτως ἡ Γ πρὸς Ε΄ 15 
μείζων ἄρα ἐστὶν ἡ E τῆς 4. ἐπεὶ οὖν ἔστιν ὡς y» .4 
πρὸς B, οὕτως ἡ Γ πρὸς E, ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ .4 πρὸς T, 
οὕτως ἡ Β πρὸς Ε. ἡ δὲ Β πρὸς Ε ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ B πρὸς 4 καὶ ἡ «Α' ἄρα πρὸς Il ἐλάσσονα λόγον 
ἔχει ἤπερ ἡ B πρὸς 4. 20 

18 c. Τούτου δειχϑέντος ἡ 4 πρὸς B ἐλάσσονα λόγον 
ἐχέτω ἤπερ ἡ 4 πρὸς E, ἐχέτω δὲ καὶ ἡ B πρὸς Γ ἐλάσσονα 
λόγον ἥπερ ἡ E πρὸς Z: ὅτι καὶ δι᾽ ἴσου ἣ Α' πρὸς D 
ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 4 πρὸς Ζ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἣ 44 πρὸς B ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 4, 25 
πρὸς E, ἐναλλὰξ ἢ .4 πρὸς 4 ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ Β πρὸς Ε. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ ἡ Β πρὸς Ε ἐλάσσονα λόγον 
ἐχει ἤπερ ἡ Γ πρὸς Ζ. ἐπεὶ οὖν ἣ Α πρὸς Δ πολλῷ ἐλάσσονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ἢ U πρὸς 2, ἐναλλὰξ ἡ 4 πρὸς Γ ἐλάσσονα 


λόγον ἔχει ἤπερ 9) 4 πρὸς Ζ, ὕπερ: — 30 
«a 4 y » - Σ m 4 
19 C. μὲν ov» ἔδει ue προειπεῖν ἐστιν ταῦτα, παρεὶς 


5. ἡ ΓΑ ἄρα AS, c γ» ἄρα B, corr. eliam Sca 6. ἡ ante ἡ 
om. AB3S (plura om. B!), add. Sca 40. 05 ἡ « B? (« in rasura) 
Sca, ἡ 1 AS — 14. ὅπερ nulla sequente nota compendii A, ὅπερ: — B, 
ὅπερ ἔδει. “Ὁ. S 12. E A! in marg. (S), om. B 47. ἄρα add. Hu, 
ilem vs. 9 — 941. c A! in marg., om. BS 38. ἐπεὶ οὖν — 39. ἡ Γ 
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i : β γι 
M oU ergo etiam 8 —. Sed —-z-— 
€ g y y" 
(a ergo etiam 7. « . Se ERE 
7 ergo etiam 3 « 3 lam quia est 
9 


« € [a 
5 «Ὁ οἱ τ τ ὁ «Ὁ, 
ex aequali igitur est « 3 propter id quod deinceps de- 


monstrabitur. Et est à — ε; ergo à » 9 (elem. 5, 10), q. e. d. 











V. Sit 7 « " dico etiam vicissim esse τ᾽ « £*). Prop. 
3 
S5 oLBX. 
Fiat $7 est igitur 
« 
uU Ζ « ^ ideoque (elem. 5, 40) 
8 « y 
! NEED € » 0. lam quia est $e 
7 
------ἔἕ - - vicissim igitur est — — £ Sed 
ὃ γ € 
m————— est £ « 6 (elen. 5, 8); ergo 
etiam — « — £. 
, 
VI. Hoc demonstrato sit " «-, εἱ D Ii dico ex FroP- 
aequali esse — « 3 
y ξ ; 
mm—-—— — Quoniam enim est 7 T' 
————73 propter superius lemma, vicissim 
p —————————— 4 est T « £. Eadem ratione est 
γ 
NENNEN . 8 y . 

j τι etiam " « D lam quia est 
m--—— — T « £ « H vicissim igitur est 
—L— ———————À « ὃ 

Ü y «. T! q. e. d. 


VII. Haec igitur sunt, quae me praefari necesse erat; 
5) Idem peulo aliter demonstratur infra VII propos. 5. 


πρὸς Z add. Hu partim auctore Sca, qui πολλῷ ἄρα μᾶλλον ἡ α πρὸς 
d ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἡπὲρ r y πρὸς ( οοπίθοοτει 31. Z A! in marg. 
(Sj, om. B 


20 


21 
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δὲ κρίνειν οοἱ τε καὶ τοῖς ἐν γεωμετρίᾳ γεγυμνασμένοις τὰ 
ὑπ᾽ ἐχείνου προγραφέντα περὶ τῆς κατασκευῆς καὶ τὰ ὑφ᾽ 
ἡμῶν ἐπενεχϑέντα, καλῶς ἔχειν ἡγοῦμαι καὶ τὰ δόξαντα 
τοῖς ἀρχαίοις περὶ τοῦ προειρημένου προβλήματος ἐκϑέσϑαι 
χαὶ πρῶτον εἰπεῖν ὀλίγα περὶ τῶν ἐν γεωμετριᾳ προβλη- 5 
μάτων, ἀρχὴν λαβὼν ἐντεῦϑεν. 

Τῶν ἐν γεωμετρίᾳ προβλημάτων οἱ παλαιοὶ τρία γένη 
φασὶν εἶναι, καὶ τὰ μὲν αὐτῶν ἐπίπεδα καλεῖσϑαι, τὰ δὲ 
στερεά, τὰ δὲ γραμμικά. τὰ μὲν οὖν δι᾽ εὐθείας καὶ κύχλου 
περιφερείας δυνάμενα λύεσϑαι λέγοιτο ἂν εἰκότως ἐπίπεδα" 10 
xai γὰρ oi γραμμαὶ δι᾽ ὧν λύεται τὰ τοιαῦτα προβλήματα 
τὴν γένεσιν ἔχουσιν ἐν ἐπιπέδῳ. ὅσα δὲ προβλήματα λύεται 
παραλαμβανομένης εἰς τὴν εὕρεσιν μιᾶς τῶν τοῦ κώνου 
τομῶν ἢ πλειόνων, ταῦτα στερεὰ χέκληται' πρὸς γὰρ τὴν 
χατασχευὴν ἀναγκαῖόν ἐστι χρήσασϑαι στερεῶν σχημάτων 15 
ἐπιφανείαις, λέγω δὲ ταῖς κωνικαῖς. τρίτον δ᾽ ἔτι κατα- 
λείπεται γένος ὃ καλεῖται ygaupuxóv: γραμμαὶ γὰρ ἕτεραι 
παρὰ τὰς εἰρημένας εἰς τὴν κατασχευὴν λαμβάνονται ποι- 
κιλωτέραν καὶ βεβιασμένην ἔχουσαι τὴν γένεσιν, ὁποῖαι 
τυγχάνουσιν αἱ ἕλιχες καὶ τετραγωνίζουσαι καὶ χκοχλοειδεῖς 20 
καὶ χισσοειδεῖς, πολλὰ καὶ παράδοξα περὶ αὑτὰς ἔχουσαι 
συμπτώματα. τοιαΐτης δὴ τῆς διαφορᾶς τῶν προβλημάτων 
οὔσης οἱ παλαιοὶ γεωμέτραι τὸ προειρημένον ἐπὶ τῶν δύο 
εὐθειῶν πρύβλημα τῇ φύσει στερεὸν ὑπάρχον οὐχ οἷοί ^ 
ἦσαν χατασχευαζειν τῷ γεωμετρικῷ λόγῳ κατακολουϑοῦντες, 25 
ἐπεὶ μηδὲ τὰς τοῦ κώνου τομὰς ῥᾷδιον ἐν ἐπιπέδῳ γράφειν 
ἦν [ὡς δεῖ δίο δοϑεισῶν εὐθειῶν ἀνίσων δύο μέσας ἀνά- 
λογον λαβεῖν ἐν συνεχεῖ ἀναλογίᾳ), τοῖς δὲ ὀργάνοις μεταλα- 
βόντες αὐτὸ ϑαυμασίως εἰς χειρουργίαν χαὶ κατασκευὴν 
ἐπιτήδειον ἤγαγον, ὡς ἔστιν ἰδεῖν [ἀπὸ τῶν φερομένων 80 
αὐτοῖς συνταγμάτων, λέγω δ᾽ ἐν τῷ Egavoo9érvovg μεσο- 


4. τὰ) τά τε coni. Hu 48. eig τὴν γένεσιν ABS, elg τὴν χατασχευὴν 


Co, corr. Hu 49. βεβιασμένην AS, sed litterae ger vix perspicuae 
in A, μεταπλασμένην B, χατασχευχσμένην cod. Paris. 2869, transmutabi- 
lem Co — 30. rvyxa “|| καὶ M wuy............ x«l B!, τυγχάνου- 


σιν αἷ ..... καὶ B3, τυγχάνουσι ....... καὶ S, ἕλιχες add. Co xoyioti- 
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sed tibi aliisque qui in geometria versati sunt et ea quae 
ile de constructione in medium protulit, et quae a nobis 
obiecta sunt, diiudicanda permitto, ac satius duco et vete- 
rum de hoc problemate sententias explicare et pauca de geo- 
metricis problematis in universum praemittere, cuius dispu- 
tationis hinc iam iniüum faciam. 

Geometricorum problematum veteres tria genera esse 
statuerunt, eorumque alia vocari plana, alia solída, alia line- 
aria!). Quae igitur per rectas lineas et circuli circumferen- 
tias solvi possunt, ea merito plana dicantur, quoniam lineac, 
per quas eiusmodi problemata solvuntur, in plano originem 
habent. Quorum autem problematum resolutio adsumptis 
una pluribusve coni sectionibus invenitur, haec solida appel- 
lata sunt; nam ad eorum constructionem solidarum figurarum 
superficiebus, nimirum conicis, uti necesse est. Tertium au- 
tem relinquitur genus quod lineare vocatur; nam praeter eas 
quas statim descripsi lineas aliae variam et contortiorem ori- 
ginem habentes ad constructionem adhibentur, quales sunt 
helices sive spirales, tetragonizusae s?ve quadratrices, con- 
choides sive conchiformes, cissoides sive hederae similes, quae 
omnes multas et insignes proprietates (symptomata Graeci 
vocant) in se habent. Sic igitur cum problemata inter se 
differant, veteres geometrae illud quod supra positum est 
problema de duabus rectis mediis proportionalibus , quippe 
quod natura solidum esset, secundum geometricam rationem 
construere non potuerunt, quoniam coni sectiones in plano 
describere non facile erat; instrumentis autem adhibitis miri- 
fice ad manuum operationem aptamque consiructionem id 
perduxerunt?), sicut ex Eratosthenis mesolabo et Philonis 


4) Eadem latius tractantur infra IV cap. 57 sq. 
2) Conf. infra VIII cap. 25. 


δεῖς Αἴ, y superscr. ΑΞ, unde χογχλοειδεῖς B!, κογχοειϑεῖς B*S 91. αὖ- 
τὰς AB!8, corr. B3 27. ὡς δεῖ — 38. avaloyía del. Co 80. ἀπὸ 
τῶν — 834. λέγω δ᾽ et p. 56, 4. ἢ χκαταπαλτικοῖς interpolatori tribuit 
Hu; ceterum pro αὐτοῖς συνταγμάτων ile ἐν τοῖς αὐτῶν συντάγμασι 
voluisse videtur 
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λάβῳ καὶ τοῖς Φίλωνος καὶ Ἥρωνος μηχανιχοῖς [ἢ κατα- 
παλτικοῖς)]. οὗτοι γὰρ ὁμολογοῦντες στερεὸν εἶναι τὸ πρό- 
βλημα τὴν κατασχευὴν αὐτοῦ μόνον ὀργανιχῶς πεποίηνται 
[συμφώνως ᾿πολλωνίῳ τῷ Περγαίῳ, ὃς xai τὴν ἀνάλυσιν 
αὐτοῦ πεποίηται διὰ τῶν τοῦ κώνου τομῶν, καὶ ἄλλοι διὰδ 
τῶν Αρισταίου τύπων στερεῶν, οὐδεὶς δὲ διὰ τῶν ἰδίως 
ἐπιπέδων καλουμένων], Νικομήδης δὲ λέλυχε διὰ χοχλοει- 

22 δοῦς γραμμῆς, δι᾿. ἧς καὶ τὴν γωνίαν ἐτριχοτόμησεν. ἐχ- 
ϑησόμεϑα οὖν τέσσαρας αὐτοῦ κατασχευὰς μετά τινος ἐμῆς 
ἐπεξεργασίας, ὧν πρώτην μὲν τὴν Ἐρατοσϑένειον, δευτέραν 10 
δὲ τὴν τῶν περὶ Νικομήδη, τρίτην δὲ τὴν τῶν περὲ Ἥρωνα 
μάλιστα πρὸς τὰς χειρουργίας ἁρμόζουσαν τοῖς ἀρχιτεκτο- 
νεῖν βουλομένοις, καὲ τελευταίαν τὴν ὑφ᾽ ἡμῶν ἀνευρημένην. 
[στερεοῦ γὰρ παντὸς ἕτερον στερεόν, ὅμοιον τῷ δοϑέντι, 
κατασχευάζεται πρὸς τὸν δοϑέντα λόγον, ἐὰν δύο τῶν 15 
δοϑεισῶν εὐθειῶν δύο μέσαι κατὰ τὸ συνεχὲς ἀνάλογον 
ληφθῶσιν, ὡς Ἥρων ἐν μηχανικοῖς καὶ καταπαλτικοῖς.] 

23 Ἔστω οὖν πλινϑίον πεπηγὸς τὸ J4BIA, καὶ ἐν αὐτῷ 
τρίγωνα ὀρϑογώνια ἴσα và .EO MZK NH.A, ὀρϑὰς ἔχοντα 
τὰς πρὸς τοῖς E Z Η γωνίας, xai τὸ μὲν .4EO προσπε-- 20 
πηγὸς μενέτω, τὸ δὲ MZK τὴν κίνησιν ἐχέτω ἐπὶ τῶν AB 
DA κανόνων οὕτως wore τὴν μὲν MZ ini τοῦ ΑΒ κανόνος 
φέρεσθαι ἔχοντος σωλῆνα δι᾿ ὅλου, τὴν δὲ κορυφὴν τὴν K 


rd 


4. συμφώνως --- "7. καλουμένων interpolatori tribuit Hu 7. λέ- 
λυχε Hu pro xal λόγως xoyáotidoUc A! ante rasuram, χογχλοειδοῦς 
B!, χογχοειδοῦς A?B3S 8. γραμμῆς B ei S correctus (incertum an ἃ 
Scaligero), γραμμιχῆς AS! 10. τὴν ante 'Eog«r. om. AB, add. S 
44. τὴν περὶ τὸν νιχομηήδϑη8ϑ 14. στερεοῦ --- 147. xarazaárixoic] nec 
falsum est hoc theorema nec suspecta Heronis, qui citatur, auctoritas; 
tamen haec interpretamenti loco ab aliena manu addita esse apparet 
44. στερεοῦ παντὸς interpolator ex ἕτερον suspensa esse voluit (στε- 
ρεοῦ yap δοϑέντος coniecerat Hu, στερεοῦ yaQ παντὸς δεδομένου Co) 
15. τῶν del. Hu 48. τὸ 4B ΓΩἧ A, coniunx. ΒΒ 19. ἴσα A? ex 
ἵνα — uix vnà ΒΆΝ), MZ KMH.i ^, uix μηδ S, nix μη} B! 20. v 
πρὸς AB!, corr. B?S 241. ἐπὶ om. AB!S, add. B*V? Co 23. σω- 
Agra Sca, σωληγνίσχον Hu, oclo fere litterae evanidae in A, lacuna 
in BS ͵ 
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Heronisque mechanicis cognoscere licet. Hi enim, de solida 
problematis natura consentientes, constructionem eius nulla 
alia ratione nisi per instrumenta effecerunt [convenienter 
Apollonio Pergaeo, qui resolutionem eius eliam per coni 
sectiones invenit, aliique per Aristaei locos solidos, nemo 
autem per plana quae proprie dicuntur]; Nicomedes autem 
per lineam conchoidem solvit, per quam etiam angulum tri- 
partito divisit. lta fit, ut, addito meo quodam supplemento, 
iam quattuor problematis constructiones exponendae sint, pri- 
mum Eratosthenica, . tum ea quam Nicomedis schola am- 
plectitur, tertium illa quae Heronianis probatur, maxime ad 
manuum operationem iis qui architecturae student accommo- 
data, postremo ea quae a nobis inventa est. [Nam ad quid- 
vis datum solidum alterum solidum, dato simile, iuxta datam 
proportionem construitur, si duabus datis rectis duae mediae 
in continua proportione sumantur, ut Ilero docet in mecha- 
nicis et catapulticis. | 

Duabus dalis rectis duae mediae in continua proportione Prop. 
inveniantur. | 3 

Sit igitur, inquit Eratosthenes!), margo compactus, 
forma rectanguli oblongi, αβγδ, in eoque triangula orthogonia 


y ϑ x À m 0 ὅ 





e g6vb$ p β 


aequalia αεϑ uix νηλ, rectos angulos ad puncta & ζ ἡ ha- 
bentia, et triangulum «c2 fixum maneat, triangulum autem 
μζχ moveatur in regulis af y"), ita ut latus uZ in regula 
af feratur canalem per totam longitudinem habente, vertex 


4) Multum differunt ea quae Eutocius in Archimedis de sphaera 
οἱ cylindro libr. 11 (p. 145 sq. ed. Torell. ab Eratosthene ad Ptole- 
maeum regem scripta esse tradit. 


*) "Ex epistola Eratosthenis, quae legitur in commentariis Eutocii 
in secundum librum Archimedis de sphaera et cylindro (p. 445) appa- 
ret ipsum voluisse medium parallelogrammum seu triangulum affixum 
esse et manere, non primum. Sed res in idem recidit; nam etiam si 
ultimum maneat et alia duo moveantur, idem plane continget." Co. 
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διὰ τοῦ L4 κανόνος καὶ αὐτοῦ. δι᾿ ὅλου τοῦ μήκους σε- 

σωληνισμένου, παραπλησίως δὲ καὶ τὸ ΝΗ .1 τρίγωνον ἔχέτω 

τὴν χίνησιν ἐπὶ τῶν 4B ΓΖ4 κανόνων χατὰ τοὺς͵ προειρη- 
μένους ὀχετοίς. τούτων δὴ οὕτως ὑποχειμένων, ὅτε βού- 

λοιτό τις κύβον κύβου διπλασίονα ποιῆσαι, διπλασίαν ἀπο- 5 

λαμβάνων τὴν 4T τῆς .13 καὶ διιστὰς τὰ MZK ΝΗ soi- 

γωνα, μέχρις ἂν κατ᾽ εὐθεῖαν γένηται τὰ 4 E σημεῖα ταῖς 
τῶν τριγώνων τομαῖς ταῖς II O, ἐπιζεύξει τὴν ΑΠΟΞ 
συμπίπτουσαν τῇ P4 κατὰ τὸ P (τοῦτο γὰρ κατ᾿ ἀνάγκην 

ὀφείλει ἐπακολουϑεῖν), καὶ οὕτως τὸ προκείμενον αὐτῷ 10 

συμβαίνει. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ ΑΓ πρὸς IIO, οὕτως ἡ .4P 
πρὸς ΠΡ, xai ἡ .4O πρὸς ΠΚ, καὶ 5 OP πρὸς PK, καὶ 
ἡ IIO πρὸς OK, καὶ ἡ ΠΡ πρὸς PO, xai ἡ ΠΚ πρὸς O.4, 
καὶ ) ΚΡ πρὸς ΡΩ͂, καὶ ἡ OK πρὸς .1Ξ, τῶν ΑΓ 2115 
ἄρα δύο μέσαι εἰσὶν αἱ ΠΘ ΟΚ κατὰ συνεχῆ ἀναλογίαν. 
xai ἔστι διπλασία ἡ 4,1} Γ τῆς 4E: διπλάσιος ἄρα καὶ Ó 
ἀπὸ τῆς 44D κύβος τοῦ ἀπὸ τῆς IIO χύβου. εἰ δ᾽ ἄλλον 
τινὰ λόγον ἔχει Ó κύβος πρὸς τὸν κύβον, ἐκεῖνον τὸν λόγον 
ἔδει ἔχειν καὶ τὴν ΑΓ πρὸς L4, καὶ τὰ λοιπὰ ὁμοίως 20 
χατασχευάζειν. [καὶ ἐκ τούτου φανερὸν ὅτι. ἀδύνατόν ἔστι 
τὸ τιρροχείμενον διὰ τῶν ἐπιπέδων λύεσϑαι.] 

24 η. Κατὰ δὲ Νικομήδη δύο δοθεισῶν εὐϑειῶν τῶν 
ΓΩ 4.4 δύο μέσαι κατὰ τὸ συνεχὲς λαμβάνονται τρόπῳ 
τοιῷδε. 25 

Συμπεπληρώσθω τὸ ΑΒΓΔ, παραλληλόγραμμον, xai 
τειμήσϑω δίχα ἑκατέρα τῶν .,1Β ΒΓ τοῖς 44 E σημείοις, 
xai ἐπιζευχϑεῖσα ἡ 214 ἐκβεβλήσϑω καὶ συμπιπεέτω τῇ ΓΒ 


4. γδ κανόνος Sca et καὶ αὐτοῦ Hu, /////////[[] | tov A, post lacunam 
rov B, τοῦϑ 2. νηὶ B? in rasura, NL£M AS, vàg V? Sca — 8. κατὰ 
Sca, per Co, x«i ABS 4. orav βούληταί — 5. ποιῆσαι, ἡμίσειαν 
ἀπολαμβάνων τῆς 4Γ τὴν 4A coni. Hu 6. ΜΖ KNH.A A, corr. 
BS 7. τὰ 45 et 8. ταῖς IIO A, distinx. BS 43. πρὸς ΠΚῚ πρὸς KH 
AS, πρὸς xz B, corr. V? Sca 44. πρὸς OK] πρὸς GK AB!S, corr. 
B3V? Sca πρὸς PO] πρὸς PC ABS, corr. BV? Sca 46. αἱ ΠΘ OK] 
el HO EK AS, «i πϑ ex Bl, corr. B3V2 Sca 49. ἔχοι ὁ χύβος Hu 
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aulem x in regula yÓ ipsa.quoque per totam longitudinem 
canalis instar excavata, ac similiter triangulum vzÀ in regulis 
af yÓ per eosdem canales moveatur. Quae cum ita prae- 
parata sint, si quis cubum cubi duplum facere velit, rectam 
ἀξ dimidiam rectae Ay, id est γα, abscindat, tum triangula 
μῖχκ νηλ diswahat, donec puncta α 5 in eadem recta, in qua 
triangulorum sectiones στ o, posita sint, denique rectam aros 
iungat, quae rectae yÓ in puncto g occurrat (hoc enim fieri 
necesse est), et sic illud quod ci propositum est contingit. 
Nam cuni sit 
ay .. 0p |. a9 — 3Ó — m9 — mo — mx x0 ox 


πϑ πρ 7x x ox ^ 0p oí ἀρ ἐλ’ 

rectarum igitur ey 54 duae mediae in continua proportione: 
sunt z:9 ox. Et est «y duplo maior!) quam $4; ergo etiam 
cubus ex ay duplo maior est quam cubus ex z2") Si 
autem aliam quandam proportionem alter cubus ad alterum 
habeat, eandem quoque recta αγ ad 5À habeat necesse est, 
quo facto reliqua eodem modo construuntur. [Atque ex his 
apparet propositum per plana solvi non posse.] 

VIII. Nicomede autem auctore, datüs duabus rectis γὸ 
δα, duae mediae continuo proportionales sumuntur hoc modo?). 

Compleatur egy parallelogrammum, et rectae of fy in 
punctis ἃ & bifariam secentur, et iuncta δὰ producatur rectae- 


4; Duplo maior cum latine pro Graeco διπλάσιος sive διπλασέων 
dicimus, ac similiter triplo maior pro τριπλάσιος etc., ablativi duplo, 
triplo non differentiam, sed proportionem significant, velut si dixeris 
dupia proportione maior etc. 


*) Conf. elem. 5 def. 14; 8, 12; 11, 38; Bretschneider, die Geo- 
meirie und die Geomeler vor Euklides, Lipsiae 4870, p. 98 sq. 147 sq. 
Copiosius. de eo argumento expositum est a nobis in Fleckeiseni anna- 
libus (Neue Jahrbücher für Philologie und Paedagogik, vol. 407, Lipsiae 
a. 4873 p. 493—504). 


3) Eadem demonstratio, paucis admodum mutatis, infra redit IV 
propos. 24, congruens illa quidem cum Eutocii commentariis in Archi- 
medem. 


21. xal ix — 32. λύεσϑαι interpolatori tribuit Hu — 248. 11 A! in marg. 
(S), om. B 2". toig .4E A, distinx. BS 28. » Z1] ἡ .1.4 Hu 
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ἐχβληϑείσῃ κατὰ 10 H, καὶ τῇ ΒΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ EZ, 
χαὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΓΖ ἴση οὖσα τῇ 4, καὶ ἐπεξζεύχϑω 
ἡ ΖΗ, καὶ P αὐτῇ παράλληλος ἡ ΓΘ, καὶ γωνίας οὔσης τῆς 
ὑπὸ τῶν ΚΓΘ ἀπὸ 
δοϑέντος τοῦ Z δι- 5 
ἤχϑω ἡ ZOK ποι- 
otca ἔσην τὴν ΘΚ 
τῇ d ἢ τῇ ΓΖ 
(τοῦτο γὰρ ὡς δυνα- 
τὸν ἐδείχϑη διὰ τῆς 10 
κοχλοειδοῦς γραμ- 
μῆς), καὶ ἐπιζευχ- 
ϑεῖσα ἡ ΚΑ ἐκχβε- 
βλήσθω καὶ συμ- 
πιπτέτω τῇ B.4 ἐκχ- 15 
βληϑείσῃ κατὰ τὸ 
M: λέγω ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ, 

ἡ ΓΚ πρὸς ÀH.4 καὶ ἡ M.4 πρὸς τὴν 44. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ Bl τέτμηται δίχα τῷ E καὶ πρόσκειται 20 
αὐτῇ ἡ ΓΚ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΚΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓῈ ἴσον ἐστὶν 
τῷ ἀπὸ ΕΚ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ EZ: τὸ ἄρα ὑπὸ 
ΒΚΓ μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕΖ, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ ΓΖ, ἴσον 
ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΚΕΖ, τουτέστιν τῷ ἀπὸ ΚΖ. καὶ ἐπεὶ 
ὡς ἡ M.4 πρὸς Α͂Β, ἡ M πρὸς AK, ὡς δὲ ἡ IM πρὸς 25 
Ζ4Κ, οὕτως ἡ ΒΓ τιρὺς ΓΚ, καὶ ὡς ἄρα ἡ MA πρὸς .418, 
οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ. καὶ ἔστιν τῆς μὲν 4,18 ἡμίσεια 
ἡ 44.4, τῆς δὲ ΒΓ διπλῇ ἡ ΓΗ͂ ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἡ M.4 
πρὸς τὴν 1.1, οὕτως ἡ ΗΓ πρὸς ΓΚ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΓΗ 
πρὸς ΓΚ, οἵτως n ΖΘ πρὸς ΘΚ διὰ τὰς παραλλήλους 30 





!. ante τῇ BT, ut plurimis aliis locis, cogitatione addendum est 
ἤχϑω, quod ne forte in contextum inserendum esse putes, conf. etiam 
infra IV propos. 24 3. ἡ ante 79 om. A!, add. A?BS 8. τῇ 4.4 
ἡ τὴ ΓΖ) pro y coni. τοντέστιν Hu 40. ἐδεέχϑη) demonstratum 
hoc esse a Nicomede, non a se ipso, Pappus dicere voluit; aliter au- 
tem idem ἐδεέχϑη infra sonat IV cap. 43 44. χοχλοειδοῦς Al, xoyyào- 
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que yf productae occurrat in puncto y, et rectae f» perpen- 
dicularis ducatur &C, cuius punctum LC ita. sumatur, ut iuncta 
7G aequalis sit rectae «4*!, et iungatur Cy eique porallela 
ducatur y9, et productá By ad punctum x (adhuc definiendum), 
cum daéus sit angulus xy9:""), a dato puncto C recta C9x ita 
ducatur, ut 2x aequalis sit rectae aÀ sive γζ — hoc enim 
fieri posse demonstratum est per conchoidem lineam!) — et 
iuncta xà producatur occurratque rectae βα productae in 
puncto 4; dico esse dy : yx — yx : ua — μα: ad. 
Quoniam enim f» bifariam secta est in puncto & eique 
m eádem vrectá addita est yx, est igitur propter elem. 2, 6 
Bx-xy 4- ye? 2 εχξ. Commune addatur &?; est igitur 
Bx xy -- yc? -- eL? — εχξ - eL, id est 
Bx-xy -- JC — x2. Et quoniam propter parallelas ad 
Bx est 
μα: ag — μδ: ὄχ, et propter parallelas uB ày 
μ: ὃχ — fy : yx, est igitur etiam 
μα: ag — By: yx. Et est αβ — 3 αλ, et By — 1 ἢ 
(quia ηβ — ad — uk ; ergo erit 
etiam 2) 
ua: αἢ — ηγ : yx. Sed propter parallelas vL y9 est 
py : yx -— L9 : 9x; ergo etiam 
componendo 
Ἢ "Oportet ex duabus datis yd δὰ maiorem esse o τὴν dy. aliter 
enim yi aequalis «i non subtenderet angulum rectum ytt V2, 


**! Datum esse angulum xy ex iis demum sequitur quae libro IV 
propos. 24 ab initio supponuntur. 

4) Vide infra IV propos. 23 sq. et conf. adnot. ad Graeca p. 60, 40. 

3) Hic adnotat V? "quia id quod fit ex «8 y est aequale ei quod 
fit ex αλ ηγ᾽, idem igitur per formulam multiplicationis significat, quod 


Pappus per proportionem tacite supplevit, si sit a : b ξξ c:d, esse etiam 
α: ἀὺπΞ 8ε: ἃ. 


εἰδοῦς B!, χογχοειδοῦς A?B3S 14, καὶ συμπιπτέτω BV? (conf. supra 
p. 58, 28 et infra IV cap. 43), tol fere lillerae partim evanidae partim 
charta agglutinata inductae in A, om. S, ἕως ἄν συμπίπτῃ Sca 48. ὡς 
ἢ 4T πρὸς TK) Il IIl. /K ^, E * γὅ πρὸς »x B!, ὡς n yd πρὸς yx 
B3, ...... ἡ Bx S, ὡς ἡ uB πρὸς x V!, corr. V? Sca (praeter necessita- 
lem insuper οὕτως add. Sca . ἡ yx B3V2 Sca, ἡ ΠΚ AB!S 
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τὰς HZ ΓΘ καὶ συνϑένεε ἄρα ὡς ἡ MA πρὸς I4, ἡ ΖΚ 
πρὸς ΚΘ. ἴση δὲ ὑπόχειται καὶ ἡ 4d τῇ ΘΚ [ἐπεὶ καὶ 
τῇ ΓΖ ἴση ἐστὶν ἡ 4.ῆ' ἴση ἄρα καὶ ἣ ΜΑ͂ τῇ ΖΚ. 
ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ M τῷ ἀπὸ ΖΚ. καὶ ἔστι τῷ μὲν 
ἀπὸ M. ἴσον τὸ ὑπὰ BM.4 μετὰ τοῦ ἀπὸ 41.42.3 τῷ δὲδ 
ἀπὸ ΖΚ ἴσον ἐδείχϑη τὸ ὑπὸ ΒΚΙΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ, 
uv τὸ ἀπὸ Z4 ἴσον τῷ ἀπὸ ΓΖ (ἴση γὰρ ὑπόκειται ἡ 447 
τῇ ΓΖ)" ἴσον ἄρα καὶ λοιπὸν τὸ ὑπὸ ΒΙΜΑ͂ λοιπῷ τῷ 
ὑπὸ ΒΚΓ' ὡς ἄρα ἡ MB πρὸς ΒΚ, οὕτως ἡ ΓΚ πρὸς 
ἨἽ.. ἀλλ᾽ ὡς ἡ MB τιρὺς ΒΚ, ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ' καὶ ὡς τ0 
ἄρα ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς ΑἸ. ἔσει δὲ καὶ ὡς 
ἡ MB τιρὺὸς BK, ἡ M4 πρὸς “414 καὶ ὡς ἄρα ἡ 4Γ 
πρὸς ΓΚ, ἡ ΚΓ πρὸς 4M καὶ ἡ ΜΑ͂ πρὸς “44. 

25 9'. Κατὰ δὲ vovg τιερὲ τὸν Ἥρωνα, πῶς ἐστιν δυνατὸν 
δύο δοθεισῶν εὐθειῶν δύο μέσας ἀνάλογον λαβεῖν ὀργανι- 15 
κῶς, δείξομεν, ἐϊιδιδήπερ ἐστὶν τὸ πρόβλημα τοῦτο, καϑά 
φησιν zai ὁ Ἥρων, στερεόν. ᾿᾿ἐχϑησύμεϑα δέ φησιν "vuv 
δείξεων τὴν μάλιστα πρὸς τὴν χειρουργίαν εὔϑετον." 

26 Ἔστωσαν γὰρ αἱ δοϑεῖσαι εὐϑεῖαι αἱ ΑΒ ΒΓ πρὸς 
0pJàg ἀλλήλαις κείμεναι, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον εὑρεῖν. 20 

Συμπεπληρώσθω τὸ ΑΒΓ4 παραλληλόγραμμον, καὶ 
ἐκβεβλήσϑωσαν αἱ AU 4.4, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ AB ΓΑ͂, 
καὶ παραχείσϑω χανόνιον πρὸς τῷ B σημείῳ xai κινείσϑω 


-— 


2. ἐπεὶ xal — 3. ἡ 4.4 interpolata esse putat Hu, quamvis ea- 
dem infra IV cap. 43 et apud Eutocium redeant 3. ἡ A44] ἡ 44 
AS, corr. B Sca 7.8. τὸ ἀπὸ 4.4 , AV, tum post exitum versus G' 
(i. e. ἔσον) τῶι et ante inilium proximi versus ἀπὸ l'Z. ἴση γὰρ ὑπὸ- 
χειται ἡ .4.1 adscripsit A2, porro τῆι ΓΖ ἴσον ἄρα καὶ cei, A! 
44. € A! in marg. (S), om. B 41. 0 ante ἐχϑησόμεθα add. ABS, 
del. Hu 40. ἀλλήλαις B3S, ἀλλήλας A, om. B! 91. τὸ 18 ΓΙΑ, 
coniunx. BS 39. ἐπεζεύχϑωσαν BS, in A manus secunda (an alia re- 
centior?) in particula membranarum anliquae scripturae superducta 
scripsit ἐπεζεύχϑω, tum initio proximi versus sequitur σὰν pr. m. 
exaratum 33. αἱ (1 F1 A, corr, BS 48. B σημείῳ) octo de- 
cemve litterarum spatium inductum in A, f ....... B Sca, B anu tia) 
B*, om. S 
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BÀ : «À — ἵκ : 9x. Sed ex hypothesi est a4 — 
ergo etiam LÀ — cx, et 
xL? Et propter elem. 2, 6 est 
pu - ua A- 6À7?, et supra demonstratum est 
xb? τῷ fx.xy - yD. — dam in his est a4? — y2? (nam 
ex hypothesi est αλ — γὥ ; ergo 
etiam subtrahendo 


Bu - μα — Bx x7, id est proportione facta. (elem. 6. 16) 

UB: Bx τ yx: μα. Sed propter. parallelas uf à» est 
Lp : Bx τῷ y: yx ; ergo etiam 

07: yx — yx : μα. Sed. propter. parallelas 8x ad est 
LB: Bx — μα: a, ideoque 

/X : μα — μα : αὖ; ergo etiam 

Óy : yx — yx : ua — μα: ad. 

IX. Quoniodo autem secundum Heronem!) eiusque 
sectatores duabus datis rectis duae mediae proportionales in- 
veniri possint instrumento adhibito, iam demonstraturi sumus, 
quoniam hoc problema, sicut etiam ipse Hero dicit, solidum 
est. '" Exponemus autem" inquit ' demonstrationem omnium 
maxime ad manuum operam accomodatam'' ἢ. 

Sint enim datae rectae af? yó ad 
rectos angulos inter se positae, qua- 
rum duae mediae proportionales in- 
veniendae sunt. 

Compleatur efyó parallelogram- 
mum, et producantur ὃγ δὰ ad puncta 
Inondum definita) € G^), iunganturque 
Óf ya secantes sese in puncto ἢ, et 
apponatur regula rersatilis in puncto p 


— 
——— 
hj 
— 
— 





4) Conf. supra cap. 21, infra VIII cop. 25. 


2) Similis demonstratio exstat in Heronis quae feruntur belopoeicis 
(velerum mathem. op. ed. Thevenot p. 148 57.), quam passim mutatam 
sub titulo: «c Ἥρων ἐν μηχανικαῖς εἰσαγωγαῖς καὶ ἐν τοῖς βελοποιιχοῖς 
repelivit Eutocius in commentariis ad Archim. de sphaera et cylindro 
p. 436. Sed in utroque libro ipsa Heronis scriptura minus accurate 
servata esse videtur quam in hac Pappi collectione. 


*; Neque hoc loco in Graecis ἐπὶ τὰ 1; Z nec paulo post rÉurovaat 
ἀλλήλας κατὰ τὸ H addenda esse existimem ; namque haec ipse Pappus 
brevitatis causa omisisse videtur. 
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τέμνον τὰς DE ΑΖ, ἄχρις οὗ ἡ ἀτὸ τοῦ H ἀχϑεῖσα ixi 
τὴν τῆς DE τομὴν ἴση γένηται τῇ ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν τῆς 
AZ τομὴν. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἣ μὲν τοῦ κανονίου ϑέσις 
ἡ EBZ, ἴσαι δὲ αἱ EH HZ: λέγω οὖν ὅτι αἱ 42 ΓΕ 
μέσαι ἀναλογόν εἰσιν τῶν 4B ΒΓ. 5 

Ἐπεὶ γὰρ ὀρϑογώνιόν ἐστιν τὸ ΑΒΓΔ παραλληλό- 
γραμμον, αἱ τέσσαρες εὐϑεῖαι αἱ ΖΉῊ H.4 ΗΒ HF' ἴσαι 
ἀλλήλαις εἰσίν. ἐπεὶ οὖν ἴση ἡ ΔΉ τῇ “ΉΗ, καὶ διῆκται 
ἡ ΗΖ, τὸ ἄρα ὑπὸ 4Z.4 μετὰ τοῦ ἀπὸ 4H ἴσον ἐστὶν 
τῷ ἀπὸ ΗΖ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ ΔΈΓ μετὰ τοῦ 10 
ἀπὸ ΓΗ ἴσον ἐστὶν τῷ &ró ΗΕ. ᾿καὶ εἰσὶν ἴσαι αἱ HE HZ* 
ἴσον ἄρα xai τὸ ὑπὸ 42. μετὰ τοῦ ἀττὸ AH τῷ ὑπὸ 4ἘΓ 
μετὰ τοῖ ἀπὸ ΓΗ͂. ὧν τὸ ἀπὸ ΤῊ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ H.Á4- 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ Z4 EFL ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 4Ζ. ὡς 
ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς 4Z, ἡ Z.4 πρὸς ΓΕ. ὡς δὲ ἡ EAM πρὸς 18 
AZ, ἣ τε B.4 πρὸς MZ καὶ ἡ ΕΓ πρὸς ΓΒ, ὥστε ἔσται 
xai ὡς ἡ 4B πρὸς J4Z, ἣ τε ΖΑ͂ πρὸς ΓΕ xoi ἡ ΓΕ 
πρὸς ΓΒ᾽ τῶν ἄρα .418Β BI' μέσαι ἀνάλογόν εἰσιν αἱ “2 ΓΕ. 
2921 v. K)floc δὲ κύβου διπλάσιος οὐ μόνον εὑρίσκεται διὰ 
τοῦ ὑποχειμένου ὀργάνου καὶ καϑ᾽ ἡμᾶς, ἀλλὰ καὶ καϑόλου 20 
λόγον ἔχων τὸν ἐπιταχϑέντα. 


4. Ἢ ἀχγϑεῖσα ἐπὶ τὴν] tot fere litterae inductae in A, x ἐπὶ τὴν B 
Sca, om. S, ἀχϑεῖσα add. Hu 4. ἔσαι δὲ αἱ EH HZ abundant, ideo- 
que suspecta videantur; sed similis pleonasmus infra cap. 97 redit 
6. τὸ 4B TA ^, coniunx. BS 8. τῇ «s BS, τῆι AN ἃ 40. δὴ BS. 
AH ἃ 42. τοῦ ἀπὸ «gj B3 V? Sca, τοῦ ἀπὸ ΓΗ͂ AB!S 43. rob ἀπὸ 
γη B3V? Sca, τοῦ ἀπὸ lE AB!S TQ ἀπὸ ga B3 Sca, τῶι ἀπὸ HE 
AB!S 46—48. ἥτε B.1 πρὸς MZ sss v vn | πρὸς i ΤῈ καὶ ig ΤῈ 
πρὸς ΓΗ. ὥστε ἔσται καὶ ὡς ἡ AB πρὸς MZ ἣ v6 | ZA πρὸς Ti ΓΕ xoi 
ἡ ΓΕ πρὸς ΓῊ A! erasis novem ferc litteris ab A?; post ἥτε ΒΑ πρὸς 
“42 add. A?: xai ἡ ΕΓ πρὸς] ΓΒ" ὥστε ἔσται καὶ ὡς ἡ AB πρὸς AZ 
9 τε ΖΑ͂, tum sequuntur, ut modo significatum est, pr. m. scripta πρὸς 
ΓΕ xal ἡ T. TE πρὸς ΓΒ; denique ea quae porro A! habet, ὥστε usque 
ad πρὸς ΤῊ, del. A? 49. εἶ om. ABS 49 —9241. aut negligentissime 
haec scripta sunt a Pappo aut corrupta a librariis et hunc fere in mo- 
dum restituenda: x«9. ἡμᾶς δὲ διὰ τοῦ ὑποκειμένου ὀργάνου οὐ μόνον 
εὑρίσκεται κύβος xvBov διπλάσιος, ἀλλὰ χαὶ καϑόλου λόγον ἔχων τὸν 
ἐπιταχϑέντα 
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moveaturque secans rectas ye αζ, donec recta ab ἢ ad sectionis 

punctum rectae ye ducta aequalis facta sit rectae quae ab 7 

: ad sectionis punctum réctae αζ duca- 

t tur. Factum iam sit, ac regulae po- 

sitio sit εβζ, et ep — ηζ; dico igitur 

rectarum af? By medias proportionales 
esse aL γε. 

Quoniam enim parallelogrammum 
αβγδ rectangulum est, quattuor rectae 
δη 9y« vf vy inter se aequales sunt. 
lam quia a vertice trianguli aequicruris 
αδη ad productam basim ducta est ηζ), 
est igitur ἢ 

ὃζ- ζαὰ -- oy? — wL?. Eadem ratione est 
0e-6y - yy? — ηεξ. Et ex hypothesi aequales sunt ne 
pL; ergo etiam 
ὃζ. Ca -- o»? — δε. ἐγ -- γη). Ex quibus est 
«5? — yy?; ergo subtrahendo 
OL -Coa — δὲ - ἐγ, ideoque proportione facta 
εὖ : 0L — La: ey. Sed propter parallelas ag δὲ et 
yB ὃζ est 
εὃ : OC — fa : ab — ty : yf; ergo etiam 
af : ab — a£: ye 2 γε: fly. 

X. Nostra autem ratione per id quod supponitur in- 
strumentum non solum cubus, qui duplo maior sit quam 
cubus, sed etiam omnino, qui datam proportionem habeat, 
invenitur 1). 





*) Graeca verba, quibus Hero brevissime, ut solet, 
theorema quoddam auxiliare significavit, ita transtulimus, 
ut, quid scriptor sensisset, statim intellegi posset. De- 
monstratio autem, quam supplevit Commandinus, sic se 
habet :. Ductá. perpendiculari 39, propter elem. 2, 6 est 
δὲ. ζὰ -- a9? — ζυ3, Commune apponatur 53?; itaque 
est a9? 4- 59? — αη, οἱ C9? 4 o9? — Cg; ergo δὲ. Ca 4 
ἀη3 Ξε 5$. ᾿ 


4) Haec problematis solutio infra redi VIIT propos. 
44, eandemque e Pappo x«r« λέξι», ut ait, repetit et cum 
. Dioclis problemate comparat Eutocius in Archim. p. 489 sq. 


Pappus 1. 9 (5. 
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Karvsoxeváo9wo γὰρ ἡμικύκλιον τὸ ΑΒΓ, xai ἀπὸ τοῦ 
4 κέντρου πρὸς ὀρϑὰς ἀνήχϑω ἡ 4B, xai κινείσϑω κανόνεόν 
τι περὶ τὸ .4 σημεῖον οὕτως ὥστε τὸ μὲν ἕν πέρας αὐτοῦ 
περικεῖσθαι τυλίῳ τινὶ κατὰ τὸ 24 σημεῖον ἑστῶτι, τὸ δὲ 
λοιπὸν μέρος ὡς περὲ κέντρον τὸ τυλάριον κινεῖσϑαι μεταξὺ 5 
τῶν ΒΓ. τούτων δὴ κατεσκευασμένων ἐπιτετάχϑω δύο 
κύβους εὑρεῖν λόγον ἔχοντας πρὸς ἀλλήλους δοϑέντα. καὶ 
τῷ λόγῳ ὁ αὐτὸς πτεποιήσϑω ὃ τῆς B4 πρὸς 4E, xai 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ ΓΕ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ζ. παραγέσϑω δὴ 
τὸ κανόνιον μεταξὺ τῶν B I, ἕως οὗ τὸ ἀπολαμβανόμενον 10 
αὐτοῦ μέρος μεταξὺ τῶν ΖΕ EB εὐϑειῶν ἴσον γένηται τῷ 
μεταξὺ τῆς ΒΕ εὐϑείας καὶ τῆς ΒΚΤ περιφερείας" τοῦτο 
γὰρ πειράζοντες αἰεὶ καὶ μετάγοντες τὸ κανόνιον ῥᾳδίως 
ποιήσομεν. γεγονέτω δή, καὶ ἐχέτω ϑέσιν τὴν 4ΗΘΚ, 
ὥστε ἴσας εἶναι τὰς HO ΘΚ. λέγω ὕτι ὁ ἀπὸ τῆς ΒΖ 15 
κύβος τιρὺς τὸν ἀπὸ τῆς 4 κύβον λόγον ἔχει τὸν ἐπιταχ- 
ϑέντα, τουτέστιν τὸν τῆς 41Β πρὸς AE. 

Νοείσϑω γὰρ ὁ κύκλος προσαναπεπληρωμένος καὶ ἐπι- 
ζευχϑεῖσα ἡ ΚΑ, ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ “1, καὶ ἐπεζεύχϑω 
ἡ AH: παράλληλος ἄρα ἐστὲν τῇ Β4 διὰ τὸ ἴσην εἶναι 20 
τὴν μὲν ΚΘ τῇ OH, τὴν δὲ ΚΩ͂ τῇ “1.1. ἐπεζεύχϑωσαν 
δὴ καὶ ἣἥ τε dd καὶ $ AT. ἐπεὶ οὖν ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ 
Η...1 ἐν ἡμιχυκλίῳ καὶ κάϑετος ἣ .4M, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ἀπὸ 71M πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΤΑ͂, τουτέστιν ὡς ἡ ΓΙΗ͂ πρὸς ΜΑ͂, 
οὕτως τὸ ἀπὸ Α43}}ὦ πρὸς τὸ ἀπὸ MH (καὶ γὰρ ὡς ἡ 44M 25 
πρὸς τὴν M4, οὕτως ἡ ΠΤ. πρὸς τὴν MH, ὥστε καὶ ὡς. 
τὸ ἀπὸ 1 πρὸς τὸ ἀπὸ ἸΠΑ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ 4M πρὸς 
τὸ ἀπὸ MH, xoi ἡ ΓΙ πρὸς M.4). κοινὸς προσχείσϑω 
λόγος ὃ τῆς 1 πρὸς ΜΗ. ὃ ἄρα συγκείμενος ἔκ τε τοῦ 


2. ἡ .1 Hu pro ἡ H.1 collato VIII, 96 et Eutocio 6. τῶν ΒΓΑ, 
distinx. BS, ilem vs. 410 40, ἕως ov τὸ jn A paene evanuerunt 
44. 48. 10 μεταξὺ A, corr. BSV? 49. ἐπιϊζφεύχϑω A, corr. BS 
34. 22. ἐπεζεύχϑω δὴ Pappus infra VIII cap. 26 et Eutocius 28. post 
ἐν ἡμιχυχλίῳ add. γὰρ B3, οὖσα Hu 395. x«l γὰρ ὡς --- 48. ἡ ΓΗ͂ 
πρὸς M.4 om. Pappus VIII cop. 26 et Eutocius 29. ὁ ante λόγος 
additum in ABS del. Hu τοῦ add. B3 . 
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Construatur enim semicirculus αβγ, cuius a centro ὁ 
erigatur perpendicularis f, et regula quaedam circa punctum 
α ita moveatur, ut alter eius 
terminus detineatur clavulo in 
puncto α infixo, reliqua autem 
pars circa clavulum tamquam 
centrum inter puncta / y movea- 
tur. His igitur constructis propo- 
situm sit duos invenire cubos, qui 
datam inter se proportionem ba- 
beant. Ac datae quidem pro- 
portioni aequalis fiat proportio 
Bà : δε, et iuncta ye producatur ad ζ punctum circumferentiae. 
lam regula inter puncta 9 » cireumagatur, donec eius seg- 
mentum, quod inter rectas Ce eB. abscinditur, aequale factum 
sil segmento, quod est inter rectam f& et circumferentiam 
fxy; hoc enim temptantes semper et regulam circumagentes 
facile efficiemus. Factum igitur sit, ac regula positionem ha- 
beat αηϑχ, ita ut sit 59 — J«; dico cubum a jó ad cubum 
a δῶ. datam proportionem hahere, id est 86 : de. 

Fingatur enim circulus completus, et iuncta xó produ- 
catur ad ἃ punctum circumferentiae, et iungatur ἀλη: haec 
igitur parallela est rectae 8à (propter elem. 6, 2, quia er 
constructione est x9 — ϑη, οἱ xó — ὅλ). Iam iungantur rectae 
aÀ Ày. Quoniam igitur angulus za, wt in semicirculo, rectus, 
ei in (riangulo. Àga. perpendicularis est e, est igitur 

Àu? : ua? τῷ, og? : μη, id est 

γμ: μα — og? : ug? (namque propter elem. 6. 8 coroll. 
est ἀμ : ua — ou: up, ita ut sit etiam 
Au? : ua? — au? : uy?, et, quia in triangulo 
semicirculari yaÀ, perpendiculari ductá. ἀμ, 
est yu : μὰ τὸ Ap : ua, proptrer elem. 6. 20 
coroll. 2 est yt : ua — yu? : uà? — Ag? : ua?). 
Harum proportionum utraque multiplicetur 
cum e : μη; est igitur per formulam com- 
positae proportionis 





5* 
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τῆς ΓΗ͂ πρὸς M4 καὶ τοὺ τῆς 4M πρὸς MH, τουτέσειν 

ὁ τῆς ΓΗ͂ πρὸς MH, λόγος ὃ αὐτός ἔστιν τῷ συγκειμένῳ 
ἔκ τὲ τοῦ τοὺ ἀπὸ τῖς 24 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς IMH xai ἐκ 
τοῦ τῆς ΑΠ πρὸς ΠΗ͂. ὁ δὲ συγκείμενος ἔχ v& τοὺ τοῦ 
ἀπὸ .4M πρὸς τὸ ἀπὸ MH καὶ τοῦ τῆς ΑΜ πρὸς MH5 
0 αὐτός ἐστιν τῷ λόγῳ ὃν ἔχει ὁ ἀπὸ τῆς «ΑΜ κύβος πρὸς 
τὸν ἀπὸ τῆς MH κύβον: καὶ ó τῆς ΓΙΗ ἄρα πρὸς τὴν MH 
λόγος ὃ αὐτὸς ἔστιν τῷ λύγῳ τοῦ ἀπὸ τῆς 24M κύβου πρὸς 
τὸν ἀπὸ τῆς MH κύβον. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ DM πρὸς MH, 
οὕτως ἣ l4 πρὸς AE, τουτέστιν ἡ ΒΔ πρὸς 4E, ὡς óc10 
ἡ 4M πρὸς MH, οὕτως ἡ A4 πρὸς 4690, τουτέστιν ἡ 4B 
πρὸς 4Θ' xai ὡς ἄρα ἡ B4 πρὸς AE, τουτέστεν ὡς 0 
δοθεὶς λύγος, οὕτως 0 ἀπὸ τῆς B4 χύβης πρὸς τὸν ἀπὸ 
τῆς 4Θ κύβον. ἐὰν οὖν ποιήσωμεν καὶ ὡς τὴν B4 πρὸς 
τὴν 40, οὕτως τὴν 40 πρὸς ἄλλην τινά, οἷον τὴν 4Ν, 15 
ἔσονται τῶν B.1 AE διο μέσαι ἀνάλογον αἱ 4Θ 4Ν. 

28 ια΄. Τὸ δὲ δεύτερον τῶν προβλημάτων ἦν τόδε. 

Ἐν ἡμιχυκλίῳ τὰς τρεῖς μεσότητας λαβεῖν ἄλλος τις 
ἔφασχεν, καὶ ἡμιχύχλιον τὸ 4ΒΓ ἐχϑέμενος, οὗ κέντρον 
τὸ E, καὶ τυχὸν σημεῖον ἐπὶ τῆς .4Γ λαβὼν τὸ 4, καὶ ἀπ᾿ 20 
αἰτοῦ πρὸς ὀρϑὰς ἀγαγὼν τῇ ET τὴν .1B, καὶ ἐπιζείξας 
τὴν EB, καὶ αὐτῇ κάϑετον ἀγαγὼν ἀπὸ τοῦ 4 τὴν 42, 
τὰς τρεῖς μεσότητας ἔλεγεν ἁπλῶς ἐν τῷ ἡμικυχλίῳ ἐχ- 
τεϑεῖσϑαι, τὴν μὲν ED μέσην ἀριϑμητικήν, τὴν δὲ 4B μέσην 
γεωμετρικήν, τὴν δὲ ΒΖ ἁρμονιχήν. 25 

Ὅτι μὲν ocv ἡ B.4 μέση ἐστὲ τῶν 44 AT. ἐν τῇ yeo- 
μετριχῇ ἀναλογίᾳ, ἡ δὲ EU τῶν 4 4Γ ἐν τῇ ἀριϑμητιχῇ 
μεσότητι, qavegóv. ἔστι γὰρ ὡς μὲν ἢ 244 πρὸς AB, 
ἡ 4B πρὸς 4Γ, ὡς δὲ ἡ .44 πρὸς ἑαιτήν, οὕτως ἡ τῶν 
4 E ὑπεροχή, τοιτέστιν v) τῶν 4.1 ΕΓ, πρὸς τὴν τῶν 30 
EU V4. πῶς δὲ καὶ ἡ ΖΒ μέσῃ ἐστὶν τῆς ἁρμονικῆς 


4. τοῦ ante τῆς .ἽΔ1 el 3. anle «zo τῆς 4M add. Hu 4. τοῦ 

ante τοῦ ἀπὸ add. Β'΄ 7. ἄρα πρὸς τὴν B? Sca, ἄρα πρὸς τῆι A(S), 
omisit et haec et alia B! 444. ἐὰν οὖν et cetera om. Pappus l. c. et 
Eutocius 45. τὴν ὃν B3V? pro τὴν 477 (ad DX Co) 46. τῶν 


B.1 .1M AB!S, corr. B3 Sca (Ὁ αἱ “20 41H AB!S, corr. BB. 47. 1.4 


/ 
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) 3 
yM 9M" Sed est 7^ — 79. 
μῆ 


83 qu I m ας 
ge? e πῃ Ξ 9 7 





e. ergo etiam 
ὃ 
: -— μὰν οδὺ autem βὅ: δὲ 





h AR data proportio. Si igitur fece- 

rimus ut 8ó ad ὅϑ', ita 09 ad 
aliam quandam velut d»» erunt rectarum 0 δὲ duae mediae 
proportionales δϑ à»*). 

XI. Secundum problema!) hoc erat. 

In semicirculo tres medietates sumendas esse alius qui- 
dam proposuit, ac postquam semicirculum egy, cuius cen- 
trum erat e, descripsit, et in rec- 
tà «y quodvis punctum ὃ sump- 
sit, οὐ inde rectae &y perpen- 
dicularem erexit ὅβ, et rectam 
εβ iunxit, eique perpendicula- 
rem a puncto à rectam δξ duxit, 
tres medietates in semicirculo simpliciter expositas esse con- 
tendebat; nam ey esse mediam arithmeticam, tum 0f mediam 
geometricam, denique 85 harmonicam. 

lam vero βὸ mediam esse rectarum «à óy in geometrica 
analogia, et ἐγ rectarum αὖ óy in arithmetica medietate ma- 
Difestum est. Namque est αὖ : δβ — Óp : Oy, et (quo arithme- 


tica medietas demonstretur) d Ξε E -— T Sed quo- 


modo etiam 65 media in harmonica medietate, vel qualium 


*) Nam quia est 8J3 : 033 — Bó : δὲ, propter elem. 14, 33 cum 
coroll. est 8d : ὅϑ τ ὅϑ: r — m: δὲ, et est m, sive ul Pappus ait, dv 
data, quoniam dafa est et proportio gJ : δύ et ipsa δῶ (dat. 2). 


4) Conf. supra p. 31 adnot. 4. 











ΑἹ in marg. (S), om. B 49. 20. xévrpov τὸ B AB!S, corr. B? 
$4. τὴν uiv ΕΖ ABS, corr. (Ὁ 27. ἡ δὲ 4Ε ABS, corr. Co 38. ἡ 
ante .4.7 add. S 


29 
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μεσότητος, ἢ ποίων εὐϑειῶν, ovx εἶπεν, μόνον δὲ ὅτι τρίτῃ 

ἀνάλογόν ἐστιν τῶν EB B4, ἀγνοῶν ὅτι ἀτιὸ τῶν ΕΒ B4 

ΒΖ ἐν τῇ γεωμετρικῇ ἀναλογίᾳ οὐσῶν πλάσσεται ἣ ἁρμο- 

γικὴ μεσότης. δειχϑήσεται γὰρ ὑφ᾽ ἡμῶν ὕστερον ὅτι δύο 

at EB καὶ τρεῖς at 4B xoi μία ? ΒΖ ὡς uta συντεϑεῖσαι ὃ 
ποιοῦσι τὴν μείζονα ἄκραν τῆς ἁρμονιχῆς μεσότητος, δύο 

δὲ αἱ B./ καὶ μία ἡ ΒΖ τὴν μέσην, μία δὲ ἡ ΒΖ xoi μία 

ἡ ΒΖ τὴν ἐλαχίστην. 

Πρότερον δὲ διαληπτέον περὶ τῶν τριῶν μεσοτήτων 
[καὶ μετὰ ταῦτα περὲ τῶν ἐν ἡμικυκλίῳ], εἶτα περὲ τῶν 10 
ἀντικειμένων αὐταῖς ἄλλων τριῶν κατὰ τοὺς παλαιούς, καὶ 
ὕστερον zregi τῶν ᾽ταρὰ τοῖς νεωτέροις τεσσάρων ἀκολούϑως 
ταῖς γνώμαις αὐτῶν, καὶ ὡς δυνατόν ἐστιν ἑκάστην τῶν 
δέχα μεσοτήτων διὰ τῆς γεωμετρικῆς ἀναλογίας εὑρίσκειν, 
ἵνα καὶ τὸν προκείμενον ἔλεγχον διὰ πλειόνων συστησώμεϑα. 15 

Περὶ τῶν τριῶν μεσοτήτων. 

ιβ΄. Διαφέρει τοίνυν μεσότης ἀναλογίας τῷδε ὅτι εἰ 
μὲν τί ἔστιν ἀναλογία, τοῦτο καὶ μεσότης, οὐ μὴν καὶ 
ἀνάπαλιν. μεσότητες γάρ εἶσι τρεῖς, ὧν ἡ μὲν ἀριϑμητική, 

ἡ δὲ γεωμετριχή, ἡ δὲ ἁρμονική. 20 
ριϑμητικὴ μὲν οὖν λέγεται μεσότης, Órav τριῶν ὄντων 

ὅρων ὁ μέσος τῷ ἴσῳ ἑνὸς μὲν τῶν ἄχρων ὑπερέχῃ, ὑπερ- 

ἔχηται δὲ ὑπὸ τοῦ λοιποῦ (ὡς ἔχει ὁ ς΄ τιρὸς τὸν 9' καὶ 

τὸν y' ἀριϑμόν), ἢ ὅταν ἢ ὡς Ó πρῶτος ὅρος πρὸς αὑτὸν, 

ἢ πρώτη ὑπεροχὴ πρὸς τὴν δευτέραν. [πρῶτα δὲ ἀκούειν 35 

δεῖ τὰ ὑπερέχοντα.] ' 

Γεωμδετρικὴ δὲ λέγεται μεσότης, τουτέστιν ἀναλογία 
χυρίως, ὅταν ἢ ὡς ὃ μέσος ὅρος πρὸς ἕνα τῶν ἄκρων, οὕ- 
τως ὃ λοιπὸς πρὸς τὸν μέσον (ὡς ἔχει ὁ ς΄ ἀριϑμὸς πρός 
τε τὸν ιβ' καὶ τὸν 7), καὶ ἄλλως: ὅταν ἡ ὡς ὃ πρῶτος 30 
ὅρος πρὸς τὸν δεύτερον, T) πρώτη ὑτιεροχὴ πρὸς τὴν δευ- 
τέραν. 


-— κ κκ..-....-.-- .. -.---. 


4. δὲ ὅτι Hu pro διότι 4. τῶν EB.1 ABS, corr. Hu auctore Co 
5. καὶ τρεῖς Hu pro xai a£ τρεῖς 7. μία δὲ Hu auctore Co pro μέαν 
δὲ 40. χαὶ μετὰ --- ἡμικυχλίῳ del. Hu 41. 1B Αἴ in marg. (8), 
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rectarum , media esset, non dixit; sed tantummodo hanc esse 
tertiam  proportionalem rectarum e9 β significavit, ab ipsis 
eB 80 βζ, quae in geometrica sunt proportione, harmonicam 
medietatem formari nesciens. Infra enim (propos. 20) a no- 
bis demonstrabitur in harmonica medietate esse 

maiorem extremitatem — 9εβ 4- 308 -θἧ βζ 

medium terminum — 208 - 80 

minimum terminum πε ὁβ -- fi. 

Primum autem de Ais ipsis tribus medietatibus, tum de 
aliis tribus, quae apud veteres his opponuntur, disserendum 
est; denique de quattuor illis, quae sunt apud recentiores, 
secundum ipsorum sententias dicemus, et, quomodo unaquae- 
que e decem medietatibus per geometricam analogiam inve- 
niri possit, exponemus, quo copiosius hanc quam ingressi 
sumus demonstrationem persequamur. 

| DE TRIBUS MEDIETATIBUS. 

XM. Differt igitur medietas ab analogia eo, quod qui- 
dem omnis analogia medietas est, minime, autem contra. 
Etenim medietates tres sunt: arithmetica, geometrica, har- 
monica. 

Arithmetica medietas dicitur, si, tribus positis terminis, 
aequalis differentia est inter medium terminum unumque ex- 
&remum atque inter alterum extremum mediumque (velut 6 
eodem differt ἃ 9 οἱ a 3), vel si primus terminus ad se 
ipsum eadem proportione est ac prima differentia ad se- 
cundam. 

Geometrica medietas dicitur, si medius terminus ad unum 
exiremum eadem proportione est atque alter ad medium 
(velut 6 : 12 223: 6), et aliter: si primus terminus ad se- 
cundum eadem proportione est ac prima differentia ad se- 
cundam. 


om. B εἰ A? in rasura 34. y S, τρία ΑΒ. ἢ ὡς ó B (ἡ ὡς B3 
in rasura), //// A, x ὡς (sineo) S αὐτὸν ABS, corr. Hu auctore Co 
45. 26. πρῶτα — ὑπερέχοντα interpolatori tribuit Hu (vide p. 87 
adnot. 4) 38. o ante μέσος om. S 80. τὸν δϑωδεχα (sine acc.) 
καὶ τὸν τρία A(B), numerales notas restituit S 
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"douovixr δέ ἐστι μεσότης, ὅταν ὃ μέσος ὅρος τῷ αὐτῳ 


μέρει ὑπερέχῃ μὲν ἑνὸς τῶν ἄκρων, ὑπερέχηται δὲ ὑπὸ τοῦ 


λοιποῦ ἰὡς ἔχει ὁ γ' ἀριϑμὸς πρὸς τε τὸν 4 καὶ τὸν Gg), 
ἢ ὅταν ἢ ὡς ὁ πρῶτος ὅρος πρὸς τὸν τρίτον, ἣ πρώτη 
ὑπεροχὴ πρὸς τὴν δευτέραν. 

Τούτων ὑποκειμένων εὑρήσομεν ὁμοῦ τὰς τρεῖς μεσό- 
τητὰας ἐν ἐλαχίσταις εὐθείαις πέντε τὸν ἀριϑμὸν προγρα- 
φέντων τῶνδε. 

Ἔστω δὴ πρῶτον δοϑεισῶν τῶν 4,18 ΒΓ μέσην εὑρεῖν 
κατὰ τὴν γεωμετριχὴν ἀναλογίαν. 

Ἤχϑω τιρὸς ὀρϑὰς ἡ ΓΖΩ͂, καὶ 
δίχα τετμήσϑω ἡ .48Β τῷ E, καὶ 
περὶ χέντρον τὸ Ε διὰ τοῦ Β περι- 
φέρεια γραφδῖσα τεμνέτω τὴν πρὸς 
ὀρϑὰς κατὰ τὸ .[, καὶ τῇ τὰ B 4 
ἐπιζευγνυούσῃ ἴση ἀφῃρήσθω v, ΒΖ, 
καὶ γίνεται ἡ ζητουμένη μέση ἢ ΒΖ. ἐπιζευχϑεῖσα γὰρ ἡ «1.4. 
ὀρϑὴν περιέχει γωνίαν μετὰ τῆς Bzf διὰ τὸ ἴσην εἶναι &xa- 
τέραν τῶν BE E.4 τῇ ἐπιζευγνυούσῃ τὰ 4 E. ἔστιν δὲ καὶ 
5 πρὸς τῷ Γ ὀρϑή. καὶ ἰσογώνιον ἄρα τὸ 41Β4' τρίγωνον 
τῷ BIA, καὶ διὰ τοῦτο αἱ περὲ τὴν κοινὴν αὐτῶν γωνίαν τὴν 
πρὸς τῷ B τιλευραὲ ἀνάλογόν εἰσιν" ὡς ἄρα ἡ .48 πρὸς 48, 
ἡ B. πρὸς ΒΓ, καὶ μέση τῶν .4B ΒΓ ἡ B. ἴση τῇ ΒΖ. 

ιγ΄. Ἔστω δὲ δοθεισῶν τῶν .4B ΒΖ τὴν ἐλάσσονα 
ἄκραν λαβεῖν. 





Τετμήσϑω δίχα ἡ .4B τῷ E, 

καὶ περὲ χέντρον τὸ Ε διὰ τοῦ Β 

^N περιφέρεια γεγράφϑω, καὶ αὕτη 
B τετμήσθω ὑπὸ τῆς διὰ τοῦ Z περὶ 


9 


10 


15 


20 


25 


κέντρον τὸ B γραφομένης περιφε- 30 


θείας κατὰ τὸ 4, καὶ κάϑετος ἤχϑω 


3. c B? pro .7 (idem lacite corr. Co) 45. τὰ HB.f AS, distinx. B 
19. τὰ 1E ABS, distinx. Hu 44. πλευραὶ D? pro πλευρὰν (idem ta- 
cite corr. Co) — 24. vy add. Hu ἐλάττονα AB, corr. S 388. αὕτη 
B, αὑτὴ sine spir. et acc. A, aer? S. 99, διὰ B3 Sca, « A, ἃ S, des Bt 
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Harmonica est medietas, si medius terminus eadem parte 
superat ubum extremum ac superatur ab altero extremo 
(velut 3 superat 2 dimidià huius parte et superatur a 6 di- 
midià numeri 6 parte), vel si primus terminus ad tertium 
eadem proportione est ac prima differentia ad secundam !). 

His definitis tres simul medietates inveniemus in mini- 
mis quinque reclis lineis (propos. 15), postquam haec prae- 
miserimus. | ' 

Primum igitur propositum sit, datis rectis αβ gy, me- Prop. 
diam in geometrica analogia invenire. 

Ducatur perpendicularis yÓ, et bifariam secetur of in 
puncto e, et circa centrum 6 circumferentia per 8 descripta 
secet perpendicularem in ὃ, et rectae puncta β ὃ iungenti 
aequalis abscindatur 85; iam fit media quam quaerimus C. 
Nam iunctá δὰ angulus αὖβ rectus est, quoniam est ge — 
£x — δε. Sed etiam angulus βγδ rectus est; ergo triangu- 
lum af simile triangulo dgy, ideoque latera circa commu- 
nem eorum angulum f proportionalia sunt, id est of : 0f — 
0g : By, sive reclarum ef fy media proportionalis est βὲ, 
quae aequalis est ipsi fL. 

Xlil. Propositum autem sit datis rectis ag 85 minorem Prop. 
extremam ἐδ geometrica analogia sumere. 

Bifariam secetur a in puncto e, et circa centrum δ per 
punctum f circumferentia describatur, et hanc circumferen- 
ta per punctum ζ circa centrum β descripta secel in puncto 
d, et ducatur Óy perpendicularis ad ag; iam rectarum 


4) Formules igitur hasce proponit Pappus: primum in progressione 
quae descendere sive ad minus vergere dicitur, positis ternis membris 
G b c, notationes esse 


arithmeticae medietatis a : a 
geomelricae » » α:ὃ 
harmonicae » » a:c 


at in crescente progressione similes esse formulas membris differentia- 
rum vicissim positis. 


*) Hoc voluit dicere: quoniam ex constructione punctum 8 est in 
circumferentia semicirculi, cuius diametrus est αβ et centrum t. 
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ἡ 4Γ, καὶ γίνεται τῶν ,1Β ΒΖ τρίτη ἀνάλογον ἣ ΒΓ. δεί- 
χνυται γὰρ ὁμοίως ἱκατὰ τὰ αὐτὰ) τοῖς προειρημένοις àni 
τῆς μέσης. | 

[Καὶ φανερὸν ὅτι, ἐὰν μὲν ὁ δοϑεὶς τῆς ἀναλογίας λόγος 
ἢ διπλάσιος, ὥστε τὴν 4B τῆς Bl τετραπλασίαν εἶναι, 25 
ἴση τὴ 4B τιϑεμένη διχοτομία ἐστὶν τῆς ΑΒ, τουτέστιν 
ἡ ΕΒ ἐστὶν, ἐὰν δὲ μείζων ἢ διπλάσιος ὁ λόγος ἢ, ἐλάσσων 
ἐστὲ τῆς ἡμισείας, ἐὰν δὲ ἐλάσσων ἢ τοῦ διτιλασίου, μείζων 
ἐστὶν τῆς ΕΒ ἡμισείας. 

33 Ἔστω δὲ νῦν δοϑεισῶν τῶν ZB ΒΓ τὴν μείζονα ἄκραν 10 
εὑρεῖν. 

Ἤχϑω δὴ πρὸς ὀρϑὰς ἡ ΓΘ, 

- καὶ περὶ κέντρον τὸ B διὰ τοῦ Z 

A ^ γραφομένη περιφέρεια τεμνέτω av- 
/] | ^w τὴν κατὰ τὸ O, καὶ vj BO ἐπι- 15 

--.  -;»ν.--------- β ζευχϑείσῃ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ .4Θ᾽ 

γίνεται δὴ ἡ 4B τρίτη ἀνάλογον 
τῶν ΓΒ ΒΖ. καὶ γὰρ τοῖτο φανερὸν ἐκ τῶν προδεδειγ- 
μένων. 

34 ιδ΄. Πάλιν ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι αἱ ΑΒ ΒΓ, καὶ πρὸς 20 
ὀρϑὰς vj .1Β ἡ 4.4E, ὥστε ἔσην εἶναε τὴν odd τῇ .48Ὲ, 
xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Βεῖ ΕΓΖ, καὶ ἀπὸ τοῖ Ζ κάϑετος 
ἐπὶ τὴν DB ἡ ZH: ὅτι ἐστὲν ὡς ἡ .Ἵ1 πρὸς ΒΗ, οὕτως 
ἡ τῶν 4B Bl ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τῶν ΓΒ ΒΗ ὑπερυχῆήν. 

Ἐπεὶ γάρ ἔστιν ὡς 5n .4 πρὸς BH, ἡ 4.4 πρὸς ΖΗ, 25 
τουτέστιν ἡ ΑΕ πρὸς ΖΗ (ἴση γάρ ἐστιν ἡ 4E τῇ 244), 
καὶ ὡς ἄρα ἡ .4B πρὸς ΒΗ, οὕτως ἡ Ε πρὸς ΖΗ. ἀλλ᾽ 
ὡς ἢ «ΜῈ πρὸς ΖΗ, οὕτως ἡ ΑΓ πρὸς L'H διὰ τὸ ἰσο- 

. 4. ἡ By B3 Sca Co, ἡ 1321 AB!S 2. κατὰ τὰ αὐτὰ del. Hu 
&—9. haec alienum a Pappo stilum produnt 4. initio notam εγ΄ 
add. S 6. lap A, corr. ΒΒ τῇ om. AB!S, add. B* δὲα πρὸς. 
διχοτομέᾳ Bf 7. ἢ ente διπλ.) ἦι At, PT A? 48. ἡ γὸ B3 44. cU- 
τῆς À, Corr. BS 45. xara τὸ ὃ καὶ τὴ 80 BP 46. ἡ αὖ B? 

20. 721 ΑἹ in marg., om. BS 232. ἐγξ B? pro ΓΖ (idem tacite corr. 
Co) 33. λέγω ante ὅτι add. B* 37. 48. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4E πρὸς ZH 
A? in marg. BS, om. A! 
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aB BL tertia proportionalis fit gy. —Demonstratio enim similis 
est superiori de media proportionali. 

|Et manifestum est, si dbta analogiae proportio dupla 
sit, ita ut αβ sit quadrupla 8», rectam quae aequalis rectae 
fld ponitur dimidiam esse of, videlicet ipsam e; si autem 
maior quam dupla proportio sit, eandem esse minorem quam 
dimidiam; denique, si proportio minor quam dupla sit, ean- 
dem maiorem esse quam dimidiam.] 

lam propositum sit datis rectis βζ fy maiorem extre- Prop. 
mam in geometrica analogia invenire. 

Ducatur perpendicularis 72, et hanc circumferentia circa 
centrum f per ζ descripta secet in puncto J, et iunctae 83 
perpendicularis ducatur «32; fit igitur of tertia proportiona- 
lis rectarum y 8L. Nam hoc quoque nianifestum est ex iis 
quae supra demonstravimus. 


XIV. Datis rectis α By minor extrema in harmonica Prop. 
medietate inveniatur 1). M 
Rursus sint datue duae rectae 
of By, et ipsi af perpendicu- 
laris ducatur recta δαε, ita ut sit 
δα -— ae, et iungantur rectae (2d 
εγζ, et a puncto ζ perpendicula- 
ris ad y8 ducatur Cp; dico esse 

eB «8- 8} 
8n  yB—pnu 

Quoniam enim propter parai- 
lelas δα ζη est 





-— : £p (est enim δα — as), et 
propter similitudinem triangulorum 
aye yut 

: ζὴ — αγ: yr, est igitur etiam 


4) Hinc usque ad propositionem 15, quid quoque loco propositum 
sit, in Graecis non legitur; addidit Commandinus, cuius verba nos pau- 
cis mutatis repetivimus. 


͵ 
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γώνια εἶναι τὰ τρίγωνα CE ZH: ἔστιν ἄρα καὶ ὡς 48 

πρὸς BH, οὕτως ἡ 4 πρὸς ΓΗ͂. καὶ ἔστιν ἡ μὲν ΑΓ 

ὑπεροχὴ τῶν .4B ΒΓ, ἡ δὲ ΓΗ͂ ὑπεροχὴ τῶν ΓΒ BH: 

ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .48Β πρὸς BH, οὕτως 1) τῶν .18Β BI ὑπερ- 

oy? πρὸς τὴν τῶν ΓΒ BH ὑπεροχὴν. [τοῦτο δὲ τὸ ϑεώ- ὃ 
θημα χρήσιμόν ἔστιν εἰς τὴν ἁρμονικὴν μεσότητα" πρώτη 

γάρ ἔστιν 7?) .4B, δευτέρα ἡ BI, τρίτῃ ἡ BH.] 

99 Ἐὰν δὲ αἱ .4B BH δοθῶσιν ἄκραι, ζητῶμεν δὲ τὴν 
μέσην, ἐπιζεύξαντες τὴν B.f, xai πρὸς ὀρϑὰς ἄξαντες ἀπὸ 
τοῦ Η τὴν ΖΗ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ζ ἐπὶ τὸ Ε ἐπιζεύξαντες 10 
τὴν ΖΓΕ, ἕξομεν τὴν ΓΒ μέσην τῶν .4B ΒΗ͂. καὶ ἡ ἀπό- 
δειξις φανερά. 

96 ιε΄. “οϑεισῶν δὲ τῶν EB BF τὴν μείζονα ἄχραν &- 
θήσομεν ἀπὸ τοῦ E πρὸς ὀρϑὰς ἄξαντες τὴν AEZ καὶ ἴσας 
ϑέντες τὰς ΖΕ ΕΖ, καὶ τὰς ΒΖ 4T ἐπιζεύξαντες καὶ ἐχ- 15 
βαλόντες ἐπὲ τὸ H. ἣ γὰρ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὴν ΒΓ ἐκ-. 
βληϑεῖσαν κάϑετος ἀγομένη ΗΘ ἴσην ἀποτέμνει τῇ ζητου- 
μένῃ τὴν ΘΒ. συμπεσοῦνται γὰρ αἱ I4 ΒΖ ὡς ἐπὶ τὸ H 
nyuévat* δεῖ yàg ὑποτίϑεσθϑαι τὴν ΒΕ μείζονα τῆς ΕΓ. 

37 iG . fio πάλιν δοϑεισῶν εὐϑειῶν τῶν 4B Γ, ὧν uci- 20 
ζων ἡ 4B, μέσην ἐν ἴσῃ ὑπεροχῇ εὑρήσομεν οὕτως. κείσϑω 
τῇ Γ ἴση ἡ JB, καὶ ἡ d.d δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ 
τῇ ΕΒ ἴση κείσϑω ἡ Ζ. καὶ φανερὸν ὅτι ἡ Ζ ἐστὶν ἡ 
ζητουμένη εὐϑεῖα. 

5. τοῦτο — 7. ἡ BH interpolatori tribuit Hu — 7. ἡ 48 B' ἨΒΓ 
Γ᾽ ἡ BH ^ (ilem B. nisi quod hic distinxit ἡ Sy), δευτέρα et τρέτη 
restituit S — 418. IE Αἱ in marg., om. BS τῶν EB ΒΓ Hu pro 
τῶν ΓΒ BE 44. A4EZ Hu pro Ε5Ζ 47. 39. B5 pro ἡ 9 
48. 19. συμπεσοῦνται γὰρ cet. scholii instar ab aliquo Pappi interprete 
addita idem diserte monent quod tacite Pappus supposuit 48. συμ- 
πεσοῦνται B, convenient Co; octo fere litterae obductae in A, quas ex- 
cipil αὗται non satis perspicue scriptum; eandem scripturam post la- 
cunam significat 5 48. 49. ἐπὶ τὸ JI ἡγμέναι Hu pro ἐπὶ τὰ H μέρη 
49. ὑποτίέϑεσϑαι τὴν B et codex Commandini, ὑπὸ τέ ac deinde initio 
versus decem fere litteras obductas habet A, ὑπο τέ ......... S 
BE aegre agnoscitur in A, om. B!S, βγ add. B* et codex Commandini 
τῆς ἐγ Co, τῆς OD AB!S cod. Comm., τῆς 8e B* 20. Ic Alin marg. 
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ag: fm — ay: yy. Ft est ay Ξε αβ — By, οἱ γη — 
7B — B"; ergo etiam 
os — SB—BY 
eB: βὴ — gg 
Datis rectis af. 8p media in 
harmonica, medietate. inveniatur. 


πος Si autem af fp extremae 

datae erunt et mediam nos quae- 

α rn p remus, iunctà BÓ a puncto ἡ rec- 

tae af perpendicularem ducemus 

pL, et a C ad e iungemus rectam 

Lye; sic habebimus ipsam yf me- 

diam rectarum a gy. Et mani- 
festa est demonstratio. 


XV. Datis rectis ef). 8» maior extrema in harmonica me- 
dietate inveniatur. 





e) 


Datis autem ef gy maiorem 
, extremam inveniemus, si a puncto 
ε rectae 8y perpendicularem du- 
cemus reclam Óe7Z, ita ut sit de — 
εἶ, et iunctas 8C óy producemus 
ad y. Nam perpendicularis 723, 
ab ἡ ad gy protractam ducta, abs- 
cindit rectam Jf aequalem οἱ 
quam quaerimus. — [Concurrent 
enim Óy B5 versus punctum ἢ 
ductae; scilicet βὲ maior quam ey supponenda est.) 

XVI. Datis rectis αβ y. media. in. arithmetica medietate 
inveniatur. 
| Rursus datis duabus of y, quarum maior 





cp, mediam in aequali differentia sic invenie- 

mus.  Ponatur rectae y aequalis β, et da bi- 
| fariam secetur in &, et rectae & aequalis po- 
Y matur Z. Et apparet C esse eam rectam quam 
quaerimus. 


(S, om. B τῶν A4BHT A, distinx. ΒΒ. 93. ἡ δβ B3, ἡ ΤΠ AB!S, 
ἡ 80 Co χατὰ add. Co τὸ € Co, τῶι EK ΑΒ15, τῳ € B? 


Prop. 
10 


Prop. 
11 


Prop. 
12 


9 
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38 ὉὉὉμοίως δὲ x&v at Z P δοϑῶσιν, τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν 
προσϑέντες τῇ Ζ τὴν γενομένην ἕξομεν ἴσην τῇ .A4B. 

39 Ἢ πάλιν ἐὰν ai 4B Z δοϑῶσιν, ἡ ὑπεροχὴ αὐτῶν ἀπὸ 
τῆς Ζ ἀφαιρεϑεῖσα τιυιεῖ τὴν T τρίτην. 

40 Ἔστω οὖν ἡ Ζ μέση τῶν .4B D ἔν loy ὑπεροχῇ " καὶ ὃ 


ἔσται ἀριϑμητικὴ μεσότης τῶν 4B Z Γ εὐθειῶν. γεγενή-- 
σϑω δὲ «ci ὡς ἡ Z πρὸς τὴν D, ἡ P πρὸς H: καὶ ἔσται 
τῶν Z P H εὐϑειῶν γεωμετρικὴ μεσότης, τουτέστιν ἀνα- 
λογία κυρίως. κἂν διὰ τὸ προδειχϑὲν δύο εὐθειῶν τῶν 
F H, ὧν μείζων 1) l. τὴν O ποιησώμεϑα, ὥστ᾽ εἶναι ὡς 10 
τὴν Γ πρὸς τὴν O, οὕτως τὴν τῶν D Η ὑπεροχὴν πρὸς τὴν 
τῶν H Θ ὑπεροχὴν, ἔσται ἄρα χαὶ τῶν Dl H O εὐἰϑειῶν 
ἁρμονικὴ μεσότης. ὃ αὐτὸς δὲ λόγος τῆς .71} πρὸς τὴν Tl, 
xci τῆς D πρὸς τὴν Θ, τῶν ἄχρων ὥρων ἐπί τε τῆς ἀριϑ- 
μητικῆς μεσότητος xai τῆς ἁρμονιχῆς" ἔσονται οὖν πέντε 15 
τὸν ἀριϑμὸν ἐλάχισται εὐϑεῖαι περιέχουσαι τὰς τρεῖς μεσό- 
τητας [δυνάμεναι καὶ ἀσύμμετροι εἶναι πρὸς ἀλλήλας]. 

41 Ἅμα καὶ δι᾿ αἀριϑμῶν ἐλαχίστων πέντε συνίστασϑαι 
κατὰ τε τοὺς τιολλατιλασίους λεγομένους λόγους καὶ ἐπι- 
μορίοις χαὶ τοὺς λοιπούς, ἀδιαιρέτου γοῦν τῆς μονάδος 
ὑποχειμένης. ἐτιὶ μὲν γὰρ τοῦ διπλασίου λόγου τῆς .418 
πρὸς τὴν D [ἐν διπλασίῳ λόγῳ δοϑείσης] ὑποδείγματος 


γὼ 


2U 


1. αἱ ZT A, distinx. BS 3. al add. Hu. — 4BZ A, « B C BS, 
corr. Co — 5. τῶν ABD A, τῶν ec B y BS, corr. (Ὁ 8. τῶν .4B Zr 
ABS, distinx. Co 8. τῶν ΖΓΠ A, distinx. ΒΞ 9. 10. τῶν ΓΖ ὧν 
μείζων ΠΙΓ A, distinx. BS 40. ποιησώμεϑα Hu pro πορισώμεϑα 
ὥστ᾽ À, ὥστε B, ὡς 8 44. τὴν τῶν y 9 Β8, τὴν FH AS, τὴν γ η B! 
44, ante τῶν 1710 add. Θ οὕτως ὁ (ὃ del. A2, ἡ add. 8) τὴν ΓΗ ὑπεροχὴν 
πρὸς τὴν AS, οὕτω τὴν add. Β', del. B* (erratum igitur partim cor- 
rexit B!, partim B*^! 49. τῶν ΗΘ A, distinx. ΒΒ — «g« Hu pro uiv 
τῶν ΓΗΘ A, distinx. ΒΒ 17. δυνάμεναι — ἀλλήλας) vera haec sunt; 
nec tamen ab ipso Pappo scripta, sed ab interprete addita esse viden- 
tur 418. ^4u« xal etic.] haec usque ad cap. 42 extremum Pappi col- 
lectioni ab alio scriptore interserta esse videntur — "u«) Ἔστω dà 
coni. Hu πέντε S, E AB 20. γοῦν Hu, nimirum Co, ovv ABS 
99. ἐν — δοϑείσης del. Hu auctore Co (alia est ratio loci qui sequitur 
p. 80, 18) 
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Datis rectis b y maior extrema in arithmetica medietate Prop. 

inveniatur. 
Similiter autem, si C y datae sint, differentià earum 
addità rectae ζ habebimus rectam aequalem ipsi 
af (quae in superiore problemate maior extrema. 
M I posita. est). 
E Datis rectis aB C. minor. extrema in. arith- Prop. 

S |y metica medietate. inveniatur. " 
3 | I Rursus si af C datae sint, differentia ea- 
rum a C subtracta efficit γ tertiam. 

Tres simul medietates in quinque minimis. rectis. inve- Pro 
niantur. 

Sit igitur ζ media rectarum af! y in aequali differenti: 
ergo erunt af C 7 in arithmetica medietate sive progressione. 

Sed fiat etiam C: y — y : ἢ; erunt igi 

« tur b y η in geometrica medietate sive 

[ progressione, quae proprie analogia ap- 

pellatur. Denique si secundum ea quae 

| supra (propos. 9) demonstrata sunt dua- 

bus rectis y ἢ, quarum maior est y, 

tertiam. 9 talem addiderimus, ut sit 

, y:9—y—75:9 —9, erunt igitur 

IU I recae y ἢ 9 in harmonica medietate 

sive progressione. Est autem ag :y — 

γ: 9"), et sunt aff y extremi termini 

in arithmetica, γ 9 in harmonica me- 

dietate; erunt igitur quinque minimae rectae, quae tres 

medietates continent [eaeque etiam inter se incommensura- 
biles esse póssunt]. 

Verum etiam propositum sit in minimis quinque numeris 
tres medietates constituere, et in multiplicibus quae dicuntur 
et superparticularibus aliisque proportionibus, indivisibili ni- 
mirum unitate posita. Nam exempli gratia, in dupla propor- 
lione rectae af ad y, minimi numeri id quod propositum est 














*) Vide append. 
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ἕνεχεν ἔσονται τὸ προκείμενον ποιοῦντες ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι 
e 28 (€ / ν᾿, EE € 7 2» 5 5 x 
0 τε ιβ΄ xai ὁ 9' xai ὁ c' xai ὁ Ó καὶ ὁ y', ἐπὶ δὲ τῆς 
᾿ , ) , 2 ἢ , e , 
τριπλασίονος ἀναλογίας ἀριϑμοὶ ἐλάχιστοι γίνονται ὃ τε (y 
A € M C , M € , M € , M - € “« 
καὶ ὁ if! καὶ ὁ ς΄ καὶ ὁ 7 καὶ ὁ β΄. καὶ δῆλον ὡς δεῖ 
καὶ ἐπὶ τῶν ἄλλων λόγων τοὺς ἐλαχίστους ἀριϑμοὺς ἀνευ- ὃ 
42 ρίσχειν τῶν τριῶν μεσοτήτων. χἂν χωρὶς ἑκάστην τις ἐθέλῃ 
ἐχτίϑεσθαι, διὰ τῶν προγεγραμμένων εὔδηλον, τῶν τριῶν 
ὕρων ἐπὶ μὲν τῆς ἀριϑμητικῆς μεσότητος ὕντων ἐν ἐλαχί- 

2 - , , M A “ ΄- , , 
στοις ἀριϑμοῖς y β' o, ἐπὶ δὲ τῆς γεωμετρικῆς δ΄ β' αἱ, 
χαὶ τῶν κατὰ τὸν διδόμενον λύγον πυϑμένων εἰς τοὺς ἰσάχις 10 
πολλαπλασίους καὶ τοὺς ἐπιμορίοις μεταλαμβανομένων καὶ 

T 4 - ’ P 

τοὺς λοιπούς. οἷον ἐπὶ τοῦ διτιλασίου λόγου, τῆς .4B 

M M , 3 , 4 » à & E , , 
πρὸς τὴν D λύγον ἐχούσης ὃν ἔχει τὰ β' πρὸς τὸ α΄, τάξο- 

2 * 1 “- * ’ ) M 3 ^ ’ * 9 X 

μὲν ἀντὶ μὲν τῶν β' τὰ Ó, avri. δὲ τοῦ a' τὰ β' [ἐν ἴσῃ 
€ ^" -«« X 3? bi “- 4 3 - e D» 
ὑπεροχῇ τῷ |. καὶ ἐπεὶ δεῖ τὸν μέσον αὐτῶν τῷ ἴσῳ 15 
€ M € /, , c 3 “« ’ 
ὑπερέχειν καὶ ὑπερέχεσθαι, γίνεται ἢ Ζ εὐϑεῖα μονάδων 

΄ ’ 1 4 ς ^. 4 Mi ἢ € / 
τριῶν [μέσον]. xot o τῆς Ζ πρὸς τὴν D λόγος ἡμιόλιος, 
€ , bl 3. " L] , M € ^w A A 
ὡς 7 πρὸς β΄. ὁ αὑτὸς δὲ τούτῳ xai ὃ τῆς Γ πρὸς τὴν 

' ) - M / ^ ’ b 
H γενόμενος ov ποιεῖ τὸ πρόβλημα τῆς uovadog ἀδιαιρέτου 
μενούσης. πάντα ἄρα τρίς" καὶ γίνεται ἀντὶ μὲν τοῦ δ' 20 
ς 2/8 E € € (ng » , DNE euy t 
ὁ ιβ΄, ἀντὶ δὲ τοῦ y ὃ J' ἀριϑμός, καὶ ἀντὶ vob B ὁ c. 
καὶ γίνεται ἣ Η εὐθεῖα μυνάδων δ΄ καὶ ἡ O δηλονότι μο- 

P ^ ^ ^ / 3 M ᾽ , r] 

γάδων τριῶν xai τῶν τριῶν μεσοτήτων αριϑμοὶ iB 9' ς΄ à y. 

43 ιζ΄. Ταῦτα μὲν οὖν περὶ τῶν τριῶν μεσοτήτων κατὰ 
A , ει A] M € /, , - 
τοὺς παλαιούς, ὅτι δὲ xai ἐν ἡμικυκλίῳ δυνατόν ἐστιν 25 


3, (f S, Jadtx« AB xal ὁ ἐγνέα xol o FE B (sed deinde cum AS 
καὶ ó δ καὶ ὁ y) 8. τριπλασίονος ΑΞ ex τριπλασέες (erasis litteris 
ov, ut videtur) 4. xal ὁ [B AB3, om. Bi, x«l ὁ i9: S καὶ ἡ ς 
χαὶ ἡ r x«l ἡ B A, καὶ οἱ Ἐξ xa) οἱ y καὶ οἱ dvo B!, corr. B3S (nisi 
quod B? intacta reliquit ἕξ et δύο) 7. προγεγραμμένων B, προ {||} 
μένων Ὁ (sed vestigia litterarum 7.70... etiam nunc agnoscuntur), προ- 
λελεγμένων 8 8. ἀριϑμητιχῆς μεσότητος BS, ao//[[[/J/[[|ueao][vog A 

ὄντων Hu, ||» A, ....» B, «νῶν S 9. « (ante ἐπὶ) B3S, 1 A, om. Bt 
ἐπὶ δὲ B! et τῆς B*, tot fere litterae evanuerunt in A, unde lacuna in S 

d B « B5 Co proe P B 40. x«l τῶν — 48. λοιπούς nonnulla de- 
siderari videntur Commandino; ante xai τῶν ndd. ἐπὶ δὲ τῆς ἁρμονι- 
κῆς zy β' Hu 48. λόγον ἐχούσης Hu pro ovogc 44. uiv τῶν Hu 
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facientes erunt 12 9 6 & 3; in tripla autem proportione mi- 
nimi numeri erunt 18 19 6 3 2. Εἰ manifestum est, qua 
ratione etiam in aliis proportionibus minimi trium medieta- 
tum numeri inveniendi sint. Atque etiam, si quis separatim 
quamque medietatem exponere velit, id ex iis quae supra 
scripta sunt elucet; siquidem tres termini minimi in arithme- 
tica medietate erunt 3 2 4, in geometrica & 2 4, in harmo- 
nica 6 3 2, et numeri, qui iuxta datam proportionem fun- 
damentales sunt, in aeque multiplices et superparticulares 
reliquosque transferentur!). Velut in dupla proportione, si 
.est a8 :y 2 2:1, ponemus ὁ pro 2, et 2 pro 1. Et 
quoniam necesse est medium numerum a primo aeque dif- 
ferre atque ἃ medio extremum, fit recta C trium unitatum. 
Et rectae ζ ad y proportio sesquialtera est (scilicet 3 : 2). 
Cui si aequalem facimus proportionem y : 5, non solvimus 
id quod propositum est, quoniam unitatem dividi noluimus. 
Omnia igitur ter multiplicamus , et fiunt 12 pro 4, 9 pro 3, 
6 pro 2. [Itaque fit recta ἡ unitatum 4 et 9 3; ergo data 
dupla proportione trium medietatum minimi numeri sunt 12 
9 6 & 3. 

XVII. Haec igitur de tribus medietatibus secundum ve- 
teres; verum eliam fleri posse, ut 


4; "Per πυϑμένας intellige numeros in qualibet proportione iini- 
mos, qui sunt veluti radices quaedam, a quibus reliqui gignuntur; Dio- 
phantus ὑποστάσεις appellat. Videtur autem docere quo pacto inve- 
niantur minimi numeri, tres medietates continentes" Co, qui praeterea 
demonstrationem a Graeco scriptore omissam supplet. Quod autem 
Diophanti ὑποστάσεις comparat, quae in illius arithmeticis passim oc- 
currunt, io errore, ut opinor, versatur. 


pro μὲν τοῦ 44. 45. ἐν ἴσῃ ὑπεροχὴ τῷ 8. del. Bu (interpolator signi- 
ficavisse videtur differentiam inter 4 οἱ 3 aequalem esse numero 3, 
quod ab ἢ. L alienissimum est; Paeppus scripsisset ἐν ἔσῃ ἀναλογέᾳ, 
nisi id ipsum tacite intellegi maluisset) 45. ἐπεὶ B8, ἐπι (sine acc.) 
A et, ut videtur, B! 16, γίγνεται ἃ, corr. BS 471. μέσον del. Hu 
480. τρὶς Co pro τρεῖς 31. ὁ if Hu, ol B AS, οἱ δύο B ὁ c B2S, 
27CA, cB! 94. i// add, S 
Pappus I. 6 
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αὐτὰς συστήσασϑαι ἐν ἐλαχίσταις ς΄ εὐϑείαις τὸν ἀρεϑμόν, 
δῆλον ἐντεῦϑεν. 

Ἐκκείσθω γὰρ τὸ ἡμικύχλιον ἔχον τὴν BA κάϑετον καὶ 
τὴν EB ἐκ κέντρου, καὶ τὴν 42 κάϑετον, καὶ ἤχϑω διὰ 
τοῦ B ἐφαπτομένη τοῦ χύκλου ἡ OH καὶ ἐκχβληϑείσης τῆς 5. 
ΕΓῊ κείσϑω τῇ BH ἴση ἡ BO, xai ἐπεζεύχϑω ἡ 4ΚΘ᾽ 
λέγω ὅτι ἐν τῇ ἁρμονιχῇ μεσότητι ἡ ΕΚ μέση ἐστὶν τῶν 
ΒΕ ΕΖ, μεγίστης οὔσης τῆς ΒΕ καὶ ἐλαχίστης τῆς ΕΖ. 

Ἐπεὶ yàg ὀρϑαί εἰσιν ai πρὸς τοῖς B Z γωνίαι [παρ- 
ἀλληλὸς ἐστιν ἡ 4Z τῇ OH, καὶ ἰσογώνιον τὸ EBH τρί- 10 
γωνον τῷ EZ4 τριγώνῳ, τὸ δὲ BOK τρίγωνον τῷ ΖΚΩ͂ 
τριγώνῳ), ἔστιν ἄρα ὡς ἡ BE πρὸς ΕΖ, ἢ HB πρὸς Z4. 
ἴση δὲ ἡ BH τῇ BO: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ, ἡ BO 
πρὸς .1Ζ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ BO πρὸς τὴν AZ, ἡ ΒΚ πρὸς KZ, 
καὶ ἔστιν ἡ μὲν ΒΚ ὑπεροχὴ τῶν BE ΕΚ εὐθειῶν, ἡ δὲ 15 
ΚΖ ὑπεροχὴ τῶν ΚΕ ΕΖ εὐϑειῶν ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΕ 
πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ τῶν BE ΕΚ ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τῶν 
KE ΕΖ ὑπεροχήν: ἁρμονικὴν ἄρα μεσότητα περιέχουσιν 
αἱ ΒΕ ΕΚ ΕΖ εὐϑεῖαι, μέσης οὔσης τῆς ΕΚ καὶ μεγίστης 
τῆς BE καὶ ἐλαχίστης τῆς ΕΖ. ἐδείχϑησαν δὲ καὶ at μὲν 20 
44 ΕΓ FUA τὴν ἀριϑμητικήν, at δὲ 244 BA 4Γ τὴν γεω- 
μετριχήν᾽ αἱ τρεῖς ἄρα μεσότητες ἐντεταγμέναι εἰσὶν καὶ ἐν 
ἡμικυχλίῳ. 


4. αὐτὰς Hu pro αὐτὰ 8. χάϑετον B*S Co, χαϑέκατον Α, xa9* 
ἔχαστον B! cod. Co 6. ἐπεζεύχϑω A! ex ἐπιζεύχϑω, ut videtur 
ἡ 4K0 Co, ἡ KO AB!S, ἡ ax9 B*, ἡ 09 Sca 5. τοῖς BZ A, distinx. 
BS παράλληλος — 14. τριγώνῳ interpolatori tribuit Hu 44, 12. τῶι 
EZ.1 τριγώνων ABS, corr. Sca (τῷ KZ. τριγώνῳ Co) 42. ἡ ante 
HB add. Hu 44. ἀλλ᾽ ὡς A? ex ἄλλως $0. τῆς ες BS, evanuit 
Scriptura in A ἐδεέχϑησαν Bf (ostensum est Co), {{{{||3ησαν Α, ....ϑησαν 
B!, ἐλεέφϑησαν S, ἐληήφϑησαν Sca vel alius corrector in S $341. τὴν 
ἀριϑμητιχήν (scil. περιέχουσαι μεσότητα) Hu pro τῆς ἀριϑμητικῆς 
αἱ δὲ 44 ΒΊ AT τὴν γεωμετριχὴήν Hu, αἱ δὲ ex ἐγ td. τῆς γεωμε Bt 
(Co) et τρικῆς B!, in A quindecim fere litterae evanuerunt et tantum 
ἑτρικῆς manserunt, in S spatium relictum ante γεωμετρικῆς 48. ημι- 
χύχλω A, corr. BS 
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in semicirculo tres medietates in sex minimis rectis ProP- 
constituantur, 
ex his manifestum est. 
Exponatur enim semicirculus ag», cuius a centro δ du- 
catur εβ et diametro perpendicularis βὺ, et rectae εβ per- 


4) 





pendicularis ὃζ, et ducatur per β tangens circulum recta 
θη, et rectà &y productà ad ἢ ponatur 49 — βη, et iun- 
gatur recta ὄχϑ: dico in harmonica medietate ex mediam 
. esse rectarum fe eb, maximum autem /lerminum esse fe, mi- 
nimum &. 


Quoniam enim anguli ad f £L recti sunt, est igitur. 
Be : et — βη: CÓ τῷ 839 : C0. Sed propter similitudinem trian- 
gulorum 89x ζὄχ est 89 : ζὸ — fix : Cx, et est Bx — fe — ex, 
et Lx — x& — eb; est igitur fe: ez — fle — εκ : xe — eL. 
Ergo rectae βὲ &x &C harmonicam medietatem continent, est- 
que &x media, 9e maxima, εζ minima. Verum etiam demon- 
stravimus (supra cap. 28 med.) rectas αὖ &y δγ arithmeticam, 
et αὖ βὸ Óy geometricam medietatem continere; ergo tres 
medietates in sex minimis rectis βὲ (sive &y) εχ εἴ aÓ Óy 
Bó*) ex ordine constitutae sunt in semicirculo. 


*; Diserte haec addidimus quae cogitatione supplevit Graecus scrip- 
tor. Sunt autem utique necessaria atque efficiuntur ex nostra emen- 
datione p. 83, 24, qua demum genuina demonstrationis elegantia resti- 
(uta est. 


6* 
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44 uj. Ἐπεὶ δὲ xai Νιχόμαχος 6 Πυϑαγορικὸς καὶ ἄλλοι 
τινὲς οὐ μόνον περὶ τῶν πρώτων τριῶν μεσοξήτων εἰρή- 
κασιν, αἱ χρήσιμοι τυγχάνουσιν μάλιστα πρὸς τὰς τῶν πά- 
λαιῶν ἀναγνώσεις, ἀλλὰ καὶ περὶ ἄλλων τρεῶν κατὰ τοὺς 
παλαιούς, καὶ ἔτι ταῖς ἕξ ταύταιῤ ἄλλαι ὑπὸ τῶν νεωτέρων 5 
προσεύρηνται τέσσαρες, πειρασόμεϑα καὶ περὶ τούτων εἰ- 
πεῖν ἐπιτονώτερον, ἀκολουϑήσαντες μέντοι γε τοῖς πρό- 
τερον, οἵτινες ἀπὸ μὲν τοῦ μείζονος Ogov ποιούμενοι τὴν 
μετάβασιν τρεῖς ἐξέϑεντο τὰς προειρημένας «"» [ἀπὸ τοῦ 
ἐλάσσονος μείζονα μετροῦντες ἄλλας τρεῖς διαφερούσας τῶν 10 
πρωτων]. 

45 Ὅταν μὲν γὰρ ἢ ὡς ὃ τρίτος ὅρος πρὸς τὸν πρῶτον, 
οὕτως ἡ τοῦ πιρώτου ὅρου ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τοῦ δευτέρου, 
τὴν μεσότητα ὑπεναντίαν τῇ ἁρμονικῇ καλοῖσιν. 

Ὅταν δ᾽ ἢ ὡς ὁ τρίτος ὅρος πρὸς τὸν δεύτερον, ἡ τοῦ 15 
πρώτου ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τοῦ δευτέρου, ἡ μεσότης καλεῖ- 
ται πέμπτη καὶ ὑπεναντία τῇ γεωμετρικῇ (τινὲς γὰρ αὐτὴν 
οὕτως ὀνομάζουσιν). 

Ὅταν δὲ ὡς ὁ δεύτερος ὅρος ἡ πρὸς τὸν πρῶτον, ἡ 
τοῦ πρώτου ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τοῦ δευτέρου, καλεῖται ἡ 20 
μεσότης ἕχτη, λέγεται δὲ καὶ αὐτὴ ὑπεναντία τῇ γεωμε- 
τριχῇ διὰ τὴν αὐτὴν τῶν λόγων ἀνταχολουϑίαν" ὡς εἶναι 
xat' αὐτοὺς μεσότητας ἕξ. 

46 Ὑπὸ δὲ τῶν νεωτέρων, ὡς εἴπομεν,, ἄλλαι τέσσαρες 
τὸν ἀριϑμὸν εὑρέϑησαν πῆ μὲν συμφερόμεναι, χέχρηνται 25 
δὲ χαὶ ὅροις ἰδίοις οἱ ταύτας εὑρόντες [νεώτεροι] ᾿ καλοῦσι 
γὰρ τὴν μὲν τοῦ πρώτου ὅρου παρὰ τὸν δεύτερον ὑπεροχὴν 
πρώτην, τὴν δὲ τοῦ δευτέρου παρὰ τὸν τρίτον ὑπεροχὴν 
δευτέραν, τὴν δὲ τοῦ πρώτου παρὰ τὸν τρίτον ὑπεροχὴν 


4. IH Αἱ in marg. (S), om. B 5. ταῖς ἐξαυταῖς À, ταῖς ἕξ αὐταὶς 
BS, corr. Hu 5. 6. ἄλλας — προσευρῆσϑαι τέσσαρας AB, corr. Hu 
(nam προσευρῆσϑαι συμβαίνει τέσσαρας alienum videtur a Pappi 
usu) 9— 14. lacunam statuit et verba ἀπὸ — πρώτων interpolatori 
tribuit Hw (conf. p. 87 adnot. 4) 44. τὴν om. S 47. πέμπτη Hu 
auctore Co pro πέμπτον 44, αὐτὴ S, αὐτῆι (sine spir.) A, αὐεῇ Bt, 
αὔτη (voluit αὕτη. B3 84. τέσσαρες BS, 1 A 35. πῇ S, m$ A, 
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XVIII. Quoniam autem Nicomachus Pythagoreus aliique ἢ) 
nonnulli non solum de primis tribus medietaübus egerunt, 
quae omnium utilissimae sunt ad veterum scripta tractanda, 
sed etjam de aliis tribus quae sunt apud veteres, atque in- 
Super a recentioribus praeter has sex aliae quattuor inven-. 
tae sunt, etiam de his diligentius scribere conabimur, se- ὁ 
quemur tamen vetustiores scriptores in eo, quod illi a maiore 
termino ordientes: tres medietates, de quibus primum dixi- 
mus, exposuerunt « « «.[sed a minore (termino majora me- 
tientes aljas tres diversas a primis]. 

Si enim sit ut tertius terminus ad primum, ita prima 
differentia ad secundam?), medietatem harmonicae contra- 
riam appellant. | 

Si autem sit ut tertius terminus ad secundum, ita prima 
differentia ad secundam, medietas appellatur quinta et geo- 
metricae contraria (sunt enim qui sic eam appellent). 

Si autem sit uL secundus terminus ad primum, ita 
prima differentia ad secundem, medietas sexta dicitur; a 
quibusdam vero haec quoque geometricae contraria vocatur, 
propterea quod jtem in consequentia proportionum contrarius 
ordo est. 

Itaque secundum veteres sex omnino sunt medietates. 

Α recentioribus autem, ut diximus, aliae quattuor me- 
dietates inventae sunt, aliqua ex parte utiles, et suis quae- 
que definitionibus distinctae. Appellant enim [recentiores] 
primam differentiam eam qua primus terminus secundum 
superat, secundam differentiam eam qua secundus terminus 
tertium, denique tertiam differentiam qua primus tertium; 


4) Conf. Procli comm. in Euclid. libr. 1 p. 67, 5 ed. Friedlein, 
Herm. Henkel, Geschichte der Mathematik, Lipsiae 41874, p. 482. 

4) Primam οἱ secundam differentiam, perinde atque ipse Pappus 
supra cap. 30, brevius diximus pro "differentia primi termini a se- 
cundo" et "secundi termini a tertio." Et conf. paulo infra cap. 46. 





πῇ Β πὴ ui» συμφερόμεναι) haec aut ab interpolatore addita, aut 
ex genuinis aliis ac fortasse aliquanto pluribus verbis corrupta esse vi- 
dentur 86. νεώτεροι del. Hu 
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τρίτην, νοουμένου xai λεγομένου δηλονότι, καϑὰ καὶ ἐν 
ἀρχῇ διεστειλάμεϑα, τοῦ μὲν μεγίστου ὅρου πρώτου, τοῦ 
δὲ μέσου δευτέρου, τοῦ δὲ ἐλαχίστου τρίτου. 

Καὶ ὅταν ἡ ὡς f$ τρίτη ὑπεροχὴ πρὸς τὴν πρώτην, ὃ 
δεύτερος ὅρος πρὸς τὸν τρίτον, τὴν μεσότητα ἑβδόμην ἐχά- 
λεσαν. 

Mévovrog δὲ τοῦ αὐτοῦ λόγου τῶν ὑπεροχῶν, ὅταν γί- 
νηται οὕτως ὃ πρῶτος ὅρος πρὸς τὸν δεύτερον, τὴν μεσό- 
τητα ὀγδόην ὀνομάζουσιν. 

Ὅταν δὲ ἢ ὡς ἡ τρίτη ὑπεροχὴ πρὸς τὴν πρώτην, δ΄10 
πρῶτος ὅρος πρὸς τὸν τρίτον, τὴν μεσότητα ἐνάτην, 

Ὅταν δὲ ἢ ὡς ἡ τρίτη ὑπεροχὴ πρὸς τὴν δευτέραν, ὃ 
δεύτερος ὅρος πρὸς τὸν τρίτον, τὴν μεσότητα δεκάτην ὠνό- 
μασαν. 

47 Τούτων δὴ τῶν ὅρων ὑποχειμένων τὰς γενέσεις τῶν 15 
δέχα μεσοτήτων ἐχϑησόμεϑα καὶ διὰ τῆς γεωμετρικῆς ἀνα- 
λογίας, ὡς εἴπομεν. ἰἀναλογία δὲ συνέστηκεν ἐκ λόγων. 
λόγου δὲ παντὸς ἰσότης ἀρχή.] 

Ἢ τοίνυν γεωμετρικὴ μεσότης ἐκ τῆς ἰσότητος τὴν πρώ- 
την λαβοῦσα γένεσιν αὐτή τε αὑτὴν καὶ τὰς ἄλλας συστήσει 20 
μεσότητας, ἐνδεικνυμένη, xa9a φησιν ὃ ϑειότατος Πλάτων, 
τὴν τῆς ἀναλογίας (οὖσιν αἰτίαν τῆς ἁρμονίας πᾶσι καὶ τῆς 
εὐλόγου καὶ τεταγμένης γενέσεως " λέγει γὰρ ἕνα δεσμὸν εἶναι 


3. τοῦ ante τρέτου repetit A, corr. BS 5. E8duuov AB!S, corr. 
Β4 7. 8. ὅταν γένηται οὕτως Hu, in A octo fere litterae, chartae frag- 
mento superducto, legi non possunt, quam lacunam sequuntur xar' 
αὐτοὺς ὁ πρῶτος eic., unde lacuna et tum eadem scriptura repetita 
est in BS 8. ὅρος add. Hu 8. 9. τὴν μεσότητα ὀγδόην) τὴν μ, 
tum undecim fere litterae eo quo statim diximus modo deletae in A, 
τὴν αὐτὴν» μεσότητα ὀγδόην B, τὴν μεσότητα ὄγδοον S 44. ἔνατον 
(sine spir. et acc.) A, corr. B (in quo ab alia manu ἔννατον scriptum 
erat, sed id rursus deletum), ἔννατον S 47. ἀναλογία — 48. ἀρχή, 
manifestum interpretamentum, quod ex Procli commentario in Platonis 
Timaeum p. 342 ed. Schneider. repetitum esse videtur, del. Hu 
40. αὐτὴ τε αὐτὴ» À, Corr. B (αὕτη τε αὐτὴν S) συνέσταται Coni. 
Hu (constituit Co; 48. λέγει γὰρ — p. 88, 2 φύσις priorum verbo- 
rum paraphresim continent fortasse ab interpolatore scriptam 
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atque in his ubique, sicut etiam initio exposuimus 1), maxi- 
mus terminus primus et intellegitur et appellatur, itemque 
medius terminus secundus, minimus tertius. 

Et si sit ut tertia differentia ad primam, ita secundus 
terminus ad tertium, medietatem septimam dixerunt. 

Si autem, manente differentiarum proportione, sit ut 
tertia differentia ad primam, ita primus terminus ad secun- 
dum, medietatem octavam vocant. 

Sed si sit ut tertia differentia ad primam, ita primus 
terminus ad tertium, medietatem nonam; denique 

Si sit ut tertia differentia ad secundam, ita secundus 
terminus ad tertium, medietatem decimam appellaverunt. 

His igitur definitionibus praemissis, quomodo quaeque 
decem medietatum oriatur, etiam per geometricam analogiam, 
ut supra (cap. 29) professi sumus, explicabimus. 

Geometrica igitur medietas, cum ex aequalitate primum 
ortum habeat, et se ipsam et alias medietates constituet os- 
tendens, ut ait divinus Plato?), analogiae naturam omnium 
rerum harmoniae et rationalis ordinatique ortus procreatri- 
cem esse. Dicit enim omnium quaecunque procreata sunt 


4) Graeca xa9& xol ἐν ἀρχῇ διεστειλάμεϑα quo referenda sint, non 
satis liquet. Nam supra cap. 44 talem quidem disquisitionem inchoavit 
scriptor et quasi praeteriens tetigit, neque tamen ad finem persecutus 
est. Et cum illo loco verba quae in codice exstant ἀπὸ τοῦ ἐλάσσονος 
μεέζονα μετροῦντες cet. ineptius composita ac sanae continuaeque ora- 
tioni prave inculcata esse videantur (namque etiam in quarta quinta 
sex!taque medietate a maioribus terminis veteres inceperunt, id quod 
ex buius libri propos. 214—883 elucet), forsitan his eiectis post προξερη- 
μένας latior lacuna statuenda sit, in qua omnia interciderint, quaecun- 
que verbis xa9& — διεστειλάμεθα significat scriptor. Ceterum iam 
supra cap. 30 glossa πρῶτα δὲ ἀχούειν dei τὰ ὑπερέχοντα, ab inter- 
polatore quodam adiecta, simile quid monuit; nam πρῶτα ille esse vo- 
luit et πρῶτον 0pov et πρώτην ὑπεροχήν, ilaque progressionem ad mi- 
nus descendentem intellexit. Sed nihil eius modo illo quidem loco 
Pappus in mentem induxit, cuius definitio, ut aiunt, generalis est valet- 
que etiam de progressione augescente. 


3) Non ipsa Platonis verba a scriptore citantur; sed haec senten- 
fia liberius composita est ex pluribus Timaei locis: vide p. 34, B. C; 
$2, A. C (similiter Locr. p. 95, B. C; 99 A. B); 44, E (ὅτι γένεσις 
πρώτη μὲν ἔσοιτο τεταγμένη μέα πᾶσιν); 99, E (γενέσεως xoà κόσμου 
ἀρχήν); 80, B (διὰ τὴν τῆς ϑείας ἁρμονίας μέμησιν). Conf. etiam no- 
stram scriptionem supra p. 59 adnot. * citatam. 
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τῶν μαϑημάτων ἁπάντων, αἰτία δὲ γενέσεως καὶ δεσμὸς 
πᾶσι τοῖς γενομένοις ἡ τῆς ἀναλογίας ϑεία φύσις. δειχ- 
ϑήσεται δὲ ἣ σύστασις τῶν δέχα μεσοτήτων διὰ τῆς γεω- 
μετρικῆς ἀναλογίας τιροϑεωρηϑέντος τοῦδε. 

48 Τρεῖς ἀνάλογον ἔστωσαν ὅροι οἱ Α΄ B Γ᾽ καὶ συναμ- 5 
φοτέρῳ μὲν τῷ 44 D μετὰ β' τῶν B ἴσος ἐκχείσϑω ὃ 4, 
συναμφοτέρῳ δὲ τῷ ΒΓ 6 E, τῷ δὲ Γ ὃ Z: λέγω ὅτι καὶ 
οἱ 4ΕΖ ὅροι ἀνάλογόν εἰσιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ὡς ὁ 24 πρὸς τὸν B, οὕτως o B πρὸς vov T, 
ἔσται xoi συνϑέντι ὡς συναμφότερος ὁ 4B πρὸς τὸν B,10 
οὕτως συναμφότερος ὁ BI πρὸς τὸν Γ᾽ καὶ πάντες ἄρα ot 
ἡγούμενοι πρὸς πάντας τοὺς ἑπομένους εἰσὶν ἐν τῷ αὐτῷ 
λόγῳ ὡς συναμφότερος ὃ 44 B μετὰ συναμφοτέρου τοῦ ΒΓ 
πρὸς συναμφότερον τὸν B D, οὕτως συναμφότερος ὃ B Γ 
πρὸς τὸν Γ. καὶ ἔστιν συναμφοτέρῳ μὲν τῷ .4 B μετὰ i5 
συναμφοτέρου τοῦ B Tl ἴσος 0 4, συναμφοτέρῳ δὲ τῷ ΒΓ 
ἴσος ὁ E, καὶ τῷ Dl ὃ Z: καὶ οἱ 4 E Z ἄρα ἀνάλογόν 
εἶσιν [ἐν τῷ συναμφοτέρου τοῦ 4 B πρὸς τὸν B λόγῳ]. 

49 4δαιόπερ ἴσων μὲν ὑποκειμένων τῶν 4 Β Γ οἱ 4E Z 
ἐν τῇ διπλασίᾳ γένοιντ᾽ ἂν ἀναλογίᾳ' συναμφότερος γὰρ ὃ 20 
4 Γ μετὰ δύο τῶν B διπλάσιος συναμφοτέρου vov B T, 
συναμφότερος δὲ ὁ B Γ᾽ τοῦ Γ διπλάσιος" τῶν δὲ . BT 
ἐν τῇ διπλασίᾳ ἀναλογίᾳ ὑτιοχειμένων, μεγίστου μὲν ὄντος 
ἐν αὐτοῖς τοῖ 24 οἱ .4 E Ζ ἔσονται ἐν τῇ τριπλασίᾳ, ἐλαχί- 


uires a ar .......«. 


4. μαϑηματων) immo γεννημάτων Hu... &. πρὸὺσϑεωρήϑεντος Αἱ ex 
πρὸσ᾽ϑεωρήματος, πρὸς ϑεωρηϑέντος B!, corr. B?S 5. συναμφοτέρων 
AB!, corr. B3S 6. τῶι ΑΓ AS, distinx. B 7. dà τῷ B y B, dà τῶι B 
AS 9. 6c ó .A πρὸς τὸν Τ' omissis reliquis, AB!S, corr. B4 Co 40. 
συναμφότερος A, corr. BS 14. ὁ By B? in rasure S, τὸ BP A 
49. 43. εἰσὶν ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ forsitan interpolator addiderit; conf. 
tamen infra cap. 53 43. ὁ ante συναμφότερος additum in ABS, del. 
Hu — 6 48 — τοῦ BF ABS, distinx. Hu (item posthac) 44. τὸν By 
(ante οὕτως) BS, τοῦ BP A 45. τῶι ΑΒ ABS (sed statim posthac 
recte Α τοῦ δ T, 46. δὲ τῷι ΒΓ AS, distinx. B 48. ἐν τῷ — 
λόγῳ del. τοῦ ΑΒ AS, distinx. Β λόγῳ om. S 49. “ιόπερ 
ἴσον etc.] De hoc cap. 49 idem iudicandum esse videtur quod supra 
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unum vinculum esse; causa autem procreationis et vincu- 
lum, quo omnia procreata continentur, est analogiae divina 
natura. Demonstrabitur autem decem medietatum per geo- 
metricam analogiam constitutio hoc praemisso theoremate. 


Sint tres termini proportionales α 9 y, et ponatur 
ὃ z a 4- 28 - y, et 
€ — B -- y, et 
ξ — y 
1 | dico terminos ὃ & ζ proportionales esse. 
. | Quoniam enim est a : β — βὶ : γ, erit etiam 
| ᾿ componendo 
E & 4 9:8 — 8 --y:y, itaque summa 
antecedentium ad summam 
i δ consequentium erit in ea- 
dem proportione (elem. 5, 


12), scilicet 

I . απ 285 y: y—üÜ-y:y 

ld i r Et ex hypothesi est ὃ — a 4- 28 -- y, et & τῷ 

β -Ἔ γ, οἱ ζ — y; ergo etiam ὃ : 8 Ξξξ δ: ζ. 
Itaque suppositis aequalibus « 9 y, erunt ὃ & ζ in du- 

pla proportione; est enim a -4- 928 -- y τε 3(β -- y, et 

B -- y y. Contra si a B y in dupla proportione suppo- 

nantur (id est aut a: 8 25 8: y 2:4, auta: B By 

z 4:2) et in priore casu a maximus terminus sit, erunt 

ὃ & ζ in tripla proportione, contra si a minimus terminus 





*) Hoc numerorum exemplum, quod omnino simile est superiori 
illi in propos. 15, singuleris propositionis loco numerat Commandinus, 
praemisso titulo " Geometricas medietates per analogiam invenire." In 
Grsecis non solum ea quae in versione Latina sequitur propositio 19, 
sed etiam alia nonnulla antea excidisse videntur, quorum loco inter- 
polator hoc Quod nunc exstat cap. 49 posuerit. Conf. append. ad 
propos. 24. 


ad p. 78, 48 adnotatum est 40. διπλασία γένοιτ᾽ ἀναλογίαι A(BS), 
corr. Hu συναμφότεραι γὰρ A, corr. 88 20. 34. ὁ “ΓΑΒ, distinx. 
B $4.23. τοῦ BI — ὁ ΒΓ AS, distinx. Β 24. ἔσονται add. Hu, 
fent Co ἐν rij τριπλασία B9 (Co, ἐν τῆι πλασέαι A, ἐν τῇ διπλα- 
σίᾳ B!, lacuna ante διπλασίᾳ in S 


Prop. 
47 


Prop. 
*" 


18*) 
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4 -ν € , A A , € Aw 
vtov δὲ ἐν τῇ ἡμιολίᾳ καὶ γὰρ συναμφότερος ὃ 21 B τοῦ 
B τριπλάσιος μέν ἐστιν, εἰ διπλάσιος εἴη ὃ 24 τοῦ B, 
ἡμιόλιος δέ, εἰ Ó .4 τοῦ B ἥμισυς εἴη. καὶ οὕτως ἀπὸ 
τῶν ἑξῆς λόγων οἱ ἀκόλουϑοι πολλαπλασιοί τε xai ἐπι- 
μόριοι εὑρίσκονται. καὶ πάλιν, εἰ μονάδες εἶεν οἱ .4£ B I,5 
? κατὰ τοὺς 4 E Ζ γεωμετρικὴ μεσότης ἐν ἐλαχίστοις 
λέγοιτ᾽ ἂν ἀριϑμοῖς τοῖς 0 β' α΄. 

: ιϑ΄. H ἁρμονικὴ μεσότης ϑιὰ ἀναλογίας 
' e M [d Ll 
|j οὕτως συνίσταται [καὶ τῆς ἰσότητος ἐν τῇ 
, , - 3 ' , , ^ 3 
| τάξει τῆς ἀναλογίας διαφόρως κἀνταῦϑα xày 10 
|, τοῖς ἑξῆς παραλαμβανομένης]. ὑποχείσϑωσαν 

ly ὅροι τρεῖς ἀνάλογον οἱ 44 B Γ,, xai δύο μὲν 

' - b] ^ - iC « - » 

ΝΕ τοῖς 44 καὶ τρισι τοῖς B xai ἑνὶ τῷ Γ᾽ ἴσος 

! | ἔστω ὃ 4, δύο δὲ τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ Γ ὁ E, 
lg ὃ &vi δὲ τῷ B καὶ ἑνὶ τῷ D 0 Z: λέγω ὅτι οὗ 15 
4 E Z τὴν ἁρμονικὴν ποιοῦσι μεσότητα. 

A , ? L4 

Ἐπεὶ yag ἀνάλογόν εἰσιν oi 44 B I, ἔσον- 

H |. C , € d -» M 1 
mE ται καὶ ὡς δίο οἱ 24 μετὰ τοῦ B πρὸς τὸν 
! B, οὕτως δύο ot B μετὰ τοῦ Γ πρὸς τὸν T, 
| | || xai πάντες πρὸς πάντας δύο οἱ 4 μετὰ τριῶν 20 
y | - C - : i 
L| I τῶν B καὶ &vog τοῦ Γ ngog τοὺς B T, vovz- 

i ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Z, οὕτως δύο οἱ Α 

X “- Α M A] 3 * Li A ες N ^ 

μετὰ τοῦ B πρὸς τὸν B. καὶ εἰσὶν δύο μὲν ot 74 μετὰ τοῦ 


50 


- 
! 
Ι 


: 
| 
"E 
| | 
) 


— — — ——MM 


4. συναμφότερος BS, συναμ) A reliquis obductis ὁ 4BAS, óg y 
B 3. ὁ Α τοῦ B Co pro ὁ B τοῦ 4 3. δὲ ἡ ΘΑ͂ τοῦ B A (et Bl, 
ut videtur), dà ὁ y τοῦ B Bt, dà ὁ ϑα τοῦ B S, corr. Hu auctore Co 
x«i ὁμοίως ἀπὸ coni. Hu — 5. εἶεν ol B*S, εἶναι A 41 (ante B T, 
ἡ x«tà! A, corr. BS 7. τοῖς d B « B3 in rasura, τοῖς ZB ΑΓ AS 
8. IG A! in marg. (8), om. Β δι᾽ S 9. οὕτω hoc loco etiam A, 
sicut BS fere constanter ante consonas 9. χαὶ τῆς — 14. παραλαμ- 
βανομένης interpolatori tribuit Co 10. xa» Hu pro xal 11. παρα- 
λαμβανομένης AB9, παραλαμβανομένοις Β΄ 12. οἱ ΑΒΓ À, ἀἰδβιϊηχ. 
BS 4148. τρισὶ τοῖς δύο AB! cod. Co, corr. B9S Co Γ΄ (ante ἴσος) 
A? in rasura quattuor litterarum — 14. δυσὶ dà roig B. 47. of ABT 
A, distinx. BS 230. dvo ol « B Co, dvo ὁ I.4 A (dvo ὁ ta cod. Co, 
δύο οἱ ta 8) 48. μετὰ τοῦ — p. 92, 4 οἱ Α͂ om. AB!S, add. Βέ 
in marg. (eadem in suo codice legisse videtur Co) 
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sit, in sesquialtera. Erit enim, si sit a — 28, a -- B τῷ 


39, contra si sit a — 18, a -- 8 — T. Et similiter ex re- 


liquis proportionibus :scilicet quadrupla, quintupla cel.) numeri, 
qui hinc consequuntur, et multiplices et superparticulares inve- 
niuntur. Et rursus, si unitates sint α f », numerorum d eC 
geometrica medietas in minimis numeris ὁ 2 1 constitui dicatur. 


δία (j y unitates ponantur, hanc medietatem in 
minimis numeris 6 4 2 constitiu. 


T T 
^00! o4 0 stituitur. 
᾿ | | Supponantur tres lermini proportionales 
i | | a B 5, et sit 
| | ὃ — 2a - 9B -- y, et 
T | |* € — à -- 2B - y, et 
! ζ 
BO] o3 | ξεβγ;: | 
ΝΕ dico terminos ὃ & C arithmeticam medietatem con- 
| δ stituere. 
T | Quoniam enim est ὃ: ὃ τε a 4- B : a -- f, 
L | ^ — et ex hypothesi 
] | & fü -—0—et:-tc—L, est igitur 
| | 0:0—0—6:ce—LC, quae est arith- 
| M melica medietas isupra cap. 30). Εἰ apparet, 
| 
L ἁ 


XIX. Harmonica medietas per analogiam sic constituitur. Prop. 


Supponantur tres termini proportionales « f », et sit 
ΞΞ 2a-r 30 -y, et 

ὃ — 90 -- y, et 

ξ-Ξ- β Ἐγ: 
dico terminos ὃ & C harmonicam medietatem efficere. 

Quoniam enim proportionales sunt « 9 7», erit etiam 
multiplicatione per 2 factáà et componendo 

2« 4- 8 - 28 4- y 


3 , eti summáà antecedentium consequen- 








tiumque factà (elem. à, 12 

δα 4-88 εν — 2c 4-8 
B*y — 8 

*) Hane propositionem in Graecis omissam addidimus auctore 


Commandino. Sed hic aliter et d « 7 deflnit et minimos numeros po- 
nit 5 3 4. Conf. append. ad. propos. 84. 


, id est (ez hypothesi) 


Arithmetica medietas per analogiam sic con- PP 


9*) 


51 


.52 
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αι ἢ M « T 
B ὑπεροχὴ (jj ὑπερέχουσι δύο oi À xai τρεῖς οἱ B xai sig ὁ Γ 
δύο τῶν B xai ἑνὸς τοῦ D, τουτέστεν ἡ τῶν 4 E ὑπεροχή, 
T 
εἷς δὲ ὁ B ὑπεροχή ἔστιν jj ὑπερέχουσιν δύο oi B xai εἷς 
ὁ Γ συναμφοτέρου τοῦ Β Γ, τουτέστιν ἡ τῶ ΕΖ ὑπεροχή. 
ὅταν δὲ ἡ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν Ζ, ἡ τῶν 4 Ε ὑπεροχὴ πρὸς 5 
τὴν τῶν ΕΖ ὑπεροχήν, ἡ μεσότης ἐστίν ἁρμονική. καὶ 
δῆλον ὅτι λέγοιτ᾽ ἂν ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς, μονάδων 
ὑποτεϑεισῶν ὁμοίως τῶν 4 B Γ, τοῖς g y β΄. 
€ «- € “ὦ ς / , ? ^" 3 
H τῇ αἀρμονιχῇ ὑπεναντία μεσότης 8&x τῆς ἀναλο- 
γίας οὕτως συνίσταται. ὅρων ἀνάλογον ὑποχειμένων τῶν 10 
44 B Γ᾽ δύο μὲν τοῖς 44 xai τρισὲ τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ Γ 
ἴσος ἔστω ὃ 44, δύο δὲ τοῖς .4 καὶ δύο τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ 
ὁ E, ἑνὶ δὲ τῷ B καὶ ἑνὶ τῷ D ὃ Ζ' λέγω ὅτι οἱ 4 ΕΖ 
τὴν εἰρημένην ποιοῦσι μεσότητα. 
Πάλιν γὰρ ὁμοίως τοῖς προδεδειγμένοις ἔσται ὡς ὃ 15 
4 A γ᾽’ (9 , & M LZ M * 4 
πρὸς tov Ζ, οὕτως δύο ot 24 μετὰ τοῦ B πρὸς τὸν B. καὶ 
» 94 , 1 c M - € | Fc , 
εἰσὶν δύο μὲν οἱ ΑἹ μετὰ τοῦ Β ὑπεροχὴ ἢ ὑπερέχουσιν δύο 
οἱ ΑΔ xai δύο οἱ B καὶ εἷς ὃ Γ ἑνὸς τοῦ B καὶ ἑνὸς τοῦ T, 
τουτέστιν ἡ τῶν E Z ὑπεροχῇ, εἷς δὲ ὁ B 1 RE 
/ oor, εἷς δὲ ὁ B ὑπεροχὴ Tj ὑπερ- 
«- 3 A - € * / ^w 
ἔχουσι δύο οἱ ἃ xai τρεῖς oi B xai elg ὃ Dl δύο τῶν 2420 
M / ^ € vw α«-- 2; [4 ^w € 
καὶ δύο τῶν B καὶ ἑνὸς τοῦ D, τουτέστιν ἡ τῶν 4 E ὑπερ- 
οχή᾽ ὡς ἄρα ὃ Ζ πρὸς τὸν 4, οὕτως ἡ τῶν 4 E ὑπεροχὴ 
πρὸς τὴν τῶν E Ζ ὑπεροχήν, ὅπερ ἐστὶ κατὰ τὴν μεσότητα 
τὴν τῇ ἁρμονιχῇ ὑπεναντίαν. δῆλον δ᾽ ὅτι καί, μονάδων 
ὑποτεϑεισῶν τῶν 4 B D, εἴη ἂν ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς 25 
7? μεσότης τοῖς c' ε΄ β΄. [ἡ αὐτὴ καταγραφή.] 
'H πέμπτη μεσότης ἐκ τῆς ἀναλογίας οἵτως συνίσταται. 


᾿ ἐκκείσϑωσαν ἀνάλογον ὅροι τρεῖς οἱ ΑΔ B D, xai ἕἑνὲ μὲν 


— M — — — — — 


ἃ. τῶν 41Ε A, distinx. BS 3. ὑπεροχῆς ἐστιν AB!S, corr. B? 
4. τοῦ δ XS, distinx. B τῶν EZ A, distinx. BS, item paulo post 
vs. 6 7. λέγοιτα uiv | ἐλαχίστοις À, corr. BS 9. K A! in marg. 


(S), om. B 40. οὕτω ABS (conf. ad p. 90, 9) ὅρων Hu auctore 
Co pro τῶν 44. δύο μὲν B!S, λυομὲν (sine acc.) A, dual μὲν B? 
44. 414. τῶι T ὃ E ἴσος Δ, sed ὁ E del. prima m. 45—17. ὡς 


ὁ [l/|i||[||[|o£ A μετὰ τοῦ B πρὸς τὸν B καὶ εἰσὶν δύο μὲν οἱ A {|| 


LIBER III. PROPOS. 31. 33. 93 
itr Et est 92a β τε ὅ --ε, εἰ 
βτ-ε--ξ. 
Si vero sit d: 5. — ὃ —5:6 -- ζ, harmonica 'est medietas 
isupra cap. 30). Et apparet, si unitates supponantur « f y, 
hanc medietatem in minimis numeris 6 3 9 constitui. 


XX. Harmonicae contraria medietas ex analogia sic con- Pp. 

stituitur. 
Suppositis terminis proportionalibus a 

LT] B ys 
a | | | ὃ τὸ ϑὰ -- 83β- γ, οἱ 
| | , & — 9a 4- 28 4- y, οἱ 
! | ξ-βογ,; 
| | dico terminos ὅ « ζ medietatem harmonicae 
| contrariam efficere. 


1 | 
Jl "n rl Rursus enim similiter, ac modo demon- 
I | stratum est, erit 

| doof 

ει} T7734 Et est 

! | 3α ἡ β τὰ ε — b, et 
" 
» | βτεὸ — 6; ergo 








id quod contingit seeundum medietatem har- 
monicae contrariam (supra cap. 45). Et ap- 
paret, si unitates supponantur « f y, hanc medietatem in 
minimis numeris 6 5 2 consistere. 
Quinta medietas ex analogia sic constituitur. Prop. 
Exponentur tres termini proportionales.a 8 γ, et sit nd 


[1 ὑπερέχουσιν A, ὡς ὁ ὃ ὡς οἱ ἃ μετὰ τοῦ B. πρὸς τὸν B* 
χαὶ εἰσὶ δύο μὲν οἱ . ἢ ὑπερέχουσι Β18, ἰδοῦπδ8 explevit 
B4 (Co) 49. τῶν EZ A, distinx. BS 49. 30. εἰς δὲ — δύο ol a 








add. B& (Co) — 34. τῶν .fE A, distinx. BS, item proximo versu 
35. τῶν E Z] EZ AS, distinx, B, τῶν add. Hu 84. ὑπεναντία ἃ, 
corr. BS 35. τῶν 411}, ditinx. ΒΒ εἴη ἂν Hu, εἴτε AB!S, 





lore Βέ 36. τοῖς ΞΕΒ A, distinx. ΒΒ ἡ αὐτὴ καταγραφή del. Hu. 
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τῷ 24 xai τρισὶ τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ Γ ἴσος ἔστω ὃ 4, ἕνὶ 
δὲ τῷ 24 xal δύο τοῖς B. xal ἑνὶ τῷ Γ ὁ E, ἑνὶ δὲ τῷ B καὶ 
ἑνὶ τῷ D 0 Ζ' λέγω ὅτι οἱ 4 E Z κατὰ τὴν πέμπτην εἰσὶ 
μεσότητα. 
Ἐπεὶ γὰρ διὰ τὴν ἀναλογίαν ἐστὶν ὡς ὁ Α' μετὰ τοῦ ὃ 

B πρὸς τὸν B, οὕτως ὃ B μετὰ τοῦ I πρὸς τὸν Γ, ἔσται 
καὶ συναμφότερος ὃ ἡγούμενος ὁ 24 B μετὰ συναμφοτέρου 
τοῦ B Γ πρὸς τὸν ἑπόμενον συναμφότερον τὸν B D, τουτ- 
ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν Ζ, οὕτως συναμφότερος ὃ 4 B 

A 4 0» , 1 ς € € b 
πρὸς τὸν D. καὶ ἔστι συναμφότερος μὲν ὃ ΑΔ B ἡ ὑπεροχὴ 10 
ἢ ὑπερέχει εἷς ὃ Α' καὶ δύο οἱ B καὶ εἷς ὃ Γ' ἑνὸς τοῦ B 

i] ^ - ^w * 
xai ἑνὸς τοῦ D, τουτέστιν ἡ τῶν E Z ὑπεροχή, ὁ δὲ B ἡ 
ὑπερέχει εἷς ὃ ΑἹ καὶ τρεῖς οἱ Β καὶ εἷς ὁ Γ ἑνὸς τοῦ 4 
xai δύο τῶν B καὶ ἑνὸς τοῦ Γ, τουτέστιν ἡ τῶν 4 E ὑπεροχή" 
€ y € σ᾽ 4 4 e [d - ς A M bl - 
ὡς ἄρα ὁ Ζ πρὸς τὸν E, οὕτως ἡ τῶν Δ É ὑπεροχὴ πρὸς τὴν 15 
τῶν E Z ὑπεροχήν, ὅπερ τῇ πέμπτῃ συμβέβηκεν μεσότητι. 
καὶ λέγοιτ᾽ ἂν ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς τοῖς εἰ δ΄ B, μονά- 
δων ὑποτεϑεισῶν τῶν 4 B Γ. [ἡ αὐτὴ δὲ καταγραφή. 

ς , , - 3 ?, e , 

53 H ἕχτη μεσότης ἐκ τῆς ἀναλογίας οὕτως συνίσταται. 
ἐχκείσϑω ἣ αὐτὴ τῶν ΑΔ B Γ᾽ ὅρων ἀναλογία, καὶ tvi μὲν 20 
τῷ 4d xai τρισὶ τοῖς B καὶ δύο τοῖς Γ ἴσος ὁ 4, ἑνὶ δὲ 
τῷ 44 xai δύο τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ Γ ὁ E, 6 δὲ Z ἔστω ἡ 
ς ν 7c , , € - , er 
ὑπεροχὴ ἢ ὑπερέχει συναμφότερος ὃ 4B τοῦ Γ΄ λέγω ὅτι 
οἱ Δ E Z τὴν προχειμένην ποιοῦσι μεσότητα. 

Ἐπεὶ γὰρ διὰ τὴν ἀναλογίαν ἐστὲν ὡς ὃ “4 μετὰ δύο 5 
τῶν B τιρὸς συναμφότερον τὸν 24 B, οὕτως ὃ B μετὰ δύο 
τῶν D τιρὸς συναμφότερον τὸν B DL, καὶ πάντες οἱ ἡγού- 


$. x«i δυσὶ (dvo Hu; roig 8 — τῷ B add. B* (Co) ὃ. πέμπτην S, 
EAB  5.ó« BiS, ἡ 4818 6.6 B (ante μετὰ τοῦ T) Αἱ ex ὁ 4l 
7—9. ὁ 4B — τοῦ ΒΓ — τὸν BF etc. AS, distinx. B 7. 8. συναμή o- 
τέρου τοῦ Hu, τοῦ συναμφοτέρου AB!S, τοῦ Gvrauqorégov τοῦ B3 
40. πρὸς τὸν B edd. B! 48. τῶν E Z Co, τῶν .1E A, τῶν ὃ ε BS 
42. ὁ δὲ B — A. τουτέστιν ἡ τῶν 4 E ὑπεροχή om. B! (add. B3) 
42. ἡ B3, ὡς ΑΒ 18. τρεῖς ὁ B AS, δύο οἱ 8 ΒΔ 14. τῶν 41 (post 
τουτέστιν ἡ) A, distinx. S, τῶν ε t B? cod. (ὃ 145. ὡς ἄρα --- ὑπερ- 
οχὴ add. Co, ὡς ἄρα ὁ € πρὸς τὸν ζ. οὕτως ἡ τῶν ὃ ε ὑπεροχὴ add. B3 
cod. Co 418. τῶν ΕΖ οἱ 41. τοῖς E.1B A, distinx. ΒΒ 4148. ἡ αὐτὴ 
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Ó — a - 98 -- y, el 
| € — a - 28 -- y, et 
ξ — xy 
dico terminos ὃ € C£ in quinta medietate esse. 
Quoniam enim propter analogiam et 
componendo est 











| d 2 x x summà antecedentium 

, consequentiumque fa- 
ctà 'elem. 5. 12: erit 
etiam 

1 


L 8 8-4» ζ 
α Ἔβτε -- ζ, οἱ 
β τῷὸᾳ ὃ — 6; ergo 





i z LL id quod in quinta medietate contingit (su- 
pra cap. 45). Atque, si unitates supponantur « f y, haec 


medietas in. minimis numeris 5 ὁ 9 constitui dicatur. 





τι τ τ Sexta medietas ex analogia sic consti- P 
| tuitur. 
i d Exponatur eadem proportio «a: 9 — 
| | B: y, et sit 
| ó —a4-38--2y, e 
|' € 2 a - 20 4- y, et 4 
| L-—a--g8—y; 
l à | dico terminos ὃ € ζ sextam medietatem effi- 
1 | cere. 
| Quoniam enim propter analogiam !, est 


| «6-280 β- 37} 
|, | e-c8 — Bey! 
| 





et summá antece- 





dentium  consequentiumque 
factà (elem. 5. 12 











l 
4) Est enim ex hypothesi et componendo et e contrario a β à z 
y αι δ By » «4-28 B--3y 
— —, alque: zz ; ergo per- additionem — —- 2 ———^. 
Bey ἀπ By V «τ By 


δὲ χαταγρ. del. Hu 44. ἔστω Hu pro καὶ 484. ποιήσουσι 8 
46. τὸν 41 AS, distinx. B (paulo post recte τὸν B Γ οἱ τοῦ B Γ etiam A) 


Top. 


p 
28 


54 
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μενοι πρὸς πάντας τοὺς ἑπομένους ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ὡς ὁ 
-4 καὶ τρεῖς oi B καὶ δύο οἱ Γ᾽ πρὸς συναμφότερον τὸν 
-4 B μετὰ σιναμφοτέρου τοῦ B I, τουτέστιν ὡς ὃ 4 πρὸς 
τὸν E, οὕτως ὁ B μετὰ δύο τῶν l' πρὸς συναμφότερον τὸν 
ΒΓ, καὶ ἔστιν ὃ μὲν Β μετὰ δύο τῶν D ὑπεροχὴ fj ὑπερ-5 
ἔχει ὃ .4 μετὰ δύο τῶν B καὶ ἑνὸς τοῦ Γ᾿ τῆς ὑπεροχῆς 
ὑπερέχει συναμφότερος ὃ ^4 B τοῦ Γ, τουτέστιν ἡ τῶν E Z 
ὑπεροχή, συναμφότερος δὲ ὃ B Γ ὑπεροχή ἐστιν ἡ ὑπερέχει 
6 4 μετὰ τριῶν τῶν B καὶ δύο τῶν Γ' ἑνὸς τοῦ 44 καὶ δύο 
τῶν B καὶ ἑνὸς τοῦ D, τουτέστιν jj τῶν 44 E ὑπεροχή, ὡς 10 
ἄρα E πρὸς 4, οὕτως 1) τῶν 4 E ὑπεροχὴ 

7 πρὸς τὴν τῶν Ε Ζ ὑπεροχήν, ὥστε οἱ 
« | 4 EZ τὴν ἕχτην ποιοῦσι μεσότητα. καὶ 

] συνίσταται ὁμοίως ἐν ἐλαχίστοις ἀριϑμοῖς 

lt τοῖς ς΄ δ΄ o, μονάδων ὑποτεϑεισῶν τῶν 15 
«4 B E. [ἡἣ αὐτὴ καταγραφή.] 


Ϊ | . « 





M * 
Ἧ δὲ ὀγδόη μεσότης ἐκ τῆς dva- 
Ι | Aoylag οὕτως συνίσταται. ἐκκείσϑωσαν 
| τρεῖς ἀνάλογον ὅροι οἱ .4 B D', xai δύο 
| μὲν τοῖς «4 xai τρισὶ τοῖς B xai ἑνὶ τῷ 20 
Y Γ ἴσος ὁ 4, ἑνὶ δὲ τῷ .4 καὶ δύο τοῖς B 
| xai ἑνὶ τῷ T ὁ E, δύο δὲ τοῖς B xai ἑνὶ 
| τῷ Γ ὁ Ζ' λέγω ὅτι οἱ 4 E Z κατὰ τὴν 
ὀγδόην εἰσὶ μεσότητα. 


3. 8. τὸν 4B AS, distinx. Β 4--θ. οὕτως ὁ B TIU T πρὸς 
συναμιρότερον τῶν BF καὶ ἐστιν ὁ μὲν B μετὰ | {{{ΠΠ||| ὑπεροχὴ ἢ ὑπερ- 
ἔχει ὁ A μετὰ δύο τῶν B A, enedemquo lacunae in BS, quas explevit οἱ 
τὸν dy, καὶ ἔστιν corr Bh (Co — 6. ἑνὸς edd. He τῆς ὑπεροχῆς 
AS, ἡ ὑπεροχὴ B^ in rasura 1. ὁ 4B τοῦ Γ ABIS (Co), ὃ a B μετὰ 
τοῦ συναμφοτέρου B y Bt, ὁ a ὶ μετὰ τοῦ συναμῳοτέφου ToU d y cod. 
Co τῶν EZ A, distin. ΒΒ 8. à BT AS, dislinx. B. — 9. τριῶν 
τῶν B BS (Co), τριῶν τῶν δύο cod. Co — 10. τῶν (ΠΕ A, distinx. BS, 
item paulo post (sed mox τῶν E Z — οἱ 4 E Z eic. recte etiam A) 
40. 44. ὡς ἄρα — ὑπεροχὴ add. A? in marg. (BS) 46. ἡ αὐτὴ χα- 
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8y ς dia Ra; δ atque est B -- 2y — ε — L, et 


By € 4- 28 -F y ε 
B y — 0— €, ergo 





τ ΞΞ LL itaque termini à ε & sextam efficiunt me- 
dietatem (supra cap. 45). ΕἸ similiter, si unitates supponan- 
tur & f y, haec medielas in minimis numeris 6 ὁ 4 consti- 
tuitur. 


Septima. medietas ex analogia sic constituitur. | OP 
Exmponantur — tres Termini proportionales 
T  & f 5j, εἰ sit 





Ó — a - β- γ, οἱ 


dico terminos ὃ 8 ζ septimam medietatem con- 


stituere. 
| Quoniam enim ex hypothesi est 
ὃ -- ζεε α - β -Ξ 8, οἱ 
ὃ —6&-y-L, est igitur 
C & 0—t6.. 
- Ξη-ν id quod in septima medietate 
» conlingit. (supra cap. 46). Atque, si unitates po- 
nantur α f y, haec medietas in minimis numeris 
ὦ 3. f constituitur. 


XXI. Octava medietas ex analogia sic constituitur. Prop. 


Exponantur tres termint proportionales a βὶ »y, et sit 
ὃ — 2a - 38 -- y, et 
€ — 0 2- 28 -- y, et 
b — 28 4 y; 
dico terminos ὃ & ζ secundum octavam medietatem esse. 


*) Vide append. 


ταγραφὴ del. Hu 47. ΚΑ A! in marg., om. BS 48. οὕτω ABS 
(conf. ad p. 90, 9) 19. τρεῖς Hu pro ol ol ΑΒΓ A, distinx. BS 
καὶ δυσὶ B3, item posthac 

Pappus 1. 1 


θὲ ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ T. 


Ἐπεὶ γὰρ διὰ τὴν ἀναλογίαν ὡς δύο oi 4 μετὰ τοῦ B 
* ’ A eoa L4 a ^ 
πρὸς συναμφότερον τὸν À B, οὕτως δύο oi B μετὰ τοῦ D 
πρὸς συναμφότερον τὸν B D, καὶ πάντες πρὸς πάντας, ὡς 
δύο οἱ 44 xai τρεῖς οἱ B καὶ εἷς ὃ TI τιρὸς ἕνα τὸν 4 καὶ 
δύο τοὺς B καὶ ἕνα τὸν Γ, τουτέστιν ὡς ὁ 4' πρὸς τὸν E,5 
et , € 4 - & )? M 

οὕτως δύο οἱ 44 μετὰ τοῦ B πρὸς συναμφότερον τὸν 214 B, 
xai εἰσὲν δύο μὲν οἱ Α΄ μετὰ τοῦ B ὑπεροχὴ 5) ὑπερέχουσιν 
δύο οἱ 44 καὶ τρεῖς oi B xai εἷς ὁ Γ δύο τῶν B καὶ ἑνὸς 

fw , € - ΄ € , , 14 C 
τοῦ D, τουτέστιν ἣ τῶν 4 Z ὑπεροχή, συναμφότερος δὲ ὁ 
-4 B ὑπεροχή ἐστιν 5j ὑπερέχουσιν δύο οἱ ΑΓ καὶ τρεῖς οἱ B10 
xai εἷς ὃ Γ᾽ ἑνὸς τοῦ ΑΔ καὶ δύο τῶν B καὶ ἑνὸς τοῦ T; 

, € “ € , X € » € & ^ 
τουτέστιν 7) τῶν 71 E ὑπεροχῇ, xat ὡς aga 0 4 πρὸς τὸν 
E, ἡ τῶν .1 Ζ ὑπεροχὴ τιρὸς τὴν τῶν 4 E ὑπεροχήν, ὅπερ 

bl 3 , , , hl 3 P 2j , 
τὴν ὀγδόην συνίστησι μεσότητα. καὶ λέγοιτ᾽ ἂν ἐν ἐλαχί- 
στοις ἀριϑμοῖς τοῖς c' à. γ΄, μονάδων νοουμένων τῶν 4 B Γ. 15 

55 χβ΄. 'H ἐνάτη μεσότης 9v ἀναλογίας οὕτως συνίσταται. 
τῶν 44 B D ἀνάλογον ὑποχειμένων ἑνὶ μὲν τῷ 4 καὶ δύο 
τοῖς B καὶ ἑνὶ τῷ Γ loog ἔστω ὁ 4, ἑνὶ δὲ τῷ L4 καὶ ἑνὶ 
τῷ B καὶ év τῷ Γ ὃ E, ἑνὶ δὲ τῷ B καὶ ἑνὶ τῷ Γ ὃ Z- 
λέγω ὅτι ok 4 E Ζ τὴν ἐνάτην περιέχουσιν μεσύτητα. 20 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς συναμφότερος ὃ «Α΄ B πρὸς τὸν B, 
οὕτως συναμφότερος ὃ B Γ᾽ πρὸς τὸν D, καὶ πάντες πρὸς 
πάντας, ὡς ὃ .4 μετὰ δύο τῶν B καὶ τοῦ D πρὸς συναμ- 

, N [4 € € 4 & ΄, et 
φότερον τὸν B D, τουτέστιν ὡς ὁ 4 xoc vov Z, οὕτως 
συναμφότερος ὁ «4 B πρὸς τὸν. B, ἀλλὰ συναμφύτερος μὲν 25 
ὁ «4 B ὑπεροχή ἐστιν ἢ ὑπερέχει εἷς ὁ .4 καὶ δύο οἱ B 

A * e [d rJ 
καὶ εἷς ὁ Γ συναμφοτέρου τοῦ B D, τοιτέστιν ἡ τῶν 4 Z 
ὑπεροχή, ὁ δὲ B ὑπεροχή ἐστιν ἦ ὑπερέχει εἷς ὃ 24 καὶ δύο 
οἱ B καὶ εἷς ὁ Γ ἑνὸς τοῦ .«Α' καὶ ἑνὸς τοῦ B xai ἑνὸς τοῦ T, 


4, 4 B οὕτως --- 3. συναμφότερον τὸν om. AB!S, add. B* (Co) |. 
6. συναμφότερον τὸν ZE AB!S cod. Co, corr. B? (Co) 9. τῶν .1Z 
A, distinx. BS — 9. 40. ὁ 4B AS, distinx. ΒΟ 48. τῶν zfE A, distinx. 
BS 4148. 48. πρὸς τὸν Ζ ἡ τῶν 1 ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τῶν AZ ὑπερ- 
οχήν AB! (item S cod. Co, nisi quod pro 71Z S habet δ ε ᾧ et cod. Co 
« £), corr. B3 (Co) 45. roig H .1Γ AB!S cod. Co, corr. B3 (Co) 
46. KB Αἱ in marg. (S), om. Β ενάτη A(B!), ἐννάτη Β5 δι᾽ add. 
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Quoniam enim propter analogiam!) est 
EH Ξε NI ; et summá antecedentium consequen- 
tiumque (δοιὰ (elem. 5, 43) 
8.:ιβ dai y ὃ -.-- 
EE] «38x, 7.) 5dque est a p — ὁ be 
& 4- B — ó —e, ergo 


322-4 id quod octavam medietatem constituit. 





(supra cap. 46). Atque haec in minimis numeris 6 4 3 con- 
sistere dicatur, si unitates ponantur a f y. 
XXII. Nona medietas per analogiam sic constituitur. 
lisdem terminis a B y suppositis sit 











TT | ὅπτπεα - 39β- γ, € 
« t £a aye 
| t-8-D5n 
| dico terminos d e€ 5, nonam complecti me- 
" | dietatem. 
T | Quoniam enim propter analogiam et 
β | | componendo est 
us - 2x, et summá (ut in su- 
| perioribus) factà 








ME 
ponendo et rursus e contrario EBRTGy el 2x87 Bay 
3:8 Mey 


«x8 B*y 





per additionem 


Hw (boc enim facilius interciderit quam allerum, quod exspectamus, 
ἐκ τῆ) οὕτω ABS (conf. ad p. 90, 9) 47. τῶν 4 B T. AÀB, post 
τῶν add. γὰρ A rec. S, τῶν αὐτῶν vel ὅρων τῶν .4 B T' coni. Hu 
by μὲν BS, εἰ μὲν A.— (7.48. δυσὶ τοῖς BB 49. Ε — τῷ D ὁ om. 
AB!S, edd. Co (similiter post ἑνὶ δὲ τῷ a Bf add. καὶ ἑνὶ τῶ f καὶ 
dà rà y ὁ ἢ — 90. ἐνάτην A(B), ἐννάτην 8 84. ὡς συναμφοτέρους 
A, corr. ΒΒ — 34. 33. ὁ AB — ὁ ΒΓ ΑΒ, distinx. B, 'ac similiter 
posthac — 37. τῶν ZZ A, distinx. BS, ac similiter postbac 
. 17* 


Prop. 


56 


57 
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τουτέστιν ἡ τῶν 4 E ὑπεροχή, καὶ ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς τὸν 
Ζ, ἡ τῶν d Z ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τῶν 4 E ὑπεροχήν, ὅπερ 
τῆς ἐνάτης μεσότητος ἴδιόν ἐστιν. καὶ περιέχουσιν αὐτὴν 
ἐλάχιστοι ἀριϑμοὶ οἱ δ' γ΄ β΄, μονάδων ὑποκειμένων ὁμοίως 
τῶν 4 B Γ. [ἡ αὐτὴ καταγραφή.] ὅ 
χγ. Ἢ δεκάτη μεσότης ἐκ τῆς ἀναλογίας οὕτως ovvt- 
σταται. πάλιν τριῶν ἀνάλογον ὄντων τῶν 4 B Γ τοῖς μὲν 
44 B Γ ἴσος ἔστω ὁ 4, τοῖς δὲ ΒΓ ὁ E, τῷ δὲ Γ ὁ Z 
λέγω ὅτι οἱ 4 Ε Ζ κατὰ τὴν δεκάτην εἰσὶ μεσότητα. | 
Ἐπεὶ γὰρ wg συναμφότερος ὁ B Γ᾽ πρὸς τὸν Γ᾽, τουτ- 10 
ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν Z, οὕτως συναμφότερος ὃ 4 B 
πρὸς τὸν B, καὶ ἔστιν συναμφότερος ὁ Α' B ὑπεροχὴ 
ὑπερέχουσιν οἱ 4 ΒΓ τοῦ Γ, τουτέστιν ἡ τῶν 4 Ζ ὑὕὑπερ- 
οχή, ὃ δὲ B, ἦ ὑπερέχουσιν οἱ B Γ τοῦ T, τουτέστιν ἡ τῶν 
E Z ὑπεροχή, ἔστιν ἄρα ὡς 0 E πρὸς τὸν Z, οὕτως ἡ τῶν 1ὅ 
Δ Z ὑπεροχὴ πρὸς τὴν τῶν E Ζ ὑπεροχήν, ὃ τῇ δεκάτῃ 
συμβέβηκεν μεσότητι. καὶ ποιοῦσιν αὐτὴν ἐλάχιστοι ἀριϑ- 
pol οἱ y' β' α', μονάδων ὑποτεϑεισῶν τῶν 4 B T. 
Ἔχκκεινται δὲ τοῦ προχείρου χάριν καὶ οἵ ἀριϑμοὶ ἑξῆς, 
καϑ᾽ οὗς ἕκαστος ὅρος τῆς ἀναλογίας πολλαπλασιαζόμενος 20 
ποιεῖ μεσότητα ἑκάστην, καὶ παράκεινται οἱ ἐλάχιστοι περι- 
ἔχοντες αὐτάς. οἷον émi τοῦ τῆς ἕχτης μεσότητος πλινϑίου 
ὁ μὲν πρῶτος στίχος ὃ α' y β' σημαίνει τοῦϑ᾽ ὅτι ὁ πρῶτος 
ὅρος τῆς ἀναλογίας ἅπαξ καὶ ὃ δεύτερος τρὶς καὶ ὃ τρίτος 
δὶς συντεθέντες τὸν πρῶτον τῆς μεσότητος ὅρον ἀποελη- 25 
ροῦσιν. ὃ δὲ δεύτερος τοῦ πλινϑίου στίχος ὃ α΄ fj κα΄ 
μαΐίνει ὅτι Ó πρῶτος τῆς ἀναλογίας ὅρος ἅπαξ καὶ ó δεύ-- 
τερος δὶς καὶ ὃ τρίτος ἅπαξ τὸν δεύτερον ὅρον ἀποπληροῦσι 
τῆς μεσότητος. ὃ δὲ τρίτος τοῦ πλινϑίου στίχος ἐπὶ μὲν 


8. ἐνάτης (sine spir.) Α, ἑνάτης B, ἐννάτης 5 δ. ἡ αὐτὴ κατα- 
γραφὴ del. Hu 6. xy' add. S οὕτω ABS (conf. ad p. 90, 9) 
8. roig δὲ BP A, distinx. BS (paulo ante τῶν 4 B Γ et et μὲν ART 
recte etiam A) 9. οἱ Z/EZ A, distinx,. BS 40. ὁ ΒΓ AS, distinx. 
B, ac similiter posthac 48. οἱ .48Γ — τῶν AZ Α, distinx, BS, ac 
similiter posthac 94. μεσότητας ἐς | A(S), corr. B 39. oiov Hu, «t 


Coproó róv 848. δα γβ B3, 6 ABI AB'S 24. τρὶς S, τρεῖς AB 
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Ξ-- “τί ;, id quod nonae medietatis proprium est 
(supra cap. 46). Et hanc complectuntur minimi numeri 
& 3 2, si perinde unitates supponantur a f) y. | 
XXIII. Decima medietas ex analogia sic constituitur. ^ Prop. 
Sint rursus tres (ermini proportionales 
Ϊ | αβγ, οι 
a δια - β- γ, οὦ 
ε-Ξ β-Ἐ γ, οἱ 
à by | 
dico terminos ὃ & ζ iuxta decimam medietatem 


3j 
; 


«H8 — By € t 





esse 
; | | Quoniam enim componendo est 
Ü 


8 y τ᾽" 
α“Ἐβ τοῦ -- ζ, οἱ 
| βτεε -- ζ, est igitur 
; " zz Ti id quod in decima contingit 


medietate (supra cap. 46). Et hanc efficiunt 
minimi numeri 3 2 4, si unitates supponantur a f y. 

Sed quo commodior sit conspectus, a nobis et numeri expo- 
siti sunt, cum quibus singuli termini proportionales multiplicati 
unamquamque medietatem, sicut modo demonstravimus , ef- 
ficiunt, et appositi sunt minimi numeri qui medietates con- 
tinent. Velut in tabula sextae medietatis primus versiculus 
α᾽ y β΄ significat primo termino proportionali semel, et se- 
cundo ter, et tertio bis sumptis et horum summa facta pro- 
dire primum medietatis terminum. — Secundus autem tabulae 
versiculus α΄ β΄ α΄ significat primo termino proportionali se- 
mel, et secündo bis, et tertio semel sumptis et horum summa 
facta prodire secundum terminum medietatis. Tertii autem 
tabulae versiculi in reliquis medietatibus simpliciter, ut per- 


25. συν[ϑέντες A(BS), corr. Hu euctore Co 46. ὁ 4B.4 AB'S, distinx. 
Co $7. ὅρος ἅπαξ B), πρὸς ἅπαξ AS, προσάπαξ B! 49. μεσό- 
τητος Hu auctore Co pro ἀναλογέας 
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τῶν ἄλλων μεσοτήτων ἁπλῶς, ὡς γέγραπται, συντέϑεται, 
ἰδίως δ᾽ ἐπὶ ταύτης ὁ a' a' α΄, καϑὸ προείρηται, σημαΐνει 


γίνεσθαι τὸν τρίτον τῆς μεσότητος ὅρον ἐχ τῆς ὑπεροχῆς ἧ 


ντες τὰς μεσότητας 
λάχιστοι ἀριϑμοί 


δ 


γεωμετριχὴ 


—— M—M 


ἁρμονική 


«ε 
ὑπεναντία 





4. συντέϑεται Hu. pro συντιϑέμενος 3. ὁ 4 4 A4 AB, ὁ aca S 
*) ad hanc tabulam varietas scripturae tantummodo ex S enotata est; 
sed cum Commandinus in sua descriptione eosdem errores ac S ex- 
hibeat, celeros codices fere consentire efficitur **) sequitur in S 
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scriptum est, componuntur; proprie autem in hac sexía me- 
dielate versiculus α΄ α΄ α΄, sicut supra (propos. 25) dictum 
est, significat tertium medietatis terminum effici ex differen- 


Terminorum Terni minimi numeri qui 
comparatio medietates continent 


Medietates 


arithmetica ει €&-4-328--y 6 4 8 
ἢ Ξ By 


dz αἰ 3β. γ 

geometrica € B--y 
y 

J 3«--38--y 

harmonica Ez 28 Ὁ y 
By 


Jj —32«-438-y 


contraria 
. € za -- 28 -- y 
harmonicae ὃ τ- By 


óz e 4-88 ay 
quinta ἔξ &u4- 986 -- y 
ὃ Ξ 8cy 


Ü — «4-38 -4-2y 


septima 


d z 2a«-4-38 4- y 
€ uu --?8 --y 
(9 9384 


τ, a4-38-y 





undecimus ordo ««' cum una nota «: vide Co ***) numeri huius 
columnae variis rationibus in S turbati sunt, cuius corruptelae speciem 
exhibet Commandinus 4) pro sex α΄ S Co nihil habent nisi £ arri- 


xo; XL) pro δ' in S legitur « 


7 
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ὁ πρῶτος τῆς ἀναλογέας ὅρος ἅπαξ καὶ ὁ δεύτερος ἅπαξ 
συντεϑέντες ὑπερέχουσιν ἅπαξ ληφϑέντος τοῦ τρίτου. oi 
δ᾽ ἐκ τῆς τρίτης τοῦ πλινϑίου ἀριϑμοὶ οἱ ς΄ δ' α' τὴν με- 
σύτητα περιέχουσιν αὐτήν. [ὡς γὰρ ὁ δεύτερος ὅρος πρὸς 
τὸν πρῶτον, τουτέστιν ὡς αἱ τέσσαρες μονάδες πρὸς τὰς ὃ 
P5, οἴτως ἡ ὑπεροχὴ τοῦ πρώτου παρὰ τὸν δεύτερον, τουτ- 
ἐστιν 7) τῶν ἕξ μονάδων παρὰ τὰς τέσσαρας ὑπεροχή, αἵπερ 
εἰσὶ μονάδες δύο, πρὸς τὴν ὑπεροχὴν τοῦ δευτέρου ὅρου παρὰ 
τὸν τρίτον, τουτέστι τῶν τεσσάρων μονάδων παρὰ τὴν μίαν, 
αἵπερ εἰσὶ μονάδες τρεῖς. ἑκάτερος γὰρ λόγος (ἑκατέρου) 10 
ὑφημιόλιος" αἵ ve γὰρ τέσσαρες μονάδες τῶν ἕξ καὶ δύο 
τῶν τριῶν τὸν αὐτὸν ὑφημιόλιον περιέχουσι λόγον.) τὰ δ᾽ 
δμοια καὶ ἐπὶ τῶν ἄλλων πλινϑίων νοείσϑω. 

ὅ8 x0. Τὸ δὲ τρίτον τῶν πιροβλημάτων ἦν τόδε. 

"Boro τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ΑΒΓ ὀρϑὴν ἔχον τὴν 15 
B γωνίαν, καὶ διήχϑω τις ἡ AMA, καὶ κείσϑω τῇ 4B ἴση 
ἡ AE, καὶ δίχα τμηϑείσης τῆς E.4 κατὰ τὸ Z καὶ ἐπι- 
ζευχϑείσης τῆς ΖΓ δεῖξαι συναμφοτέρας τὰς 4ΖΓ δύο πλευ- 
ρὰς ἐντὸς τοῦ τριγώνου μείζονας τῶν ἐχτὸς συναμφοτέρων 
τῶν ΒΑ͂Γ πλευρῶν. 20 
, ΚΚαὶ ἔστι δῆλον. ἐπεὶ γὰρ αἱ ΓΖΑ͂, τουτέστιν αἱ ΓΖΕ, 
τῆς ΓΑ͂ μείζονές εἰσιν, ἴση δὲ ἡ 4Ε τῇ .4B, αἱ ΓΖΖ ἄρα 
δύο τῶν ΓΑ͂Β μείζονές εἰσιν. 

ῦ  'Hv δὲ τὸ προκείμενον ὑγιέστερον προτεῖναι καὶ οὕτως. 
ὀρϑογωνίου τυχόντος ὑποχδιμένου τοῦ ΑΒΓ "λαβεῖν τε ση- 25 
μεῖον ἐντὸς τοῦ τριγώνου, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ δύο᾽ εὐθείας ἀγα- 
γεῖν, μίαν μὲν τέμνουσαν τὴν BI, τὴν δὲ λοιπὴν ἐπὶ τὸ Γ 
ἐρχομένην, ὥστε συναμφοτέρας μείζονας εἶναι τῶν ἐχτός, 


3. χαὶ ante ληφϑέντος add. S 8. ἐχ τῆς τρίτης (scil. μερέϑος) 
Hu, ἐχτὴης (sic) A(B!), ἐχτὸς B5, ex S oí Η .1.4 AB!S, corr. B? 
4. ὡς γὰρ — 48. λόγον interpolatori tribuit Hu 5. τέσσαρες S, 


«1 AB 7. FEBS, 8 A ὑπεροχὴν À, v erasum in B, et abest a S 
40. post ἑκάτερος add. τὴν μέαν Αἴ, expunx. A? éxarfpov alius qui- 
dam interpolatis iam verbis imperite inseruit 44. xd' add. 8 
45. 46. τὴν B y[[/[[l] diny9c τές À 47. díiya τμηϑείσης B* Sca, 
Jia vul[/[[/| A, tot fere litterarum lacuna in B!S 48. δεῖξαε συναμ- 
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tia, qua summa termini proportionalis primi semel, secun- 
dique semel sumpti superat tertium terminum. n tertia 
autem tabulae parte numeri 6 ἐ 4 ipsam medietatem conti- 
nent. [Namque ut secundus terminus ad primum, ita est 
prima differentia ad secundam, id est 4 : 6 22 6—4&:4 —4 
' z 2:3. Utraque enim proportio (scilicet. 4: 6 et 2:5) 
subsesquialtera est, quippe cum et & unitates ad 6, et 2 ad 
3 eandem subsesquialteram proportionem contineant.] Simi- 
lia etiam de reliquis tabulis mente percipiantur. 

Tertium problema !) hoc erat. 

XXIV. Sit triangulum orthogonium «f», angulum f re- Prop. 
ctum habens, et ducatur quaedam αὖ, ponaturque δὲ — af, 
et, cum δὰ in puncto 
ζ bifariam secta sit οἱ 
iuncta Cy, demonstre- 
tur summam laterum 
06 Cy, quae sunt in- 
tra triangulum, maio- 
rem esse summáà la- 
terum, fa ay. 

Hoc quidem ma- 
nifestum est. Quo- 
niam enim est 
yC -ε La » γα, id est yb -- 05 » ya, et δὲ — af, est igitur 
yb -t- ζε -- ed, τὰ est. γζ - CÓ o ya -- aff. 

Rectius autem idem sic proponi poterat. Triangulo ortho- 
gonio quovis ay supposito sumatur punctum quoddam intra 
triangulum, et ab eo duae rectae ducantur, quarum una δα- 
sim fy secet, altera ad punctum » tendat, earumque summa 
maior sit summà exteriorum /alerum, scilicet ut is cui pro- 


β j y 


4) Conf. supra p. 31! adnot. 4. 





φοτέρας Hu, d]//]]]//]]]]]/ &, d.............. BS δύο πλευρὰς) πλευρὰς τὰς 
coni. Hu 31. αἱ Z4 AB, lineolam sub « om. S al ante ZE 
add. Hu 43. αἱ γζα ἄρα S, in quo y6d (sic recte AB Co) restituit 
$ca 48. συναμφοτεέραι (sine acc.) A, corr. BS 
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ἕνα δηλονότι [ὃ προταϑεὶς] διάξας τυχοῦσαν τὴν “44 καὶ 
ϑεὶς τῇ .18Β ἴσην τὴν 4Ε καὶ τεμὼν δίχα τὴν ΕΑ κατὰ 
τὸ Ζ ἀποδείξῃ τὸ Ζ σημεῖον ποιοῦν τὸ πρόβλημα. ἐπι- 
ζευχϑείσης γὰρ τῆς ΓΖ δύο at LZ δύο τῶν ἐχτὸς ΓΑ͂Β 
μείζονές εἶσιν. ἀλλ᾽ ὅτι τοῦτο μέν, ὅπως ἂν τις ἐϑέλοι ὅ 
προτείνειν, ἀπειραχῶς δείχνυται δῆλον, οὐκ ἄκαιρον δὲ 
καϑολικώτερον περὶ τῶν τοιούτων προβλημάτων διαλαβεῖν 
ἀπὸ τῶν φερομένων παραδόξων Ἐρυκίνου προτείνοντας 
οὕτως. 

60 κε΄. Ἐν παντὶ τριγώνῳ, πλὴν τοῦ ἰσοπλεύρου καὶ ico- 10 
σχδλοῦς τοῦ τὴν βάσιν ἐλάσσονα τῆς πλευρᾶς ἔχοντος, δυ- 
νατόν ἔστι συσταϑῆναί τινας ἐπὶ τῆς βάσεως ἐντὸς δύο 
εὐϑείας ἴσας ταῖς ἐχτὸς ὁμοῦ λαμβανομέναις. | 

Ἔστω πρότερον ἀνισοσκελὲς τρίγωνον τὸ ΑΒΓ μείζονα 
ἔχον τὴν .48Β τὴς BT, καὶ τετμήσϑω συναμφότερος 7) ΑΒΓ 18 
δίχα κατὰ τὸ 4, καὶ εἰλήφρϑω μεταξὺ τῶν 4 B τυχὸν ση- 
μεῖον τὸ E, καὶ τῇ ΑΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ EZ, καὶ ἐπ᾿ 
αὐτῆς τυχὸν τὸ H, xai τῇ ΕΑ παράλληλος ἡ HO, καὶ 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ HI^ ἐκβεβλήσϑω. ἐπεὶ μείζονες at μὲν EBZ 
τῆς ΕΖ αἱ δὲ ΓΖΗ τῆς DH, συναμφότερος ἄρα ἣ ΕΒΓ 0 
μετὰ τῆς ΗΖ μείζονές εἰσι συναμφοτέρων τῶν ΕΖ ΗΓ. 
κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ZH: μείζων ἄρα καὶ συναμφότερος ἡ 
ΕΒΓ συναμφοτέρου τῆς EHT, καὶ μᾶλλον τῆς ΗΓ. ἔστω 
συναμφοτέρῳ τῇ ΕΒΓ ἴση ἡ ΗΜ, καὶ περὶ κέντρον τὸ H 
διὰ τοῦ .,1 γεγράφϑω χύκλου περιφέρεια ἣ ΑἸΚΟ τέμνει 25 

δὴ ἑκατέραν τῶν ΓΘ OH, ἐπεὶ ἣ .4E, τουτέστιν ἡ OH, 


—— 





4. ὁ προταϑείς (is cui problema propositum est?) iure suspectum 
videatur et ab interpolatore additum, qui verbi ἀποδείξῃ subiectum 
cogitatione suppleri non intellegeret τυχοῦσαν τῆι 4.1 AB!S, corr. 
pt 3. ϑεὶς) ὁ εἰσ Α, ὁ εἰς BIS, ϑεῖς B3 4. 8. χατὰ ΖΑ, 
τὸ add. BS δ. ἀλλ᾽ ὅτι Hu pro ἀλλὰ 8. ἐρυχειν ουπροτεέίνοντας 
A, ἐρυχεένου προτείνοντας B!S, ἐρυχεένου προτείνοντος Β3, corr. Hu 
40. χε Alin marg. (S), om. Β 16. τῶν ./B AS, distinx. B 48. τῆι 
E .4 A, coniunx. ΒΒ 49. ἐπιζευχϑεῖσαν ἡ H Γ A? ex ἐπιζευχϑεῖσανε 
H T μὲν add. Hu 34. τῶν EZHT  À, distinx. BS 24. χέντρον 
τὸ N AVI, corr. BSV2 $26. ἑχατέραν τῶν γϑ $5 B* (Co), éxo|veo//]//]//[] 
À, éxarté......... ἡ B!, ἑχατέρων τῶν .... S, ἑκατέραν τῶν 4T HO Sca 
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positum est quamcunque rectam αὖ ducat, factàáque δὲ — af 
et εὰ bifariam sectà in puncto ζ demonstret punctum C ef- 
ficere problema. Nam iunctà γζ erunt 46 4- CÓ » ya - af. 
Sed hoc quidem, quomodocunque proponere quis vult, infi- 
nite ostendi posse manifestum est; neque tamen alienum vi- 
detur de eiusmodi problematis latius disserere et secundum 
Erycini quae feruntur paradoxa primum sic proponere. 

XXV. In omni triangulo, praeterquam aut in aequilatero Prop. 
aut in aequicruri basim minorem alterutro latere habente, 
fieri potest ut in basi intra duae rectae constituantur, qua- 
rum summa aequalis sit summae exteriorum. 





Sit primum triangulum non aequicrure ay, cuius latus 
af maius sit quam f», et αβ -- By bifariam secetur in puncto 
0, et inter à B sumatur quodvis punctum e, et rectae ay paral- 
lela ducatur δζ, in eaque sumatur quodvis punctum m, et rectae 
£a parallela ducatur 79, et iuncta yy producatur. Quoniam 
sunt 

εβ -- BL »» eb, et γζξ -- Cn » yy, erunt igitur 
εβ - BL -- Dy - Un, id est eB - By m 05 o εξ -Ἐ yn. 
Communis auferatur 5m; erit igitur 
εβ -- By 5:9 - γῆ, eoque magis 
y 
Sit ηλ — εβ -- By, et circa centrum ἢ per 4 describatur cir- 
culi circumferentia Àxo; haec igitur et rectam γϑ et 91) se- 
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μείζων ἐστε συναμφοτέρου τῆς ΕΒΓ, τουτέστιν τῆς H.4. 
ἐπεζεύχϑω ἡ ΚΗ λέγω δὴ ὅτι συναμφότερος ἣ ΘΗΚ ἴση 
ἐστὶν συναμφοτέρῳ τῇ “18Γ. 
Ἔστιν δὲ φανερόν" 7 μὲν γὰρ HO τῇ 4E, ἡ δὲ KH 

vj H.4, τουτέστιν συναμφοτέρῳ τῇ ΕΒΓ ἴση, καὶ γίνεται 5 
ἀπειραχῶς. . 

61 xg. Ἔστω δὴ νῦν ἰσοσκελὲς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τὴν μὲν 
AB ἴσην ἔχον τῇ ΒΓ, τὴν δὲ ΑΓ μείζονα ἑκατέρας αὐτῶν, 





καὶ περὶ κένερον τὸ Α' διὰ τοῦ B γεγράφϑω κύκλου περι- 
φέρεια ἡ BEA, καὶ διήχϑω τις 7) .4ΕΖ τέμνουσα τὴν BI'10 
ἐχτὸς τῆς ntQupegelag, xai εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΕΖ τυχὸν 
σημεῖον τὸ H, καὶ τῇ ΑΓ παράλληλος ἡ ΗΘ, καὶ ἐπ᾽ 
αὐτῆς τυχὸν τὸ K, καὶ τῇ .42Ζ παράλληλος ἡ ΚΑ͂, καὶ 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ ΚΓ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ M, καὶ τῇ EH ἴση 
ἀφῃρήσθω ἡ BN: ἔσται οὖν ἡ 4, τουτέστιν ἡ ΚΑΊ, ἴση 15 
συναμφοτέρῳ τῇ -4BN, καὶ λοιπὴ ἡ NT ἐλάσσων τῆς K 4. 
καὶ ἐπεὶ αἱ μὲν ΘΖΗ τῆς OH μείζονές εἰσιν, oi δὲ ΓΘΚ 
τῆς ΓΚ, συναμφότεροι ἄρα αἱ ΓΖΗ μετὰ τῆς OK μείζο- 
vég εἶσιν συναμφοτέρων τῶν ΓΚ ΗΘ. κοινὴ ἀφῃρήσθω ἡ 
ΘΚ’ λοιπὴ ἄρα συναμφότερος ἡ ΓΖΗ͂ μείζων συναμφοτέ- 20 
ρων τῶν ΓΚΗ͂. κοινὴ προσχκείσϑω ἡ ΑΗ συναμφύτεροι 
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cat, quoniam recta ae, id est ϑη, ex constructione maior est 
quam αὖ eoque magis maior quam ef -- y, id est v4. 
lungatur κῃ; dico esse 97 -- 7x — a -- By. 

Est vero manifestum; namque est 9 — ae, et xn — mà, 
id est — se -- By, et hoc infinite fieri potest. 


XXVI. Sit deinde aequicrure triangulum αβγ, aequali- 
bus lateribus αβ 8y, quorum utroque maior sit basis ay, et 
circa. centrum & per f describatur circuli circumferentia 
βεδ, et ducatur recta quaedam «ct, quae rectam fy extra 
cireumferentiam secet!), et sumatur in eb quodvis punctum 
ἢ, et rectae ay parallela ducatur 29, in eaque sumatur 
quodvis punctum x, et rectae αζ parallela ducatur ἀκ, et 
iuncta xy producatur ad uL"), et rectae em aequalis abscin- 
datur f»; erit igitur a7, id est Ax, aequalis summae recta- 
rum of f», et reliqua »y minor quam Ax. Et quoniam 
sunt 9ζ 4- 0n » 99, et y9 -- 9x » yx, erunt igitur 

y9. -- 9C -- Cn -- 9x, id est y6 -- θ Un a- 9x » yx a- 99. 
Communis auferatur J*; restat 
igitur 
yb -- Un » yx -- xy. Communis addatur e$; ergo 


4) Scilicet, si angulus egy acutus sit, recta By partim erit intra 
circumferentiam, partim extra. 


*) Rectae xj magnitudo, ideoque puncti μὲ positio postea demum 
definitur; fit enim xq z vy. 


4. συναμφοτέρου τῆς tBy Bt, avveu|///6o/] {{| [|] À, συναμφοτέρινε 
ese ... Bl, συναμφοτέρας ... ... S, in quo τῆς By add. Sca 2. ἐπι- 
ζευχϑὼ (sine acc.) A, corr. BS 7. xs A! in marg. (BS) 44. éxsóg 
τῆς περὶ in A erase sunt a manu recentiore, quae figurae appositae 
lineas huc usque traxit et tuin. ἐχτὸς τῆς περὶ initio proximi versus 
adscripsit 48. 44. καὶ ἐπε του ζευχϑεῖσα Α, corr. ΒΒ 145. ἡ BH 
(ante ἔσται) A, corr. BS ἔσται οὖν ἡ ΑΒ ASV! cod. Co, corr. BV2 
Co Sca 41. af uiv GHZ AB!SV! cod. Co, corr. BÀV? Co 48. αἱ 
γζη B? Co, el HZ ZH A, al «yse Bi, αἱ zx ζη S, al ἢγ (x cod. Co, 
al HZ ΖΓ Sca 
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ἄρα αἱ ΑΖΓ συναμφοτέρων τῶν ΑΗ HK ΚΓ μείζονές 
εἰσιν. τῶν δὲ ΑΖΓ μείζονές εἰσιν αἱ ΑΒΓ καὶ αἱ 448 
ΒΓ ἄρα τῶν .J$H HK ΚΓ μείζονες. ὧν συναμφότερος ἡ 
-ABN τῇ .4H ἐστὶν ἴση" λοιπὴ ἄρα ἡ ND μείζων τῶν 
HKI' συναμφοτέρων xai μᾶλλον τῆς ΚΓ. κείσϑω οὖν τῇ ὃ 
ND ἴση ἡ KM, καὶ περὶ κέντρον τὸ K διὰ τοῦ M γρα- 
φεῖσα κύκλου περι(έρεια τεμνέτω τὴν L4 κατὰ τὸ E, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ ΚΕ λέγω δὴ ὅτι συναμφότερος ἣ (ΚΞ ἴση 
ἐστὲ συναμφοτέρῳ τῇ ABT. 

Ἔστι δὲ φανερόν. ἡ μὲν γὰρ K.4 ἴση ἐστὶ συναμφο- 10 
τέρῳ τῇ .J4BN, ἣ δὲ ΚΕ τῇ KM, τουτέστιν τῇ NT, καὶ 
γίνεται ἀπειραχῶς. 

62 κζ΄. “έγω δ᾽ ὅτι, ἐὰν ἡ ἰσόπλευρον τὸ τρίγωνον ἢ 
ἰσοσκελὲς τὴ» βάσιν ἐλάσσονα τῆς πλευρᾶς ἔχον, ἀδύνατον 
ἔσται συσταϑῆναι τὰς ἐντὸς ἴσας ταῖς ἐκτός, ἀλλ᾽ αἱ ἐν- 15 
τὸς ἐλάσσονες ἔσονται. 

Ἔστω γὰρ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ἰσόπλευρον ἢ ἰσοσκελὲς 
ἔχον τὴν ΑΓ βάσιν ἐλάσσονα ἑκατέρας τῶν 4B ΒΓ, καὶ 
συνεστάτωσᾶν τινες ἐντὸς αἱ 4Ε EH: λέγω ὅτι ἐλάσσονές 
εἰσιν τῶν .48Β ΒΓ. 20 

Ἐχβεβλήσϑω ἡ 4E ἐπὶ τὸ Ζ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ MZ. 
ἐγιεὶ ἴση ἐστὶν 5) ὑπὸ ΒΑ͂Γ γωνία τῇ ὑπὸ ΒΓΑ͂, μείζων 
5 ὑπὸ ΒΓΑ͂ τῆς ὑπὸ ΖΑ͂Γ. τῆς δ᾽ ὑπὸ BI μείζων ἡ 
ὑπὸ Z444- πολλῷ ἄρα μείζων ἡ ὑπὸ ΖΩ͂. τῆς ὑπὸ ΖΑ͂Ζ, 

ὥστε καὶ ἡ J4Z μείζων τῆς ΖΩ͂. ἐπεὶ μείζων μὲν ἡ ὑπὸ 25 





4. μετὰ τῆς ante KT'add. Hu. 2. χαὶ αὖ χαὶ ABS, af Sca 8. 4. ἡ 
ADBN A*B3S Co, ἡ αβμ B! cod. Co 8. ἡ .,Αὶ ἴση AB!S cod. Co, corr. Βδ 
Co Sca 58. rig ΑΒΓ A, ἡ erasum in B. 44. τῆι MY, xoà ABISVI, 
corr. B3V2 Sca 48. KZ A! in marg. (S), om. B — 15. post συστα- 
ϑῆναι add. ἐπὶ τῆς βάσεως ὙΣ (vid. propos. 29) ταῖς A! ex τὰς 
ἀλλ᾽ af B* Sca, αλλαι (sine spir. et acc.) A, ἄλλαι S 48. τῆι AT 
ASV!, corr. B*V2 Sca ἐλάσσονα om. ABI!V!, add. B4SV? $1. ἐπι- 
ζεύχϑω AB, corr. 8 ἡ a( B3S, ἡ ZZ AB! 39. post μείζων add. 
ἄρα Bf, sed idem p. 442, 2 post ἔσται a scriptore huius propositionis 
omissum est 48. ἡ ὑπὸ Bya V? Co pro ἡ ὑπὸ ΒΓΔ τῆι δ᾽ ὑπὸ 
AB, corr. S 33. 84. ἡ ὑπὸ Z.f AS, ἡ ὑπὸ BZ4 Sca, corr. B 
$5. xal ante ἐπεὶ add. B* 
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yG -- ab » a9 -- 9x 4- xy. Sed sunt aff -- By *» at -- Cy 
(elem. 1, 21); ergo etiam 
af -- By » an -- qx -- xy. Ex quibus per constructio- 
nem est ag -- βν — ar; 
ergo subtrahendo 

»y  "»x-r xy, eoque magis »y *» xy. lam ponatur 
Ἀμ — vy, et circa centrum x per 4 descripta circuli circum- 
ferentia secet rectam yÀ in puncto £, et iungatur x5; iam 
dico esse ἀκ 4- x5 — af) -- By. 

Est autem manifestum; namque ex constructione est 
et ἀκ — af -- Bv, et x5 — xp — vy; atque hoc infinite fieri 
potest. 

XXVII. Quodsi triangulum aut aequilaterum sit, aut Prop. 
aequicrure basim latere minorem habens, dico neque fieri 30 
posse ut in basi intra duae 
rectae constituantur, quarum 
summa aequalis sit summae 
exteriorum, et interiores imi- 
nores esse. 

Sit enim triangulum aff 
aut aequilaterum, aut ae- 
quicrure basim ay minorem 
quam af vel 8» habens, et 
intra constituantur quaedam 
rectae de δὴ; dico harum 
summam minorem esse quam 

β af 4- By. 
Producatur δὲ ad 6, et . 

t iungatur a&.' Quoniam ez Ày- 

pothesi est L, Bay — L ya, 

est. igitur L fya » L Cay. 

Sed est [ ζδα ^ L ya; 

multo igitur est ὁ ζδα » 4 Cay 

sive La0; itaque eliam ac » 

C0. Quoniam angulus atf 

ui p * maior est angulo gya, el ex 
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ZB τῆς ὑπὸ ΒΓΑ͂, ἡ δ᾽ ὑπὸ ΒΓΑ͂ διὰ τὴν ὑπόϑεσιν 
οὐχ ἐλάσσων τῆς ὑπὸ “ΒΓ, ἔσται μείζων ἡ ὑπὸ .4Ζ8 τῆς 
ὑπὸ ΑΒΖ, ὥστε xai ἡ 4B μείζων τῆς .4Z. ἡ δὲ 4Z 
τῆς ΖΖ ἐδείχϑη μείζων" καὶ ἡ 4B ἄρα τῆς 4Z καὶ πολλῷ 
μᾶλλον τῆς 4Ὲ μείζων. ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται καὶ ἣ ΒΓ δ 
μείζων τῆς ΕΠ ἐλάσσονες ἄρα εἰσὶν αἱ ΗΕΖ, τῶν ABT. 

63 κη΄. Eg' ὧν μέντοι τριγώνων αἱ ἐντὸς ἴσαι συνίσταν- 
ται ταῖς ἐχτός, ἐπ᾽ ἐχείνων xai μείζους τῶν ἐχτὸς ἐντός 
τινες εἶναι δύνανται συναμφότεραι λαμβανόμεναι. 

Ἔστωσαν γὰρ 10 
β ἐν τῷ ABT ετρι- 
7) γώνῳ αἱ 4EZ ἴσαι 
ταῖς 48ΒΓ, καὶ éx- 
βεβλήσϑω μία τῶν 
ἐντὸς ἡ 4E &ni τὸ 15 
Η, καὶ μεταξὺ τῶν 
/ EH εἰλήφϑω τυ- 
χὸν σημεῖον τὸ K, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ KZ: ἔσονται δὴ αἱ A4KZ μείζονες τῶν 
AEZ, ὥστε καὶ τῶν ΑΒΓ. δῆλον δ᾽ ὅτι, xüv ἐντὸς τοῦ 30 
ABD τριγώνου τὸ K σημεῖον οὕτως ληφϑῇ ὥστε τὰς 4ΕΖ 
σιδριέχεσϑαι ὑπὸ τῶν ἀπ᾽ αὐτοῦ ἐπὶ τὰ 4 Z ἐτιζευγνυμένων, 
ὡς ἔχει ἐπὶ τῆς δευτέρας καταγραφῆς, καὶ οὕτως ἔσται τὸ 
αὐτό, καὶ ἑκατέρως ἀπειραχῶς ἔσται τὸ προκείμενον. 

64 xJ'. Kai τούτου παραδόξου δοκοῦντος εἶναι τοῖς ἀγεω-- 25 
μετρήτοις ἔτι παραδοξότερον φανεῖται τὸ μὴ μόνον ov»- 
αμφότερον συναμφοτέρῳ, ἀλλὰ καὶ ἑκατέραν τῶν συνιστα- 

τς μένων ἐντὸς ἑκατέρᾳ τῶν ἐχτὸς καὶ ἴσην εἶναι δύνασϑαι 
καὶ μείζονα κατὰ μίαν. δείχνυται δ᾽ οὕτως. 





6. τῆς EH) in A littera H vix differt ab Ν᾽ αἱ HA τῶν 48 
AB! (et, ut videtur, cod. Co), a£ ἢ ὃ τῶν αβγ S, al AEH τῶν ABT 
Co Sca, corr. B* 7. KH A! in marg. (S), om. B 46. 47. μεταξὺ 
τῶν EN AB!S, pro N corr. η B3 Sca $1. οὕτω ABS (conf. ad p. 90, 9) 
39. ἐπὶ τὰ ZZ AB!, distinx. B3S 45. K6 A! in marg. (S), om. B 
46. μόνον συναμφοτέρου AS cod. Co, corr. B Co 29. δ᾽ οὗτος À, 
corr. BS 
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hypothesi angulus ya non minor quam angulus αβγ, erit 
igitur angulus aL maior angulo agy sive agi; itaque etiam 
a * ab. Sed demonstrata est az » (9 ; ergo etiam af *» L0, 
eoque magis af * Óe. Similiter demonstrabitur esse etiam 
By ?» £9; ergo sunt δὲ - δὴ « αβ 4 fy. 


XXVIII. In quibus autem triangulis duae intra rectae Prop. 
uná sumptae aequales constituuntur summae exteriorum, in 
his etiam duae intra esse possunt unà sumptae maiores 
summá exteriorum. 

Sint enim in af triangulo δὲ -4- εζ — of -- By, et pro- 
ducatur altera rectarum quae intus sunt δὲ ad ἡ punctum 
concursüs cum fy, et inter € ἢ sumatur quodvis punctum x, 
et iungatur xL; erunt igitur Óx - x& » δὲ -- eG, ideoque 
etiam » af 4- 8». 

Apparet autem, etiamsi intra triangulum a»; punctum x 

ita sumatur, ut 

05 εζ compre- 

hendantur a re- 

ctis quae a x ad 

à 5 ducuntur, ut 

descriptum — est 
y in altera figura!), 

idem contingere; 
et in utroque casu propositum infinite fieri poterit. 





XXIX. Et cum hoc mirum esse videatur, multo etiam Prop. 
magis mirabuntur ii qui geometriam non callent, non solum 
summam rectarum quae intra constituuntur summae exterio- 
rum aequalem esse posse vel summam summá maiorem, sed 
eliam utramque interiorum utrique exteriorum aequalem esse 
posse vel utramque utráque maiorem.  Demonstratur autem 
hoc modo. 


4) Rectas de εξ dx x( punctis delineavimus, quo significaremus ac- 
curatam linearum rationem perspicuitetis causa teneri non potuisse ;^ 
multo autem longius a vero abest figura in codice tradita. 

Pappus I. 8 
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Ὑποκείσϑω τὸ A4BE τρίγωνον τὴν AB τῆς ΒΓ μὴ 
ἐλάσσονα ἔχον, τὴν δὲ 4T ἑκατέρας αὐτῶν μείζονα, καὶ 
περὶ χέντρον 
τὸ «4 διὰ τοῦ 

B κύχλου πε-ῦ 

ριφέρεια γε- 

γράφϑω 1, 
ΒΕΖ, καὶ 
εἰλήφϑω με- 

ταξὺ αὐτῆς 10 

καὶ τῆς ΒΓ 

ς pd εὐθείας τυ- 

που στ᾿ χὸν σημεῖον 

τὸ 4, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ «44 AT. ἐπεὶ ἡ μὲν 414 μείζων τῆς .4 1 
καὶ διὰ τὴν ὑπύόϑεσιν τῆς Bl, ἡ δὲ 41 ἐλάσσων τῆς ΒΓ, 
ἐὰν ἐχβαλόντες τὴν ATI τῇ ΒΓ ἴσην ϑῶμεν ἑκατέραν τῶν 
49 4Κ, ὃ περὶ κέντρον τὸ .1 διὰ τῶν Θ Καὶ γραφόμενος 
κύκλος τεμεῖ τὴν LZ. τεμνέτω κατὰ τὸ H, καὶ μεταξὺ 
τῶν Α' H εἰλήφϑω τυχὸν σημεῖον τὸ d: δῆλον δὴ ὅτι 20 
ἐπιζευχϑείσης τὴς ΔΛ ἑχατέρα τῶν 44 1 ἑκατέρας τῶν 
AB BF. ἔσται μείζων. 

65 λ΄. "Mv δὲ ϑέλωμεν ἑκατέραν ἑκατέρᾳ ἴσην εἶναι, δε- 
ἥσει τὴν μὲν ΑΓ τῆς 4B. μείζονα ὑποθέσθαι, τὴν δὲ BE 
τῆς B.4 ἐλάσσονα. 25 

Ἐχέτω γὰρ οὕτως, xai ὁμοίως ἡ BEZ περιφέρεια ye- 
γράφϑω, καὶ τὸ 4] σημεῖον εἰλήφϑω, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ 4 “1Γ, καὶ τῆς 4T ἐκβληϑείσης τῇ ΒΓ ἴση κείσϑω 


---- --. ... ......-ς.ς.-.-.-. 





6. 7. ἡ ZEÉH ABS, corr. Co 48. τῶν OK A, distinx. BS 
49. τὴν AZ A^, sed ex 4 factum esse videtur 4, unde τὴν δὲ BSV!, 
quod corr. V? (cod. Paris. $369 cum A consentit in τὴν a£) 30. τῶν 4H 
À, distinx. BS τυχὸν τὰ σημεῖα À, τυχόντα σημεῖα B3S, corr. B! 
τὸ 44 Hu auctore Co, τὰ ΑΜ A, τὰ À u BS . ἐπιζευχϑείσης τῆς 
4.4 Hu auctore Co pro ἐπιζευχϑεῖσα τῶν 4.4 πὰ ABSV!, τῶν δὰ 
"Uu V2, τῶν 44 4M Co, corr. Hu auctore Ὁ 48. 74 A! in marg. 
(S), om. B 48. τῆς δγ V? Co pro τῆς ΒΓ 
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Supponatur triangulum afjy, cuius latus af non minus 
sit quam (jy, et basis ay utroque maius, et circa centrum 
« per 6$ circuli circumferentia describatur βεζ, et sumatur 
inter hanc et rectam fy quodvis punctum ὃ et iungantur aó 
y. Quoniam ex constructione αὖ maior est quam afl, ideo- 
que propter hypothesim maior quam fy, et à; minor quam 
By (elem. 1, 21), si produxerimus rectam ὃγ et ipsi By 
aequalem fecerimus utramque ὅϑ'᾽ ὄχ, circulus circa centrum 
ὃ per puncta 9 x descriptus secabit rectam αζ.  Secet in 
puncto y, et inter a * sumatur quodvis punctum ἃ; appa- 
ret igitur, iunctà δὰ, esse αὖ maiorem quam af, et λὃ 
quam βγ"). 

XXX. Quodsi utramque :nféeriorum utrique exteriorum Prop. 
aequalem esse velimus, necesse erit rectam ay maiorem quam 
a, et Óy minorem quam af supponere. 





Sic igitur constructum sit, et similiter ac supra circum- 
ferentia ge, describatur, et punctum ὃ sumatur, et δα Óy 
iungantur, et productà ὃγ ipsi By aequalis ponatur dx, et 


*) Sic nos partim ex coniectura, quam librarius codicis B fecit, 
partim Commandino auctore et Graeca verba et Latinam interpretationem 
correximus, cum duarum rectarum 4d Óp constructio ex proxima pro- 
positione prave huc translata esse videatur. Ceterum in figura epposita 
ipsam speciem, quae in codice exstat, servavimus, quo corrupta etiam 
codicis scriptura, nec non altera Commandini coniectura intellegi posset, 
qui haec quoque adnotat: "vel si placet etiam duo puncta sumere, ita 
legemus : et inter & ἡ puncta sumanlur ἃ u. perspicuum est, iunctis Ad 
du, singulas ipsarum «d δλ vel αὖ dp singulis «8 By maiores esse". . 


δὲ 


*3"* 
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ἡ 4K, xai 9$ ΚΗΘ περιφέρεξια κατὰ τὸ αὐτὸ γραφεῖσα 
τεμνέτω τὴν 444 κατὰ τὸ O, τὴν δὲ MZ κατὰ τὸ Η. ἐπεὶ 
δὲ μείζων ἡ AB τῆς ΒΓ, ἔσται καὶ τῆς 409 μείζων. κεί- 
σϑω αὐτῇ ἴση ἣ 4.4, καὶ περὶ κέντρον τὸ 4 διὰ τοῦ 4 
περιφέρεια γραφεῖσα τεμνέτω τὴν 4 κατὰ τὸ M. ga-5 
νερὸν δὴ ὅτι ἐπιζευχϑεῖσα ἑχατέρα τῶν 4M 4H ἴση ἔσται 
ἑκατέρᾳ τῶν .4B ΒΓ. 

λα΄. Μᾶλλον δ᾽ ἂν ἐπιταϑείη τὸ παράδοξον, εἰ μὴ μό- 
vov ἴσαι ἢ μείζους ἁπλῶς εἶεν αἷ ἐπὶ τῆς βάσεως ἐντὸς 
τοῦ τριγώνου συνιστάμεναι τῶν περιεχουσῶν δύο πλευρῶν, 10 
ἀλλὰ καὶ λόγον ἔχοιεν πρὸς αὐτὰς τὸν ἐπιταχϑέντα. 

Κατεσχκευάσϑωσαν γὰρ αἱ EZK ἴσαι ταῖς 4ΒΓ (sotto 
γὰρ ὡς δυνατόν ἐστι γενέσϑαι [διὰ τῶν πρωτων) εἴρηται 
ἐν ἀρχῇ), καὶ τὸ μὲν Π δίχα τεμνέτω συναμφότερον τὴν 
“ΑΒΓ, ἣ δὲ ΘΖΗ παράλληλος ἤχϑω τῇ JT [καὶ ἡ ΖΕ δὲ 15 
κεαράλληλος ἔστω τῇ B.4], καὶ τῷ δοθέντι λόγῳ ὃ αὐτὸς 
ἔστω ὁ τῆς 48 πρὸς 4,1, καὶ τῇ ΑΓ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ A4MN, καὶ ἐπὶ τῆς ΑΝ σημεῖον εἰλήφϑω τὸ M, ὥστε 
τὰς δι᾿ αὐτοῦ ταῖς B.4 ΒΓ παραλλήλους ἀγομένας τὰς MO 
MA περιλαμβάνειν τὸ Ζ. ἔσται δὴ καὶ συναμφοτέρου τῆς 20 
A BU, τουτέστι ov γαμφοτέρου τῆς ΕΖΚ, πρὸς συναμφότε- 
ρον τὴν 411 NF, τουτέστι πρὸς συναμφότερον τὴν OMA, 
δοϑεὶς λόγος". ἐν ἄρα τῷ OMA τριγώνῳ ἐντὸς οὖσαι ài 
EZK πρὸς τὰς OMA περιεχούσας λόγον ἔχουσι τὸν ἐπι- 
ταχϑέντα. 25 


4. τὴν ΛΑ Co Sca pro τὴν 484 4. χαὶ add. Hw auctore Co 
6. τὴν 4M MH ABSV!, corr. V? Sca (τῶν M4 4H voluit Co) 
8. À«' add. S 48. διὰ τῶν πρώτων om. Co (orta esse videjur haec 


corruptela ex glossa did τὸ xe, i. e. propos. 29) : 44. τὸν ui» Π 
dll, "[[][[|[|q.9r&pov A, τὸν μὲν TER συναμφότερον B, τὸν uly m, 
el cetera ut B, S, corr. Hu (5. ἡ δὲ ϑζη V? (ἡ dà “ΖΘ Co) pro 
ἡ δὲ ΘΗΖ * 15. 48. καὶ ἡ ΖΕ --- τῇ ΒΑ͂ interpolatori tribuit He 

47. ὁ τῆς 48 πρὸς B.4 ABSV! cod. Co, corr. Vi Co τῇ ΑΓ add. 
Hu 48. ἡ “ΜΝ καὶ ἐπὶ τῆς ..ΖΝ ABSV! cod. Co, corr. Co (3) Àuv 


COrT. etiam V9) 49. 20. τὰς ΜΘ M4 ABSV! cod. Co, corr. V? Co 


2$. τὴν A4A4NT ABS, distinx. Co 48. δοθεὶς λόγος) exspectamus 2ό- 
γος ὁ αὐτὸς τῷ δοϑένιε 44. πρὸς τὰς ΑΒΓ ABSV! cod. Co, corr. V$ Co 
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circumferentia x59 ea quam diximus ratione descripta secet 
rectam αὖ in 9, et αζ in y. lam recta af, quia maior est 
quam βἔγ, maior etiam erit quam ὅϑ. — Ponatur ipsi af aequa- 
lis δᾶ, et circa centrum ὃ per 4 circumferentia descripta se- 
cet rectam αἢ in u. Apparet igitur, iunctis Óu Om, esse 
óu — af, et à — fiy. 

XXXI. Sed magis etiam admiratio intendatur, si recta- Prop. 
rum intra triangulum in basi constitutarum summa non so- 
lum simpliciter aequalis sit summae laterum duorum ipsas 
comprehendentium vel maior eàdem summá, sed etiam ad 
eam summam datam proportionem habeat. 





Construaptur enim εζ 4- ix — af - By (hoc enim fieri 
posse initio [propos. 29] demonstratum est), et punctum zr 
summam rectarum αβ - By bifariam secet, et rectae αν 
parallela ducatur 759, et datae proportioni aequalis sit af : αλ, 
et rectae oy parallela ducatur Àp», cuius punctum p ita su- - 
matur, ut rectae uo μδ parallelae ipsis fa f» ductae punc- 
tum & círcumplectantur. lam, quia datae. proportioni off : αλ 
propter parallelas ἂν αγ aequalis est By : vy, est igitur summá 
antecedentium consequentiumque factá (elem. 5, 12) 

«B — ag βγ 6d . 

αὖ — al vy ομ 4- ud , 
ergo in wiangulo ou rectarum, quae intus sunt, ei 0x 
summa ad laterum op uÓ, quae ipsas comprehendunt, sum- 
mam habet datam proportionem. 


, id est —— 
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Ἐπεὶ δὲ δεῖ τὴν ΑἹΜΗ͂Ν ἀνώτερον πίπτειν τῆς HO, δεῖ 
τὴν B.4 τῆς 4.1 ἐλάσσονα εἶναι ἢ διπλασίαν (ἐπεὶ καὶ 





τῆς .4II ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλασία), ὥστε καὶ τὸν δοϑέντα 
λόγον δεήσει ἐλάσσονα εἶναι τοῦ διπλασίου. δῆλον δ᾽ ὅτι, 
ὅσῳ ἂν ἡ μὲν .4B τῆς ΒΓ πολλαπλασία γένηται, ἡ δὲ B5 
γωνία :ἀμβλύνηται, μᾶλλον αἱ EZK τῷ διπλασίῳ συν-- 
εγγιοῦσι λόγῳ, καὶ μᾶλλον, εἰ μὴ ἴσαι εἶεν αἱ ΕΖΚ ταῖς 
ΑΒΓ ἀλλὰ μείζους αὐτῶν, καὶ φανερόν, εἰ καϑέτου ἀχϑεί- 
σης τῆς MA πρὸς τὰς OMA συγκρίνονται. δυνατὸν δὲ xai 
χαϑ᾽ ἑτέρας ἐφόδους τὸ αὐτό, ἀλλὰ πρὸς ἔνδειξιν ἱκανὸς 10 
ὁ τρόπος οὗτος. 

67 λβ. Οὐ μόνον δ᾽ ἐπὶ τοῦ τριγώνου τῆς βάσεως αἱ 
εὐθεῖαι συνίστανται συναμφότεραι μείζους τῶν ἐχτὸς oi 
ἐντός, ἀλλὰ καὶ ἐπὶ τετραπλεύρου δύο τῶν τριῶν καὶ 
τρεῖς τῶν τριῶν, καὶ mi τῶν ἔτι πολυπλευροτέρων 15 
ὁμοίως ὁσαιδὴ ci ἐντὸς ὁσωνοῦν τῶν ἐκτὸς μείζους εἶναι 
δύνανται. 

"4» γὰρ ἢ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ἐν ᾧ συνίστανται αἱ 4EZ 


4. τὴν ΑΜΝ Co pro τὴν ΜΞ 48. 8. ἐπεὶ — διπλασία om. Co 
8. τῆς ΑΠ Hu pro τῆς ΑΘ 8. φανερὸν Hu pro μᾶλλον εἰ coni. 
Co, ἔτι AS, ἐπὶ B cod. Co 9. συγχριγνόμενα ABS, συγκρινόμεναι 
vel συγχρένομεν coni. Co, corr. Hu 44. À8' add. BS 45. ἔτι A? 
ex ἐπι 46. ὅσαι δὴ ABS. ὅσων: οὖν AB, coniunx. S 
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Sed quoniam rectam 4u» supra rectam $09 cadere opor- 
tet (alioquin enim rectae ou μὸ non. comprehenderent ipsas 
εξ Cx, id quod in constructione supposuimus) et. quia ex pro- 
pos. 29 sequitur rectam S09. supra πὶ cadere, ideoque est 
αλ » an απ, alque ex hypothesi est 


αβεβγ 3 . no 4 T . 
4. — τ» Jaque!) — « --, necessario igitur est 
Xr E: ; itaque etiam datam proportionem minorem 


esse portabit quam 2: 4. Apparet autem, quo maior fiat 
proportio a8: 8y magisque obtusus angulus αβγ, eo magis 
proportionem εζ 4- Lx : ομ 4- uÓ appropinquare proportioni 
9: 15), et magis etiam, si summa «C -- Cx non aequalis sit 
summae αβ -- üy sed maior quam illa, idque manifestum 
fit, si perpendiculari ductà u$ rectae εζ Cx cum op μὲ com- 
parantur?), Idem etiam aliis modis e/fici potest; sed ad de- 
monstrationem satis est haec ratio quam supra ingressi sumus. 


XXXII. Non solum autem in trianguli basi rectae intus Prop. 
constituuntur, quae simul sumptae maiores sunt exterioribus, 35 
sed etiam in quadrilatero duae wná sumptae tribus exterio- 
ribus, et tres tribus, et similiter in polygonis quae plura 
etiam latera habent quotcunque interiores quotcunque exte- 
rioribus maiores esse possunt. 

Nam si sit triangulum αβγ, in quo δὲ -- && construun- 


4) Ad haec supplenda viam praemonstravit Commandinus; sed il- 
lius ratio aliquanto, opinor, impeditior est. 


*) "Quo enim αβ magis superat &y, eo punctum »r magis accedit 
ad « el proportio βα ad «À augeri potest, ut ad duplam propius ac- 
cedat" 


2) Hoc loco scriptor supponere videtur aut ipsarum «8 By magni- 
tudinem non variari (quae est Commandini sententia], aut summain 
af 4- By eandem: manere. Hoc igitur si statuimus, primum redit illa 
hypothesis "quo maior fit proportio «8: 8y"; accedit autem altera "quo 
magis, manentibus eB By, angulus «gy obtusus fit". Sic enim scriptor 
existimat magis magisque rectas ou ud imminui posse, et ita quidem, 
ut semper tamen rectas ἐξ ix, quae ipsae magis magisque augeantur, 
intra se contineant. Quod ope perpendicularis u& demonstrari posse 
significat. Acutissime haec sine dubio sunt observeta et digna quae 
laetius exponantur. 
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μείζονες τῶν ΑΒΓ καὶ διαχϑῇ 7, ΠΘ τυχοῦσα ὑπὲρ τὸ E, 
μείζονες ἔσονται αἱ 4Ε2 τῶν .A4II IIO ΘΓ ἐν τῷ 4ΠΘΙΓ 


c ὁ £t " T 7 


τετραπλεύρῳ. κἂν τυχοῦσα κλασϑῇ ἡ 4ΚΕ, αἱ τρεῖς ὁμοῦ 
at 4K ΚΕ ΕΖ τῶν τριῶν τῶν ..,“ΠΠΘ ΘΓ μείζους ἔσον- 
ται. χἂν πάλιν κλασϑῇ ἡ ΠΗΘ, μείζους ἔσονται αἱ 4EZ 5 
xai ἔτι αἱ AK KE EZ τῶν τεττάρων τῶν AII ΠΗ ΗΘ OT 
ἐν πενταπλεύρῳ. κἂν ἔτε χλασϑῇ ἢ EAZ, μείζους ἄσονται 
τέτταρες αἱ 5Κ KE E.4 AZ τῶν τεττάρων τῶν AIL ΠΗ HG 
ΘΓ. κἂν ἡ ΠΗΨΘ κλασϑῇ, κἂν ἔτι πρὸς πλείω σημεῖα 
τῶν H Ψ xai τῶν Καὶ 4 ἡ κλάσις γίνηται , τὲ αὐτὸ συμ- 10 
βήσεται. καὶ ἐπὶ τὸ ἄπειρον, ὅσας ü» τις ἐπιτάξῃ τὰς 
ἐντὸς ὁσωνδὴ τῶν ἐχτὸς εἶναι μείζους, τῷ αὐτῷ τρόπῳ 
κατασχευασϑήσεται. 
68 Ay. Δυνατὸν δὲ καὶ τὰς ἐντὸς ὁσαισδὴ ταῖς ἐχτὸς 
περιλαμβανούσαις πάσαις ὁμοῦ πάσας ἴσας εἶναι. 15 
Κατασκχευασϑεισῶν ydo, ὡς προδέδεικται, τῶν ΗΘ. ΘΚ 
ΚΙ 4M μειζόνων ὁσωνδὴ τῶν .4Β ΒΓ ΓΖά AE ΕΖ, ἂν 


4. τῶν 4II ΠΟ ΘΓ iv τῶι. AII Η A (item BS, nisi quod «zr, 
corr. Co — 8. x&v Hu auctore Co pro xal (xal πάλιν ἄν V?) ἡ ΠΗ͂Θ 
Co pro ἡ ΗΘ (ἡ πϑ V?) 5—9. αἱ ΖῈΖ | τῶν 7] [Κι [6 er ly 
ενταπλεύρωι καὶ ἔτι αἱ ΖΚ ΚΕ ΕΑ AZ | {{{}|ᾳὈῸΠ ὴ} 19 9r xà» ἡ 
*IIH VG cet. A et similiter BSV, duae ΔῈ EZ itemque tres 4K KE EZ 
maiores quattuor ΑΠ ΠΗ͂ ΗΘ ΘΓ in quinquelatero, et si inflectatur E 4Z, 
erunt et quattuor 4K KE E.1 4Z maiores quam quattuor 4II IIH HO 
GI. at si inflectatur I1H'8 cet. Co, reliqua corr. Hu (al dxe( τῶν 
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tur maiores quam af? -4- By, et quaevis recta zx ducatur 
supra 8, in quadrilatero ασπτϑγ erunt 
δὲ -t- δζ » az --- πϑ -- 9y. 
Et si quaevis linea óx« inflectatur !), in eodem quadrilatero erunt 
Óx -- x6 4- el; 7» an -- n9 - 9y. | 

Et rursus si inflectatur 772, in quinquelatero ἀπηϑγ erunt 

δὲ -- eb, itemque ὄχ -ἐ- xe 4- e » απ -- πὴ - ηϑ -ἰ 9y. 
Et si insuper inflectatur δἀζ, erunt quattuor inferiores quat- 
tuor exterioribus maiores, scilicet 

ὄχ -- X6 - &À -ἰ λξ am -- πὴ -Ἦ 99 -ἰ 9y. 

Et si inflectatur πηψϑι, et si ad plura etiam puncta quam 
ἢ V et x À inflexio fiat, idem continget. Atque in infinitum, 
quotcunque quis rectas interiores exterioribus quotcunque 
maiores esse iusserit, eadem erit construendi ratio. 

XXXIII. Fieri etiam potest ut summa interiorum recta- Prop: 
rum summae quotcunque exteriorum aequalis sit. 





7? e 


Si enim construantur, sicut modo demonstratum est, 
rectae n9 Jx xÀ ἀμ uná sumptae maiores quam quotcun- 


4) Id est, si super rectam de quivis angulus dxe constituatur, ita 
Scilicet, ut punctum x sit inter de et az. 


anvóoy ἐν πενεαπλεύρῳ καὶ ἔτι αἱ dx κε «à ἐξ τῶν anvyóoy. xay ijj 
πνψϑ cet. V3) 40. τῶν HU A, distinx. BS τῶν Καὶ Α Hu, τῶν 
K4 A Co (distinx. BS) 44. ὅσων δὴ ABS τῶν αὐτῶι A, corr. 
BS 44. 4T A! in marg. (BS) ὅσαις δὴ ABS. 45. περιλαμβανο- 
μέναις ABSV!, corr. V? 41. μεέζων AB, μεέζο» S, corr. ἣν ὅσων 
dj ABS, οὐσῶν coni Co 
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κλασϑῇ ἡ ΒΝΞΕ τῷ ἴσῳ μείζων τῆς ΒΓΖΕ, γεγονὸς ἔσται 
τὸ προκείμενον. 

69 λδ΄. “Ῥάδιον δὲ ἀπὸ δύο σημείων τῶν B E κλασαι τὴν 
ΒΝΞΕ καϑόλου τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην τῶν κλασμάτων 
τὸ π:λῆϑος δοϑὲν ἔχουσαν. δ 

Ἔστω γὰρ τὰ μὲν 





t 7 δοϑέντα σημεῖα và 4 
B, ἡ δὲ δοθεῖσα τῷ 
θ μεγέϑει εὐθεῖα AT μεί- 
' . Lwv τῆς .4B, xoi διῃ- 10 
e B ὃ ς y θήσϑω ἡ ΒΓ eig τυχού- 


σας εὐϑείας τὰς ΒΖ AE 
ΕΓ μιᾷ ἐλάσσονας τοῦ τῶν κλασμάτων πλήϑους, καὶ ἢ μὲν 
40B κεχλάσϑω τῆς 4B ὑπερέχουσα τῇ B4 (δᾷδιον γὰρ 
ποιῆσαι), 7j δὲ ΑΗὨ2Θ κεκλάσϑω τῆς £O ὑπερέχουσα τῇ 15 
AE, ἡ δὲ ΑΖΗ κεκλάσθϑω τῆς 4H ὑπερέχουσα τῇ ΕΓ΄- 
ἔσται δὴ τὸ πλῆϑος τῶν .4Z ZH HO ΘΒ ἴσον τῷ δοϑέντι, 
xai 1? ἐκ πασῶν συγχειμένη εὐθεῖα ἴση τῇ «ΑΓ. εὔκολον 
γὰρ ἐκ τῆς κατασκευῆς τοῦτο συνιδεῖν καὶ ὅτι ἀπειραχῶς 
γίνεται. 20 
10 λε΄. “]Ὡυνατὸν δὲ καὶ παραλληλόγραμμον εὑρεῖν, οὗ ἐπὶ 
τῆς βάσεως ἐντὸς εὐθεῖαι δύο συνίστανται ταῖς περι- 
ἐχούσαις τρισὶν ἴσαι καὶ μείζους αὐτῶν προδιδαχϑέντος 
τοῦδε. 


——— —— 


41. ἡ ΒΝ ΞΕ AB (ἡ Bv ζε S), coniunx. Co 8. λδ΄ hoc loco 
add. Hw, idem paulo post ante Ἔστω exhibent ABS τῶν BE A, di- 
stinx. BS 7. 8. rà AB AB, distinx. S 49. τὰς B.1 Co pro τὰς 
Br 48. τοῦ τῶν A! ex τούτων 48. 44. ἡ μὲν 49D Hu, ἡ μὲν 
.4Ζ: ^7 (quasi sit finis proposilionis, et tum ineunte proximo versu) 
7H A, ἡ μὲν at BIS, ἡ μὲν αζη B3 (Co) 44. τῆς ALB] τῆς 4H Co 
ὑπερέχουσαι ABS, corr. Hw auctore Co 4145. post τῆς 46 ὑπερέχουσα 
add. τῆι Π.1 ποιῆσαι ἡ δὲ AIO κεκλάσϑω τῆς 4H ὑπερέχουσα AB3S, 
corr. Co (idem voluit B!, qui spuria illa omittit, sed pro .4Θ habet κη) 
46. ἡ dà 4OB χεκλάσϑω τῆς 4B: voluit Co (conf. adnot. ad Lat.) 
49. τοῦτό τε coni. Hu. 924. .£E Αἱ ἴῃ marg. (B), om. 5 23. 38. Gv»- 
έστανται — ἴσαι Hu auctore Co pro συνιστᾶν — ἴσας 
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que af 8y γ δὲ εζ..., οἱ inflectatur βνξε ἢ inflexam Byóe 
superans aequali differentia atque inflezca ηϑκλμ superat αβγδεζ 
(propos. 37), factum erit propositum. 

XXXIV. Facile autem est a duobus datis punctis (ut POP. 
B s in superiore propositione) inflectere omnino quamlibet li- 
neam (velut modo βνξε)ὴ, quae datae cuidam aequalis sit et 
datum numerum singularum rectarum contineat. 

Sint enim data puncta a β, et recta magnitudine data 
ay maior quam afj, et dividatur fy in quaslibet rectas βὸ 
06 &6y..., quarum numerus uno minor sit dato numero sin- 
gularum rectarum, e quibus inflexa componenda sit, et in- 
fleetatur «96 rectam af superans ipsà βὸ — hoc enim fa- 
cile fieri potest!) — et «n3 inflectatur rectam aJ superans 
ipsà de, et αζη inflectatur rectam ax superans ipsà ey**); 
erit igitur numerus rectarum αζ ζὴ y9 39... aequalis dato 
numero, et recta quae ex omnibus componitur aequalis ipsi 
ay. Facile enim haec ita fieri , et quidem infinite, ex con- 
structione perspicitur. 

XXXV. Fieri etiam potest ut parallelogrammum  inve- PPP. 
niatur, cuius in basi intus duae constituantur unà sumptae 
aequales tribus quae ipsas comprehendunt, vel maiores iis- 
dem, hoc prius demonstrato. 


*) Paulo commodius ex recentiorum usu scribi poterat 'et inflecta- 
tur βνξε ita, ut sit Bv -- νξ “- Ee — (By "c yd -- δὲ) — ηϑ τ 9x xl 
λμ — (αβ -- By -- yd 4. δὲ 4. εἴ)". 


4) Scilicet in recta «gd ita sumatur quodvis punctum 2, ut ex 
rectis «9 3d «f construi possit triangulum «38. Paulo latius haec ex- 
plicat Commandinus. 


**) Unam codicis pravam scripturam (vid. Graec. p. 422, 43. 14) reli- 
nens Commandinus plura alia, quae sanissima sunt, corrupit hunc in 
domum: "et αζὴ quidem inflectatur adeo, μὲ superet ar quantitate lineae 
82, αηϑ vero inflectatur, ut superet «3. quantitate δε, et «98 superet «B 
ipsa ἐγ. Nos autem nihil nisi manifestam illam codicis corruptelam 
multavimus, reliqua autem servavimus, quae commodius ex nostratium 
usu sic perscribuntur: "construantur 

«9 -ἰ 98 — af - 580 
en τ 09 — a9 δὲ 
αξ 4-0 τῷὸ am - ἐγ" unde sponte efficitur esse 


ab 4-09 τ ηϑ.ὶ 98 — αβ 4- 80 δὲ -- ἐγ 
. ΞΞ «y. 
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Ἔστω ἡ 4B τῆς ΒΓ δοϑείσῃ μείζων ἢ ἐν λόγῳ " ἀγα- 
yet» παράλληλον τῇ AU τὴν 4Ὲ καὶ ποιεῖν ἐν τῷ λόγῳ 
τὴν 444 πρὸς συναμφότερον τὴν AE ΒΓ. 


d 7 


Γεγονέτω. ἐπεὶ ἣ .4B τῆς ΒΓ δοϑείσῃ μείζων dosi» 
ἢ ἐν λόγῳ, ἔστω λόγος τῆς 4B πρὸς τὴν ΒΓ μετὰ δοϑεί- 5 
09g: ἔστω τῆς Ζ. ὁ δ᾽ αὐτός ἐστιν καὶ τῆς 444 πρὸς 
τὰς 4E ΒΓ καὶ λοιπῆς ἄρα τῆς ΒΔ λόγος πρὸς τὴν τῶν 
Ζ AE ὑπεροχὴν ὃ αὐτός ἐστίν. καὶ ἔστιν δοϑεῖσα ἣ Ζ᾽ 
δοϑεῖσα ἄρα καὶ 7 4E «»-» ϑέσει ἄρα «e» ὥστε καί, ἂν 
ἡ AB τῆς ΒΓ μείζων ἢ ἢ διπλῇ, δυνατὸν ἔσται ἀγαγεῖν 10 
παράλληλον τὴν 4 καὶ ποιεῖν τὴν 244 διπλῆν συναμφο- 
τέρου τῆς 4E ΒΓ. ᾿ 
71 Ag. Ἐχχείσϑω δὴ τοιοῦτον τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, ὥστε 
τὴν μὲν ΑΒ τῆς ΒΓ μείζονα εἶναι ἢ διπλασίαν, τὴν δὲ 
ΑΓ τῆς ΓΒ διπλασίαν, καὶ ἤχϑω παράλληλος ἡ 4E ποι- 15 
οὔσα τὴν 44d διπλασίαν συναμφοτέρου τῆς 4E ΒΓ, καὶ 


4. δοδεῖσαι ABS!, δοϑεέίσης cod. Paris. 23868 S2, corr. Hu auctore Co 
4, AT τὴν add. Hu ποιεὶ ABS, corr. Hw auctore Co 8. τὴ» ΚΑ 
πρὸς συναμφότερον τὴν 4Ὲ ΑΓ AS, τὴν ὅχ πρὸς συναμφότερον τὴν δὲ 
£y B, corr. Co 4. γέγονεν τω Αἱ, corr. A? δοϑείση AB, do9«(agc 
S 1. τὰς AEBF A, distiox. BS 1. 8. τῶν ZAE ABS, distinx. Co 
8. ὁ αὐτός ἐστιν add. Hu auctore Co ἡ ΖΑΒ, ἡ ζ S. post Z 
nullum lacunae signum posuimus, quanquam in Latinis nonnulla sup- 
plevimus; haec enim Graecus scriptor cogitatione addenda esse putavit 
neque diserte expressit 9. ««»940E&c ἄρα *»^] de lacunis, quarum 
nullum est vestigium in Graecis codicibus, vide Latina 48. 45 Αἱ 
in marg. (BS) 16. τῆς ./EBT ABS, distinx. Co 
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Triangulo ay specie dato!) sit recta ag, comparata cum 
By, datà maior quam in datá proportione?) : propositum sit 
rectae ay parallelam de ita ducere, ut in eadem proportione 
sit ad : δὲ -t- By. 

Factum iam sit. Quoniam aefj, comparata cum fy, datà 
maior est quam in daía proportione, uic tpsi aequalis sit 
proportio rectae αβ ad gy unà cum alia data, quae sit 5"). 
Sed secundum id quod factum iam esse posuimus est 

ago « 


d 
By-- 06. de fy! 








ergo etiam subtractione facta datae 
proportioni aequalis est 

A . Et data est b, dataque proportio BÓ : δὲ (est 
enim aequalis proportioni 8a : ay, quae ex hypothesi data est) ; 
ergo δὲ magnitudine data 6513. Sed eadem etiam positione 
(est enim parallela rectae ay) ; datum est igitur punctum ὃ καὶ 

"αν ergo, si sit ag : Gy » 2, parallela δὲ ita duci po- 
terit, ut sit ad : δὲ -- By Ξε 3. ἢ. 

XXXVI. Exponatur igitur eiusmodi triangulum, ut sit Prop. 


ag * 98y, et ay τῷ 28y, et ducatur rectae ay parallela de » 
Ma, ut sit αὖ — 9(δὲ -- By), et in producta ya ponatur ζα — 


4) Haec nos propter ea quae sequuntur addenda esse censuimus. 


4) Id est, si data proportio significetur notá P, dataque recta d, 
"sit «8 — d: fy τε P". Vide Euclid. dat. def. 44 et auctores infra ad 
VII cap. 26 in adnot. ad IV versionis Lat. citatos. 











*) Significat scriptor ex aequationibus P — “β — 4, zs ; definiri 
ᾧ Ξξ AT Hi Geometricam demonstrationem ex ratione veterum 


supplet Commandinus: vide append. 


3) Verba a nobis addita "dataque proportio 8d : de" cet. conveniunt 
cum iis quae initio supplevimus (conf. Euclid. dat. def. 3). Illis autem 


quae supra leguntur supposilis, scilicet datis P — 





8 Ν᾿ 
t(— δε’ et p — 37 


Pp 


et datá ipsá ζ, facile efficitur datam esse δὲ — AP , unde prodit 
simplicior illa formula, quam in appendice exhibemus, δὲ — 4 





Pp 
**) Vide append. 


126 ΠΑΠΠΟΥ ZYNATOTHS T. 


τῆς 4E διπλασία κείσϑω ἐπ᾽ εὐθείας ἡ .4Z, xai ovune- 
πληρώσϑω τὸ ΓΗ͂ παραλληλόγραμμον "τα 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ μὲν ΖΑ͂ διπλασία ἐσεὲν τῆς 4Ε, ἡ δὲ 
“ΑΓ τῆς ΓΒ, ἔσται ὅλη ἡ ΖΓ, τουτέστιν ἣ ΗΒ, διπλασία 





συναμφοτέρου τῆς 4E BI ἴση ἄρα ἐστὶν τῇ «44. ἐπειδὴ ὃ 
ἡ 444 τῆς ΒΓ μείζων ἢ διπλασία, κατήχϑω ἡ 40 διπλα- 
σία τῆς ΒΓ’ ἴση ἄρα ἡ 4O ταῖς ΗΖ ΒΓ. ἐδείχϑη δὲ 
xci ἢ 444 τῇ HB ἴση" αἱ 440 ἄρα ἴσαι ταῖς ZH ΗΒ 
ΒΓ, καὶ ἔστιν παραλληλόγραμμον τὸ ΖΗΒΓ. 

Δῆλον δ᾽ ὅτι καὶ μείζους αἱ 44/0 τῶν ZH ΗΒ BTr'10 
δύνανται εἶναι. 

Καὶ ληφϑέντος σημείου τινὸς τοῦ Καὶ μᾶλλον αἱ ΑΚ 
ΚΖ 4O μείζους τῶν ἐκτός. 

Καὶ εἰ, ὅσῳ μείζους εἰσίν, κλασϑείη ἡ Η.18 τῷ αὐτῷ 
μείζων τῆς ΗΒ, ἔσονται xai αἱ ΑΚ K4 40 ἴσαι ταῖς 15 
ZH H.AA .18Β ΒΓ ἐν πενταπλεύρῳ. καὶ ἐπὶ τῶν πολυ- 
πλευροτέρων ὃ αὐτὸς τρόπος, ὥσπερ καὶ ini τῶν ἀπὸ τυ- 
χόντος τετραπλεύρου συνισταμένων :τροδέδεικται. 

72 λζ΄. Ἕπεται τοῖς προειρημένοις xai τὰ τοιαῦτα. δο- 
ϑέντος παραλληλογράμμου χωρίου δυνατόν ἐστιν εὑρεῖν 20 
ἕτερον παραλληλόγραμμον, ὥστε αὐτὸ μὲν τὸ ἐπιταχϑὲν 
μέρος εἶναι τοῦ δοθέντος, ἑκάστην δὲ πλευρὰν ἑκάστης 
πολλαπλασίαν κατὰ τὸν δοϑέντα ἀριϑμόν. ᾿ 


-- —  —— - - 


$3. lacunam, cuius nullum vestigium codices exhibent, explevimus 
in Latina versione 4. τῆς ΓΒ Co pro τῆς 1.1 δ. τῆς 1Ε ΒΓ 
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ᾧ δὲ, et compleatur parallelogrammum ζηβγ; dico in basi pa- 
rallelogrammi ζηβγ duas rectas constitui posse, quarum summa 
aequalis sit summae trtum parallelogrammi laterum ipsas com- 
prehendentium , itemque duas reclas, quarum summa maior 
811 quam summa eorundem laterum. 

Quoniam enim est La — 20e, et ay — 26y, erit tota 
Ly, id est ng — ϑ(δε -- By), ideoque n8 — ad. Quia est 
αὃ — 2(de 4- By), id est » 28y, ducatur 09 — 3 βγ; ergo 
09 — ηζ -- fy. Sed etiam demonstrata est αὖ — v9; ergo 
αὃ -- 039 — C» -- 9B -- By; et est parallelogrammum Cy. 

Apparet autem fieri etiam posse ut αὖ -4- 09 maiores sint , 
quam £m» -- zB 4- By (conf. supra propos. 51). 

Et si quoddam punctum x (extra ad 09, sed intra pa- 
rallelogrammum) sumatur et inflectatur axà, eo magis ax 4- 
xÓ -- 02: maiores erünt exterioribus 5» -ἐ- ηβ 4- gy. 

Et si super nf linea ηλβ ita inflectatur, ut sil 

ηλ 4- λβ — ηβ — ax -- xà 4- 09 — (5n -- ηβ - By), 
erunt etiam in quinquelatero 

ax 4- xà 4- 09. — ζὴ -- ηλ -- AB 2- By. 
Et in polygonis quae plura etiam latera habent eadem valet 
ratio, sicut iam supra. (propos. 58. 36) in rectis quae a quo- 
vis quadrilatero constituuntur demonstratum est. 

XXXVII. Ad ea quae dicta sunt accedunt etiam alia Prop. 
huiusmodi. Dato parallelogrammo rectangulo aliud parallelo- i 
grammum eiusmodi inveniri potest, ut ipsum sit proposita 
pars dati parallelogrammi, singula autem latera singulorum 
dati parallelogrammi laterum multipla sint secundum datos 
numeros !). 


4) Τὸν δοϑέντα ἀριϑμὸν scriptor significat simplicem proportionis 
Dumerum; supponit igitur singula latera alterius parallelogrammi ad 
latera dati parallelogrammi esse in proportione dupla vel tripla etc., 
nec tamen ignorat etiam aliam quamcunque proportionem, velut 8: 2 etc., 
sumi posse. 


 — —— —— —— — 


Copro τῆς ZEB 8. ἡ 44 Hu pro? 44 ἴση add. Hu auctore Co 


45. αὖ om. AS, add. Β 45. 46. ταῖς ZHHAAABBT A, distinx. BS 
47. ὅσπερ AB, ὅπερ S, quemadmodum Co, corr. μω 49. Ac add. BS 


128 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΏΓῊΣ T. 


Ἔστω γὰρ παραλληλόγραμμον τὸ ΑΒΓ, καὶ εἰλήφϑω 
ἑχατέρα τῶν ΕΔ 42 πολλαπλασία &xazégag τῶν .4B ΒΓ 
κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμούς, καὶ ἤχϑω τῇ 4E πρὸς ὁρ- 
ϑὰς ἡ EK, καὶ ἀπειλήφϑω τὸ ὑπὸ JEK τὸ ἐπιταχϑὲν 


—d—— 
a β ὃ ε 


μέρος τοῦ ΑΓ παραλληλογράμμου, καὶ διὰ τοῦ Καὶ τῇ 4Ε5 
παράλληλος ἤχϑω 7 ΘΚΑ͂, καὶ περὲ κέντρον τὸ 4 περι- 
φέρεια γραφεῖσα 77 ΖΗΘ τεμνέτω τὴν ΘΚ. κατὰ τὸ O 
xai ἐπιζευχϑείσῃ τῇ 4 παράλληλος ἤχϑω 5 Ε“. δῆλον 
δ᾽ ἐκ τῆς κατασχευῆς ὅτι αὐτὸ μὲν τὸ 4.4 παραλληλό- 
γραμμον τὸ δοϑὲν μέρος ἐστὶν τοῦ ΑΓ ὀρϑογωνίου, ἑκάστη 10 
δὲ αὐτοῦ πλευρὰ ἑκάστης πολλαπλασία κατὰ τοὺς προτε- 
ϑέντας ἀριϑμούς. 

73 λη. Πάλιν τριγώνου δοϑέντος ἔλασσον εὑρίσκεται τρί- 
| geo» ἕχάστην ἔχον πλευρὰν ἑκάστης μείζονα. 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ ΒΓ΄ 15 
βάσις ἐφ᾽ ἑκάτερα μέρη, καὶ κείσϑω τῇ μὲν 4B ἴση ἡ 
B4, τῇ δὲ AT ἴση ἡ FE, καὶ περὶ τὴν AE εὐϑεῖαν τῷ 
ΑΒΓ ἴσον παραλληλόγραμμον παραβεβλήσϑω τὸ 4H, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΒΓ τυχὸν τὸ Θ. ἐπεζεύχϑω- 
σαν αἱ ΘΖ OH. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4 τῇ ΒΖ, μεί- 20 
ζων ἄρα ἐστὶν ἡ 4O τῆς ΒΑ͂. ὁμοίως δὴ δείξομεν ὅτι 
καὶ ἡ ΕΘ τῆς 4Γ μείζων. ἔστιν δὲ καὶ ἣ ΖΗ τῆς ΒΓ 
μείζων" ai τρεῖς ἄρα αἱ ΘΖ ZH ΗΘ κατὰ μίαν μείζονές 
εἶσιν τῶν 4B ΒΓ ΓΑ͂. ἐπεὶ δὲ τὸ 4H παραλληλόγραμ- 


4. τῶν ABBF A, distinx. ΒΒ 4. τὸ ὑπὸ 4EGK ABS, corr. Co 
5. τοῦ AT brevius pro τοῦ 417 scriptor posuit et hic et paulo post 
8. ἐπιζευχϑεῖσαε AB cod. Co, ἐπιζευχϑεῖσα Paris 3368 (επιζευχεῖσα S), 
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Sit enim parallelogrammum ay, et sumatur &ó multipla 
rectae «f, et δὲ multipla 8» secundum datos numeros, et 
rectae de perpendicularis ducatur ex, et punctum x ita su- 
matur, ut rectangulum δὲ. εχ sit proposita pars parallelo- 
grammi αβγ, et per x rectae de parallela ducatur recta 9x4, 
et circa centrum à describatur circumferentia ζηϑ, quae rec- 
tam JxÀ in puncto 9 secet, et iunctae 99 parallela ducatur 
&À. Apparet autem ex constructione .parallelogrammum δελϑ' 
datam partem esse parallelogrammi rectanguli ay, et sin- 
gula eius latera singulorum alterius laterum multipla esse 
secundum propositos numeros. 

XXXVIII. Rursus dato triangulo a/tud minus triangulum, 
cuius singula latera singulis dati trianguli lateribus maiora 
sint, invenitur hoc modo. 

Sit enim triangulum af», et basis fy in utramque par- 
tem producatur, et ponatur gó — af, et ye — ay, et ex 


A 





7 


recta δὲ construatur parallelogrammum ze triangulo oy 
aequale, et in recta fy sumatur quodvis punctum S, iun- 
ganturque 96 ϑη. Εἰ quia est 8d — af, est igitur 99 ^» ag. 
Similiter etiam demonstrabimus esse Je ^? ay. Sed est 
etiam 0» » fy; ergo singulae 95 Lp 59: maiores sunt sin- 
gulis af By ya. Sed quia parallelogrammum δζης et duplo 


corr. Co 8.9. δῆλονότι ix A(BS), corr. Hu 40. τὸ do9i» Co pro 
τοῦ do94vrog ὀρϑογωνίου)] παραλληλογράμμου coni. Co (conf. tamen 
ind. sub yeofory) — 18. ΖΗ A! in marg. (BS) ἐλάσσον B, ἐλάσσων 
AS τριγώνου S 44. ἑκάστην B!, ἑκάστης ΑΒ πλευρᾶς ABS, 


corr. Hu auctore Co 84. τῶν ΑΒΒΓΓΑ͂ A, distinx. BS 
Pappus I. 9 


Prop. 
41 


180 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΏΓῊΣ T'. 


uo» διπλάσιόν ἐστι τοῦ ΖΗΘ τριγώνου, ἀλλὰ τὸ 4H. παρ- 
αλληλόγραμμον ἴσον ἐστὶν τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ, μεῖζον ἄρα 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τὸ τὰς ἐλάσσονας ἔχον πλευρὰς τοῦ 
ΖΗΘ. 

14 λϑ΄. Τοῦτο μὲν ἐν τοῖς παραδόξοις φέρεται, γένοιτο ὅ 
δ᾽ ἂν παραδοξότερον, εἰ τὸ μὲν τρίγωνον αὐτὸ εὑρεϑεέη 
μέρος τοῦ δοϑέντος τριγώνου, ἑκάστη δὲ πλευρὰ δκάστης 
πολλαπλασία κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς [ὡς ἐτεὶ τοῦ 
παραλληλογράμμου προείρηται] ἢ 7 xal μείζων ἢ πολλαπλασία. 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ συνεστάτω τρίγωνον 10 
τὸ ΕΖΗ ἕκάστην πλευρὰν ἔχον ἑχάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ 
πλευρῶν πολλαπλασίαν κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς [ἢ 
xai μείζονας ἢ πολλαπλασίας), καὶ περὶ κέντρον τὸ H διὰ 
μὲν τοῦ E περιφέρεια γεγράφϑω ἡ ΕΘΚ, διὰ δὲ τοῦ Ζ 
περιφέρεια ἡ Ζ.ΠΗ͂, καὶ διὰ τοῦ Η τῇ ΕΖ παράλληλος M * 
ἤχϑω ἡ KHM, καὶ κάϑετος ἤχϑω ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν 
EZ ἢ HN, καὶ ἔστω τὸ ἐπιταχϑὲν μέρος τοῦ ΑΒΓ τριγώ- 
vov τὸ ὑπὸ KIM HII [τοῦτο γὰρ προδέδεικται), καὶ τῇ 
KM παράλληλος ἤχϑω ἡ OILA, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ HO 
H.4. φανερὸν οὖν ἐκ τῆς κατασκευῆς ὅτι τὸ OH. τρί- ΞΞ 
γωνον ἔλασσόν ἐστιν T; τὸ ἥμισυ τοῦ ληφϑέντος μέρους τοῦ 
ΑΒΓ (ἐλάσσων γὰρ ἡ O4 τῆς KM), ἑκάστη δὲ αὐτοῦ 
πλευρὰ ἑκάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ ἢ πολλαπλασία ἢ xal μείζων 
ἢ πολλαπλασία κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμούς (μείζων γὰρ 
ἡ ΘΑ τῆς EZ). - 


5. “0 Αἱ in marg. (B), om. 8 7. do9év in A extremum est 
fol. 24; sequitur rasura versuum duorum et dimidii, tum initio fol. 35 
Tog τριγώνου cet. 8. 9. ὡς — προεέρηται interpolatori tribuit et 
ἢ καὶ — πολλαπλασία add. Hu 40. τὸ ΑΓ A! ex τὸ ΑΓ 
44. 48. ἢ καὶ — πολλαπλασίας del. Ημ (scilicet haec ex margine prave 
huc irrepsisse videntur, postquam paulo supra incuria omissa sunt) 
48. τὸ (ante ὑπὸ) V Co pro τοῦ τοῦτο γὰρ προϑδέδεικται) "nos con- 
sullo omisimus; neque enim hoc a Pappo ante demonstratum est, sed 
ex elementis petitur" Co 34. 7 add. cod. Paris. 2368 S 33. 3 
πολλαπλασίέα ἢ καὶ add. Hu (paulo aliter Co: ἑχάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ 
ἢ πολλαπλασία κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς ἢ μείζων ἢ πολλαπλασέα) 








LIBER 1Π. PROPOS. 43. 131 


maius est quam lriangulum JC» et aequale triangulo af, 
est igitur triangulum a», quod quidem minora latera habet, 
maius quam triangulum ϑζη, cuius singula latera maiora sunt. 

XXXIX. Hoc quidem inter admirabilia numeratur; multo Prop^ 
autem magis mirum fiat, si ipsum quidem triangulum inve- 
niatur pars esse dati trianguli, singula autem eius latera 
multipla singulorum dati trianguli laterum secundum datos 
numeros (sicut de parallelogrammo supra (propos. 40) demon- 
stratum est] vel etiam maiora quam multipla. 

Sit enim triangulum afly, 
et construatur triangulum ηδζ, 
cuius singula latera singulo- 
rum afy trianguli laterum 
multipla sint secundum datos 
numeros, et circa centrum ἢ 
β 4 per € describatur cireumferen- 
a &9x, οἱ per ζ circumferentia ζλμ, et per ἢ) rectae && parallela 


& 


x Vi E 
9 λ 


σ 


————má— 


€ v f 


ducatur χημ, et a puncto ἡ ad rectam eb ducatur perpendi- 
eularis 3», et in ea punctum τὸ ita, sumatur, ut rectangulum 
χμ᾿ πὶ sit proposita pars trianguli «fy, et rectae x44 parallela 
ducatur JzÀ, iunganturque 72 A. Apparet igitur ex con- 
structione triangulum ϑηλ minus esse quam dimidium propo- 
sitae partis trianguli ay (est enim 9À minor quam »t, ideo- 
que triangulum 954 minus quam dimidium rectanguli x - $7), 
singula autem eius latera multipla sunt singulorum trianguli 
afy laterum secundum datos numeros vel etiam maiora quam 
multipla (est enim 9» — δη, el 9A — vL, et 94 » &L). 
9* 


74 


130 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΏΓΗΣ T. 


uo» διπλάσιόν ἐστι τοῦ ΖΗΘ τριγώνου, ἀλλὰ τὸ 4“ παρ- 
αλληλόγραμμον ἴσον ἐστὶν τῷ 4ΒΓ τριγώνῳ, μεῖζον ἄρα 
τὸ ΑΒΓ τρίγωνον τὸ τὰς ἐλάσσονας ἔχον πλευρὰς τοῦ 
ΖΗΘ. | 

AJ'. Τοῦτο μὲν ἐν τοῖς παραδόξοις φέρεται, γένοετο ὃ 
δ᾽ ἂν παραδοξότερον, εἰ τὸ μὲν τρίγωνον αὐτὸ εὑραϑεέη 
μέρος τοῦ δοθέντος τριγώνου, ἑχάστη δὲ πλευρὰ ἑκάστης 
πολλαπλασία κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς [ὡς ἐπὶ τοῦ 
παραλληλογράμμου προείρηται) ἢ καὶ μείζων ἢ πολλαπλασία. 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον τὸ ΒΓ, καὶ συνεστάτω τρίγωνον 10 
τὸ ΕΖΗ ἕκάστην πλευρὰν ἔχον ἑκάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ 
πλευρῶν πολλαπλασίαν κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς [ἢ 
xai μείζονας ἢ πολλαπλασίας), καὶ περὶ κέντρον τὸ Η διὰ 
μὲν τοῦ Ε περιφέρεια γεγράφϑω ἡ ΕΘΚ, διὰ δὲ τοῦ Ζ 
περιφέρεια ἡ ΖΑΙΗ͂, καὶ διὰ τοῦ Η τῇ EZ παράλληλος 15 
ἤχϑω ἡ KHIM, καὶ κάϑετος ἤχϑω ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν 
ΕΖ ἡ HN, καὶ ἔστω τὸ ἐπιταχϑὲν μέρος τοῦ .4BI τριγώ- 
vov τὸ ὑπὸ KIM HII [τοῦτο γὰρ προδέδεικται), καὶ τῇ 
KM παράλληλος ἤχϑω 7 OILA, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ HO 
H.4. φανερὸν οὖν ἐκ τῆς κατασχευῆς ὅτι τὸ ΘΗ. vQi-20 
γωνον ἔλασσόν ἐστιν ἢ τὸ ἥμισυ τοῦ ληφϑέντος μέρους τοῦ 
ΑΒΓ (ἐλάσσων γὰρ ἡ O.4 τῆς KM), ἑκάστη δὲ αὐτοῦ 
πλευρὰ ἑκάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ ἢ πολλαπλασία ἢ καὶ μείζων 
ἢ πολλαπλασία κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμούς (μείζων γὰρ 
ἡ 0.4 τῆς EZ). 25 


5. 449 A! in marg. (B), om. 8 7. do9év in A extremum est 
fol. 24; sequitur rasura versuum duorum et dimidii, tum initio fol. 25 
τος τριγώνου cet. 8. 9. ὡς — προεέρηται interpolatori tribuit et 
ἢ x«l — πολλαπλασία add. Hu 40. τὸ ΑΒΓ A! ex τὸ «rn 
43. 48. ἢ καὶ — πολλαπλασίας del. Hu (scilicet haec ex margine prave 
huc irrepsisse videntur, postquam paulo supra incuria omissa sunt) 
48. τὸ (ante ὑπὸ) V Co pro τοῦ τοῦτο γὰρ προδέδεικται) "nos con- 
sulto omisimus; neque enim hoc a Pappo ante demonstratum est, sed 
ex elementis petitur" Co 24. ἢ add. cod. Paris. 3368 S 48. ἢ 
πολλαπλασία ἢ καὶ add. Hu (paulo aliler Co: ἑχάστης τῶν τοῦ ΑΒΓ 
ἢ πολλαπλασέα κατὰ τοὺς δοϑέντας ἀριϑμοὺς ἢ μείζων ἢ πολλαπλασέα) 





LIBER Ili. PROPOS. 43. 131 


maius est quam triangulum ϑζη et aequale triangulo affy, 
est igitur triangulum ay, quod quidem minora latera habet, 
meius quam triangulum ϑζη, cuius singula latera maiora sunt. 

XXXIX. Hoc quidem inter admirabilia numeratur; multo Prop. 
autem magis mirum fiat, si ipsum quidem triangulum inve- 
niatur pars esse dati trianguli, singula autem eius latera 
multipla singulorum dati trianguli laterum secundum datos 
numeros [sicut de parallelogrammo supra (propos. 40) demon- 
stratum est] vel etiam maiora quam multipla. 

Sit enim triangulum αβγ, 
et construatur triangulum ηδζ, 
cuius singula latera singulo- 
rum «By trianguli laterum 
multipla sint secundum datos 
numeros, et circa centrum ἢ 
β y b otnr ol 

per € describatur circumferen- 
a ε9κ, et per & circumferentia CA, et per 7 rectae &C parallela 


& 


x 2 É 
0 A 


σ 


€ ΜΝ v f 
ducatur χημ, et a puncto ἡ ad rectam εζ ducatur perpeudi- 
cularis 1», et tn ea punctum πὶ ita sumatur, ut rectangulum 
χμ. π᾿ sit proposita pars trianguli ay, et rectae xp parallela 
ducatur 9zÀ, iunganturque 29 à. Apparet igitur ex con- 
8Structione triangulum ϑηλ minus esse quam dimidium propo- 
sitae partis trianguli e» (est enim 94 minor quam x4, ideo- 
que triangulum ϑηλ minus quam dimidium rectanguli xp - 970), 
singula autem eius latera multipla sunt singulorum trianguli 
aBy lalerum secundum datos numeros vel etiam maiora quam 
multipla (est enim Jy — £y, et ηλ — ηζ, et 94 » e). 
9* 


132 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΏΓῊΣ T. 


75 μ΄. Eig τὴν δοϑεῖσαν σφαΐραν ἐγγράψαι τὰ πέντε πο- 
λύεδρα, προγράφεται δὲ τάδε. 

Ἔστω ἐν σφαίρᾳ κύχλος ὃ ΑΒΓ, οὗ διάμετρος ἣ 4T 
καὶ κέντρον τὸ 4, καὶ προκείσϑω εἰς τὸν κύχλον ἐμβαλεῖν 
εὐθεῖαν παράλληλον μὲν τῇ ΑΓ διαμέτρῳ, ἴσην δὲ τῇ δο- 5 
ϑείσῃ μὴ μείζονι οὔσῃ τῆς «ΑΓ διαμέτρου. 

Κείσϑω τῇ ἡμισείᾳ τῆς δοϑείσης ἴση ἡ Ed, xai τῇ 
ΑΓ διαμέτρῳ ἤχϑω πρὸς ὀρϑὰς 7) EB, τῇ δὲ 4Γ παράλ- 
ληλος ἣ ΒΖ, ἥτις ἴση ἔσται τῇ δοθείσῃ διπλῇ γάρ ἔστιν 
τῆς ἘΔ (ἐπεὶ καὶ ἴσῃ τῇ EH, παραλλήλου ἀχϑείσης τῆς 10 
ZH τῇ BE). 

76 μα΄. Ἔστωσαν à» σφαίρᾳ παράλληλοι κύκλοι ot Α ΚΩ͂ 
BEZT, ἡ δὲ διὰ τῶν B Γ᾽ ἀγομένη εὐθεῖα διάμετρος ἔστω 
τοῦ κύκλου, καὶ προκδίσϑω ἀγαγεῖν διάμετρον τοῦ 44K 4 
κύκλου παράλληλον τῇ ἐπὶ τὰ B D διαμέτρῳ. 15 

Ἐκχβεβλήσϑω διὰ τῶν B D σημείων ἐπίπεδον ὀρϑὸν 
πρὸς τὸν κύχλον, καὶ ποιήσει τομὴν ABD μέγιστον κύ- 
xÀov: ὁ ΑΒΓΔ ἄρα ἥξει καὶ διὰ τῶν πόλων αὐτῶν καὶ 
δίχα τεμεῖ καὶ τὸν .4KA. ἡ ἄρα ἐπὶ τὰ Α 4 ἐπιζευγνυ- 
μένη διάμετρος παράλληλός ἐστε τῇ ἐπὶ τὰ B Γ΄. ἔστι δὲ 20 
(φανερόν: τετμήσϑω γὰρ ἢ ΒΓ περιφέρεια δίχα τῷ O ση- 
μείῳ ἐπεὶ οὖν ἡ ΘΑ͂ τῇ O4 ἴση ἐστὶν (ἐκ πόλου γάρ), 
àv ἢ OB τῇ ΘΓ, xai λοιπὴ ἄρα ἣ .4 λοιπῇ τῇ L4 ἐσεὶν 


41. M. A! in marg. (BS) τὰ πέντε Hu, τε Α (fuit igilur in er- 
chetypo τὰ &), τὲ B, τὰ S 3. τάδε et 3. Ἔστω add. Co 5. τὴν 
ΑΓ διαμέτρωι AB, corr. S 7. ἡμισείᾳ τῆς δοϑείσης Co pro δοϑείσῃ 
8. post ἤχϑω add. A ἥ, sed del. prima m. 40. ἐπεὶ add. Hu 
43. M.A A! in marg. (BSj 43. BE ΖΓ ABS, coniunx. Co τῶν ΒΓ 
AS, distinx. B, item vs. 45 46. ἐχβεβλήσϑω À, sed litterarum exfeftá 
incerta tantum vestigia comparent, ....μήσϑω B, ....χεέσϑω S ση- 
μεῖον AB, corr. S 41. τὸ μὲν ABFA μέγιστος χύχλος ABS, corr. 
Co Sca 48. πολλῶν A Paris. 2369 cod. Co, corr. BS Co 49. reuti Hu 
pro τέμνει τὰ 44 À Co Sca, τὰ β B!, τὰ « βὶ B3, rà af S cod. Co 
20. παράλληλος add. Co Sca τὰ ΒΓ AS, distinx. B ἔστι δὲ add. 
Co^ 29. ἴση add. Co ἐχπολλῶν A(BS), ἐχ πόλων coni. Co, corr. 
Co Sca 23. ὧν ἡ Hu, ὧν A, ὧν B, ὧν S καὶ λοιπῆι ἄρα A, corr. BS 


^ 
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In datam sphaeram quinque polyedra inscribantur !) ; 
praemittuntur autem haec. 

XL. Sit in sphaera circulus oy, cuius diametrus αγ et P 
centrum Ó, et propositum sit in circulo construere rectam 
diametro cy parallelam et aequa- 
lem datae cuidam, quae non sit 
maior quam «y diaimetrus. 

Ponatur εὖ aequalis dimidiae 
datae, et diametro ay perpendicu- 
laris ducatur &8, et eidem ay pa- 
rallela 8C, quae datae aequalis erit; 
est enim dupla εὖ (quoniam ae- 
qualis est rectae &p, siquidem ζη 
rectae βὲ parallela ducta sit). 

XLI. Sint in sphaera paralleli circuli axó βεΐγ, et recta Prop. 
per 9 » ducta circuli diametrus sit, et propositum sit dia- 
metrum circuli vxó parallelam rectae fy ducere. 

Ducatur per puncta f y 
planum circulo perpendicu- 
lare, quod sectionem efficiet 
maximum circulum ay ; 
ergo cireulus afyó per polos 
circulorum βεζγ axóà transibit 
et circulum quoque axó bifa- 
riam secabit (Theodos. sphaer. 
1. 15). Recta igitur quae in- 
ter & ὃ iungitur diametrus est 
ipsi By parallela. Et hoc qui- 
dem manifestum est. Circum- 
ferentia enim y bifariam secetur in puncto J. lam quia cir- 
cumferentia Je circumferentiae 90 aequalis est (nam utraque 
ex polo ad diametrum pertinet), et 98. aequalis 9y, per sub- 





ϑ 





4) Hoc quartum est ex problematis principalibus quae Pappus hoc 
libro tractavit: vide supra p. 34 adnot. 4. Quod autem τὰ πέντε πο- 
λύεδρα, i. e. quinque illa polyedra regularia quae vulgo Platonica vo- 
cantur, correximus, salis est Platon. Tim. p. $5 et Eucl. elem. 13 
propos. 18— 18 citare, 
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(0p: παράλληλος ἄρα ἡ ἐπὶ τὰ «Α΄ 4 διάμετρος τῇ ἐπὶ τὰ 
Β Γ᾽ διαμέτρῳ. 

71 Ἔστω δὲ ἡ ἐπὶ τὰ E Z μὴ διάμδερος xai προχείσϑω 
διάμετρον ἀγαγεῖν τοῦ ΑΚ4 κύκλου παράλληλον τῇ ἐπὶ 
τὰ E Ζ. 5 

Κείσϑω τῇ ἡμισείᾳ τῆς ὑπεροχῆς ἡ ὑπερέχει ἡμιχύ- 
κλιον τῆς ΕΖ περιφερείας ἑκατέρα τῶν EB ΖΓ ἴση, καὶ διὰ 
τῶν B D γεγράφϑω ὁμοίως μέγιστος ὃ ΑΒΓΔ: ἔσται ἄρα 
ἡ ἐπὶ τὰ L4 4 διάμετρος τοῦ .4Κ4 κύκλου παράλληλος 

τῇ ἐπὶ τὰ E Ζ, ὅτι καὶ αὐτὴ παράλληλος τῇ ἐττὶ τὰ B T. 10 

78 μβ΄. Ἔστωσαν ἐν παραλλήλοις ἐπιπέδοις παράλληλοι 
εὐθεῖαι αἱ 4E ΓΖ, καὶ ἐν τοῖς αὐτοῖς ἐπιπέδοις διήχϑω- 
σαν αἱ .4B ΓΖ ini τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ διὰ τῶν ΑΕ ΓΖ 
ἐχβαλλομένου ἐπιπέδου ἴσας γωνίας ποιοῦσαι τὰς ὑπὸ 
BAE AUZ: ὅτι καὶ αἱ .4B lA παράλληλοί εἰσι, τουτ- 15 
ἔστιν ὅτι ἐκβληϑὲν τὸ διὰ τῶν B .4 Γ σημείων ἐπίπεδον 
ποιεῖ ἐν τῷ διὰ τῶν À T Z ἐπιπέδῳ τὴν ΓΖ. 

Εἰ γὰρ ἑτέραν ποιήσει ἐκεῖ, περιέξει μετὰ τῆς ΓΖ 
γωνίαν ἴσην τῇ ὑπὸ ΒΑΕ, ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον: ἴση γὰρ 
ὑπόκειται ἡ ὑπὸ BAE τῇ ὑπὸ ATZ. 20 

T9 μγ΄. "Ex τούτου φανερὸν ὅτι, ἐὰν ἐν παραλλήλοις ἐπι- 
πέδοις κύχλοε ὦσιν [ὡς ὑπογεγραμμένοι)], καὶ ἐν αὐτοῖς 
παράλληλοι εὐϑεῖαι αἱ .18Β L4 éni τὰ αὐτὰ τῶν E Ζ κέν- 
τρῶν ὅμοια τμήματα κύχλων ἀπολαμβάνουσαι, παράλληλος 
ἔσται ἡ μὲν 4 τῇ ΓΖ, ἡ δὲ BE τῇ AZ. 25 

4. 2. τὰ 4.1 — τὰ ΒΓ AS, distinx. B, et similiter posthac cap. 77 
$. διάμετρος S pro διαμέτρωε 8. προσχεέσϑω AS, corr. B 4. παρ- 
ἄλληλον A*, παράλληλος BS 8. ὁ .4B I4 À, coniunx. BS, χύχλος 
o A4BT'.1 coni. Co 40. αὐτὴν παραλληλας A(B), αὐτὴν παράλληλος 8, 

αὐτὴ corr. Co Sca 414. MB A! in marg. (BS) 44. αἱ AETZ — 
43. αἱ ABI 4A οἱ τῶν AETZ À, distinx. BS 44. ἐπιπέδων ABS, corr. 
Co 46. διὰ τῶν ΑΓ ABS, corr. Co ..5. διὰ τῶν 11 Γ Z add. 
Hu 18. Ei Co pro ἐπεὶ 48. (9. τῆς I1 γωνίας ἴσον τῆι ὑπὸ BAT 
ABS, corr. Co 49. ἀδύνατον add. Hu, ἄτοπον Co 30. ὑποχείσθω 
ABS, corr. Co Sra . MF. Ain mar: (88) ἐν add. Hu auctore 
Co 22. ὡς — del. Hu . αἱ 4BDT 4. — τῶν EZ A, 
distinx. BS 25. ἡ μὲν 10 τὴι ΓΖ ἡ δὲ du ABS, corr. Co 
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waclionem igitur est « aequalis 70; ergo diametrus a dia- 
metro 6» parallela est. 

Sed sit in circulo βεζγ recta quaevis eC, quae non sit Prop. 
diametrus, et propositum "5 
sit diametrum circuli «xó 
ducere parallelam rec- 
tae eL. 

Sumatur differentia 
semicirculi et circumfe- 
rentiae εζ, ac dimidiae 
differentiae aequalis po- 
natur et εβ et Cy, et per 
By similiter describatur 
maximus circulus αβγὸ; 
erit igitur circuli axó dia- 
metrus αὖ parallela rectae 
εζ, quoniam haec ipsa 
parallela est diametro βγ. 

XLII. Sint in planis parallelis rectae parallelae «e γζ, Prop. 
et in eisdem planis ducantur rectae 36 
«B γδ ad easdem partes plani per ae 
— f yb producti, quae angulos fae ὃγξ ae- 
- quales faciant; dico rectas af) yÓ inter 
se parallelas esse, id est, planum per 


p 


.-- 





^ — puncta f a y transiens in plano dy 
— facere sectionem yà. 
ὃ Nam si in plano ὄγζ aliam ϑ6οί-- 
y onem faciet, cum recta γζ continebit 


angulum aequalem angulo fas, id 

ξ quod fieri non potest; nam ex hypo- 
thesi angulus fee angulo ὄγζ aequa- 
lis est. 

XLIII. Hinc manifestum est, si in parallelis planis cir- Prop. 
culi sint, et in his parallelae rectae a 7d, quae ad easdem 
partes centrorum & ζ similia segmenta abscindant, parallelam 
esse rectam αδ ipsi γζ, et je ipsi OL. 
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σαι γὰρ γίνονται διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν τμημάτων αἵ 
τε ^1 P καὶ αἱ B 4 γωνίαι -ἴσαι ἀλλήλαις, καὶ παράλλη- 
λοι αἱ 43,8 Γ. ἐν παραλλήλοις ἐπιπέδοις. 

$0 uà. "[v δὲ αἱ τὰ ὅμοια τῶν τμημάτων χύίχλων ἀπο- 
λαμβάνουσαι παράλληλοι μὴ Hi τὰ αὐτὰ μέρη τῶν κέν- 8 
τρων ὦσιν, αἱ ἀπὸ τῶν χέντρων ἐπὶ τὰ ur, ὁμοίως κείμενα 
πέρατα τῶν παραλλήλων ἐπιϊζειγνίμεναι παράλληλοι ἔσονται. 

Δείχνιταε γὰρ καὶ ὁμοίως ὡς ἐπὶ τῆς προχειμένης 
χαταγραφῖς. 

41 με΄. Ἔστωσαν ἐν σφαίρᾳ ἴποι xal παράλληλοι κύκλοι 10 
οἱ 4B ΓΙ͂, xai ixi τὰ αὐτὰ μέρη τῶν κέντρων ἴσαι καὶ 
ταράλληλυε αἱ AB ΓΔ ὅτε αἱ ἐπιζευγνύουσαι τὰ πέρατα 
αὐτῶν τὰ 44 Dl, B .1 ἴσαι τέ εἰσιν xai παράλληλοι καὶ 
ὀρϑαὶ πρὸς τὰ τῶν κχύχλων ἐπίπεδα. 

' Ἔσιι δὲ φανερὸν ἐκ τῶν προ- 15 

δεδειγμένων: ἐπεξευχϑεῖσαι γὰρ 

αἱ .1Ε ΓΖ παράλληλοι ἔσονται. 
xai εἰσὲν ἴσαι ἀλλήλαις" ὥστε καὶ 
αἱ .1Γ ΕΖ ἴσαι τε καὶ παράλλη- 

Aot εἰσιν. ὁμοίως καὶ αἱ EZ BA. 20 

xai ἔστιν ἡ ΕΖ ὀρϑὴ πρὸς τὰ τῶν 

χύχλων ἐπίπεδα [περὲ γὰρ τοὺς 

αὐτοὺς πόλους εἰσίν, καὶ ἡ διὰ 

τῶν πόλων αὐτῶν ἀγομένη ὀρϑή 
ἐστιν τερὸς ἑκάτερον αὐτῶν καὶ διὰ τῶν χέντρων αὐτῶν τε 35 
καὶ τῆς σφαίρας ἐλεύσεται, ὡς ἔστιν ἐν σφραιρικοῖς) " καὶ 
αἱ ΑΓ B4 ἄρα ἴσαι τε καὶ παράλληλοι xal ὀρϑαΐί εἰσι πρὸς 
τοὺς κύκλους. 

82 uc. Μὴ ἔστωσαν δὲ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τῶν κέντρων 





4. 9. αἴ τε Hu pro ἔσται 3. ΑΓ ABS, distinx. Co xal αἱ 
B.1 AB!S, distinx. B? ἴσκι ἀλλήλαις del. Hu 8. αἱ 4BI4 A, 
distinx. BS &. M.f A! in marg. (BS) di αὐ Hu auctore Co pro 
δ᾽ ἐπὶ 40. ME A! in marg. (BS) ἴσοι xai add. Co 49. «li 
AB T.1 add. idem 48. τὰ PH αἱ ΑΓ B.1 ABS, ΓΠ αἱ del. Co 
45. ἑἐχατέραν ABS, corr. Hu auctore Co 27. παράλληλοι xal add. 
Co 38. roig xux2oig ABS, corr. Hu (nam τοὺς χύχλους recte dici vi- 
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Nam propter similitudinem 
segmentorum angulus e angulo y, 
et angulus f angulo ὃ aequales et 
ex: hypothesi rectae af yÓ parallelae 
sunt in parallelis planis; ergo pro- 
pier superius lemma efficitur 1d 
quod proposttum est. 

XLIV. Sin vero rectae paral- Prop. 

 lelae quae similia circulorum seg- 
menta abscindunt non ad easdem 
centrorum partes sint, radii in 
alterutro circulo ad oppositas cir- 
cumferentiae partes producti par- 
alleli erunt radiis alterius circuli. 
Hoc enim demonstratur simi- 





UA liter atque ad superiorem figuram. 
XLV. Sint in sphaera circuli Prop. 
— aequales et paralleli af γδ, et ad 
—^y 


easdem partes centrorum aequales 
et parallelae rectae af »yó; dico 
rectas quae earum terminos « y, f ὃ coniungunt aequales et 
parallelas esse et perpendiculares ad circulorum plana. 

Est autem manifestum ex iis quae modo demonstrata 
sunt. [unctae enim rectae ae γζ parallelae erunt (propos. 
47). Et sunt inter se aequales (quia ex centris sunt), ita 
. Ut etiam rectae «y εζ aequales et parallelae sint. Similiter 
etiam rectae ej 80. Εἰ est eb perpendicularis ad circulorum 
plana (nam circa eosdem polos sunt, et recta per polos 
eorum ducta perpendicularis est ad utrumque ac per centra 
et ipsorum et sphaerae transibit, ut est in Theodosii sphae- 
ricis 2, 4. 4, 10); ergo etiam rectae ay β aequales sunt 
et parallelae et perpendiculares ad circulorum plana. 

XLVI. Sed non sint ad easdem partes centrorum aequa- ΟΡ. 


— 


detur pro τὰ τῶν χύχλων ἐπίπεδα, quod supra legitur) — 39. Mg A! 
in marg. (BS) 
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αἱ ἴσαι καὶ παράλληλοι αἱ 418 ΓΑ͂ - ὅτι αἱ ἐπιζευγνύουσαι 
τὰ πέρατα αὐτῶν τὰ ἡ Δ, B Γ ἴσαι εἰσὶν ἀλλήλαις τε καὶ 
τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαίρας. 

Τεμνέτωσαν γὰρ ἀλλήλας κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεζεύχϑω- 
σαν ἐπὶ τὰ κέντρα αἵ τε .4E EH καὶ αἱ AZ ΖΗ. ἐπεὶδ 
ἴση ἡ ΑΒ τῇ I.4, καὶ ἐπιζευγνύουσιν αὐτὰς αἱ 44 ΒΓ, 
αἷ δ΄ ἄρα αἱ All ΗΔ BH ΗΓ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν: τοῦτο 
γὰρ φανερόν ἐστιν" ὥστε καὶ ἡ ΑΔ τῇ DU ἴση ἐστίν. ἀλλὰ 
καὶ ἡ J4E τῇ “2 ἐστὶν ἴση [ἐκ κέντρου τῶν ἴσων κύκλων]. 
ἔστι δὲ καὶ ᾿[αὐτῇ τιαραλληλος] ἴση μὲν ἢ ὑπὸ E.4H yw-10 
via τῇ ὑπὸ H.1Z ἐναλλάξ, ἡ δὲ ΑΗ βάσις τῇ Η4 ὥστε 
καὶ ἡ ὑπὸ J4HE γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ 4HZ. κοινῆς 
προστεϑείσης τῆς ὑπὸ EH.1 γένονται αἱ ὑπὸ .4HE EHA, 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι οὖσαι, ταῖς ὑπὸ EHA ΖΗΖ ἴσαι [ὥστε 
καὶ ταῖς ὑπὸ ΕΗ.1 4HZ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσας εἶναι)" ἐπ᾿ 15 
εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΗ τῇ ΗΖ. καὶ ἴση ἐδείχϑη ἡ ΕΗ 
τῇ HZ: κέντρον ἄρα ἐστὶν τὸ Η τῆς σφαίρας διὰ τὸ ἴσους 
ὑποκεῖσθαι τοὺς κύκλους" διάμετροι ἄρα τῆς σφαίρας ai 
444 ΒΓ, καὶ ἴσαι ἀλλήλαις. 

8. Ἂν δ᾽ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη ἐπιζευχϑῶσιν αἱ 4Γ ΒΩ,,0 
ἴσαι ἔσονται ἀλλήλαις τὸ καὶ ὀρϑὰς μετὰ τῶν 4B L4 πε- 
ριέξουσιν γωνίας. 

Τῇ γὰρ ΓΖά ἴσης καὶ παραλλήλου ἐφαρμοσϑείσης τῆς 
OH, ἔσται ἡ OH ὀρϑὴ πρὸς ἑκατέραν τῶν ΘΓ .40, xai 
πρὸς τὸ αὐτῶν ἐπίπεδον, ὥστε καὶ ἡ [.4* ὀρϑὴ ἄρα ἐστὶν 25 
ἡ ὑπὸ .4“Γ4. ὁμοίως καὶ αἱ λοιπαί. 


4. καὶ add. Hu auctore Co 4. 2. αἱ — 4 .f, B Γ add. Hu par- 


tim auctore Co — 5. EH χαὶ Co pro EN καὶ 71. αἱ 4 ἄρα] {{{{{{{{ὐ|}} 
ἴσχε A, et hinc lacunae in BS, erunt rectae lineae y " inter se ae- 
quales Co, «f post ἄρα add. B3, reliqua corr. Hu φανερόν Co 
pro μεχρόν ὥστε xal [ἢ ΜΠ ἔστιν À, eaedemque "lacanae in BS, 


ὥστε χαὶ ἡ δη τῆ. . ἴση ἐστιν B3, ὥστε καὶ ἡ 4H τῇ 114 ἴση ἔστι Co, 
corr. Hu 9. ἐκ — χύχλων interpolatori tribuit Hu 40. avr: παρ- 
ἄλληλος A, αὕτη παράλληλος B, del. Hu 7 add. Hu 44. τῆι ὑπὸ 
HZ4 ABS, corr. Co Sca ἡ dà “Η Hu pro ἡ dà EH (basis £9 basi 
ηξ Co) βάσις Hu auctore Co pro βάσει 44. ἴσαι add. et ὥστε — 
45. εἶναι, manifestum interpretamentum, del. Hu 415. EH (ante 


-—— — 


4HZ ϑυσὶν) Co pro EJH 46. ἡ EH Co pro ΒΝ 29. αἱ ATBA 
A, distinx. BS 241. ἴσαι — τῶν 4H 0.1 om. Al, add. A? in marg. 
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les et parallelae rectae af yÓ; dico rectas quae terminos 
earum α ὃ, f y coniungunt et inter sese et diametro spbae- 
rae aequales esse. 

Secent enim inter se in puncto 
/ et ad centra ducantur ae &5 et 

C ζη. Quoniam er hypothesi a8 
yÓ aequales inter se e£ parallelae 
el in. planis circulorum aequalium 
et parallelorum sunt, easque rectae 
αὃ By coniungunt, quattuor igilur 
rectae ap yó βη yy aequales sunt 
inter sese; hoc enim manifestum 
est; ergo etiam αὖ fy aequales 
sunt. Sed est etiam ας aequalis 
OL, et, quoniam propter propos. 48 
parallelae sunt ae ót, angulus ea; aequalis angulo ηδζ, et, 
ul modo significavimus, basis a» ipsi ηδ aequalis; ergo et 
recla £y rectae vt et angulus aye angulo δηζ aequalis est. 
Communi apposito angulo εηδ fiunt | 

L aye -- L εηὃ τῷ L egà 4- L δηζ. | 
Sed ex constructione anguli ane -t- gà duobus rectis aequales 
sunt; ergo δὴ zb in eadem recta sunt. Et demonstrata est 
recta ey aequalis ipsi 25; ergo, quia ex hypothesi circuli 
af γὺ aequales sunt, punctum ἢ centrum sphaerae est!! ; ergo 
αὖ βγ diametri sphaerae sunt eaedemque inter se aequales. 

Si vero ad easdem partes iungantur rectae ay 80, hae Prop. 
el inter se aequales erunt et cum 'af? yÓ rectos angulos con- 
tinebunt. 

Rectae enim Ó aequalis et 
parallela /n plano circuli yÓ con- 
struatur Jg; erit igitur 9; per- 
pendicularis et ad Jy (propos. 52) 
et ad 9a (propos. 49 vel 52); ergo 
etiam ad planum αϑγ (elem. 14, 4); 
itaque etiam recta yÓ ad idem pla- 
num perpendicularis est. (elem. 11, 
δ); rectus igitur est angulus a7ó, 
itemque reliqui. 








4) Hoc Pappus, ut videtur, effici voluit ex Theodosii sphaer. 4, 6 et 7. 


(BS) 48. τῆι γὰρ AB, corr. S 34. ἡ ΘΗ Co pro ἡ ΘΑ τῶν 
Or “Γ ABS, τῶν ΠΡ̓ ΠΑ Co, corr. Hu (mutatis scilicet inter se figu- 
rae litteris 6 et 71) 45. αὐτῶν B!, ἑαυτῶν AB9S 
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84 μζ΄. Ἐὰν ὦσιν ἐν σφαίρᾳ παράλληλοι εὐδϑεῖαι, αἱ τὰ 
ὁμοταγῆ πέρατα αὐτῶν ἐπιζευγνύουσαι ἴσαι ἔσονται ἀλλή- 
λαις" ἄν δὲ καὶ ἴσαι ὦσιν αἷ παράλληλοι, καὶ αὐταὶ παρ- 
αἀλληλοι ἔσονται καὶ ὀρϑαὶ πρὸς τὰς ὑποχειμένας παραλ- 
λήλους. δ 

Ἔστιν δὲ qavegóv: ἐχβληϑέντος γὰρ τοῦ διὰ τῶν παρ- 
αλλήλων ἐπιτέδου γίνεται κύκλος ἐν ᾧ εἶσιν αἵ παράλλη- 
λοι, καὶ αἱ ἐπιζευγνύουσαι τὰς ἐξ ἀρχῆς παραλλήλους 
ἀνιούσας τραπέζιον ποιήσουσιν: ἂν δὲ καὶ ἴσαι ὦσιν ot 
παράλληλοι, «t ἐπιζευγνύουσαι αὐτὰς οὐκέτι τραπέζιον 10 
ἀλλὰ τετράγωνον ἢ ἑτερόμηκχες περιέξουσιν. 

85 Ἔστωσαν ἐν ὑποχειμένω ἐπιπέδῳ αἱ 418 BT εὐϑεῖαι 
ἴσας περιέχουσαι γωνίας μετὰ τῆς 48Ὲ ἐν τῷ αὐτῷ κει- 
μένης ἐπιπέδῳ, καὶ ἐφεστάτω ἡ ΒΖ μεϑ᾽ ἑκατέρας τῶν 
“418 ΒΓ ἴσας περιέχουσα γωνίας" ὅτι ὀρϑή ἐστιν τῇ AE. 15 

Ἤχϑω ἐπὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον χάϑετος ἡ ZH, 
καὶ ἐπὶ τὰς .4B ΒΓ αἱ ΗΓ ΗΑ͂, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 
AZ 2Γ ΗΒ: αἱ AZ ZU ἄρα ὀρϑαὶ ἔσονται ἐπὶ τὰς 4B ΒΓ. 
xai διὰ τὸ ἴσας εἶναι τὰς ὑπὸ τῶν ABZ ΓΒΖ γωνίας ἴσαι 
ἔσονται xat αἱ “188 ΒΓ, καὶ ΖΑ. ΖΓ, καὶ H.4 ΗΓ, καὶ 30 
γωνέα ἡ ὑπὸ ΒΗ τῇ ὑπὸ ΓΒΗ. ἀλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ 48. 
τῇ ὑπὸ ΕΒΓ ὑπόκειται ἴση" καὶ ὅλη ἄρα ὅλῃ" κάϑετος 
ἄρα ἡ ΗΒ ἐπὶ τὴν AE. ἔστιν δὲ καὶ ἡ ΖΗ éni τὸ ἐπί- 
πεδον" καὶ ἡ ΖΒ ἄρα κάϑετος ἐπὶ τὴν AE. 





— .0.-- 


4. Mz A! in marg. (BS) $. post πέρατα repetunt τὰ AS, del. 
B 9. τραπέζειον A(BU, corr. B?S, item vs. 10 40. παραλλήλοις 
ἐπιζευγνύουσαι AB, παράλληλοι corr. S, αἱ restituit Hu 44. τετρά- 
γωνον ἢ add. Co 46. ἐπεὶ AB, corr. S ἐπι |[][][] | | ZH Α, 
àn(ntdov ....... . (y BS, χάϑετος ἡ add. Sca, ὀρϑὴ ἡ Co 47. τὰς 
ABBF.' À, distinx. BS 147—920. &nigevy////[[[[[]]|[| ἔσονται ἐπὶ 
τὰς ΑΒΒΓ καὶ διὰ τὸ ἴσας εἶναι /[/[[[[/[l|[/]| | ας ἴσαι ἔσονται καὶ al 
AB BF. À (et similiter cum lacunis BS), xal ἐπεζεύχϑωσαν «i Ca ζγ nf. 
«i ζὰ (y ἄρα ὀρϑαὶ ἔσονται ἐπὶ τὰς aB By ὡς ἐδείχϑη ἐν τοῖς ὀπτικοῖς. 
xal διὰ τὸ ἴσας εἶναι τὰς ὑτιὸ τῶν αβχὶ γβὲ γωνέας cel. Sca, iungantur- 
que ζὰ Gy mB. erunt ζὰ ζΥ ad αβ By perpendiculares. et cum anguli 
«Bi γβζξ sint aequales cet. Co 22. ὑποχείέσϑω ABS, ponitur Co, corr. 
Hu — 94. ἐπὶ τῆι 4E ABS, corr. Hu 
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XLVII. Si sint in sphaera rectae parallelae, rectae terminos 
earum ex iisdem partibus coniungentes aequales inter se erunt; 
si vero parallelae etiam aequales sint, hae quoque quae ipsas 
contungunt parallelae erunt et perpendiculares ad illas parallelas. 

Hoc quidem manifestum est. Nam ducto per parallelas 
plano fit circulus in quo sunt eae ipsae parallelae, et quae 
eas coniungunt rectae cum illis jnitio constructis parallelis 
trapezium efficient; sin autem parallelae etiam aequales sint, 
rectae eas coniungentes non iam trapezium, sed quadratum 
vel oblongum continebunt. 

Sint in plano subiecto rectae af By eaeque cum recla ὅβε, 
quae in eodem plano sit, aequales angulos efficiant, et «d pla- 
num inclinata erigatur 85 cum utraque rectarum af) By aequales 
angulos efficiens; dico 8L ipsi δὲ perpendicularem esse. 

à Ducatur a puncto ζ ad planum 

subiectum perpendicularis 57, et ad 
t rectas fa fy perpendiculares za my, 
et iungantur αζ ζγ nf; rectae igitur 
Ca Cy perpendiculares erunt ad rec- 
tas αβ 8y**). Et quia ex hypothesi 
anguli αβὲ Lgy inter se aequales 
sunt, erunt etiam ag -— fy, et 
ζα — Dy, et ya — 1y, εἰ ἔξ αβὴ — 
L *By. Sed ex hypothesi etiam 
.€ » L ὅβα — L εβγ: ergo etiam 

L ὅβα -- L ag — L ηβγ -- L yfie, 

ideoque, ηβ perpendicularis est ad de. Sed ex hypothesi recta 
Uy ad planum ηδὲ perpendicularis est; ergo etiam planum 
ζηβ ad planum móe perpendiculare, ideoque recta ζβ ad δὲ 
perpendicularis est. 


*) Hanc propositionem Pappi collectioni posterior quidam scriptor 
εν videtur. 


"Quoniam enim £7 perpendicularis est ad subiectum planum, 
diam planum quod per ηξ ζὰ ducitur ad idem planum rectum erit 
(elem. 44, 18); ergo (a ad αβ est perpendicularis. Et eodem modo 
perpendicularis « ostendelur £y ad y8" Co. Scaliger, quod adnotal ὡς 
ϑεέχϑη ἐν τοῖς ὀπτιχοῖς, Euclidis quae feruntur opticorum propositionis 
37 scholion primum spectavisse videtur. 


EA 
2*) 


Prop. 
58 


86 
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un. Big τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν πυραμέδα ἐγγράψαι. 
Ἐγγεγράφϑω καὶ ἔστω σημεῖα τῶν γωνιῶν αὐτῆς ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τῇς σφαίρας τὰ 4 B Γ 4. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ 
| A τῇ Γά παράλληλος ἡ EZ: 
Ow»; A ἴσας δὴ περιέξει μετὰ τῶνδ 
Lm TU 244 γωνέας {ἑκατέραν 
/ [EN ON! διμοίρου, ἐν τῷ αὐτῷ ἐπι- 


- y 
ὯΝ πέδῳ αὐταῖς ovca]. καὶ 
BN 


7 
À 


7 «4 ἐφέστηκεν ἡ .4B ἴσας mot- 
οὔσα μετὰ τῶν AT 444 γω- 10 
víag* διὰ τὰ προδειχϑέντα 
« Lonoooooo-cyg ἄρα ὀρϑή ἐστιν ἡ EZ τῇ 
᾿ AB, καὶ ἐφάψεται τῆς 
NUIUULA σφαίρας. ἐὰν γὰρ ἐκβληϑῇ 
4 τὸ διὰ τῶν Z4 AT ἐπίπε- 15 
δον, ποιήσει κύκλον, ἐν ᾧ 
ἰσόπλευρον ἐγγεγράψεται τρίγωνον τὸ ΑΓ, καὶ τῇ UA 
παράλληλος ἣ EZ: ἐφάψεται ἄρα ἡ EZ τοῦ κύκλου, ὥστε 
καὶ τῆς σφαίρας. ἐκβληϑὲν οὖν τὸ διὰ τῶν EZ .48 ἐπί- 
πέδον τυμὴν ποιήσει τῆς σφαίρας κύκλον, οὗ διάμετρος 20 
ἔσται ἡ 4B διὰ τὸ ὀρϑὴν εἶναι τῇ ΕΖ ἐφαπτομένῃ ὁμοίως. 


. 





 xüv διὰ τοῦ 4 τῇ 4B παράλληλος ἀχϑῇ ἡ HO, ἐφάψεται 


τῆς σφαίρας, καὶ ὀρϑὴ αὐτῇ ἔσται ἡ ΓΩ͂. κἂν ἐκβληϑῇ 
τὸ διὰ τῶν ΗΘ ΓΖ ἐπίπεδον, κύχλον ποιήσει διάμετρον 
ἔχοντα τὴν D4 (aov καὶ παράλληλον τῷ διάμετρον ἔχοντι 25 
τὴν 4B: παράλληλοι γὰρ ai EZ I4 καὶ αἱ .4B HO. 
ἤχϑω διὰ τοῦ K κέντρου τῇ L4 ὀρϑὴ ἡ 4M^ παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν τῇ J4B. κχἂν ἐπιζευχϑῶσιν αἱ B.4 BM, ἡ μὲν 
BM ὀρϑὴ ἔσται ἑχατέρᾳ τῶν .18Β 44M καὶ τοῖς τῶν κύχλων 
ἐπιπέδοις, ἡ δὲ Β.1 διάμετρος τῆς σφαίρας (προδέδεικταιε 30 
4. ug. add. BS μυραμιδα Al, z superscr, A2 3. σημεῖον 
AB, corr. S yoriiy] ἐπ᾿ AB, γωγιῶν ἐπ᾿ S 8. τὰ 4B IA A, 
distinx. BS 5. δὴ Hu pro δὲ 6. ἑκατέραν — 8. οὖσα interpola- 
tori tribuit Hu 8. xal super vs. add. A! 9. ποιοῦσασ À, sed ex- 
tremum σ expunxit prima man. 43. ἐφάψεται A? ex ἐφάψεται 
20. τῆι σφαίραι A(BS), ἐν τῇ σφαίρᾳ voluit Co, corr. Hu 84. ἐφα- 
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XLVIII. In datam sphaeram pyramis inscribatur. 

Sit iam inscripta, et angulorum eius puncta in superfi- 
cie sphaerae sint « 8 γ δ. Ducatur per α rectae yÓ paral- 
lela εζ; haec igitur aequales angulos cum ay αὖ continebit 
(scilicel uÀrumque duarum tertiarum recti, in eodem plano 
cum cy αὖ posita). Et erecta est αβ aequales angulos cum 
ay αδ (scilicet. utrumque duarum lertiarum recti) faciens; 
ergo secundum ea quae supra (propos. 05) demonstrata sunt 
rectae «f perpendicularis est &5, et sphaeram tanget. Nam 
si planum quod per δα «y transit producatur, efficiet cir- 
eulum, in quo triangulum aequilaterum «ó» inscriptum erit, 
et ex: constructione rectae yÓ parallela est εζ: ergo eL circu- 
lum tanget, ideoque etiam sphaeram!). Planum igitur per 
εξ «a productum sectionem sphaerae efficiet circulum, cuius 
diametrus est of propterea quod af perpendicularis est 
rectae eC, quae similiter ac modo demonstratum est. circulum 
quoque «f tangit. Et si per δ rectae af parallela ducatur 
79, haec sphaeram tanget, eique perpendicularis erit à. 
Et si planum quod per 59 γδ transit producatur, circulum 
efficiet, cuius diametrus est γδ, aequalem et parallelum ei qui 
diametrum αβ habet; parallelae enim sunt et εζ γὅ et af 
79"). Ducatur per centrum x rectae yÓ perpendicularis At ; 
haec igitur rectae af) parallela est. Εἰ si iungantur 84 fu, 
erit 8j perpendicularis οἱ rectae af et Ap itemque circulo- 
rum αβ γλὸμ planis, et 8À diametrus sphaerae (hoc enim 


4) "Quoniam enim e£ parallela est ipsi yd, si a puncto a ipsi εξ 
ad rectos angulos ducatur ax, secabit ea yd bifariam atque ad angulos 
rectos et per centrum transibit, quare εξ circulum el propterea ipsam 
sphaeram contingat necesse est ex 16. tertii libri elementorum et 17. 
primi libri conicorum Apollonii" Co. De Apollonii quod citatur theo- 
remate conferendus est Eutocii commentarius. 


*) "Sequitur illud ex 145. undecimi elem.; ctenim duae rectae li- 
neae sese tangentes «( «8 duabus rectis lineis sese tangentibus yJ 59 
parallelae sunt et non in eodem plano; ergo plena quae per ipsas du- 
cuntur parallela erunt; circuli autem sunt aequales, cum aequales ha- 
beant diametros a8 yó" Co. 


πτομένη ABS, dativum corr. Co 49.. ἐφάπτεται ABS, corr. Hu au- 


ctore Co 84. διὰ τοῦ HOL:1 AS, distinx. B, τῶν corr. Hu 48. αἱ 
EZI4 Α, distinx. BS 


Prop. 
54 
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y&Q). xal ἐπεὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς ΜΓ τὸ ἀπὸ τῆς ΑΜ 
διπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς MD, ἔσται καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ 
διπλάσιον τοῦ ἀπὸ ΓΜ. καὶ 
ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ BMT': ἴση ἄρα 
ἡ BM τῇ ΜΓ, ὥστε διπλά- 5 
σιον τὸ ἀπὸ ΑΙ τοῦ ἀπὸ 
MB: ἡμιόλιον ἄρα τὸ ἀπὸ 
B.4 τοῦ ἀπὸ AM. xal ἔστιν 
δοϑεῖσα ἡ B4 διάμετρος τῆς 
σφαίρας" δοϑεῖσα ἄρα καὶ 10 
ἡ 44M τοῦ κύκλου διάμε- 
τρος. καὶ οἱ κύχλοι ϑέσει, 
xci δοθέντα τὰ ΒΓ A4 
σημεῖα. 
Καὶ ἡ σύνϑεσις φανερά" 15 
δεήσει γὰρ ἐν τῇ σφαίρᾳ 
γράψαι δύο κύχλους ἴσους καὶ παραλλήλους, ὥστε τὴν διά- 
μετρον τῆς σφαίρας ἡμιολίαν εἶναι δυνάμει τῆς ἑκατέρου 
διαμέτρου, καὶ ἀγαγεῖν δύο διαμέτρους παραλλήλους τὰς 
4B 4M, ὡς προεμάϑομεν, καὶ τῇ 4M διὰ τοῦ κέντρου 20 
ὀρϑὴν τὴν LA, xai ἔχειν τὰ σημεῖα τῶν γωνιῶν τῆς πυρα- 
μίδος τὰ .4 B lI 4. καὶ ἡ ἀπόδειξις ἀντίστροφος τῇ 
ἀναλύσει καὶ συναποδέδειχται ὅτι 1) διάμετρος τῆς σφαΐέ- 
ρας ἡμιολία ἐστὶ δυνάμει τῆς πλευρᾶς τῆς πυραμέδος. 
88 υϑ΄. Εἰς τὴν δοϑεῖσαν σφαίραν κύβον ἐγγράψαι. 25 
Ἐγγεγράφϑω καὶ ἔστω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας 
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4. 2. γὰρ ἐπὶ τῆς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΜ διπλάσιον τοῦ ἀπὸ τῆς ΜΓ 
ἐπιζευχϑείσης ἔσται ABS, corr. Hu auctore .Co 8. ἀπὸ ΓΗ͂ Co pro 
ἀπὸ ΓΒ 5. 6. διπλα] } {{ {{||πὸ .1Μ &, διπλάσιον ... .. ἀμ S, corr. 
B 8. 9. B.4 τοῦ //[||| ὀρϑὴ ἐστιν δοϑεῖσα A(B), BÀ τοῦ ........ ἐστὶ 
ϑοϑεῖσα S, corr. Co 40. 44. δοϑε {| -4}ΠΠἴΡ,] A(S), δοϑεῖσα ....... 
ἡ ἀμ B, corr. Co 48. τὰ AB ΓΙ Δ, τὰ af y Ó B, etiam α B distinx. 
S 49. διαμέτρου Hu auctore Co pro διώμετρος 21. ἔχειν) ex- 
spectamus ἕξομεν, at eadem infinitivi structura infra cap. 89 et 94 re- 
dit 49, τὰ 4B ΓΙ A, distinx. BS 34. ἐστὶ A'S, ἐστὶν B. 


45. u9' add. BS 





LIBER III. PROPOS. 55. 145 


supra propos. 49 et 50 demonstratum estj. Et quia, iunctà 
Ly, est Àu? — 2uy?, erit etiam By? — 3 μγ2 (est enim fly — 
αβ — Au). Et, quia fiu perpendicularis est ad. planum cir- 
culi yAÓpu, angulus fjuy rectus est; ergo 

B7? Ξε 8u?-r-uy?. Sed supra ostendimus gy? 

-— uy; ergo 
Bu? — uy, id est βμ — uy. Εἰ est By — ἀμ; ergo 
Au? — 298u?. ΕἸ rursus, quia angulus Bu rectus. est, 
erit 8À? — Au? -- Bu?, itaque 


L3 
βλ᾽ o. 


Et est data 4 diametrus sphaerae; ergo etiam Àu diametrus 
circuli data est. Et circuli αβ yAÓp positione dati sunt; 
ergo. diametri ag yà magnitudine οἱ positione dati, ideoque 
data puncta a B y δ᾽"). 

Et compositio manifesta est. Oportebit enim in sphaera 
duos circulos aequales et parallelos ita describere, ut qua- 
dratum ex sphaerae diametro sesquialterum sit quadrati e 
diametro circulorum?), et ducere duas diametros parallelas 
af Àu, ut supra (propos. 44) didicimus, et diametro Ap per 
centrum perpendicularem y, et sic invenire angulorum py- 
ramidis puncta a f y δι Et demonstratio contraria est ana- 
lysi, qua demonstratione facta simul ostensum erit quadratum 
ex sphaerae diametro sesquialterum esse quadrati e latere 
pyramidis ?). 

IL. In datam sphaeram cubus inscribatur. Prop. 

Sit iam inscriptus, et in superficie sphaerae sint puncta 


**) In hac et proximis propositionibus scriptor tamquam consenta- 
neum supponit unum angulorum in superficie sphaerae punclum po- 
sitione datum esse (quod scilicet plane, ut libet, sumatur). Velut 
in hac propositione si punctum 8 datum esse statuimus, datae sphaerae 
diametrus 84 data est et positione et magnitudine, unde reliqua facile 
efficiuntur; ac similiter in proximis propositionibus. 


2) Vide append. 


3) Demonstrationem a scriptore tamquam consentaneam omissam 
non difficile est restituere; et pauca eum in usum supplentur a Com- 


mandino, quae hic repetere alienum fuerit. 
 Pappus I. 10 


146 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ T. 


τὰ σημεῖα τῶν γωνιῶν αὐτοῦ τὰ 4 ΒΓ 4 E Z H O, καὶ 

ἐκβεβλήσϑω δι᾿ αὐτῶν ἐπίπεδα" ποιήσει δὴ τομὰς κύχλους 

ἴσους καὶ παραλλήλους" καὶ γὰρ τὰ ἐν αὐτοῖς τετράγωνα 

[τοῦ κύβου] ἴσα τε καὶ παράλ- 

ληλά ἐστιν. xai ἔσται ἐπεζευγ- 5 

μένη ἡ ΓΕ διάμετρος τῆς σφαΐ- 

gag. ἐπεζεύχϑω καὶ ἣ EH. 
ἐπεὶ διπλάσιον τὸ ἀπὸ EH. τοῦ 
ἀπὸ ΕΘ,, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ 

ΗΓ, καὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΓΗΕ 

γωνία, ἔσται τὸ ἀπὸ ΓῈ τοῦ 

ἀπὸ EH ἡμιόλιον. δοϑὲν δὲ 
τὸ ἀπὸ ΓΕ’ δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ ΕΗ. καὶ ἔστιν διάμετρος 

τοῦ ΕΖΗΘ κύκλου * δοϑεὶς ἄρα 15 
ὁ χύκλος, ὥστε καὶ ὁ ΑἸ ΒΓΑ͂ καὶ τὰ ἐν αὐτοῖς τετράγωνα 
καὶ τὰ τῶν γωνιῶν σημεῖα τοῦ κύβου. 

89 Καὶ ἡ σύνϑεσις φανερά" δεῖ γὰρ κύκλους ἐν τῇ σφαίρᾳ 
γράψαι δύο παραλλήλους, καὶ ἴσων οὐσῶν τῶν διαμέτρων 
ἡμιολία ἔστω δυνάμει 7) τῆς σφαίρας διάμετρος, καὶ ἐγγρά-- 20 
ψαι εἰς τὸν ἕτερον αὐτῶν τετράγωνον τὸ BIA, καὶ τῇ 
BI ἀγαγεῖν ἐν τῷ ἑτέρῳ κύκλῳ παράλληλον τὴν ΖΗ ἴσην 
τῇ ΒΓ, ὡς προεδείξαμεν [καϑόλου ἴσην τῇ δοϑείσῃ), καὶ 
ἀπ᾽ αὐτῆῇς τετράγωνον συμπληρῶσαι τὸ ΕΖΗΘ, καὶ ἔχειν 
τὸν χύβον ἐγγεγραμμένον. δειχϑήσεται γὰρ ἀκολούϑως τῇ 35 
ἀναλύσει τετράγωνον τὸ ΒΖΗΓ καὶ τὰ λοιπά, καὶ συναπο- 
δέδεικται ὅτι ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος δυνάμει τριπλα- 
σίων τῆς τοῦ κύβου πλευρᾶς, καὶ ὅτε οἱ αὐτοὶ κύκλοι τὰς 
τῆς πυραμίδος καὶ τὰς τοῦ κύβου περιέχουσι γωνίας" καὶ 





--- .««--.....-.-.... -«..-. 


4. τὰ AB [4 EZ HO ^, distinx. BS 4. τοῦ xvufov B!S, rovrov 
xufov À, τὰ toU χύβου B?, del. Hu 5. ἐπεζευγνυμένη B, ἐπιζευγνυ- 
μένη S 45. τοῦ EZ HO A, coniunx. BS 16. ὁ ante xux4og add. 
Hu xal ἡ AB F4  A(S), corr. B 20. ἔστω Hu auclore Co pro 
ἔστιν 94. τὸ 4B Tf. A, coniunx. BS 28. χαϑόλου — δοϑείσῃ 
interpolatori tribuit Hu — 5. χύβον Co pro χύχλον 36. ro BZ ΗΓ 
A, coniunx. BS 27. τριπλασίων Hu pro τριπλάσιον» (conf. p. 450, 7) 
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angulorum eius a β γ ὃ ε ζ ἡ 9, et per ea ducantur plana; 
haec igitur sphaeram secantia circulos aequales et parallelos 
efficient (namque item quadrata circulis inscripta aequalia et 
parallela sunt). Et iuncta γε diametrus sphaerae erit (pro- 
pos. 00). lungatur etiam £y. Quoniam est ey? — 269? — 
25y?, et rectus angulus ype (propos. 49), erit 
ὃ 6n? 
γεῖ τῷ ny? 4- ep? — 2 

Sed datum est ye? (nam ye diametrus sphaerae est); ergo 
etiam &7? datum. Εἰ est eg diametrus circuli εζηϑ; ergo 
eliam ipse circulus datus est, itemque circulus αβγδ, et 
quadrata in utroque inscripta, et puncta angulorum cubi!). 

Et compositio manifesta est. Oportet enim in sphaera 
duos circulos parallelos describere aequalibus diametris, qua- 
rum quadrati sesquialterum sit quadratum ex sphaerae dia- 
metro (propos. 54), et in alterutrum circulum inscribere qua- 
dratum ofyó, οὐ rectae y in altero circulo rectam ζῃ ducere 
paralleam et aequalem, quemadmodum supra (propos. 43) 
demonstravimus, et ex hac quadratum εζηϑ complere, et sic 
invenire cubum inscriptum. . Convenienter enim analysi de- 
monstrabitur quadratum esse βζηγ et cetera?), quo facto si- 
mul ostensum erit quadratum ex sphaerae diametro triplum 
esse quadrati ex cubi latere, atque eosdem circulos et pyra- 
midis et cubi angulos continere; namque etiam in illà qua- 


4) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54. 


4) "lungantur ye £5; erit ye ipsius sphaerae diameter ex 50. huius. 
Et «y diameter circuli ex iis quae demonstravimus in 52. huius. An- 
gulus autem γηξ est rectus; nam »y» βὲ perpendiculares sunt ad plana 
circulorum ex 49. huius, quare et ad omnes rectas lineas, quae in eis 
ipsas contingunt. Cum igitur quadratum ex γέ sesquialterum sit qua- 
drati ex &xy, et quadratum ex e; duplum quadrati ex (5, sitque angu- 
lus γηε rectus, erit quadratum ex ys quadrati ex à» triplum. Rursus 
quadretum ex ye cum sesquiallerum sit quadrati ex «y, erit quadrati 
ex zy triplum; quadratum igitur ex £y quadrato ex wy est aequale, et 
recta linea (9 aequalis ipsi zy. Sunt autem ζβ xy inter se aequeles, 
et anguli γηζ 8i» recti; ergo βζηγ quadratum erit. Et eadem ratione 
αεζβ αεϑὃ δϑηγ quadrata demonstrabitur. Cubus igitur constitutus est 
in data sphaera, quod facere oportebat" Co. 

10* 


90 


91 
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γὰρ ἐπ᾽ ἐχείνης ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας ἡμιολέα ἦν δυ- 
γάμει τῆς διαμέτρου τῶν κύχλων ἑχατέρου. 

γ΄. Εἰς τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν ὀκτάεδρον ἐγγράψαι. 

Ἐγγεγράφϑω καὶ ἔστω σημεῖα τῶν γωνιῶν αὐτοῦ ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας τὰ 44 B Γ 4 E Z, καὶ ἐκβλη-5 
ϑέντα τὰ δι᾽ αὐτῶν ἐπίπεδα ποιείτω κύχλους τοὺς ΑΒΓ 
4ΕΖ. ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἴσαι πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν προσ- 
πεπτώκχασιν αἱ 4.4 4B AE AZ, ἔσται τὰ 4E Z B ἐν ἑνὶ 
ἐπιπέδῳ [καὶ γὰρ αἱ ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἐπ᾽ 
αὐτὰ ἐπιζευγνύμεναι ἴσαι εἰσίν). καὶ εἰσὶν ἴσαι ἀλλήλαις 10 
αἱ .4B ΒΖ ΖΕ, καὶ εἰσὶν ἐν κύκλῳ τετράγωνον ἄρα τὸ 
AEZB, καὶ παράλληλος ἡ EZ τῇ 4B. ὁμοίως καὶ 7) μὲν 
AE τῇ ΒΓ, ἡ δὲ 4Z τῇ AT: παράλληλοι ἄρα καὶ οἱ κύ- 
xÀow xai ἴσοι ἀλλήλοις, ἐπεὶ καὶ τὰ ἐν αὐτοῖς ἰσόπλευρα 
τρίγωνα ἴσα ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἐν σφαίρᾳ ἴσοι καὶ παράλ- 15 
ληλοι κύκλοι εἰσίν, xal ἐν αὐτοῖς ἴσαι εὐθεῖαι καὶ παράλ- 
ληλοι αἱ 418 ΕΖ, καὶ εἰσὶν οὐκ ἐπὲ τὰ αὐτὰ μέρη τῶν 
κέντρων, ἔσται ἐπιζευγνυμένη ἡ MZ διάμετρος τῆς σφαίρας 
[καὶ αἱ 4E ZB ὀρϑὰς μετὰ τῶν 44Β EZ περιέξουσι γω-᾿ 
γίας, ὡς προδέδεικται] καὶ εἰσὶν ἴσαι αἱ .4E EZ: δι- 30 
πλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ “42 τοῦ ἀπὸ ΖΕ. τὸ δ᾽ ἀπὸ τῆς 
διαμέτρου τοῦ 4ΕΖ κύκλου ἐπίτριτον τοῦ ἀπὸ τῆς EZ: 
ἡμιόλιον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΑΖ τοῦ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τοῦ 
AEZ κύκλου: δοθεῖσα ἄρα ἡ διάμετρος, καὶ ὃ κύκλος, 
ὥστε καὶ ὁ ΒΓ καὶ τὰ ἐπ᾽ αὐτῶν σημεῖα. 25 

Καὶ ἡ σύνϑεσις ἀκολούϑως - δεῖ γὰρ ὁμοίως ἐγγρά- 


8. N A! in marg. (BS) 4. σημείων A, σημεῖον B, corr. S 
5. τὰ ΑΒΓ AEZ A, distinx. BS ἐχβληϑέντα A? ox. ἐχειβλήϑε 
8. rà .4E ZB AS Co, distinx. B 9. 40. xa γὰρ — εἰσίν inter- 
polatori tribuit Hu 441. post a£ AB repetit AB À, om. BS 43. δὲ 
om. Α, add. BS 45. ἴσα add. A? super vs. 46. xol ante ἐν αὖ- 
τοῖς add. Hu auctore Co 47. αἱ add. H«, item vs. 419 49. xai 
αὖ ΑΕ — 30. προδεδεέχταε tribuit Hu interpolatori, qui quidem verbis 
ὡς προδέδειχται significat propos. 54; at vero ae εξ ad rectos inter 
se angulos esse in hac ipsa propositione statim demonstratum est 
44. ἐπὶ τρίτον ABS, corr. Co 85. ἐπ᾿ Hu pro ἀπ᾿ 
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dratum ex diametro sphaerae sesquialterum erat quadrati ex 
diametro utriusque cirouli (propos. 54). 
L. In datam sphaeram octaedrum inscribatur. Prop. 
Sit iam inscriptum, et in 36 

superficie sphaerae sint puncta 
angulorum eius α 8» ὃ e C, 
et plana quae per ea ducuntur 
efficiant circulos ay δεζ.  Quo- 
niam a puncto ὃ ad superficiem 
sphaerae aequales rectae δα àf 
δὲ δὲ ductae sunt, erunt puncta 
a & L f in uno plano circuli, 
cuius polus est ὃ  (Theodos. 
sphaer. 4 def. δ). ΑΟ sunt ae- 
quales inter se rectae αβ 8C Ce, eaedemque in plano circuli αεζβ; 
ergo quadratum est αεζβ, et parallelae eG ag. Similiter etiam 
δὲ fy, et ÓC cy inter se parallelae esse demonstrantur ; ergo 
circuli δεζ αγβ inter se paralleli sunt (elem. 41, 15); iidemque 
aequales, quoniam triangula aequilatera in iis inscripta aequalia 
sunt. Et quoniam in sphaera sunt aequales et paralleli cir- 
culi ef» ὅζε, in iisque aequales et parallelae rectae af) δζ, 
neque hae ad easdem partes centrorum, iuncta a6 diametrus 
erit sphaerae (propos. 50). Et sunt aequales ee εζ; est igi- 
tur eL? — $2052. Sed quadratum ex circuli dez diametro est 


2 . . 
Ξε Leda Ὦ; ergo quadratum ex αζ ad quadratum ex circuli 


δες diametro est — 3: 2. Sed data est αζ (quippe quae 
datae sphaerae sit diametrus) ; ergo data est circuli δεῖ dia- 
metrus, et datus ipse circulus; itaque etiam circulus αβγ 
datus est, itemque puncta íriangulorum aequilaterorum circu- 
lis de egy inscriptorum!). | 

Et compositio convenienter analysi se habel. Oportet 





*) Est enim quadretum ex e£ triplum quadrati ex radio circuli 
(elem. 18, 42). Sed quadratum ex diametro circuli est eiusdem radii 
quadruplum; ergo quadratum diametri ed quadratum ex ei est ut 4 
ad 8, hoc est ἐπέτριτον sive sesquitertium (Co). 


4) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54. 
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ψαι τῇ σφαίρᾳ δύο χύκλους ἴσους xoi παραλλήλους, ὧν 
ἑκατέρου τῆς διαμέτρου ἡμιολία δυνάμει 7j τῆς σφαίρας 
διάμετρος, καὶ ἐγγράψαι εἰς τὸν ἕτερον αὐτῶν ἰσόπλευρον 
τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἐν τῷ ἑτέρῳ κύκλῳ παράλληλον 
ἀγαγεῖν τὴν ΕΖ ἴσην τῇ 4B, καὶ ἀπ᾽ αὐτῆς ἐγγράψαι τὸ ὃ 
4ΕΖ τρίγωνον, καὶ ἔχειν συνεσταμένον τὸ ὀχτάεδρον. καὶ 
συναποδέδειχται ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας διπλασίων δυνά- 
μει τῆς πλευρᾶς τοῦ ὀχταέδρου. συνεώραται δ᾽ ὅτι εἴς γε 
τὴν τῆς πυραμίδος ἐγγραφὴν καὶ εἰς τὴν τοῦ κύβου καὶ 
τοῦ ὀχταέδρου οἱ αὐτοὶ παραλαμβάνονται κύκλοι [ὧν εἰς 10 
τὴν αὐτὴν σφαῖραν ἐναρμόζεται τὰ πολύεδρα)], xai ὅτι Ó 
αὐτὸς χύκλος περιλαμβάνει τὸ τετράγωνον τοῦ κύβου καὶ 
τὸ τρίγωνον τοῦ ὀχταέδρου. 
92 να΄. Εἰς τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν εἰκοσάεδρον ἐγγράψαι. 
Ἐγγεγράφϑω, καὶ ἔστω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ σημεῖα τῶν 15 
γωνιῶν αὐτοῦ τὰ 
44 ΒΓ, 4ΕΖ, 
H O K, .4 M N. 
ἐπεὶ ἀπὸ τοῦ" B ση- 
μείου πρὸς τὴν ἐπι- 20 
φάνειαν προσπε- 
πτώχασιν αἱ 4B ΒΓ 
ΒΖ ΒΗ ΒΕ ἴσαι 
ἀλλήλαις, ἐν ἕνὶ 
ἔσται ἐπιπέδῳ τὰ 25 
ΑΓ ΖΗ E σημεῖα 
[καὶ γὰρ αἱ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς σφαΐέρας 
ἐπ᾽ αὐτὰ ἐπιζευγ- 
| νύμεναι ἴσαι εἰσίν]. 30 
xai ἴσαι ἀλλήλαις αἱ 4Γ ΓΖ ZH HE EA, καὶ εἰσὶν ἐν 








5. ἴσην τῆς 418 Δ, corr. BS 8. συνεωρατο (sine acc.) A(BS), corr. 
Hu 40. 44. ὧν — πολύεδρα interpolatori tribuit Hu 44. NA AT in 
marg. (BS) 47. 48. ΑΒΓ 4EZ HOGK .4MN A, distinx. BS 

36. ΑΓΖ HE ^A, distinx. BS 37. καὶ — 80. εἰσέν interpolatori 


tribuit Hu — 27. γὰρ add. Co, al Hu . 
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enim similiter in sphaeram duos circulos aequales ct paral- 
lelos ita inscribere, ut quadratum ex sphaerae diametro ses- 
quialterum sit quadrati ex circulorum. diametro (propos. 54), 
et in alterutrum circulum in- 
scribere aequilaterum triangu- 
lum αβγ, et in altero rectae af 
parallelam et aequalem ducere 
δζ, ab eaque triangulum δεζ in- 
scribere, et sic invenire octaedri 
constructionem ἢ, quo facto si- 
mul ostensum erit quadratum ex 
sphaerae diametro duplum esse 
quadrati ex latere octaedri?). 
Solutis autem his tribus proble- 
malis (propos. à4—-56) simul 
perspectum erit ad constructionem et pyramidis et cubi et 
octaedri sphaerae inscriptorum eosdem adsumi circulos [quo- 
rum in eandem sphaeram polyedra accomodantur], atque 
eundem circulum continere et cubi quadratum et octaedri 
triangulum. 
LI. In datam sphaeram icosaedrum inscribatur. Prop. 
Sit iam inscriptum, et sint in superficie sphaerae puncta 37 

angulorum eius α 8 y, δὲ ζ, 9 9 x, À u v. Quoniam a 
puncto β' ad superficiem ductae sunt rectae fa 6y B6 8n Be 
inter se aequales, in uno plano erunt puncta « y C ἡ εἴ). 
Et item ex hypothesi inter se aequales sunt rectae ay γζ ζη 
96 δα, suntque in circulo; ergo αδηΐζγ pentagonum aequi- 





4) Similiter ac supra, adhibitis propos. 50 et 54, Commandinus 
demonstrat triangula agÀ Jas «ye ἐγξ γβξ C80 aequilatera esse et trian- 
gulis ef» de& aequalia, ex quibus octaedrum constet. 


3) Sint nofae sphaerae diametri: D, circuli in ea descripti dia- 


metri: d, eiusdem circuli radii: r, lateris octaedri: o; erit igitur ex 

. 3d? 
constructione 2 D? — 3d?, οἱ propter elem. 143, 4202 8r? — u^ 
ergo D? — 30, | 


*) Hoc ex Theodosii sphaer. 4 def. 5 similiter atque in propos. 56 ef- 
ficitur; inepta autem sunt verba quae in Graecis sequuntur, a nobis seclusa. 
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κύκλῳ" ἰσογώνιον ἄρα v0 ΦΕΗΖΓ πεντάγωνον '" ὑμοίως καὶ 
ἑκάτερον τῶν ΚΕΒΓΖ, 40ZB.4 καὶ và ,ΚΩΗΒ ΑΚΝΘΓ 
ΓΘΙΜΗΒ ἰσόπλευρα καὶ ἰσογώνια [καὶ à» ἑνὲ ἐπιπέδῳ]. 
καὶ ἔσται παράλληλος f, μὲν ΑΓ τῇ ΕΖ ἐπιζευχϑείσῃ, ἡ δὲ 
EZ τῇ ΚΘ, ἡ δὲ KO τῇ 4M* καὶ γὰρ τὸ 4KA40M πεν-" 
τάγωνόν dosi». ὁμοίως δειχϑήσονται καὶ αἱ μὲν ἐπιζευγ- 
νύουσαι τὰ ΒΓ, E.f, ΗΘ, 4 N παράλληλοι, αἱ δὲ ἐπι- 
ζευγνύουσαι τὰ B Α͂, Ζ 4, H K, M N παράλληλοι. καὶ 
ὁμοίως ὁ περὶ τὰ 4 B TD κύκλος ἴσος καὶ παράλληλος τῷ 
περὶ τὰ 4  Ν' ἴσα γὰρ καὶ ὅμοια τὰ ἐν αὐτοῖς τρίγωνα 10 
τὰ ΑΒΓ ΑΝ. οἱ δὲ περὶ τὰ 4 E Z, Καὶ H Θ σημεῖα 
κύκλοι ἴσοι καὶ παράλληλοι" καὶ γὰρ τὰ ἐν αὐτοῖς τρίγωνα 
ἴσα καὶ ἰσόπλευρα ἕκάστη γὰρ πλευρὰ πενταγώνου γω- 
vía» ὑποτείνει. ἐπεὶ οὖν ἐν σφαίρᾳ οἱ περὲ τὰ 4 E Z, 
K H O κύκλοι ἴσοι εἰσὶν καὶ ἐν αὐτοῖς ἰσοπλεύρων τρι- 15 
γώνων πλευραὶ παράλληλοι αἱ ΕΖ ΚΘ μὴ ἐπὲὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τῶν κέντρων, ἔσται ἡ ἐπιζευγνύουσα τὰ Ζ K διάμε- 
τρος τῆς σφαίρας καὶ 0097) ἡ ὑπὸ ΖΕΚ γωνία" προδέδει- 
κταὶ γάρ. καὶ ἐπεὶ πεντάγωνόν ἐστι τὸ ΗΕ“ΓΖ, τῆς EZ 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμνομένης, μεῖζον ἔσται τμῆμα $20 
AT: ἣ ἄρα ΕΖ πρὸς τὴν .4Γ λόγον ἔχει ὃν ἡ τοῦ ξξαγώ- 
vov πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ δεκαγώνου. καὶ δύναται ἀμφο- 


4. τὸ 4Ε2 ΖΓ ABS, corr. Co 3. τῶν KEBI'440ZBA 5, 
distinx. BS, 7f pro 4 corr. Co τὰ KA.1HB ABS, corr. Co 
8. χαὶ — ἐπιπέδῳ interpolatori tribuit Hu ἐν add. Hu auctore Co 
4. παράλληλος add. hoc loco Hu, idem post ἐπιζευχϑ είσῃ Co — 5. τὸ 


ΑΚ. 6M ^, coniunx. BS, τὸ .4HZ6M Co 7. τὰ BT. E4 ΗΘ .4H 
A (item S, nisi quod τὰς), distinx. B, ΔΝ pro 17 corr. Co παραλ- 
λήλου AB, παραλλήλους S, corr. Hu auctore Ὁ 8. τὰ B4 Z-1 HK 
MN A (rag etc. S), distinx. B παραλλήλους ABS (conf. vs. 7) 

9. τὰ ΑΒΓ et 40. rà .£MN À, distinx. BS 44. of di] ὁμοίως di 


x«i coni. Hu τὰ 4EZ ΚΗΘ AS, distinx. B 13. xvxàáoig AB, corr. 


S 44. 15. τὰ .TEZ KHO ABS, disinx. Hu. 16. ἡ εζχϑ B, ἡ εἴ xà 
S (recte A) 47. τὰ ZK Ay distinx. BS 49. ἐπεὶ BS, ἐπι (sine 


spir. et acc.) A τὸ HE ΑΓΖ A, coniunx. ΒΒ 30. τεμναμένης AB, 
corr, S 
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angulum est. Similiter demonstratur planas figuras esse xeflyó 
δὅϑξβα αχληβ axv9y γϑμηβ easdemque pentagona aequilatera οἱ 
aequiangula. Εἰ erit c» parallela iunctae εζ, et εζ iunctae 
x9, et x9 íunclae ἀμ; namque etiam ÀxóJu pentagonum 
aequilaterum est!). Similiter demonstrabitur rectas fy εὃ $9 
ἂν parallelas esse, itemque parallelas Ba CÓ yx uv. Et simi- 
liter. demonstratur circulum qui per α fJ y puncta transit 
aequalem et parallelum esse ei qui per ἃ u »; nam, wt 
modo siígntfÁcavimus, rectae (y ἂν, itemque Ba uv inter. se 
parallelae sunt; itaque paralleli circuli (elem. 14, 45); «dem- 
que aequales, quoniam ex hypothesi triangula afy Au», quae 
his circus sunt inscripta, aequalia et similia sunt. ltem 
circuli qui per à e C, x ? 9 puncta transeunt aequales et pa- 
relleli sunt; nàm triangula iis inscripta sunt aequalia et aequi- 
latera, quoniam singula latera angulos pentagoni in eadem 
sphaera subtendunt. lam quia in sphaera circuli dei x53 
aequales in iisque triangulorum aequilaterorum latera εξ x9 
parallela neque ad easdem partes centrorum sunt, recta quae 
b x iungit erit sphaerae diametrus et angulus Lex rectus; 
utrumque enit supra (propos. ὅθ et 54) demonstratum est. 
Et quoniam pentagonum aequilalerum est neayL, si recta 
eb extremá ac medià proportione secetur?), maius segmen- 
tum erit ay; ergo δζ ad ey eandem proportionem habet 
quam hexagoni latus ad latus decagoni3). Εἰ est eC? -- ay? 


4j Quoniam αεηζγ pentagonum aequiangulum est, trapezium erit 
αεζγ, parallelaeque «y εἶ; item in pentegono exv9y parallelae «y x9, 
denique in pentagono Àxd3u parallelae x9 Au.  (Fusius id demonsttat 
Co in libro de centro gravitatis solidorum, Bononiae 4565, fol. 2 v.) 


3) Eucl. elem. 6 def. 3: "4xgov καὶ μέσον λόγον εὐθεῖα τετμῆσϑικει 
λέγεται, ὅταν ἡ ὡς ἡ ὅλη πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα, οὕτως τὸ μεῖζον πρὸς 
τὸ ἔλασσον. AÀuream sectionem cum Pythagoreis nostrates dicere 
Solent. 


3) Si in pentagono regulari ηεαγξ recta e£ ἄχρον xal μέσον λόγον 
secetur, maiori segmento ipsum pentagoni latus aequale esse efficitur 
ex elem. 43, 8; ac stalim proxima eiusdem elementorum libri propo- 
siio docet maius segmentum ad minus esse ut latus hexagoni ad latus 
decagoni eidem circulo inscriptorum. 
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τέρας ἡ ZK διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν EK τῇ “41Γ ἕξει ἄρα 
ἡ ΖΚ διάμετρος τῆς σφαίρας πρὸς μὲν τὴν ΕΖ λόγον, ὃν 
ἡ τοῦ πενταγώνου πρὸς τὴν τοῦ ἑξαγώνου, πρὸς δὲ AT, 
ὃν ἡ τοῦ πενταγώ- 
vov πρὸς τὴν τοῦ ὃ 
δεχαγώνου. καὶ δο- 
ϑεῖσα ἡ διάμεερος 
τῆς σφαίρας" δο- 
ϑεῖσα ἄρα καὶ ἕκα- 
τέρα τῶν ΕΖ 477Γ,10υ 
ὥστε καὶ αἱ ἐχ τῶν 
κέντρων τῶν κύχλων 
τρίτον μέρος οὖσαι 
δυνάμει τῶν ΕΖ 
AAT: καὶ αὐτοὶ ἄρα 15 
οἱ κύκλοι δοϑέντες, 
καὶ οἱ ἴσοι αὐτοῖς 
xai παράλληλοι, καὶ 
τὰ ἐν αὐτοῖς σημεῖα τῶν τοῦ πολυέδρου γωνιῶν. 
93 Kai ἡ σύνϑεσις᾽ φανερά" δεήσει γὰρ ἐκϑέσθαι δύο 20 
εὐθείας, πρὸς ἃς λόγον ἔχει ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας ὃν 
ἢ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ξξαγώνου καὶ πρὸς 
τὴν τοῦ δεκαγώνου, καὶ ἐν τῇ σφαίρᾳ γράψαι δύο κύκλους, 
ὧν αἱ ἐκ τῶν κέντρων τρίτον μέρος δυνάμει τῶν ἐχτεϑει-- 
σῶν εὐθειῶν ἑἕξχατέρα ἑκατέρας, ὡς τοὺς .1ΕΖ “ΑΒΓ, καὶ 25 
ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας ἴσους αὐτοῖς 
γράψαι παραλλήλους τοὺς ΚΗΘ MN, καὶ ἐναρμόσαι ἐν 
ἑχάστῳ ἰσοπλεύρων τριγώνων πλευρὰς παραλλήλους τὰς 
AT EZ KO 4.1} ἐνηλλαγμένως πρὸς τὰ κέντρα κειμένας, 
καὶ ἐγγράψαι τὰ τρίγωνα ὅλα τὰ ποιοῦντα τὰς τοῦ πολυ-- 30 
ἐδρου γωνίας. xai ἡ ἀπόδειξις ἐκ τῆς ἀναλύσεως εὐχερής. 
συνορᾶται δ᾽ ὅτι καὶ ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας τριπλασία 
ἐστὶν δυνάμει τῆς τοῦ πενταγώνου πλευρᾶς τοῦ εἰς τὸν 
JEZ κύχλον ἐγγραφομένοι - ἡ μὲν γὰρ ΚΖ πρὸς τὴν ΖΕ 





4. τὴν {Π|] τῆι ΓΑ, τὴν .. τῇ ey BS cod. Co, corr. Co 6. xal 
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-— Lx?, quia ungulus Cex rectus οἱ &x aequalis a7 est; ergo 
propter elem. 15, 10 vreclae Cx εἴ ay inter se. sunt. ut. la- 
tera. pentagoni, hexagoni, decagoni eidem circulo inscriptorum. 
Et est Cx sphaerae diametrus; haec igitur ad εζ eandem pro- 
portionem habet quam pentagoni latus ad hexagoni, et ad ay 
eandem quam pentagoni latus ad decagoni. Εἰ data est 
sphaerae diametrus; ergo etiam eG ey datae sunt, itaque 
eliam circulorum εζ αγβ radii, quorum quadrata tertiae par- 
tes sunt quadratorum ex eC ay (elem. 13, 12); ergo ipsi 
quoque circuli daü sunt, itemque, qui iis aequales et paral- 
leli sunt, circuli x95 Au», et quae sunt in iis puncta angu- 
lorum polyedri 4). 

Et compositio manifesta est.  Oportebit enim duas rec- 
tas exponere, quarum ad unam diametrus sphaerae propor- 
tionem eandem habeat quam pentagoni latus ad hexagoni, ad 
alteram autem quam pentagoni laftis ad decagoni, et in 
sphaera duos circulos ita describere, ut quadrata ex eorum 
radiis tertiae partes sint quadratorum ex rectis expositis, 
velut circulos δεζ αβγ, et ad alteras centri sphaerae partes 
his duos aequales et parallelos describere x59 Au», et in 
unoquoque latera triangulorum aequilaterorum construere pa- 
rallela «e; et x2 ἀμ ad oppositas centrorum partes, et inscri- 
bere tota triangula quae polyedri angulos efficiant. Εἰ de- 
monstratio ex analysi facile sequitur5), ac simul perspicitur 
quadratum ex sphaerae diametro triplum esse quadrati ex 
latere pentagoni in circulum óeL inscripti; etenim ec con- 
siruclione χζ ad Ls proportionem eandem habet quam penta- 


4) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54. 
5) Conf. ibid. adnot. 3. 


do95 AB, corr. S 44. αἱ add. Co 47. oí add. Hu 48. 19. xal 
τὰ Hu, κατὰ τὰ AB (Co), χατὰ S 34. ἔχειν διάμετρος ABS, corr. 
Hu auctore Co 37. 38. ἐναρμόσαι τῶν ἐν ἑχάστωι lgonitvQot τρι- 
γώνωι ABS, corr, Hu 32. συνορᾶται] deprehensum est Co; voluit igi- 
tur συνεώραται 
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λόγον ἔχει ὃν ἡ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ πρὸς τὴν τοῦ ἕξα- 
γώνου, jj δὲ ΕΖ πρὸς τὴν τοῦ ἑξαγώνου τοῦ ἐν τῷ αὐτῷ 
κύκλῳ, ὃν ἡ τοῦ τριγώνου πρὸς τὴν τοῦ ἑξαγώνου, καὶ 
ἔστιν τριπλασία δυνάμει ἡ τοῦ τριγώνου τῆς τοῦ ἑξαγώνου" 
τριπλασία ἄρα δυνάμει ἐστὶν καὶ ἡ ΚΖ διάμετρος τῆς 5 
σφαίρας τῆς τοῦ ἐν τῷ EZ κύκλῳ πενταγώνου πλευρᾶς. 

9 »β΄. Eig τὴν δοϑεῖσαν σφαῖραν [τὸ] δωδεκάεδρον &y- 
γράψαι. 





Ἐχγγεγφράφϑω, καὶ ἔστω σημεῖα τῶν γωνιῶν αὐτοῦ τὰ 
4ΒΓΔ4“Ε, ΖΗΘΚΑΙΜΝΞΟΠΙΡΣΤΥΦ.ι 
ἔσται δὴ ἡ μὲν ΕΔ παράλληλος τῇ ἐπὶ τὰ Z 4, ἡ δὲ .4Ε 
παράλληλος τῇ ἐπὶ τὰ Ζ Η. κατὰ τὰ αὐτὰ καὶ αἱ λοι- 
παί, ὥστε καὶ τὸ διὰ τῶν «4 B Γ 4 E ἐπίπεδον παράλ- 
Aor τῷ διὰ τῶν Z H Θ K 4. ἐπεὶ δὲ αἱ ἐπὶ τὰ Ο A, 
E D παράλληλοι (ἑκατέρα γὰρ τῇ BO) καὶ ἔσαι εἰσίν, καὶ τὸ 
αἱ ἐπὶ τὰ O Ξ, .4 T ἄρα παράλληλοι, ὥστε καὶ αἱ ΣΤ 


3. ἑξαγώνου τοῦ Hu auctore Co pro πενταγώνου — 4. τῆς om. AB, 
add.B — 6. τοῦ in ABS ante πενταγώνου additum huc tránspos 


7. NB Αἱ in marg. (BS) τὸ del. Υ' (0. ABFA4 EZHO KAMK 
OIIPCTY-« AS, distinx. B, N add. Co 44. 43. τὰ ΖΑ͂ — τὰ ZH 
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goni latus ad hexagoni, et Ls ad latus hexagoni eidem ocir- 
eulo inscripti proportionem eandem quam trianguli latus ad 
hexagoni, et est quadratum ex trianguli latere triplum quadrati 
ex hexagoni latere (elem. 45, 42. 4, 15 coroll.) ; ergo etiam 
quadratum ex x& diametro sphaerae triplum est quadrati ex 
letere pentagoni circulo δεξζ inscripti). 

LU. In datam sphaeram dodecaedrum inscribatur. Prop. 

Sit iam inscriptum, et sint puncta angulorum eius « 6 i 
γδεζηϑκλίμνξοπ, ρστυ φ. Erit igiur si- 
militer, ac supra (propos. 57) demonstratum est, recta &ó 
parallela ipsi £A, et «e parallela Cy, et eadem ratione etiam 
reliquae, ita ut planum quod per e f y ὃ e transit paral- 
lelum sit ei quod per ζ ἢ 9 x A4. Sed quia oa ἔχ paral-  . 
lelae (utraque enim rectae 83: parallela est) et aequales sunt ἢ), 
ergo etiam rectae o5 «y inter se parallelae sunt, itaque etiam 


6) Quamquam demonstratio quae supra legitur per se satis per- 
spicua esse videtur, tamen brevior expositio addatur hunc in modum. 
Notentur pentagoni, trianguli, hexagoni circulo δὲζ inscriptorum latera 
p th. lam ex constructione est 

xj: ζὲ τ p:h, et 

GE: hm 6E: ἢ; ergo 

χζιΡ x (: ἢ. Sed est (elem. 43, 42 etc.) 
(? - 83h?; ergo etiam xi? — 3p?. 


4) Rectas 83. γξ inter se parallelas esse similiter ac supra propos. 
57 adnot. 4 inde sequitur, quod ex hypothesi 89$xy pentsegonum re- 
gulare est. ltem in pentagono βϑοηα parallelae sunt 839 «o. Nec mi- 
nus perspicuum est rectas γξ «o inter se aequales esse. Ceterum du- 
biteri vix posse videtur, quin Graecus scriptor ipsam dodecaedri formam 
modulo expressam in demonstratione persequenda ante oculos habuerit. 
Nam lineae in plano descriptae, quas nostrá conieclurá adumbravimus, 
minus perspicuae sunt facileque inter se confunduntur; quapropter etiam 
alias per se quidem necessarias, sed non diserte a Graeco scriptore 
commemoratas omisimus, ne difficultas adspectus augeretur. 


AB, distipx. 8 48. τὸν διὰ AB, corr. S τῶν ΑΔΓ AE. AS, distiox. 
Bs 44. 45. τῶν ΖΗΘΚΑ — τὰ OART AS, distinx. B* 45. ἔσαι 
εἰσίν Hw pro εἰσὶν ἴσαι 46. αἱ (ante ἐπὶ) add. A!B? super vs. τὰ 
ὉΛΕΓ ἄρα AS, distinx. B*, corr. Co 
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E4. ὁμοίως καὶ αἱ ΣΡ F4, καὶ oi λοιπαί" καὶ τὰ δι᾽ 
αὐτῶν ἐπίπεδα ἄρα παράλληλα. νοείσϑωσαν οὖν οἱ περὶ 
αὐτὰ γραφόμενοι [παράλληλοι] κύχλοι. ἔσται δὴ ὃ μὲν 
περὶ τὰ .4 ΒΓ 4 E ἴσος τῷ περὶ τὰ ΡΣ T Y Φ' τὰ 
γὰρ ἐν αὐτοῖς πεντάγωνα ἴσα ἐστίν. ὃ δὲ περὶ τὰ Z H5 
GO K .4 τῷ περὶ τὰ M Ν X O II: καὶ γὰρ τὰ ἐν τούτοις 
πεντάγωνα ἴσα. καὶ ἔστιν ἡ ἐπὶ τὰ Γ΄ 4 παράλληλος τῇ 
ἐπὶ τὰ E Y (ἑκατέρα γὰρ τῇ KN): ἐν ἑνὶ ἄρα ἐπιπέδῳ 
ἔσται τὰ Α DT E Y σημεῖα. καὶ αἱ ἐπιζευγνύουσαι αὐτὰ 
ἴσαι εἰσίν" ἔσων γὰρ πενταγώνων ὑποτείνουσι γωνίας - καὶ 10 





εἰσὶν ἐν κύκλῳ τετράγωνον ἄρα τὸ AT'EY, ὥστε διπλῆ 
δυνάμει ἡ ἐπιζευγνύουσα τὰ E .1 τῆς ἐπὶ τὰ 1 T, τουτ- 
ἔστιν τῆς ἐπὶ τὰ Z 44. καὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ EAZ γωνία" ἐν 
ἴσοις γὰρ κύκλοις ἴσαι καὶ παράλληλοι εὐϑεῖαί εἰσιν αἱ 
ΟΞ Zt: τριπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ ΞΖ τοῦ ἀπὸ Z4. καὶ 15 
ἔστιν διὰ τὰ προδεδειγμένα διάμετρος τῆς σφαίρας ἡ ἐπὶ 
τὰ Z Ξ' οὐ γὰρ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τῶν κέντρων εἰσὶν αἱ 
ΟΞ Z4. ἕξει οὖν ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος πρὸς τὴν ΖΑ͂ 
λόγον ὃν τριγώνου πλευρὰ πρὸς ἑξαγώνου τῶν εἰς τὸν 
4. ἄρα Hu pro πάντα 3. παρείλληλοι, etsi re verum, tamen 
alienum ab hoc loco esse videtur 4. 16 ΑΒΓ ΠΕ AS, rà afyde 


LIBER IIl. PROPOS. 58. 159 


σε &Ó. Similiter rectas o0 ày, itemque binas vv ca, vg ap, 
qo By inter se parallelas esse demonstratur ; ergo etiam plana 
quae per eas transeunt. [am intellegantur circuli circa ea 
puncta descripti?) ; erit igitur circulus αβγδὲ circulo gorvg 
aequalis; nam pentagona regularia iis inscripta aequalia 
sunt. Sed etiam circuli ζηϑχλ uv$om inter se aequales, 
quia item pentagona his inscripta aequalia sunt. — Et est recta 
jy4 ipsi 5v parallela (utramque enim rectae x» parallelam 
esse. similiter ac. supra demonstratur); ergo puncta ἃ y $ v 
in uno plano sunt (elem. 11, 7). Et rectae quae ea puncta 
iungunt aequales sunt, quia aequalium pentagonon angulos 
subtendunt?); et sunt in circulo (Theodos. sphaer. 1, 4); 
ergo quadratum est Ay&v (elem. 4, 6); ideoque, iunctà 54, 
est 54? — 9 λγ2 — 2AD? (nam rursus Àày AG aequalium penta- 
gonon ÀÓdyxv λμζεδ angulos subtendunt). Et rectus est angu- 
lus £4; nam in aequalibus circulis aequales et parallelae 
sunt o£ LÀ (propos. 51); ergo $0? — £4? -- C12 — ὃ ζλ2, Et 
est propter ea quae supra (propos. 90) demonstrata sunt 
recta $5 sphaerae diametrus; neque enim ad easdem centro- 
rum partes sunt o£ LÀ. Sed propter elem. 15, 12 ἔξ ad ζλ 
est proportio lateris trianguli circulo inscripti ad. radium, id 
est ad latus heaagoni eidem circulo inscripti; ergo sphaerae 
diametrus ad ζλ eandem proportionem habebit quam latus 

2) Hoc loco scriptor, quippe quod sine ullo negotio suppleri posse 


videretur, omisit demonstrare circulum, qui per o σ᾽ τ transeat, etiam 
per v ᾧ trensire etc. 


3) Intelleguntur angulus 4d* penlagoni Aóyxv, angulus yx£ penta- 
goni 7x£9f etc. 








AS, distinx. B* 8. ἄρα add. Hu auctore Co 9. τὰ “ΓΞῪ AS, 
distinx. B» αὐτὰς ABS, corr. Hu auctore Co 44. χύχλῳ | τε- 
τράγω {{ ἄρα | A, explev. BS ἡ ΑΓ RY 5, ἡ γλξυ BI, ἡ ày£v B5, 
τὸ corr. Co 48. τὰ A44 ABSS, τὰ Δὲ Β' 42. 48. τὰ . 4D — τὰ ΖΑ 
AS, distinx. Β'΄ 44. ἴσαι Hu auctore Co pro foo: 47. τὰ ΖΞ AS, 
distinx. B* 47. 18. αἱ OS Co pro αἱ EZ 49. εἰς τὸν S Co, εἰς 
τὴν AB cod. Co 





160 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ T. 


ΖΗΘΚΑ κύκλον ἐγγραφομένων. ἔχει δὲ καὶ ἡ ΖΑ͂ πρὸς 
τὴν τοῦ τριγώνου πλευράν, ὃν jj τοῦ πενεαγώνου πρὸς τὴν 
τοῦ τριγώνου ἕξει ἄρα καὶ δι᾽ ἴσου ἡ διάμετρος τῆς σφαΐ- 
ρας πρὸς τὴν τοῦ τριγώνου πλευρὰν λόγον ὅν ἡ τοῦ πεντα- 
γώνου πρὸς τὴν τοῦ ἑξαγώνου. ἐπεὶ δὲ καὶ τῆς ΖΑ͂ λόγος 5 
πρὸς τὴν ΕΔ, ὃν ἡ τοῦ ἑξαγώνου ἔχει πρὸς τὴν τοῦ δεκα- 
γώνου (ἄκρον γὰρ αὐτῆς καὶ μέσον λόγον τεμνομένης μεῖ- 
Lov τμῆμα ἡ ΕΔ διὰ τὸ πενταγώνου γωνίαν ὑποτείνειν τὴν 
Z.A, οὗ πλευρὰ ἡ ἘΔ), ὡς δὲ ἡ Ζ.4 πρὸς ΕΔ, ἡ τοῦ τρι- 
γώνου πλευρὰ τοῦ ἐν τῷ ΖΗΘΚΑ͂ πρὸς τὴν τοῦ τριγώνου 10 





πλευρὰν τοῦ ἐν τῷ ΑΒΓΖΈ, ἕξει καὶ ἡ τοῦ τριγώνου πρὸς 
τὴν τοῦ τριγώνου λόγον ὃν i τοῦ ἑξαγώνου πρὸς τὴν τοῦ 
δεχαγώνου. ἔχει δὲ καὶ ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας πρὸς τὴν 
τοῦ τριγώνου πλευρὰν τοῦ ἐν τῷ ΖΗΘΚΑ, ὃν ἡ τοῦ πεν- 15 
ταγώνου πρὸς τὴν τοῦ ἑξαγώνου" ἕξει ἄρα ἡ διάμετρος 
πρὸς τὴν τοῦ τριγώνου πλευρὰν τοῦ ἐν τῷ ΑΒΓΖΈ, ὃν 


4. ΖΗΘ ΚΑ A, coniunx: B (ζ9 χὰ S) κύχλων αὶ cod. Co, sed 
in A prima, ut videtur, manus puncto subscripto corr. κύχλον, quod 
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wianguli ad hexagoni circulo $59x4 inscriptorum. Sed recta 
LÀ latus est pentagoni eidem circulo inscripti; haec igitur ad 
wianguli latus eandem proportionem habet, quam latus pen- 
tagoni ad trianguli; ergo ex aequali diametrus sphaerae ad 
trianguli latus circulo. ζηϑχλ inscripti eandem proportioném 
habebit quam pentagoni latus ad hexagoni!). Sed quia LÀ 
ad εὖ eandem proportionem habet quam latus hexagoni ad 
decagoni — nam si ζλ extremáà ac medià proportione sece- 
tur, maius segmentum est eO, quia ζλ angulum pentagoni, 
cuius latus est ed, subtendit5) — itemque CÀ ed, id est la- 
lera pentagonon circulis ζηϑκχλ αβγδὲ inscriptorum inter se 
sunt ut latera triangulorum iisdem circulis inscriptorum, ha- 
bebit igitur trianguli latus circulo ζηϑχλ inscripti ad latus 
trianguli círculo αβγδε inscripti eandem proportionem quam 
latus hexagoni ad decagoni. Sed, ut modo demonstravimus, 
sphaerae diametrus ad trianguli latus circulo Cn9xÀ inscripti: 
eandem proporlionem habet quam pentagoni latus ad hexa- 
goni; ex aequali igitur sphaerae diametrus ad latus trianguli 
cireulo αβγδὲ inscripti eandem proportionem habebit quam 


4) lisdem notis ac supra propos. 57 adnot. 6 adhibitis demonstratio 
commodius perscribitur hunc in modum. Quoniam est 
E? τῷὸ 303, et (2 2 8&2, est igitur 
Ec: CA m C: ἢ. Sed ex hypothesi in circulo £g9xà est ζλ p, 
ideoque 
(A:t zm p:t; ergo ex aequali est sphaerae diametrus 
&:t 2 p:h. 


δ) Demonsiratio plane eadem est ac supra propos. 57 adnot. 3, 
nisi quod hoc loco pentagonum ζμλδε intellegitur. 


exhibent ΒΒ 3. τὴν add. Hu auctore Co — 5. 6. ἔχει δὲ καὶ ἡ ΖΑ͂ 


πρὸς τὴν ΕΖΔ λόγον ὃν ἡ cet. coni. Co 6. ἔχει add. Hu δεχα- 
γώνου Co pro τριγώνον 1. μείζων Δ, corr. BS 8. διὰ τὸ Hu 
pro διὰ τοῦ 9. ἡ Ed Co pro ἡ ΕΑ 14. τῶι . AB TAE 5, 


coniunx. BS 43. ἔχει « δὲ A 
Pappus I. 11 
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ἢ τοῦ πενταγώνου πρὸς τὴν τοῦ δεκαγώνου " δοϑεῖσα ἄρα 
ἐν ἑκατέρῳ κύχλῳ τοῦ τριγώνου πλευρά, ὥστε καὶ αἱ ἐκ 
τῶν χέντρων τρίτον μέρος οὖσαι δυνάμει τῶν πλευρῶν." 
δοϑέντες ἄρα xal οἱ κύκλοι καὶ οἱ ἴσοι αὐτοῖς καὶ παραλ- 
ληλοι καὶ τὰ ἐν αὐτοῖς σημεῖα τῶν τοῦ πολυέδρου γωνιῶν, ὃ 

. ὕπερ: “- 

95 Δεῖ οὖν ἐν τῇ συνϑέσει δύο ἐχϑέσϑαι, πρὸς ἃς λόγον 
ἔχει ἡ διάμετρος τῆς σφαίρας ὃν ἡ τοῦ πενταγώνου πρός 
τὲ τὴν τοῦ ξξαγώνου καὶ πρὸς τὴν τοῦ δεκαγώνου, ἃς καὶ 
ἐπὶ τοῦ εἰκοσαέδρου ἐξεϑέμεϑα, καὶ γράψαι δύο παραλλή- 10 
λους κύκλους ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας ἐπὶ τὸ αὐτὸ 
μέρος τοῦ κέντροι κειμένους, ὡς τοὺς ZHOK.4 48Γ5ῈΕ, 
ὧν αἱ ἐκ τῶν κέντρων τρίτον μέρος εἰσὶ δυνάμει τῶν ἐκ- 
χειμένων εὐθειῶν ἑἕχατέρα ἑχατέρας. καὶ τούτοις ἴσους 
ἄλλους δύο χκύχλους xai παραλλήλους ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη 15 
τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ὡς τοὺς MNEOII PZTYO, καὶ 
ἐναρμόσαι τὰς ΕΔά Z.4 OR ΣΤ πενταγώνων πλευρὰς παρ- 
αλλήλους, xai ἀπ᾽ αὐτῶν ἀναγράψαι τὰ πεντάγωνα, δι᾿ 
ὧν αἱ τοῦ πολυέδρου συνίστανται γωνίαι. καὶ φανερὸν ἐκ 
τῆς κατασχειῆς, ὅτι οἱ περιέχοντες χύχλοι τὰς τοῦ δωδεκα- 20 
ἐδρου γωνίας οἱ αὐτοί εἰσιν τοῖς περιέχουσιν τὰς τοῦ εἰ- 
κοσαέδρου γωνίας, καὶ ὅτι ὃ αὐτὸς χύκλος περιλαμβάνει 
τὸ τρίγωνον τοῦ εἰκοσαέδρου χαὶ τὸ πεντάγωνον τοῦ δω- 
δεκαέδρου τῶν εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν ἐγγραφομένων. 


3. αἱ add. Hu 9. ἧς AB cod. Co, ὡς S 44. τούτοις B3S, 
τούτους À, τους B! 46. ὡς τοὺς Hu auctore Co pro cg rob 
47. πλευρὰν AB, corr. S 480. 34. δωδεχαέδρου — τὰς τοῦ om. Paris. 
2368 S 34. post ἐγγραφομένων add. παππου συναγωγῆς τρέτον ἐς 
τιν δὲ των ἐπιπεδων και στέρεων και [[]/] A3, τῆς τοῦ πάππου ἀλε- 
ξανδρέως συναγωγῆς τρίτου τέλὸς Β, τέλος τοῦ τρίτου 8 
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latus pentagoni ad decagoni9). Εἰ data est sphaerae diame- 
trus; ergo etiam latera triangulorum circulis. ζηϑκχλ αβγδε 
inscriptorum data sunt, itaque etiam circulorum radii, quo- 
rum quadrata tertiae partes sunt quadratorum ex lateribus 
triangulorum (elem. 45, 12); ergo etiam circuli £59x4 αβγδε, 
et qui iis aequales et paralleli sunt, circuli u»5oz gorvg 
dati sunt, itemque quae in his sunt puncta angulorum poly- 
edri?), q. e. d. 

In compositione igitur oportet duas rectas exponere, qua- 
rum ad unam diametrüs sphaerae proportionem eandem habeat 
quam pentagoni latus ad hexagoni, et ad alteram quam pen- 
tagoni latus ad decagoni, quas quidem rectas etiam in ico- 
saedro exposuimus (p. 155), et in superficie sphaerae ad eandem 
centri partem duos circulos, velut 5n9x4 aflyóe, ita descri- 
bere, ut quadrata ex eorum radiis tertiae partes sint qua- 
dratorum ex rectis expositis, et his circulis duos alios aequa- 
les et paralleles ad alteras centri sphaerae partes, velut 
μνξοπ ρστυφ, describere, et in unoquoque latera pentagonon 
aequilaterorum δ LÀ οὗ ov parallela construere, et ex iis 
pentagona describere, unde polyedri anguli constituantur 8). 
Atque ex constructione apparet circulos qui dodecaedri an- 
gulos continent eosdem esse atque illos qui icosaedri (pro- 
pos. 97), et eundem circulum comprehendere triangulum 
icosaedri et pentagonum dodecaedri in eandem sphaeram in- 
scriptorum (V propos. 48). 


6) Sint t {9 latera triangulorum circulis £59x4 afyde inscriptorum, 
D diametrus sphaerae, p h d latera pentagoni, hexagoni, decagoni ei- 
dem circulo inscriptorum; haec igitur erit brevior demonstratio.  Osten- 
dimus (p. 161 cum adnot. δ) esse 


QA : εὖ τῷ h: d, et ex hypothesi est 

(à : ed τῷ 0:0; ergo 

t: τὴ: ἃ. Sed erat, ut supra (adnot. 4) demonstravimus, 
D:tz2p:h; ergo ex aequali 

D:t zmp:d. 


7) Conf. p. 445 adnot. ** ad propos. 54. 


8) Reliquam demonstrationem, a scriptore tamquam consentaneam 
omissam, supplet Co. 


11* 
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"άλλως τὸ δέχατον ϑεώρημα ἐν τῷ τρέτῳ τῆς ToU Πάππου συναγωγῆς 
καὶ τὴν ἀπόδειξιν περιέχον καὶ τὴν ὀργανικὴν κατασχευὴν τοῦ τε 
διπλασιασμοῦ τοῦ κύβου καὶ τῶν δύο μέσων ἀνάλογον. 


96 Ἔστω κύχλος ὃ ΑΒΓ περὶ κέντρον τὸ 4, διάμετροι 

δὲ αὐτοῦ πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις ἔστωσαν αἱ 4/447 BAE, καὶ ὃ 
διήχϑωσαν ci. EMN ΒΘΖΗ, 
ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ΘΖ τῇ ZH- 
λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ EA πρὸς 
4M, οὕτως ὃ ἀπὸ τῆς EA κύ- 
Boc πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 4Z10 
κύβον. 

Ἐπεζεύχϑω γὰρ ἡ ΗΖ καὶ 
ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ “, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ .1Θ καὶ ἡ A4E- 
παράλληλος ἄρα 7 ΘΙ. τῇ! 15 
AAT. καὶ ἡ ΒΗ τῇ .1Ε. ἐπεὶ 
οὖν ἡ ΑΚ ἐν ἡμικυκλίῳ τῷ 
BAE κάϑετος ἧχται ἐπὶ τὴν BAE, ἡ Κι΄ ἄρα μέση 
ἀνάλογόν ἐστιν τῶν ΕΚ KB- ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑΊ, οὕτως ἡ ΕΚ πρὸς KB, τουτ- 30 
ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Β. πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 42, οὕτως ἡ 
AZ πρὸς 4M.: κοινοῦ ἄρα προσληφϑέντος λόγου τοῦ τῆς 
B4 πρὸς τὴν 4Z, ἔσται ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4M, οὕτως 
ὁ ἀπὸ τῆς B4 κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 42, τουτέστιν ὡς 
ἡ E4 πρὸς 4M, οὕτως ὃ ἀπὸ τῆς ΕΔ κύβος πρὸς τὸν 25 
ἀπὸ τῆς 4Ζ. 








—— 


1. cap. 96 —104, Pappi collectioni a posteriore quodam scriptore 
inserta, om. Co, e codice Guelferbytano ediderunt G. G. Bredow et 
Nickelius, Epistolae Parisienses, Lipsiae 4842, p. 187—900 ày 
τῷ δ᾽ et superscr. y Bt 4. διάμετροι A? ex διάμετριεν 6. «l 
EMO Bredow, a£ EMON Hu (scilicet in productá EM ἃ scriptore 
praeter punctum 6 etiam ΔΙ poni posterior demonstratio, quae habet 
litteras A οἷο, docet; puncti autem ΔΝ locus esse non potest nisi in 
circumferentia circuli) — 42. ἡ ΗΔ: καὶ A — 17. ἡμικύχλωι À, ἡμιο- 
λέῳ Guelf., corr. BS 31. πρὸς τὸ 44Z οὕτως ABS, corr. V? Sca 
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Aliter decimum problemm (cap. 27) in tertio libro Pappi collectionis, 
quod et.demonstrationem et organicam constructionem duplicationis 
cubi et duarum mediarum proportionalium continet. 


Sit circulus αβγ circa centrum δ, cuius diametri ay Prop. 


fós sibi invicem perpendiculares sint, et rectae eu» βϑζη 
ita ducantur, ut si 95 — Cn; dico esse εδ: du — ἐδ : 0C. 
Iungatur recta nó et ad À punctum circumferentiae pro- 
ducatur, et iungantur rectae 49 4e; ergo 94 parallela est 
rectae ady et f» rectae 4"). lam quia in semicirculo fe 
perpendicularis ad de diametrum ducta est ἀκ, haec igitur 
media proportionalis est rectarum ex xfj (elem. 6, 8 coroll.) ; 
est igitur (elem. 5 def. 10. 6, 30 coroll. 1. 2) 
ex? : xÀ? — εκ : xf), id est 
Bó?: 07 — ὃζ : ὃμ ἢ. Ergo multiplicatione per pro- 
portionem £28 : δ factà erit 
pó? : 97? — fà: óu, id est (quia βδ — εδὶὴ 
εὖ : ὃμ — &Ó? : OL. 
ἢ) Rectas 24 ay parallelas esse cadem ratione ac supra p. 67 
inde efficitur, quod est 97 — ζη, et 4d — δη; alteras autem £x λὲ paral- 


lelas esse apparet, quia λη fe diametri sunt. Ceterum prolixior demon- 
Sstratio infra cap. 99 sequitur. 


**) Hoc quomodo efficiatur, infra cap. 100 longiore ambitu osten- 
dit scriptor; breviorem autem demonstrationem, auctore Nickelio, hunc 
in modum asddamus. Propter triangulorum βδξ exÀ similitudinem est 


ἐκ 80 ἐχξ 883 


zu? P ideoque Pis Sed rursus propter triangulorüm 
similitudines est 
88. Bx 016 59. : - 
δὲ" χϑ' οἱ 7g uy ὅγβοὸ Per formulam compositae propor 
tionis 
80 - Ju. 4 gx . Ν . 
Pa; Ξ ἐκ’ id est, quia βδ — «d, atque e contrario 
δὲ εκ ἐχ — 6x? 
jn 7 xj Sed erat BU od BO ergo 
89? : 0j? 2 δὲ: δμ. 
Nickel 48, 98. λόγου τοῦ τῆς Z4 πρὺς τὴν τρίτην ἀνάλογον τῶν 


B4 4Z ABS, corr. Hu auctore Bredowio $25, τὴν ante 4M add, B 
Guelf. o add. BS ᾿ 
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97 Ὀργανικῶς δὲ κατασχευασϑήσεται τὸν τρότιον τοῦτον. 
Ἔστω τύμπανον πρὸς κανόνα ἀπωρϑωμένον, ἐν ᾧ κα- 
ταγραφέντος κύκλου κέντρῳ καὶ διαστήματι ἐλάττονι τῆς 
ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ τυμπάνου, ὡς τοῦ ΑΒΓ, πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις ἤχϑωσαν διὰ τοῦ κέντρου ai BAE .4A4T, καὶ δ 
κατὰ τὸ B σημεῖον τρηματίου γενομένου ἐμβεβλήσθϑω εἰς 
αὐτὸ ἀξόνιον κυκλοτερές,. καὶ περὶ τὸ ἀξόνιον περιβεβλήσϑω 
κανὼν διατρηϑεὶς καὶ αὐτός, ὡς ὃ BOZH, dore εὐλύτως 
“περὶ τὸ B κέντρον περιάγεσϑαι, περόνης ἐμβληϑείσης εἰς 
τὸ ἀξόνιον τῆς χατεχούσης ἐν τῇ περιαγωγῇ τὸν κανόνα. 10 
τούτων δὲ οὕτως γενομόνων. κύ- 
Bog κύβου πολλαπλάσιος καϑ᾽ 
ὁποιονοῦν ἀριϑμὸν ῥᾳδίως κα- 
τασχευασϑήσεται. προχείσϑω 
δὴ διπλασίονα κατασχευάσαι᾽ 15 
λαβόντες γὰρ τὴν 4 διπλα- 
σίονα τῆς 4: ἐπιζεύξομεν [κα- 
νόνι] τὴν EMN, καὶ τὸν κανόνα 
τὸν ΒΘΖΗ͂ κινήσομεν περὶ τὸ 
B κέντρον, ἕως ἂν ἡ [αὐτῷ μέση 20 
γραμμὴ) μεταξὺ τῶν O H ὁι- 
χοτομηϑῇ ὑπὸ τῆς 444 κατὰ 
τὸ Ζ σημεῖον, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ΘΖ τῇ ΖΗ. τοιαύτην 
γὰρ ϑέσιν τοῦ κανόνος λαβόντος ἀφορισϑήσεται ἣ 4Z, ἀφ᾽ 
ἧς ὁ ζητούμενος κύβος ἀναγραφήσεται ἀχολούϑως τῇ ἀπο- 25 
δείξει. 





Ld 


4. τοῦτον τὸν τρόπον B! Guelf. (sed in B tertia vel alia quaedam 
manus verum ordinem restituit) — .5. ἀλλήλαις ἤχϑωσαν AB3S, inverso 
ordine B! Guelf. 8. ὁ 890 ZH A(S), coniunx. B 14. πολυπλάσιος 
Bredow 45. δὴ Hu prod? διπλασίονα ABS Guelf., διπλάσιον B 
46. τὴν 4E διπλάσιον ABS, corr. Hu 47. κανόνι et 20. 21. αὐτῷ 
μέση γραμμὴ, manifesta interpretamenta, del. Hu (pro αὐτῷ μέση Bt 
habet χάτω, ad quod B? addit μέση) 48. τὴν EMO Bredow (vide 
δά Ἢ. 164, 6) $4. τῶν OH A, distinx. BS 43. ὥστε — τῇ ZH 
abundanter posita perinde ac similia illa supra p. 64, 4 (vid. adnot.) 
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Instrumenti autem ope constructio hunc in modum fiet, 

Sit tabula plana rotunda !), in eaque describatur circu- 
lus, velut ay, cuius radius minor sit radio tabulae, et per 
centrum sibi invicem perpendiculares ducantur rectae 9 δὲ 
aóy, et in foramen in puncto f factum inseratur axiculus 
teres, ad quem regula itidem perforata, velut 890r, ita ap- 
plicetur, ut. commode circa centrum 8 circumagatur, fibulà 
nempe in axiculum infixà, quae regulam in circumactione 
detineat?). Quo facto cubus cubi iuxta quemlibet numerum 
multiplus facile construetur. lam propositum sit. duplum 
cubum construere; sumemus igitur de — 20,4,"*"*) et iungemus 
rectam &u», et regulam βϑζὴ circa f centrum movebimus, 
donec poríio, quae est inter 9 ἡ puncta seclionis cum recla 
εν οἱ cum circuli. circumferentia, bifariam dividatur in C 
puncto sectionis cum recta ad, ita ut sit 96 — Cy. Nam si 
talem positionem regula sumpserit, definietur recta OZ, ex 
qua duplus qui quaeritur cubus describetur convenienter 
superiori demonstrationi. 


4) "Verti τύμπανον tabulam rotundam, quia ei centrum tribuitur. 
Fortasse veteres mathematici eiusmodi tabulam in usum quotidianum 
semper ad manus habebant. Sed non opus est, ul sit rotunda: quae- 
vis alia, modo sit plana (id enim verba πρὸς χανόνα ἀπωρϑωμένον signi- 
ficant) huic usui inservire poterit, ut ex constructione facile patet". Nickel. 


3) Περόνην igitur dicil clavulum, qui, velut rotam in axe vehiculi, 
ita regulam in axiculo detineat. Aliter hunc locum interpretatur Bre- 
dowius p. 494: "inseratur foramini axis parva (sic) circularis, cui ap- 
plicetur regula 820», itidem perforata, ut, acu per foramen oius in 
axem immisso, facile — circurmegi possit ". 


***) Haec quisquis scripsit, aut ignorantiae aut socordiae crimini ob- 
noxius esi; nam cum ex proximis verbis cubum, cuius latus est, δ, 
duplicari appareat, haec ipsa recta dj non data, sed quaerenda eliam- 
nunc supponitur. Poterat scriptor, si suam rationem sine errore sequi 
volebat, rectam δὲ datam esse supponere, et hinc dimidium cubum 
invenire, sic fere: προχεέσϑω δὴ ἥμισυν κατασκευάσαι" λαβόντες γὰρ 
τῆς 4Ε ἡμίσειαν τὴν 4M ἐπιζεύξομεν cet.; sed maluit neglegentius 
scribere, hanc quidem, ut opinor, sententiam amplexus: Sumatur quae- . 
libet recta dj el, ut supra legimus, fiat constructio; tum, ut d£ ad δε, 
ita fiat latus dati cubi ad latus eius qui quaeritur, id est dupli. Conf. 
etiam cap. 408 sq. 


95 
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“Ὑπομνηματικώτερον δὲ συνταχϑείη ἂν τὸ αὐτὸ πρό- 
βλημα οὕτως. 
Ἔστω κύκλος ὁ ΑΒΓΕ περὶ κέντρον τὸ 42, πρὸς ὀρϑὰς 


| δὲ ἀλλήλαις διηγμέναι αἵ 45Γ BAE, καὶ ἀπὸ τοῦ B πρὸς 


99 


100 


τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου ἐντὸς προσπίπτουσα ἢ ΒΖΗ ὃ 
μείζων ἄρα ἐστὶν ? ΒΖ τῆς ZH. 

Ἐπεὶ γὰρ ἡ BE διὰ τοῦ χέντρου οὖσα μείζων ἐστὶ τῆς BH, καὶ ἡ 
ἡμίσεια ἄρα τῆς ἡμισείας μείζων" μείζων ἄρα ἡ BA τῆς ἡμισείας τῆς 
BH. ἡ δὲ ΒΖ μείζων ἐστὶν τῆς B.1: πολλῷ ἄρα ἡ ΒΖ μείζων ἐστὶ 
τῆς ἡμισείας τῆς ΒΗ͂, καὶ πολλῷ ἄρα χαὶ τῆς ΖΗ͂. 10 

Ἐπεὶ 5 ΒΖ μείζων ἐστὶν τῆς ZH, ἴση τῇ ZH κείσϑω 
ἡ OZ: λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ E4f πρὸς τὴν 4M, οὕτως ὁ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ κύβος πρὸς τὸν ἀπὲ τῆς AZ. 

Ἐπεζεύχϑω γὰρ ἡ Η.] καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ “2, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἣ 44O καὶ ἡ AE: παράλληλος ἄρα ἡ O4 τῇ 15 
AAT. καὶ ἡ BH τῇ AE. 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν ΘΖ τῇ ΖΗ διὰ τὴν ὑπόϑεσιν, ἡ δὲ 4.1 
τῇ 4H διὰ τὸ ἑχατέρα» αὐτῶν ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ κύχλου εἶναι, ἔστιν 
ὡς ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ZI, οὕτως ἡ .14 πρὸς τὴν 4H. ἐὰν τριγώνου 
ἀνάλογον τμηϑῶσιν αἱ πλευραί, ἡ ἐπὶ τὰς τομὰς ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα 20 
παρὰ τὴν λοιπήν ἐστι τοῦ τριγώνου πλευράν' παράλληλος ἄρα ἡ ΘΑ͂ 
τῇ Ζ.]. καὶ ἐπειδὴ δύο αἱ B.41I δυσὶ ταῖς ...4Ὲ ἴσαι εἰσίν, καὶ γωνέα 
ἡ ὑπὸ B4H τῇ ὑπὸ .14Ὲ ἐστὶν ἴση, xal βάσις ἡ BH βάσει τῇ 15 
ἐστὶν ἴση, χαὶ τὸ τρέγωγον τῷ τριγώνῳ, καὶ ab λοιπαὶ γωνίαι ἴσαι 
εἰσὶν ἑχατέρα ἑχατέρᾳ, ὑφ᾽ ἃς αἱ ἴσαι πλευραὶ ὑποτεένουσιν, ἴση ἄρα 25 
ἡ μὲν ὑπὸ EAH τῇ ὑπὸ .4HB, ἡ δὲ ὑπὸ HBE τῇ ὑπὸ BEA. καὶ 
εἰσὶν ἐναλλάξ᾽ παράλληλος ἄρα ἡ BII τῇ .1Ἑ. 

Καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν $ Κι τῇ 4T, oi ὑπὸ 
AKA ΚΖΩΓ δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι εἰσίν. ὧν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ 


4. Μωϑθηματικωτερον Nickel 4t 9. post πρόβλημα add. ἦε A (B 
Guelf.), ἡ S, del. Nickel 3. ὁ ABI'4 ABS, o ABT Bredow, corr. Hu 
5. προσπίπτουσα ἡ Hu, προσπέπτουσαν ABS, προσπέπτουσα Nickel, 
προσπιπτέτω ΝΣ — ^40. τῆς ἡμισείας add. V? Nickel καὶ πολλῷ ἄρα 
add. Hw (nisi forte rectius Sca, deletis τῆς BH, breviore demonstra- 
tione scribit πολλῷ ἄρα ἡ ΒΖ μεέζων ἐστὶ καὶ τῆς ZH, in quibus de- 
nique ἐστὶ χαὶ emendandum esse videtur in ἐστὶν) καὶ τῆς ZH 
AB3S, xal τῆς ηξ B! Guelf. 14. γὰρ ἡ ΗΔ V? Sca Nickel pro γὰρ y 
4 49. 20. ἐὰν δὲ τριγώνου ἀνάλογον τμηϑῶσιν dvo πλευραί coni. 
Bredow 850. τμηϑῶσιν ἡ πλευραι ἡ ἐπὶ À, τμηϑῶσι ἡ πλευρα ἡ ἐπὶ 
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Sed ratione ad instituendos //rones magis accomodata 
idem problema sic componere licet. 

Sit circulus eye circa centrum ὃ, et sibi invicem per- 
pendiculares ducantur rectae αὖγ (0e, et a puncto p ad cir- 
culi cireumferentiam cadat recta gcn; est igitur 8C 7 Cy. 

Quoniam diametrus βὲ meior est 
quam 5, eliam dimidia maior est 
dimidià; ergo 40 » ὁ 8». Sed, quia 
Bé subtendit. angulum rectum 8054), 
est 85 0 80; multo igitur est 86 
ὁ βη. Sed quia ὦ Bi « BC, est igitur 
Y 8n (du — BU), id est » £n; ergo 
multo est 86 Ὁ 6m. 


Quia est βζ *» Cn, ponatur 
ϑ τῷ C5; dico esse εὃ: ὃμ — 
£Ó? : 0L. 

lungatur enim ηὖ et pro- 
ducatur ad ἃ punctum circum- 
ferentiae, et iungantur 439 4e; est igitur 94 || ey, et βὴ || Ae. 





Quoniam enim ex hypothesi est ϑζ — ζη, et λ΄ τί δὴ (sunt enim 
radii circuli), est δ: (y — δ : dy. Quodsi trianguli latera proportio- 
naliter secantur, recta sectionis puncta iungens reliquo (rianguli lateri 
perallela est (elem. 6, 2); ergo in triangulo 974 rectae 94 parellela est 
(d. Et quia est 8d — 4d, et dy — δε, οἱ ( βδὴ — {. λδε, est igitur 
eliam basis g* basi 4e ac triangulum triangulo aequale, et reliqui an- 
guli, quos aequalia latera subtendunt, uterque utrique, aequales sunt?) ; 
ergo est (ἕλη — [ ληβ, el {ηβὲ τ [, βελ. Et sunt alterni; ergo 
parallelae sunt 8m 4s (elem. f, 27). . 


Sed quia parallelae sunt x4 à», summa angulorum ἀχὸ 
xóy duobus rectis aequalis est. Εἰ rectus est angulus κὸν; 


1) Haec commode addit V?. 


3) Haec est elementorum 1 propositio 4 paene verbotenus repelila ; 
iniuria autem post δύο αἱ B./H dvoi ταῖς .1./E omisit scriptor éxa- 
τέρα ἑχατέρᾳ. 
B!, corr. B?S 25. ἐχατέρα ἑκατέρα Δ, accentus elc. add. BS, £xa- 
τέρᾳ om. Bredow 486. ἡ δὲ ὑπὸ HBE AB*S, ἡ δὲ ὑπὸ βδὲ Β', ἡ di 
ὑπὸ HB4 Bredow 41. ἄρα ἡ βη V? Sca Bredow, ἄρα ἡ EH ABS 


᾿Ὶ 
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K.1T: xai ἢ ónó -4£K./ ἄρα ὀρϑή ἐστιν" πρὸς ὀρϑὰς ἄρα 

ἡ KA τῇ ΒΕ. καὶ ἐπεὶ ἐν ἡμικυκλίῳ τῷ Β.1Ε πρὸς ὀρϑὰς 
ἧχται ἡ ΑΚ, μέση ἀνάλογόν ἐστιν ἡ .4K τῶν EK KB: 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K/1, οὕτως 

ἡ ΕΚ πρὸς KB. καὶ ἐπειδὴ παράλληλός ἐστιν ἡ μὲν ΒΖ 5 
τῇ 4Ε, ἡ δὲ OA τῇ ΖΞ, ὅμοιόν ἐστι τὸ μὲν 4,]1ΚΕ τρί- 
γωνον τῷ ΒΚΘ, τὸ δὲ BKO τῷ BAZ, καὶ ἔτι τὸ μὲν 
OKE ὅμοιόν ἐστι τῷ MAE, τὸ δὲ ΚΕ τῷ EAE: ἰσο- 
γώνιον ἄρα ἕχαστον ἑκάστῳ. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑΊ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ πρὸς τὸ 10 
ἀπὸ τῆς ΚΘ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΚΘ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς .1Ζ ὡς 
ἄρα ἐστὶν τὸ ἀπὸ τῆς ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΚΙ, οὕτως 
ἐστὶν τὸ ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΚΙ, οὕτως ἡ EK πρὸς τὴν ὃ 
ΚΒ' καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ΚΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
.Β.7 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς “2. πάλιν ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ μὲν 
AKE τρίγωνον τῷ ΒΚΘ, τὸ δὲ OKE τῷ MAE, καὶ τὸ 
AKE τῷ RAE τριγώνῳ διὰ τὸ τὰς παραλλήλους ἰσογώνια 
αὐτὰ ποιεῖν, ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΕΚ πρὸς ΚΩ͂, οὕτως ἡ BK20 
πρὸς KO, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ΚΒ, οὕτως ἡ 
AK πρὸς τὴν KO, ὡς δὲ ἡ ΕΚ πρὸς ΚΑΊ, οὕτως ἡ ΕΑ 
πρὸς τὴν 41Ξ, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΚΕ πρὸς Ed, οὕτως ἢ 
ΚΙὝ πρὸς 4E. ὁμοίως xoi, ἐπεὶ ὡς ἡ EK πρὸς τὴν KO, 
οὕτως 1?) E.1 πρὸς ./M, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ KE πρὸς ΕΖ, 25 
οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς τὴν 4M, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΚΑ 
πρὸς τὴν 15’, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν ΠΙΩ͂, καὶ ἐναλλὰξ 


N 


4. ἡ ὑπὸ .4K4 Bredow, ἡ om. ABS ἄρα add. V? Nickel 
8. 9. ἰσογώνιον οὖν ἕχαστον Bredow 46. τὸ om. AB Guelf., add. 
S Nickel . 17. ἐπεὶ — 20. ποιεῖν] haec verba, ut prorsus otiosa, se- 
cludit Nickel, neque tamen aliena sunt ab huius interpolatoris mediocri 
doctrina rudique verborum turba 18. τῷ BKO Sca Bredow, τῶ BK 
A, τῷ Bx BS 31. τὴν (ante KB οὕτως) om. Αἱ, add. A? super vs. 
(BS) 848. 34. τὴν ante E44 οὕτως et ante 4& add. B Guelf. 37. πρὸς 
τὴν M4 AS, πρὸς τὴν μα B, πρὸς τὴν 4M Bredow s 
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ergo etiam Axó rectus, ideoque ἀκ ipsi βὲ perpendicularis est. 
Et quoniam in semicirculo Ae perpendicularis ad diametrum 
ducta est ἀκ, haec ipsa rectarum ex χβ media proportionalis "- 
est (elem. 6, 8 coroll.); &X igitur (elem. 5 def. 10. 6, 20 co- 
roll. 4. 2) 
ex? : xÀ? — ex : x. 

Et quia 0 As itemque 94 ζξ parallelae sunt, est igitur 
Δ Axe — Δ 9x8, οὐ Δ x9 — A BOC, et A 9xe — Δ ude, οἱ 
A Àxe — Δ 50e; ergo, quia in triangulis aequiangulis latera. 
circum aequales angulos proportionalia sunt (elem. 6, 4), item- 
que quadrala quae ex his fiunt. (elem. 6, 22), est 

εχ: xA? fx? : x9?, οἱ 

Bx? : x9? — 80? : 0C? ; ergo 

&x3 : xÀ? τ (102: δξ, | Sed erai ex? : x4? πε ex : xfi; 

ergo est etiam 

&x, : xf) 2 0? : 0C. 
Rursus quia est Δ Axe — A 9xB, et A 9xe— A μδε, et 
A Àxe — A ἔδε (etenim, wt modo demonstravimus, propter 
parallelas fiunt aequiangula), est 
€x : XÀ z fx : x9, et vi- 

cissim 

εκ: [Ix — χὰ : x9; atque 
εκ : χὰ — εὃ : δὲ, οἵ vi- 


cissim 

εκ : εὖ — xÀ : 0S; simili- 
ter etiam 

EX : XO: — €&Ó : Ou, et vi- 
cissim 


€x : δὃ — x9: δι; ergo 
ex aequali 
χὰ. 05 — x9 : ὅμ 11), οἱ 


vicissim 





ἘΠ) Apparet hoc loco scriptorem ineptis ambagibus uti, idque me- 
rito notat V? his verbis: " Non est τὸ δι᾽ ἴσου (elem. 5 def. 48). dic 
brevius: ut xÀ ad d£, ita χε ad de, hoc est x9 ad du; ergo ut χὰ ad 
dE, ita x9 ad Ju". Conf. etiam supra p. 465 adnot. **. 
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c ἢ AK πρὸς τὴν ΚΘ, οὕτως ἡ E4 πρὸς “ΠΕ [Ὦ ἀλλ᾽ 
e ἡ AK πρὸς ΚΘ, οὕτως ἡ ΕΚ πρὸς KB: καὶ ὡς ἄρα 
K πρὸς τὴν ΚΒ, οὕτως ἡ E4 πρὸς τὴν 4M. ἴση δὲ 

E4 τῇ 42: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ἘΚ πρὸς τὴν ΚΒ, οὕτως 

Z4 πρὸς τὴν 4M. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΕΚ πρὸς τὴν ΚΒ, οὕτως ὃ 
τὸ ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 432: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 42, οὕτως ἡ Z4 πρὸς τὴν 4M. 

101 Ὅτι δὲ ἴση ἐστὶν ἡ Ed τῇ AZ δῆλον. ἐπεὶ γὰρ παράλληλός ἔστεν 
ἡ 4H τῇ ZH, ἱἰσογωνιὸν ἐστι τὸ MEA τρίγωνον τῷ Z4H. καὶ ἐπεὶ 
δύο τρίγωνά ἐστιν τὰ 1524 ΖΩΉ τὰς δύο γωνίας τὰς ὑπὸ &4.4 4.45 10 
ταῖς ὑπὸ Z.1H .[HZ δυσὶν ἴσας ἔχοντα καὶ μίαν πλευρὰν τὴν 1.1 
μιᾷ πλευρᾷ τῇ -/H ἴσην, καὶ αἱ λοιπαὶ ἄρα πλευραὶ ταῖς λοιπαῖς ἴσαι 
ἔσονται ἑκατέρα ἑχατέρᾳ τῶν ὑποτεινουσῶν τὰς ἴσας yovíag. ἴση ἄρα 
ἡ 4E τῇ 4Z. 

102 Κοινοῦ ἄρα προσληφϑέντος λόγου τοῦ τῆς B4 πρὸς τὉ 
τὴν 4Z, ἔσται ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν 4M, οὕτως ὁ ἀπὸ τῆς 
ΒΖ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς 4Z, τουτέστιν ὡς Ed πρὸς 
Μ., οὕτως ὁ ἀπὸ τῆς ΕΔ κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς AZ. 

108 Καὶ τούτοις ἀχκολούϑως δύο τῶν ΕΔ 4M δοϑεισῶν 
ληψόμεϑα τὰς δύο μέσας ἀνάλογον ἐν τῇ συνεχεῖ ἀναλογίᾳ. 20 
ἐχκείσϑωσαν γὰρ ταῖς ΕΔ .12 4Π ἴσαι αἱ Ed 42 AM. 
καὶ ἐπεὶ δέδεικται ὡς τὸ ἀπὸ τῆς E4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
4Z, οὕτως ἡ 42 πρὸς τὴν 4M, δῆλον ὡς ἡ 4M οὐκ 
ἔστι τρίτη ἀνάλογον τῶν E4 AZ. 

El γὰρ δυνατόν, ἔστω ἡ 4M τρέτη ἀνάλογον τῶν E.f ..2Ζ. ἐπεὶ 25 
οὖν ἡ 4M τρέτη ἀνάλογόν ἐστι τῶν ΕΖ 4Z, ἔστιν ὡς ἡ ΕΖ4 πρὸς τὴν 
4Z, οὕτως ἡ ./Z πρὸς τὴν ./M: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς E.f πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Z, οὕτως ἡ Ed πρὸς 4M. ἀλλ᾽ ἣν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Ed πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς .12, οὕτως ἡ 4Z πρὸς 4M^ δι᾽ ἴσου ὥρα ἐστὶν ὡς ἡ EA 
πρὸς τὴν 4M, οὕτως ἡ .1Z πρὸς τὴν ./M^ ἑκατέρα ἄρα τῶν Ed .2 30 
πρὸς τὴν ./M τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ .1Ζ, ὅπερ 


-———— —Ó— —— - 


4. 9. ἄλλως ἡ .1K A!, corr. man. rec. (BS) 3. 3. ἄρα EK AS, 
ἡ add. B Guelf. 6. τῆς (ante 42) om. AB!S, add. B? et, αἱ vi- 
detur, Guelf. 10. yovíac τὰς ὑπὸ KA44 A4AXR ABS, yw»(ac τὰς ὑπὸ 
EAd AdE V?, corr. Bredow 44. ταῖς ὑπὸ ζδη V? Sca Bredow pro 
ταῖς ὑπὸ E.IH 42. λοιπαῖς ἴσαις AB!S, corr. B? 44.3 4E τῆι AR 
ABS, ἡ δὲ τῇ ἀξ V? Sca (voluerunt ἡ ZZ τῇ 4Ἐ), corr. Bredow 
45. 16. τῆς ΒΖ πρὸς τὴν AZ] τῆς Z4 πρὸς τὴν τρέτην ἀνάλογον τῶν 
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Àx : X9 - 50 : Óu. Sed est Ax : x9: — δα : XB; ergo 
€x : xf — ξδ : Óu. Sed est 50 — OL; ergo 

€x : XB — ζὃ : Óu. Sed erat εκ: x8 — 80? : 0^; ergo 
B0? : ài? — ζὃ : ὅμ. 

Esse autem £d — di apparet. Quoniam enim parallelae sunt ἀξ ζη, 
triangulum 4£d triangulo zd aequiangulum est. Et quia sunt duo 
triangula 1£d 509 duos angulos E04 δάξ duobus ζἔδη δηζ, utrunque utri- 
que, aequales habentia, unumque latus 4d uni lateri dy aequale, reli- 
qua igitur etiam latera reliquis, utrumque utrique, quae aequales an- 
gulos subtendunt, aequales erunt (elem. 1, 26); ergo d£ — δζ. 

Multiplicatione igitur per proportionem £0 : δὲ factà erit 
δ Bd — 80? βὃ l n 85 
du at^ δὲ2 δὲ" 
εὖ : ὃμ — 6&0? : δζβ, 
lam secundum haec quae demonstravimus, datis duabus 
&0 Óu, sumemus duas medias proportionales in continua ana- 
logia. Exponantur enim ipsis &ó 
OL Óp aequales δὃ 0 ὅμ. Et 
quoniam odo demonstravimus 
esse βδΖ, id est 
εὖξ : 0i? — δξ : Op, 
apparet dp non esse tertiam pro- 
portionalem rectarum δ óc. 


id es dB id est 


Nam si fieri potest, sit du ter- 
tia proportionalis rectarum ἐδ δὲ. 
Iam quia δμ tertia est proportio- 
nalis rectarum εὖ dd, est εὖ: dj Ξε 
0t: Óu ; ergo etiam ed? : d(? — εὖ : dp. 
| Sed erat ed? : dC? — δξ : du; ergo ex 
aequaJi*) est sd : du — δῷ : du; ergo et cd et δὲ ad dj eandem pro- 
portionem habet, ideoque est «d — δὲ (elem. 5, 9), id quod fieri non 





4) Similiter ac supra (adnot. {-[) errorem scriptoris notat V?: non 
est δι᾿ ἴσου. 


B4 4Z ABS (nisi quod S εἶ pro extremo 42), τῆς B4 πρὸς Z 4 Sca 
46. 47. ὁ ἀπὸ τῆς B.f Sca Bredow pro ὁ ἀπὸ τῆς L4 25. ἔστω 
manus quaedam recenlior diversa a Sca in S, ἐστιν ABS 48. ἄλλην 
ὡς Ai, corr. man. rec. (BS), 7» om. Bredow 
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ἀδύνατον (μεέζων γὰρ ἡ Ed τῆς 4Z): oUx ἄρα ἡ 4M τρέτη ἀνάλογόν 
ἔστιν τῶν Ed 4Z. 
Εἰλήφϑω τῶν E4 42 Σ2τρίτη ἀνάλογον 5 ΟΠ. ἐπεὶ 
οὖν τῶν ΕΔ 4Z τρίτη ἀνάλογόν ἐστιν ἡ OII, ἔστιν ὡς ἡ 
ΕΖ πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ 4Z πρὸς τὴν OII: καὶ ὡς ἄρα 5 
τὸ ἀπὸ τῆς 4E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Z, οὕτως ἡ E. πρὸς 
τὴν ΟΠ. ἀλλ᾽ ἦν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Ε“ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
AZ, οὕτως ἡ 42 πρὸς τὴν 419: δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 
ἡ ΕΔ πρὸς τὴν ΟΠ, οὕτως 7 Z4 πρὸς τὴν 4M: καὶ 
ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ἘΔ πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ OII10 
πρὸς τὴν 4M. ἀλλ᾽ ἦν ὡς ἡ Ed πρὸς τὴν 42, οὕτως ἡ 
AZ πρὸς τὴν OII: xai ὡς ἄρα ἡ 42 πρὸς τὴν OIL, οὕτως 
ἢ ΟΠ πρὸς τὴν 4M: αἱ E4 42 OII 4M ἄρα τέσσαρες 
οὖσαι ἐν τῇ συνεχεῖ καὶ ἐφεξῆς ἀναλογίᾳ εἰσί: τῶν ΕΖ 
4M ἄρα δύο μέσαι ἀνάλογόν εἰσιν αἱ 4Z ΟΠ. 15 
104 Τῆς δὲ ἀποδείξεως ἐπὶ τῆς προκειμένης καταγραφῆς 
: ἀχολούϑως τῇ ὀργανικῇ κατασκευῇ γενομένης δῆλον ὡς ἢ 
μὲν ὀργανικὴ κατασχευή, δύο δοϑεισῶν εὐϑειῶν ἀνίσων καὶ 
λόγου πρὸς ἀλλήλας τῶν εὐθειῶν δεδομένου, εὑρίσκει τὰς 
δύο μέσας ἀνάλογον, ἐφ᾽ ὧν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τετάρ- 20 
την, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
δευτέρας, ἡ δὲ ἀπόδειξις, ὑποστησαμένη τινὰ εὐθεῖαν καὶ 
ἄλλας δύο λαβοῦσα διὰ τῆς τῶν γραμμῶν καταγραφῆς 
ἐλάττονας μὲν τῆς πρώτης ἐφεξῆς δὲ αὐτῇ κειμένας καὶ 
ἀλλήλαις ἀνίσους, εὑρίσκει ὡς τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς 25 
τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας, οὕτως τὴν δευτέραν πρὸς τὴν ἐλαχί- 
στην. τούτων δὲ τῆς v6 πρώτης καὶ τῆς δευτέρας προσλα- 
βοῦσα τρίτην ἀνάλογον ἀποδείχνυσιν τὰς δύο μέσας ἀνά- 
Aoyo» οὕτως ϑεωρουμένας ὡς ἐπὶ τῆς ὀργανικῆς κατασκευῆς. 
τούτων γὰρ τὸ μὲν συμπέρασμα τὸ αὐτό, δι᾿ ὧν δὲ τοῦτο 30 


8. ἡ OII] ἡ 4II Bredowius et similiter posthac, quod sine dubio 


alienum est a mente scriptoris 6. 7. οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 4Π 
ABS, corr. V 7. ἄλλην et 11. αλλην (sine spir. et acc.) Α΄, corr. man, 
rec. (BS) 9. πρὸς τὴν ΑΜ ABS, corr. Sca Bredow 44. 42. ob- 


τως ἡ 45 AB, corr. S 43. 5 om. A, add. BS $6. post οὕτως À 
habet τὸ ἀπὸ, sed delevit ea prima manus 29. ἐπὶ ABS, ἣν Bredow 
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potest. (namque «d ^ di); ergo dj non est tertia proportionalis recta- 
rum ed dj. . 


Sumatur rectarum ἐδ δὲ tertia proportionalis oz. lam 
quia rectarum εὖ δξ tertia proportionalis est oz, est igitur 
εὃ : OL — OL : 0n; ergo etiam 


i mid εὖ : OL? — εὖ : on. Sed erat 

d— ——34À6 60? : 02 — OL: Óp; ergo ex aequali 
0 —— —— 7t (vid. adnot. 4) est 
J—À4nu εὃ : oz — δξ : Óp, ideoque vicissim 


60 : db — orm : Op. Sed erat 

εὖ : ὃξ — δξ : oz; ergo etiam 

OC : oz — oz : Óu. 
Ergo quattuor εὖ δ oz ὃμ sunt in continua analogia; itaque 
reciarum &Ó ὅμ duae mediae proportionales sunt OL oz. 

lta cum in proposita figura 

demonstratio convenienter cum 
organica constructione facta sit, 
apparet per organicam construc- 
tionem, datis duabus rectis in- 
aequalibus (εὖ δμὴ ac propor- 
tione réectarum data, inveniri 
duas medias proportionales, qua- 
rum ut prima (66) ad quartam 
(δμ), ita cubus5) ex prima sit ad 
cubum ex secunda (0D). Demon- 
stratio autem, cum unam quandam rectam (εδ) supposuerit et 
per linearum descriptionem duas alias (05 du) adsumpserit, 
quae minores quam prima et iuxta eam ex ordine positae et 
inter se inaequales sint, ut quadratum ex prima ad quadratum 
ex secunda, ita invenit esse secundam ad minimam (p. 173). 
Et cum ad primam et secundam tertiam proporlionalem (oz) 
adsumpserit, ostendit duas medias proportionales ita conside- 
randas esse ut in organica constructione. Nam i/la quidem 





δ Ursus scriptor, cum εἶδος huc intulerit, neglegentius versatus 
est. Etenim εἶδος Euclides elem. 6, 30 coroll. 2 de figuris planis ac 
similibus adhibet. Iam nihil obstat, quin idem de solidis figuris dicatur; 
sed hoc Graecus scriptor diserte exponere debebat, velut στερεὸν εἶδος 
ὅμοιόν TE καὶ ὁμοίως ἀναγραφόμενον (elem. 44, 37), neque vero εἶδος 
simpliciter ponere licebat, cum cubum intellegeret. 
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εὑρίσκεται τῶν πρώτων, OU TO αὐτό. mi μὲν γὰρ τῆς 

ὀργανικῆς κατασχευῆς, λόγου δοϑέντος δύο εὐθειῶν ἀνίσων, 

τὸ συμπέρασμα δείκνυται, ἐπὲ δὲ τῆς ἀποδείξεως, μὴ δο- 

ϑέντος τοῦ λόγου τῶν εὐθειῶν, διὸ ἔτι τοῦτο μένει ζητού- 

μενον, πῶς ἐν λόγῳ δοϑέντι at τέσσαρες εὐθεῖαι. δεῖ γάρ, 5 
λόγου δοϑέντος τοῦ ὃν ἔχει ἡ πρώτη εὐθεῖα πρὸς τὴν τε- 

τάρτην, ἐν τῷ αὐτῷ λόγω γενέσϑαι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς πρώ- 

της εἶδος πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας. 


* 


α΄. Ἐὰν ἡ τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ ἀπὸ τῶν .4B ΒΓ 
ἀναγραφῇ τυχόντα παραλληλόγραμμα τὰ Α84Ὲ ΒΓΖΗ͂, 10 
χαὶ αἱ 4E ZH ἐκβληϑῶσιν ἐπὶ τὸ O, καὶ ἐπιζευχϑῇ ἡ 
ΘΒ, γίνεται τὰ 484Ε ΒΓΖΗ παραλληλόγραμμα ἴσα τῷ 
ὑπὸ τῶν ΑΓ ΘΒ περιοχομένῳ παραλληλογράμμῳ ἐν γωνίᾳ 
ἣ ἐστεν ἴση συναμφοτέρῳ τῇ ὑπὸ B.4T AGB. 

Ἐκβεβλήσϑω γὰρ ἢ ΘΒ ἐπὶ τὸ K, καὶ διὰ τῶν Α rTi5 
τῇ OK παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ 24/1 DM, xai ἐπεζεύχϑω 
ἡ 4M. ἐπεὶ παραλληλόγραμμόν ἐστιν τὸ 4.38, αἱ d 
ΘΒ ἴσαι τέ εἰσιν καὶ παράλληλοι. ὁμοίως καὶ αἱ ΗΓ ΘΒ 
ἴσαι τέ εἰσιν xai παράλληλοι, ὥστε καὶ αἱ ,Α͂ ΜΓ ἴσαι 
τέ εἰσιν xai παραλληλοι. καὶ αἱ 4M: ΑΓ ἄρα ἴσαι ve20 
καὶ παράλληλοί εἰσιν’ παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶν τὸ 
A44MDU ἐν γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 4T, τουτέστιν συναμφοτέρῳ 


—— M —— —M 


8. δεέκνυται) γένεται Hu ἃ. τοῦτο ABS, τοίνυν Paris. 2868, ro 
πρόβλημα Bredow — 5. post εὐθεῖαι add. εὑρέσχονται Bredow —— 9. ini- 
tio libri praeter titulum periit praefatio, id quod et aliorum librorum 
similitudo et cap. 78 docent α΄ manus recentissima in B, quae 
etiam βιβλίον δ΄ margini adscripsit, B S, om. A 40. ἀναγραφῇ τυ- 
χόντα 8, ἀναγραφη τυχον | τὰ σημεῖα À, ἀναγραφὴ τυχὸν T τὰ σημεῖα 
Β τὰ HB AE ΒΓ ZH ABS, coniunx. Co 44. τὰ AB ΠΕ ΒΓ ZH 
A, coniunx. B (BP om. S) 45. ἐκβληϑῆ γὰρ OB A(BS), corr. H« 
τῶν Al A, distinx. ΒΒ'΄ 47. ἐπεὶ S, ἐπι (sine acc.) A (B cod. Co) 
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quae in raliocinando conclusio dicitur eadem est, sed quibus - 
ex principiis utrumque efficiatur, non ad idem redit. Nam in 
organica quidem constructione, data proportione duarum rec- 
tarum inaequalium, in demonstratione autem, non data propor- 
tione rectarum, fit conclusio; quapropter hoc relinquitur quod 
quaeratur, quomodo in data proportione quattuor rectae 1η- 
veniantur. Oportet enim, data proportione primae rectae ad 
quartam, in eadem proportione cubum ex prima fieri ad 
eubum ex secunda. 


Pappi Alexandrini eolleetionis liber IV. 


* * 
» 


Ι. Si sit triangulum af», et a rectis af y quaelibet ProP- 
parallelogramma αβεὸ βγζη describantur, et rectae de ζη pro- 
ducantur ad 23, et iungatur 98, summa parallelogrammorum 
«BeÀ βγζη aequalis fit parallelogrammo quod rectis o7 3f 
continetur sub angulo qui summae angulorum ay 938 aequa- 


lis est. 
Producatur enim 


98 ad x, et per a y 
ipsi 9x parallelae du- 
cantur aÀ yu, et iun- 
gatur 4p. Quia paral- 
lelogrammum est «438, 
rectae αλ 36 aequales 
et parallelae sunt. Item 
uy 98 aequales et pa- 
rallelae sunt; itaque et- ᾿ 
iam «À uy aequales et parallelae sunt. Ergo etiam 'μ a ae- 
quales et parallelae. Parallelogrammum igitur est aAuy sub 





47. 48. al 4.398 A, om. Bi, distinx. B3S 48. 19. ὁμοίως --- παράλ- 
ληλοε om. S 48. 6B Co pro OB 20. xal αἱ £M non satis per- 
spicua in A 32. 4. MT ΑΒ, coniunx. S τοῦκεἰτέστιν À 

Pappus I. 12 
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τῇ τε ὑπὸ ΒΑΓ καὶ ὑπὸ 4OB- ἴση γάρ ἔστιν ἡ ὑπὸ 40B 
τῇ ὑπὸ ,.,1,4΄18. καὶ ἐπεὶ τὸ 4.318 παραλληλόγραμμον τῷ 
414 BO ἴσον ἐσείν (ἐπί τε γὰρ τῆς αὐτῆς βάσεώς ἐστιν 
τῆς .4B καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλήλοις ταῖς 4 46), 
ἀλλὰ τὸ 4418Θ τῷ 14ΚΝ ἴσον ἐστίν (ἐπὶ τε γὰρ τῆς ὅ 
αὐτῆς βάσεώς ἐστιν τῆς 71.4 καὶ ἐν ταῖς αὐταῖς παραλλή- 
λοις ταῖς 7144 OK), καὶ τὸ MAEB ἄρα τῷ 4.4 KN ἴσον 
ἐστίν. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ τὸ ΒΗΖΓ τῷ NKI'M ἴσον ἐστίν᾽ 
τὰ ἄρα 4.4BE ΒΗΖΓ παραλληλόγραμμα τῷ ΜΑΓΙΜ ἴσα 
ἐστίν, τουτέστιν τῷ ὑπὸ ΑΓ OB ἐν γωνίᾳ τῇ ὑπὸ 24 AT, 10 
h^ ἐστιν ἴση συναμφοτέραις ταῖς ὑπὸ ΒΑ͂Γ BOA. καὶ ἔστι 
τοῦτο καϑολικώτερον πολλῷ τοῦ ἐν τοῖς ὀρϑογωνίοις ἐπὶ 
τῶν τετραγώνων ἐν τοῖς στοιχείοις δεδειγμένου. 

p. “Ημικύκλιον ἐπὶ τῆς 4B. ῥητὴν ἔχον τὴν διάμετρον, 
καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση καὶ τῇ AB ἐπ᾽ εὐθείας ἡ ΒΓ, 15 
καὶ ἐφαπτομένη ἡ L4, καὶ δίχα ἡ B4 περιφέρεια τῷ E 
σημείῳ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ DLE: ὅτι ἣ DE ἄλογός ἐστιν ἡ 
καλουμένη ἐλάσσων. 

Εἰλήφϑω τὸ Ζ κέντρον τοῦ ἡμιχυκλίου, καὶ ἐπεζεύχ- 
ϑωσαν αἱ Z4 ΖΕ. ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ ὑπὸ ZAT, ἐν ἣμι- 20 





«.--- —£ --νν-- - » 


χυχλίῳ ἐστὶν τῷ ἐπὶ τῆς ZI, οὗ κέντρον ἐστὶν τὸ Β. xai 
τῆς B4 ἐπιζευχϑείσης ἰσόπλευρον γίνεται τὸ ΒΖΖ τρίγω- 
γον, ὥστε διμοίρου μέν ἐστιν ἡ ὑπὸ AZB γωνία, τρίτου 
δὲ ἡ ὑπὸ EZB. ἤχϑω κάϑετος ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν .4B 
᾿ διάμετρον ἡ ΗΕ ἰσογώνιον ἄρα τὸ LZ τρίγωνον τῷ EZH 25 


4. τε ὑπὸ ΑΒΓ ΑΒ, corr. 8 9. τὸ ἀπὸ 44A4BE AB! cod. Co, τὸ 


ἀπὸ λαβὲ S, ἀπὸ del. ΒΞ Co 48. 8. τῶι .£4 ΘΒ AS(B), corr. Co 
5. τὸ 14 ΘΒ τῶι .14. ΚΝ AB, coniunx. S, corr. Co post ἐπί τε 
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angulo λαγ, id est summà angulorum ay 038; nam angulus 


038 angulo λαβ aequalis est. Εἰ quoniam parallelogrammum 


defe parallelogrammo λαβϑ aequale est (sunt enim in eadem 
basi af et in iisdem parallelis «8 99) , itemque λαβϑ' ipsi Aexv 
aequale (sunt enim in eadem basi 4« et in iisdem parallelis 
Àa 3x), ergo etiam parallelogrammum of parallelogrammo 
λαχν aequale est. Eadem ratione etiam βηζγ ipsi »xyu 
sequale est; ergo summa parallelogrammorum δαβὲ βηΐγ 
parallelogrammo 4«yp aequalis est, id est ei quod rectis oy 
89 continetur sub angulo λαγ, qui quidem summae angu- 
lorum Jay à38 aequalis est. Atque hoc multo est genera- 
lius quam illud quod in /riangulis orthogoniis de quadratis 
in elementis demonstratum est ἢ). 

Il. S4 semicirculus in recta af, rationalem diametrum 
habens, et radio aequalis in productà αβ sit By, et ducatur 
tangens γδ, et bifariam secetur circumferentia βὺ in puncto 
δ, et iungatur ye; dico ye irrationalem esse, quae minor 
vocatur. 

Sumatur semicirculi centrum ζ, et iungantur ζ Le. 
Quoniam angulus Zóy rectus est, idem in semicirculo est 
cuius basis Cy et centrum f. Εἰ iunctà BÓ triangulum ζβὅ 
fit aequilaterum, itaque angulus δὲβ est duarum tertiarum 
recti, et angulus εζβ tertia pars recti. Ducatur ab ε ad dia- 
metrum αβ perpendicularis δῆ; ergo triangulum 7Ló ipsi ec 
aequiangulum est (quoniam angulus εζη angulo LyÓ aequalis 

4) "Videlicet in 47. primi lib. elementorum. ldem etiam demon- 
Ssiratur in 34. sexti libri de aliis figuris similibus; sed illud in trian- 
gulo rectangulo tantum, hoc (guod Pappus erhibet) in omni triangulo; 


illud de quadratis tantum vel figuris similibus, hoc universe de omni- 
bus parallelogrammis etiam inter se dissimilibus" Co. 


γὰρ Αἱ expunxit av 7. τὸ 4.1 EB ἄρα τῶι 14. ΚΝ AS, coniunx. 
B* Co, ac similiter in proximis versibus 8. τῶι ΑΝ PM A(BS), τῷ 
KNMTF' Co, corr. Hu 4138. τοῦτο xal ολιχώτερο» A(BS), corr. Hu au- 
ctore Co 48. post τετραγώνων add. V? "xal τῶν ὁμοίων καὶ ὁμοίως 
ἀναγεγραμμένων lib. 6. Elem." 44. β add. B — 15. ἴσηι AB, corr. 
S τῇ 4B add.Co ἔστω ante ἡ ΒΓ add. S.— 46. τετμήσϑω ante 
ἡ B.1 add. Sca — 37. ὅτι Co Sca pro οὕτως 
12* 


Prop. 
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τριγώνῳ, χαὶ ἔστιν ὡς ἡ ΖΓ πρὸς τὴν L4, ἡ EZ πρὸς 
ΖΗ. ἐπίτριτον δὲ τὸ ἀπὸ ZI τοῦ ἀπὸ L4: ἐπίτριτον 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ EZ τοῦ ἀπὸ ZH: λόγος ἄρα τοῦ ἀπὸ ΕΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH ὃν ig πρὸς ιβ΄, τοῦ δὲ ἀπὸ ΖΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ ὃν ξδ΄ πρὸς ig. καὶ τοῦ ἀπὸ ΖΓ ἄραῦ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ZH λόγος ἐστὶν ὃν ξδ΄ πρὸς ιβ΄. ἔστω δ᾽ ἡ 
ΖΒ τετραπλασία τῆς ΒΘ' καὶ ἔστιν τῆς ΒΖ διπλασίων ἣ 
ZI: λόγος ἄρα τῆς ΖΓ πρὸς τὴν ΖΘ, ὃν η΄ πρὸς ε΄, καὶ 
τῆς ΖΘ πρὸς ΘΓ ὃν & πρὸς y καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΓ ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ λόγος ἐστὶν ὃν ἐδ' πρὸς κε΄. ἐδείχϑη 10 
δὲ τοῦ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ λόγος ὃν EÓ πρὸς iB: 
xai τοῦ ἀπὸ ΘΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ λόγος ἐστὲν ὡς κε΄ 
πρὸς (f: αἱ ΘΖ ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσιν δυνάμει μόνον σύμ- 
μέτροι, καὶ ἡ ΘΖ τῆς ΖΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. κχαὶ. ὅλη ἡ ΖΘ σύμμετρός ἐστιν ῥητῇ τῇ 15 
AB: ἀποτομὴ ἄρα τετάρτη ἐστὶν ἡ OH. ῥητὴ δὲ ἡ ΖΓ 
καὶ ἢ διπλῇ αὐτῆς" ἡ ἄρα δυναμένη τὸ δὶς ὑπὸ ZI ΗΘ 
ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐλάσσων. καὶ δύναται τὸ δὲς 
ὑπὸ ΓΖ HO ἡ lE: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ ΤῈ. 

Ὅτι δὲ ἡ FE δύναται τὸ δὶς ὑπὸ ΓΖ HO, οὕτως ἔσται 20 
δῆλον" ἐπεζεύχϑω ἡ ΕΘ. ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΕΓ ἴσον ἐστὶν τοῖς 
ἀπὸ τῶν ΕΘ ΘΓ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ ΓΘ ΘΗ, ἔστιν δὲ καὶ 
τὰ ἀπὸ EO ΘΖ ἴσα τῷ ἀπὸ EZ xai τῷ δὶς ὑπὸ ZO ΘΗ 
[ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ ΓΕ πρὸς τὰ ἀπὸ EO ΘΓ 
μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ ΓΘΗ, οὕτως τὰ ἀπὸ ΕΘ ΘΖ πρὸς τὸ 25 
ἀπὸ ΕΖ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ ΖΘΗ͂. καὶ ὡς ἕν πρὸς ἕν, 
πάντα πρὸς πάντα. καὶ ἴσον ἐστὶν τὸ ἀπὸ DE τοῖς ἀτπτὸ 
ΕΘΓ xai τῷ δὶς ὑπὸ l'OH], ἴσα ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ ΓῈ ΕΘ 
ΘΖ τοῖς ἀπὸ ΕΘ ΘΓ ΕΖ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ ΓΘΗ μετὰ τοῦ 


4. ἡ ΕΖ Co Sca pro ἡ EH 4. ἐπὶ τρέτον utroque loco A, corr. 
BS 5. τὸ ante ἀπὸ EZ add. S 6. ἔσται δὴ A, ἔσται δὴ ἡ BS, 


corr. V? (ἔστω δὴ ἡ Sca, sit Co). Ἵ. διπλασίων S, δι{{{{ ων A, di- 
πλάσιον Β 8. 9. τὴν Z0 ov H πρὸς {{{| τῆς extremo folio A, τὴν 
£9 ὃν ἡ πρὸς .. χαὶ τῆς S, corr. B Sca 45. ὅλη: ἡ AB, corr. S 


47. καὶ διπλὴ αὐτῆς del. Sca, 7 ante διπλῆ add. Hu. dig add. Co 


LIBER ΙΝ. PROPOS, 3. 181 


est; uterque. enim. tertia. pars. recti), atque. est zz : γὃ zx 
εξ : Cp. Sed est (7? — 4y0?"); ergo ctiam e7? ze 40r, ita- 
que &?: Cy? — 6: 12, et Cy? : eL2 2 64 : 16 (quia ec con- 
siructione Cy — ϑεζ). Sit autem 99 — [Cg9; et est. ζῇ) πα 
iiy; ergo iy: 590 τ 8:5, et 09: 9y zm 55:3; . itaque 
Ly?: 59? — 64 : 25. Sed demonstravimus etium C»? : Ci? πα 
64: 12, itaque C9?: Cy? — 25 : 12; ergo rectae C9. £y ra- 
üonales sunt potentia solum commensurabiles, cet quadruto- 
rum ex £9 ζη differentia quadratum cst ex recta quadam 
sibi ipsi incommensurabili!). Et tota £9: commensurnbilis 
est rationali a8**); ergo Jy apotome quarta est (elem. 10 
defin. tertiarum 4). Sed iy rationalis cst, itemque dupla 
Ly; ergo recta, cuius quadratum duplo rectangulo ex Cy Jy 
aequale est, irrationalis est, quae minor vocatur (elem. 10, 
95). Et est 207. 9n — ye?; ergo y& minor cst. 

Esse autem 7e? — 207. 97 sic apparebit. lungatur &J. 
Quoniam propter elem. 2, 12 est 

yt? zz &€9? τ 97? -- 273. 9r, atque 

€9? 4- 972 — εἴ2 τ 219. 9n" "*,, sunt igitur 

7€! -- ε93- 97? — £9? -4- 97? 4- 671-279 - Jy -- 269 - Ja, 

id est (quia 79 - 29 z iL, 


*; Est enim 7 — 240, ideoque (7? πε 6 (07, Sed e»t etiam (77 πε 
(9 4. 0y?; ergo (62 — {γ8, et (2 2 4. γδὲ : Co, 


4) Scilicet 35 — 42 — 13, et V 13. irrationalis est. 
**, Est enim [9 — (f ὁ S9 τ 1 αβ 4. 1ef m d af. 


**9. Hoc efficitur ex elem. 2, 13 cum commentarii» Corimandini 
(fol. 35 vel Clasii p. 199 «4... Nimirum illud tbeorema, quod Eudi- 
: des de oxygonio tantum trisngolo posuit, valet eusm de ortbogonio et 
amblygonio. 


18. poet ἐλάσσων add. ἐστι» ^, ἔστε E95, om. B! $a $4. £3 Bh. 
ἐπὶ A 32. 33. χει τὸ 4x39 Α, corr. 5$ 24. «se/pyoy — $5 δὲς 
ὑπὸ FH. toande-tum ivterpretemeptut; del. fu —— oo; τὸ 6x A», 
corr. Hw auctore (Ὁ 25. οἵἴτως 19 ἀπο À Peri 29605. ocrw To «πὸ 
B. corr. S8 an fore δα $6. (xe ZL61H Sa pro vene ZH6 
41. xpo; xe»re add. Hw suttore (0 $8. ὑπὸ [Off a eno FE6H 
AB, éxe ye ὅν  Β ἕν. ὑπο /'505H δια yro vxe f H6 
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δὶς ὑπὸ ZOH, τουτέστιν τῷ δὶς ὑττὸ ΓΖ ΗΘ. κοινὸν 
ἀφηρήσϑω τὸ ἀπὸ ΕΘ' λοιπὰ ἄρα τὰ ἀπὸ ΕΓ ZO ἴσα 
ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΕΖ ΘΓ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ ΓΖ ΗΘ. ὧν τὸ 
ἀπὸ ZO ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν EZ ΘΓ (τὸ μὲν γὰρ ἀπὸ τῆς 
ΖΘ ἐστὶν κε’, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς OI 9', καὶ τὸ ἀπὸ EZ ιςἢ "ὃ 

“λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ LE ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ ΖΙΓ HO. 

4 y. Ἡμικύχκλιον τὸ ἐπὶ τῆς .4(Γ ῥητὴν ἔχον τὴν διά- 
μεερον, καὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἔστω ἡ ΓΖ, καὶ ἐφα- 
πτομένη ἡ 4B, καὶ δίχα τεεμήσϑω ἡ ὑπὸ ΓΖΒ γωνία ὑπὸ 
τῆς dZ: ὅτι ἡ 42 ὑπεροχή ἐστιν ἢ ὑπερέχει 7) ἐκ δύοιυ 
ὀνομάτων τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσης. 

Εἰλήφϑω γὰρ τὸ Η κέντρον τοῦ ἡμικυκλίου, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ BH, καὶ ἐπὶ τῆς ΗΔ γεγράφϑω ἡμικύκλιον τὸ 
HBA, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ 42 £xi τὸ K^ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 

ΒΚ περιφέρεια τῇ ΚΗ. ἤχϑω κάϑετος ἐπὶ τὴν MT ἡ ΚΑ. 15 





καὶ ἐπεὶ ξξαγώνου ἐστὶν πλευρὰ ἡ ΒΗ, ἡμίσεια δὲ τῆς 
ἑξαγώνου ἡ ΚΑΊ (ἐκβαλλομένη γὰρ τὴν διπλῆν τῆς KH 
περιφερείας ὑποτείνει), διπλασία ἄρα ἡ ΒΗ τῆς KA, 
τουτέστιν ? ΓΚ τῆς ΚΑ. καὶ ἔστιν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΚαΓ΄' 
ἐπίτριτον ἄρα ἐστὶν τὸ ἀπὸ ΚΓ τοῦ ἀπὸ L4, τουτέστιν 20 
τὸ ἀπὸ 4Γ τοῦ ἀπὸ TI 4: αἱ 4T ΓΙ. ἄρα ῥηταὶ εἶσιν δυ- 
γάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἣ ZT τῆς I4 μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ μείζων ἡ 4T σύμμετρός 
ἐστιν ῥητῇ τῇ 4I: ἐκ δύο ὀνομάτων ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ 
AA, ῥητὴ δὲ ἡ ΗΔ ἡ ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΗΖ. Δ χωρίον 25 





6. ὑπὸ ZENO AS, ὑπὸ yt ηϑ B!, corr. Β8 Co δια 7. Γ ΑΙ in 
marg. (BS) — éniCo pro ἀπὸ 8. γωνία ἡ ὑπὸ À, γωνία ἡ ὑπὸ BS, 
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— 6&9? 4- 3j? τ eC -- 277. 95. Com- 
mune auferatur &3J?; restant igitur 

y&? -i- 90? e 9γ2- εἴ - 2 Cy. 9. Et est 9C? — eL? -- 97? 

(quia quadrato ex 89 pro unitate 
supposito demonsiravimus esse 90? 
— $5, (2 τε 16, 3y! 5 9); per 
subtractionem igitur est 

y&) z» 2 0y ϑη. 

HI. Sit semicirculus in recta «y, diametrum rationaleni Prop. 
habens, et producatur «y «c semidiametro aequalis sit 70, ὃ 
et ducatur tangens ὅβ, et angulus γδβ rectà Ob bifariam se- 
cetur; dico rectam δὲ differentiam esse qua recta ex binis 
nominibus (elem. 40 defin. secund.) eam superat quae cum 
rationali medium totum efficit (elem. 10, 96). 

Sumatur enim semicirculi centrum 7», et iungatur Bm, 
et in recta ηὖ describatur semicirculus ηβδ, et producatur 
05 ad x punctum circumferentiae; ergo circumferentiae fx x 
inler se aequales sunt. Ducatur xA perpendicularis ad a. 
Et quia » hexagoni circulo tnscripti latus est. (elem. 4, 15 
coroll., eiusque dimidia pars est χὰ (quoniam χὰ producta 
circumferentiam duplam ipsius xg et aequalem circumferentiae 
βχη subtendit), est igitur βὴ — 2x4, id est yx — 2x4. Et 
rectus est angulus xAy; ergo est xy? τὸ 4y4? (propos. 2), id 
est δγ2 τ 4yÀ?; itaque ὃγ 7yÀ rationales sunt potentia solum 
commensurabiles, et quadratum ex óy superat quadratum ex 
γὰ quadrato ex recta sibi ipsi commensurabili, et maior y 
longitudine commensurabilis est rationali a»; ergo Ad est ex 
binis nominibus prima (f0 def. sec. 1), et rationalis 5; ita- 
que recta, cuius quadratum rectangulo sub ηὖ δὰ contento 


yovía τῇ ὑπὸ B!, corr. Sca 40. ὅτε Co Sca pro οὕτως 44. ποι- 
οὔσης 8, ilem A, nisi quod οὐσης paene evanuit, ποιοῦσα B, zr...... V 
43. 14. τὸ HBzf B Sca, τὸ HB« A, 10 ηβ SCo.— 454. ἡ .1Z ἐπὶ τὸ Κα 
Hu, ἡ Z4K ABS, ἡ 4ZK Co 45. τῇ KH add. Sca (τῇ KH περι- 
φερεέᾳ voluit Co) 20. ἐπεὶ τρίτον Αἴ, corr. A?(BS) 21. τὸ ἀπὸ 
Sca, ἥ B!, om. ΑΒ95 33. ἀπὸ ἀσυμμέτρου AS, ἀπὸ τῆς ασυμμέ- 
τρου B, corr. Co Sca 34. ῥητὴ AB, corr, S 


e 
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δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων. δύ- 
ναται δὲ αὐτὸ ἡ 4K (διὰ γὰρ τὸ ἰσογώνιον εἶναι τὸ HAK 
τρίγωνον τῷ 4.1Κ τριγώνῳ ἐστὶν ὡς ἡ ΗΔ πρὸς AK, ἢ 
ΚΖ πρὸς 4.4) ἡ 4K ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. καὶ 
ἐπεὶ διμοίρου ἐστὶν ἡ ὑπὸ BHI' γωνία καὶ ἴση ἡ ΗΒ τῇ 5 
HI, ἰσόπλευρον ἄρα ἐστὲν τὸ ΒΗΓ τρίγωνον. ἤχϑω δὴ 
χάϑετος ἡ ΒΘ' διπλῇ ἄρα ἐστὶν ἣ ΗΓ, τουτέστιν ἡ 4Γ, 
τῆς ΓΘ. καὶ ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ 4Γ τοῦ ἀπὸ I4 ἐπίτριτον" 


| 


τὸ ἄρα ἀπὸ .4I τριπλάσιόν ἐστιν τοῦ ἀπὸ DIO: αἱ AT 
ΓΘ ἄρα ῥηταί εἰσιν δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ A4T 10 
τῆς ΓΘ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τὸ 
ἔλασσον ὄνομα τὸ ΓΘ σύμμετρόν ἐστιν ῥητῇ τῇ ΑΓ ἡ 40 
ἄρα ἀποτομή ἐστιν πέμπτη. καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν ὑπὸ 4ΗΘ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΒΗ διὰ τὸ ἰσογώνια εἶναι τὰ BHO 
ΒΗΖ τρίγωνα, τὸ δὲ ὑπὸ A4H.A ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΚΗ͂ 1Ὁ 
διὰ τὸ ἰσογώνια εἶναι τὰ ΚΗ.1 KHA τρίγωνα, ἔστιν ἄρα 
ὡς τὸ ὑπὸ 4ΗΘ πρὸς τὸ ἀπὸ BH, οὕτως τὸ ὑπὸ ΔΉΚΜ 
πρὸς τὸ ἀπὸ KH. καὶ ἐναλλάξ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ 4HO πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4H.4, οὕτως ἡ OH πρὸς τὴν H^ [κοινὸν γὰρ ὕψος 
τὸ 4H]: καὶ ὡς ἄρα ἡ OH πρὸς τὴν H.4, οὕτως τὸ ἀπὸ 30 
ΒΗ, τουτέστιν τὸ ἀπὸ ZH, πρὸς τὸ ἀπὸ HK: διελόντι 


— — —Ó——— 


3. ἡ 4K Sca, H4K A, póx BS — 3. τῷ 4.4K Co pro τῶι H. AK 
&. ἡ δὲ 4K ἄρα ABS, corr. Sca 5. ἐπι διμοέρου AB, corr. S 
ἴση »«« τῆι A!, ἴση HB τῆι AS, ἡ add. B 7. χαϑετος ΗΒΖΘ AB, 
χάϑετος ηβῦ S, corr. Sca 8. ἐπὶ roírov A!, corr. A?(BS) 48. xoi 
ἐπεὶ — p. 486, 2. τὸ ἀπὸ HK iniuria om. Co (conf. adnot. ad p. 486, 4) 
418. uiv ὑπὸ J4HO AB!S, corr. B3 Sca 45. ὑπὸ 4H.4 Sca pro 
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aequale est, irrationalis est quae ex binis nominibus vocatur ἢ 
(elem. 10, 55). Sed est ὄχ — n0. δὰ (nam propter trian- 
gulorum nóx xàÀ similitudinem est zÓ : ὄχ 2 Óx: 0A); ergo 
recta ὄχ est ex binis nominibus. Et quia angulus fry dua- 
rum tertiarum rect? est οἱ n9 yy aequales sunt, triangulum 
igitur yy aequilaterum est. Iam ducatur perpendicularis 
B9; est igitur yy — óy — 2739. Et demonstratum est óy? 
zs $yA?; ergo 4 γϑ3 — 4γλ2, id est 3y9? — y2*; itaque γλ 
y9 rationales sunt potentia solum commensurabiles, et qua- 
dratum ex yÀ supérat quadratum ex y quadrato ex recta . 
sibi ipsi incommensurabili, et minus nomen 79: commensu- 
rabile est rationali «y; ergo A9 apotome quinta est (elem. 
10 def. tert. 5). Et quoniam propter triangulorum βηϑ δηβ 
similitudinem est 8» : ηϑ — δὴ: βη, id est 

àn 19 τε fy, 
et propter trianguloerum χηλ δὴχ similitudinem x» : 94 — 
0y : xy, id. est 

05 ηλ τῷ x1$?, est igitur 

dn. n9 δη-ηλ 





, ei vicissim 











go? xm 
ó . 9 2 ó . 9 9 . 
Au Ξ- A Sed est jn vi ΞΞΞ x ergo etiam 
2 2 
"i em A -— 2 dirimendo igitur est 


4) Angulum βηγ duarum tertiarum recti esse scriptor inde effecisse 
videtur, quod antea demonstravit 85 latus hexegoni esse; praeterea 
elem. 4, 5 adhibuit, ut aequiangulum, ideoque aequilaterum triangulum 
esse ostenderet. Sed rectius, nisi fallor, in superiore propositione idem 
demonstratum est. 


ὑπὸ BH.A4 ἀπὸ KH idem pro ἀπὸ ΚΑ 16. ἔστιν ἄρα idem 
pro ἄρα ἐστεν 47. ὑπὸ (ante 4.4) add. idem 48. χαὶ add. idem 
ἐναλλάξ) ἐναλλὰξ ὡς τὸ ὑπὸ 4119 πρὸς τὸ ὑπὸ ZH.4, οὕτως τὸ ἀπὸ 
BH πρὸς τὸ ἀπὸ KH Sca, quae nos ab ipso scriptore, tanquam tacite 
supplenda, omissa esse censemus ideoque in Latinam versionem reie- 
cimus ὠὡς δὲ Sca pro dà ὡς 49. 20. χοινὸν — τὸ 4H del. Hu 
$41. πρὸς τὸ ἀπὸ HK Sca pro πρὸς τὸ 4HK 
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ἄρα ἐστὶν ὡς ἣ O.4 πρὸς 1H, οὕτως τὸ ἀπὸ KZ πρὸς 

τὸ ἀπὸ ΗΚ. καὶ ἐδείχϑη ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν ΖΗ. τῷ ἀπὸ 

HK - ἴσον ἄρα xai τὸ ὑπὸ τῶν 4H A40 τῷ ἀπὸ ΚΖ. καὶ 

ἔστιν ἣ μὲν 40 ἀποτομὴ πέμπτη, ἡ δὲ 4H ῥητή" ἡ ἄρα 

ΚΖ ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. ἐδείχϑη ὃ 
δὲ xai ἡ 4K ἐκ δύο ὀνομάτων: λοιπὴ ἄρα * 4Z ὑπεροχή 

ἔστιν ἦ ὑπερέχει v, ἐκ δύο ὀνομάτων τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον 

τὸ ὅλον ποιούσης. 

0. Ἔστω κύχλος ὁ ΑΒΓ, ov κέντρον ἔστω τὸ E, διά- 
uevgoc δὲ ἡ ΒΓ, καὶ ἐφαπτομένη ἡ 444 συμπίπτουσα τῇ 10 
ΒΓ κατὰ τὸ .4, καὶ διήχϑω 5 42, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ 4E 
ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ H, xai ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ZKH HAGO 
ὅτι ἴση ἐσεὶν ἡ EK τῇ ΕΑ. 

Γεγονέτω καὶ ἤχϑω τῇ ΚΑ παράλληλος ἡ ORM- ἴση 
ἄρα καὶ ? ΜΞ τῇ ΞΘ. ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E éni τὴν ΖΘ ι5 
χάϑετος ? EN: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΝ τῇ ΝΘ. ἣν δὲ καὶ 
ἡ ΜΞ τῇ KO: παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ NE τῇ MZ: οὕτως 


4. ἐστὶν Hu pro ἔσται 4. 9. τὸ ἀπὸ KZ πρὸς τὸ ἀπὸ HK Hu 
auctore Sca pro τὸ ὑπὸ τῶν 4H 446 πρὸς τὸ ὑπὸ 4H.4 — 4. τὸ ἀπὸ 
KZ — 8. τῷ ἀπὸ ΚΖ] τὸ ἀπὸ KZ πρὸς τὸ ἀπὸ KH. καὶ ἐπεὶ τὸ 
ἀπὸ KH ἴσον ἐστι τῷ ὑπὸ A4H.4, ἔσται καὶ ὡς 5 6.4 πρὸς ΛΗ, τὸ 
ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H 4. ἀλλὰ xal ὡς ἡ 0.4 πρὸς 1Π|, τὸ ὑπὸ 
4H 40 πρὸς τὸ υπὸ 431Π.4. καὶ τὸ ὑπὸ 4H .10 ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ 
.1Ω.2 ἔσται ὡς τὸ ἀπὸ ΚΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H.4. ἴσον ἄρα ἐστὶν τὸ 
ἀπὸ ΚΖ τῷ ὑπὸ 4H .1Θ Sca, in quibus vir acutissimus iusto liberius 
scripturam traditam evagatus esse videtur (conf. adnot. ad p. 484, 48 et 
Lat. versionem) 3. xal ἐδείχϑη — 8. τῷ ἀπὸ KZ) ostensum autem 
est reclangulum quod .1H (6 continelur quadrato ev KZ aequale esse 
Co, ad quae addit: ubi hoc ostensum sit, nondum comperi , nisi fortasse 
ipse ostenderit in superioribus, quod lamen non apparet; nos autem illud 
ipsum ostendere sequenti lemmale nitemur (sequitur languida demon- 
swatio quaeque longe ab elegantia Graeci scriptoris a nobis restitula 


abhorreat) 5. μεταρητου ////[] δι] ποιοῦσα A, μετὰ τοῦ ῥητοῦ μέ- 
σον τὸν λόγον ποιοῦσα B!, corr. Β5 6. ἡ 4Κ ἐκ δ᾽ J/JJ///J][[]]] 4 
ὑπεροχὴ À, ἡ Óx ἐχ δύο ὀνομάτων ...... ἀξ B!S, ἡ ἄρα add. B?, corr. 


Sca 71. ἡ (ante ix δύο) add. Sca 9. cf A! in marg. (BS) 44. κατὰ 
τὸ 44 καὶ διήχϑω ἡ ΑΖ Sca (quia paulo post pro 7] 4, quod recte 
AB? praebent, in B!S ἡ δὲ legitur) 43. post H.1460 sdd. αϑὲ S 
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- 2 — xp . 9 "3 " . 
$9 — ui zz E — xn , id esl 8λ -—-* E demonstravi- 
ηλ xm àp κηξ 


mus esse ὅῃ .ηῖ — χῃϑ; ergo eliam 
9i. a 
Ààg  δη-ηλ᾽ 
94 δὴ. A39 
i» Ap. 98 
0n. À9. — κζ3. 
Et est ÀJ apotome quinta, et Ó; rationalis; ergo recta x& 
est quae cum rationali medium totum efficit (elem. 10, 96). 
Sed demonstravimus etiam rectam óÓx esse ex binis nomini- 
bus; ergo per subtracüonem recta óÓL differentia est qua 
recta ex binis nominibus eam superat quae cum rationali 
medium totum efficit. 

IV. Sit circulus ef», cuius centrum sit δ, diametrus Prop. 
By, et tangens αὖ, quae productae f» occurrat in d, et a 
puncio Àd per circulum ducatur recta ὅϑζ, et iuncta ae pro- 
ducatur ad ἡ punctum circumferentiae, et iungantur rectao 
ζχη ηλϑὶ dico rectas ex δὰ inter se aequales esse. 


Sed esl etiam 








Factum iam sit, et ipsi xÀ parallela ducatur u$9'; est 
igitur 45 z» 59.  Ducatur ab & ad ζϑ perpendicularis ev; 
est igitur b» — »9 (elem. 5, 5). Sed erat etiam μὲ — $3; 


——MÓÓ M —À M 


48. ὅτε Co Sca pro οὕτως 47. παράλληλος et superscr. ἔση Paris. 2868, 
ἴση in contextu AB cod. Co, παράλληλος S Co 
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ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν ΘΝΞ τῇ ὑπὸ τῶν ΝΖΗ͂, 
τουτέστιν τῇ ὑπὸ τῶν ΘΑ͂Ξ' οὕτως ἄρα ἐν κύκλῳ ἐστὶν 
τὰ Α͂Ν AH O σημεῖα" οὕτως ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν 
ANO γωνία τῇ ὑπὸ τῶν Α,ΙἸΞΘ, τουτέστιν τῇ ὑπὸ τῶν 
AE: οὕτως ἄρα ἐν κύκλῳ ἐστὶν τὰ Α͂ N E 4 σημεῖα. 5 
ἔστιν δέ ὀρϑὴ γάρ ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ τῶν E-444 ENA. 

Συντεϑήσεται δὴ οὕτως. ἐπεὶ ὀρϑή ἔστιν ἑκατέρα τῶν 
ὑπὸ τῶν E.44 ENA, ἐν κύκλῳ ἐστὶν τὰ 44 4 ΕΝ σημεῖα" 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ .4N4 τῇ ὑπὸ ΑΕ4. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ 
“44 ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ 4480 διὰ τὰς παραλλήλους τὰς ΕΖ 10 
HO: ἐν κύχλῳ ἄρα τὰ .4 N A Θ σημεῖα" ἴση ἄρα ἐσεὶν 
ἡ ὑπὸ ΘΑ͂Ξ γωνία τῇ ὑπὸ ONE. ἀλλ᾽ ἡ ὑπὸ ORE ἴση 
ἐστὶν τῇ ὑπὸ OZM* παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἣ ΖΗ τῇ ΝΕ. 
xai ἔστιν ἴση ἡ ΖΝ τῇ NO- ἴση ἄρα ἐστὶν xai ἡ ΜῈ τῇ 
ΞΘ. καὶ ἔστιν ὡς ἡ EH πρὸς HE, οὕτως ἡ μὲν EM πρὸς 15 
ΕΚ, ἡ δὲ O5 πρὸς AE: καὶ ὡς ἄρα ἡ EM πρὸς EK, 
οὕτως ἡ ΘΕ πρὸς .1Ε. καὶ ἐναλλάξ. καὶ ἴση ἐστὶν ἡ MA 
τῇ HO: ἴση ἄρα καὶ ἡ KE τῇ AE. 

ε΄. Ἔστω κύκλος ὃ ΑΒΓ, καὶ ἐφαπεόμεναι αἱ 244 LT, 
χαὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΑΓ, καὶ διήχϑω ἡ ΕΖ, ἔστω δὲ ἡ EH 20 
ἴση τῇ HZ: ὅτι καὶ ἣ ΘΗ τῇ ΗΚ ἐστὶν ἴση. 

Ἤχϑω τῇ 44D παράλληλος ἡ EM, καὶ εἰλήφϑω τὸ 
κέντρον τοῦ χύχλου τὸ zd, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 AZ 
ADU 4M AE AH. ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ EH τῇ ΗΖ, ἴση ἐστὶν 
καὶ ἡ ME τῇ ΓΖ. καὶ ἔστιν ἢ MU πρὸς ὀρϑὰς τῇ Γ΄." )5 


——— — — —À »........ 


$3. τοῦτ᾽ ἔστ Α, τουτέσιι BS 3. τὰ 4N XO A, distinx. B (pro A 
el hic et infra passim S habet d: conf. ad p. 186, 41) 5. τὰ AEN 


σημεῖα À, distinx. B, τὰ αενδ σημεῖα S, corr. Hu 8. τὰ 44 EN 
AS, distinx. B 10. dió AB cod. Co, corr. S Co 40. 14. τὰς E. 
ΞΘ Co, τὰ EXO ^ (B cod. Co), τὰς e £9 S 41. τὰ ΑΝΞΘ Α, 
distinx. B (τὰ ὄνξϑ S) 48. ἐστιν τῆι ὑπὸ ΘΝΞ A(B cod. Co), ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ 90m S, corr. Co ἡ ZM Co pro ἡ ZHM 46. EK τῆι δὲ 
OE πρὸς ».4E A (B cod. Co), corr. S Co 46. 17. πρὸς OK οὕτως 
AB cod. Co, corr. S Co 47. xal (ante ἴση) add. A! super vs. 


49. E A! in marg. (S), om. B 30—33. ἔστω | /// /// {{|| [Z οὕτως 
καὶ | ///[/]][l|| ἢ nx9« A, ἔστω xoi ἴση ἡ 59. τῇ 7x (nj B3) οὕτως καὶ 
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ergo parallelae sunt »5$ Cu (elem. 6, 2); itaque 4 ϑνξ — 
L*»t& τ L 9o5*). Ergo puncta 9 a » ὃ sunt in circum- 
ferentia circuli (ex elem. 3, 21 conversa); itaque [, α»ϑ — 
L αδϑ — ( asÀ. Ergo puncta a » e ὃ sunt in circumferen- 
tia cireuli. Sunt vero; nam ex constructione uterque angu- 
lorum εα e»ó rectus est. 

Componetur hoc modo. Quoniam uterque angulorum 
εαὃ ενδ rectus est, in circuli igitur circumferentia sunt puncta 
α δεν, ideoque [, αν — ( «có. Sed propter parallelas 
εὖ 59. est [, αεὃ — [ a59; ergo puncta a » & 9 sunt in cir- 
culi circumferentia; itaque ( 9a5 τῷ [ ϑνξ. Sed ex con- 
structione est [, 9a5 — L ϑζμ (sunt enim in eodem segmento 
59); ergo ὁ ϑζμ — ( 9»5, ideoque parallelae Cu v5. Et est 
ὧν — v9 (elem. 5, 3) ; ergo est u$ — £9. Εἰ, quia ex con- 
structione parallelae sunt. μϑ xÀ, est 5n : ey τὸ μὲ : xe τῷ 
59 : ελ, et vicissim u$: £9 — χε: ελ. Et est u& — 59; 
ergo etiam χὰ — ελ. 

V. Sit circulus af», et tangentes αὖ Oy, et iungatur Prop. 
«y, et rectam ay in ἢ secans inter αὖ Óy recta εζ ita duca- 3 
tur, ut portiones ep vC inter se 
aequales sint; dico etiam 3» yx 
(id est portiones quae sunt intra 
circulum) inter se aequales esse. 

Ducatur rectae «» parallela 
δ, ei sumatur circuli centrum 4, 
et iungantur Àa A5 Ày Au À& λη. 
Quoniam est δῆ — ηζ, propter 
parallelas ny ἐμ est etiam uy — 
yG. Et est uy ipsi yÀ perpen- 
dicularis (elem. 5, 18); ergo est 





ie *) PA enim »(u ϑαξ, id est ϑζὴ ϑαη, in eodem sunt segmento 
elem. 8, . 








TIPP ἤχϑω B, ἔστω δὲ ἡ eq ἴση τῇ nc οὕτως καὶ ἡ 93 τῇ qx ἔσται 
ἴση. ἤχϑω S, reliqua corr. Co 32. 33. τὸ K xfvtQov AB!, x del. 
Bj, om. S 24. .4E add. S 35. ἡ ΜΓ add. S 


* 
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ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ .4Z τῇ 4M. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐσεὶν ἢ 44 
τῇ Ζ4Γ, ἴση ἐστὶν 7 .4E τῇ ΜΓ. ἔστιν δὲ καὶ ἡ “141 τῇ 
AT. ἴση, καὶ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ τῶν ΕΑ͂.1 ὀρϑῇ τῇ ὑπὸ τῶν 
MIA ἐστὶν loy: ἴση ἄρα ἐστὶν xol ἣ EA4 τῇ ΑΜ, covs- 
ἔστιν τῇ 4Z. ἀλλὰ καὶ ἡ EH τῇ HZ ἐστὶν ἴση" 9 H.45 
ἄρα κάϑετός ἐστιν ἐπὶ τὴν EZ: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ OH τῇ HK. 

9 ς΄. Ἔστω κύχλος ὃ ΑΒΓ xai ἐφαπτόμεναι αἱ 44 AT, 
καὶ ἐπεζεύχϑω ἣ “1Γ καὶ διήχϑω ἡ EZ, καὶ ἔστω ἴση ἡ 
HO τῇ ΗΚ' ὅτι καὶ ἡ ΕΗ «jj HZ ἐσεὶν ἴση. 

ὸ Εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ κύ- 10 
κλου τὸ 41, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν ai 
EA ΔΑ AH AL «Γ. ἐπεὶ ὀρϑή 
ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ τῶν Ed 4 
ΕΗ, ἐν χκύχλῳ ἐστὶν τὰ ΕΑ HA 
σημεῖα: ἔση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν 18 
Η..4..1 γωνία τῇ ὑπὸ τῶν HEA 
γωνίᾳ. πάλιν ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν Éxa- 
τέρα τῶν ὑπὸ τῶν ΗΖ ATZ, ἐν 
xvxÀq ἐστὶν τὰ 1 H Z Γ σημεῖα" 
ἴση ἄρα ἐστὶν 1) ὑπὸ τῶν HI 4 γω- 20 

via, τουτέστιν ἡ ὑπὸ τῶν H.444, τουτέστιν ἡ ὑπὸ τῶν 
HE.A, τῇ ὑπὸ τῶν HZ.4: ἴση ἄρα ἐστὶν xal ἡ EA τῇ AZ. 
xai ἔστιν κάϑετος ἣ ΧΗ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ EH τῇ ΗΖ. 

10 Ἐὰν ὦσιν τρεῖς κύκλοι τῇ ϑέσει καὶ τῷ μεγέϑει δεδο- 
μένοι καὶ ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων, καὶ ὃ περιλαμβάνων αὐ- 25 
τοὺς χύκλος δοϑεὶς ἔσται τῷ μεγέϑει. προγράφεται δὲ τάδε. 

11 C. Τετράπλευρον τὸ 48ΒΓ4Ζ ὀρϑὴν ἔχον τὴν ὑπὸ ΒΓ 
γωνίαν καὶ δοθεῖσαν ἑκάστην τῶν .4B ΒΓ L4 44 εὑ- 
ϑειῶν- δεῖξαι δοϑεῖσαν τὴν ἐπιζευγνύουσαν τὰ 4] B σημεῖα 
[τὴν B4]. 30 





5. τῆι IZ A?ex τῆι ἦ4ὄὸψκ͵ 1. g A! in marg. (S), &/ B — a£add. 
Hu 59. ὅτι Co pro ovzoc — 48. ΔΗ .4Z AT Hu, ΑΓ AH ABS, AT 
A4H AZ Co 43. τῶν ὑπὸ τῶν S, τῶν αὐτῶν AB 44. 415. ἐν χύχλῳ 
— σημεῖα et ἄρα add. Co 48. 4HZ Hu pro HK 48. 49. dy 
xUxÀq Co pro xuxiov 119. τὰ J4HZT' ^, distinx. BS 44. τουτέστιν 
ἡ ὑπὸ τῶν HAK ABS, corr. Sca, om. Co 34. numerum i9" prae- 





e 
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Ab — Au (elem. 1, 4). Et quoniam est αὖ — óy*), est igitur 
propter parallelas ay eu Δ αὃγ — Δ eóu, ideoque εὖ — Oy, et 
subtrahendo a& — yu. Sed est etiam αλ — 'γ, et [, δαλ — 
L μγλ (uterque enim rectus est); ergo est eÀ — Au - ἀζ (ut 
statim demonstravimus). Sed ex hypothesi est etiam δ 2 7; 
ergo (riangula δλὴ ἕλη inter se aequalia sunt οἱ similia, ideo- 
que à perpendicularis est ipsi £5; itaque 9: — x (elem. 3, δ). 

VI. Sit circulus ay, et tangentes αὖ óy, et iungatur Prop. 
ey, et similiter atque in superiore theoremate recta εξ ita du- 
catur, ut sit 9 2 ηχ; dico esse etiam £x — 77. 

Sumatur circuli centrum A, et iungantur eÀ 4a λὴ AC 
Ay. Quoniam propter elem. 3, 18 et 5 uterque angulorum 
eaÀ δηλ rectus est, in circuli circumferentia sunt puncta 
£0 À; ergo est ( ηαλ — L ηδλ (elem. 5, 21). Rursus quia - 
uterque angulorum λὴζ ÀyZ rectus est, in circuli circumfe- 
rentia sunt puncta ὁ ἡ 5 y; ergo est 4 ηγὰ — L ηξλ. Et 
est. L ηγλ πὸ ( ηαλ - L ηελ (ut modo demonstravimus) ; ergo 
L ηελ τὸ (. ηζλ; itaque aequicrure est triangulum eAC. Et 
est perpendicularis 4p; ergo est em — mL. 

Si sint tres circuli positione et magnitudine dati et inter 
se tangentes, circulus quoque qui eos comprehendit magni- 
tudine datus erit!). Praemittuntur autem haec. 

VII. Sit quadrilaterum afyà, angulum af rectum et Prop. 
singulas ag gy ;yÓ da magnitudine datas habens; demonstre- 
tur rectam quae puncta β à coniungit magnitudine datam 
esse?). 

*) Nullum eiusmodi theorema in Euclidis elementis invenitur; et 


est corollarium δὰ 4 propos. 36, quod auctore Campano disertis verbis 
addidit Commandinus, veteres autem ut consentaneum omiserunt. 


4) Vide infra propos. 40. 


2) Sine dubio scriptor, ut supra iam significavimus, hoc agit, ut 
quadrilateri, cuius unus angulus rectus sit, ' lateribus magnitudine 
datis, nulla positionis laterum ratione habita, demonstret diagona- 
lem, quae rectum angulum secat, magnitudine datam esse. Ceterum 
punctorum « 8 γ δ positionis plures sunt casus, e quibus unum tan- 
tum eligit, reliquos omittit. Conf. p. 195 adnot. *. 


mittit B 25. ἐφαπτομένη A!, corr. A?Y(BS) 37. ζ΄ add. Hu 
80. τὴν B,f del. Co 
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Ἐπεζεύχϑω * [4T καὶ κάϑετοι ἤχϑωσαν ἐπὶ μὲν τὴν 
ΓΖ ἡ 4H, ἐπὶ δὲ τὴν AU ἢ BE. ἐπεὶ οὖν ἑκατέρα τῶν 
4B ΒΓ δοϑεῖσά ἐστιν [ἢ ἐν ἀριϑμοῖς)], καὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ “ΒΓ, xai κάϑετός ἐστιν 5 ΒΕ, δοϑεῖσα ἄρα ἔσται 
9 καὶ ἑκάστη τῶν 4 ΕΓ AT 5 
BE (καὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΑΓΕ 
ἴσον ὃν τῷ ἀπὸ ΒΓ γίνεται 
δοϑέν καὶ δοϑεῖσά ἐστιν ἡ 
AT, ὥστε ἑκάστη τῶν AE 
ΕΓ ΒΕ ἔσται δοϑεῖσαι. πά- 10 
ó 7, [9 y λιν ἐπεὶ δοϑεῖσά ἐστιν éxd- 
στὴ τῶν 4T Γά, 44 εὐ- 
ϑειῶν, καὶ καϑετὸς ἐστιν ἡ. ΔΗ, δοϑεῖσά ἐστι καὶ ἑκάστη τῶν 
4H ΗΓ AH (xai γὰρ ἡ ὑπεροχὴ τοῦ ἀπὸ .4I πρὸς τὸ ἀπὸ 
41.1.4. παρὰ τὴν Df παραβληϑεῖσα ποιεῖ δοϑεῖσαν τὴν τῆς 1ὃ 
D4 πρὸς H4 ὑπεροχήν, ὡς ἔστι λῆμμα" ὥστε καὶ ἑκάστην 
τῶν 4H ΗΓ 4 δεδόσϑαι). καὶ ἐπεὶ ἰσογώνιόν ἐστιν τὸ 
ΗΓ τρίγωνον τῷ ΓΕΖ τριγώνῳ, ἔστιν ὡς ἡ ΗΓ πρὸς 
ΓΕ, οὕτως ἣ τε 4 πρὸς ΓΖ καὶ ἢ «4 πρὸς τὴν ΕΖ. 
καὶ ἔστι δοϑεὶς ὃ τῆς ΗΓ πρὸς ΓΕ λόγος" δοϑεῖσα ἄρα 20 
ἔσται καὶ ἑκατέρα τῶν ΓΖ ΖΕ. ἀλλὰ καὶ ἑκατέρα τῶν EB 
BI' καὶ ἑκάστη ἄρα τῶν ΖΒ BI ΓΖ δοθεῖσα. ἤχϑω δὴ 
κάϑετος ἐπὶ τὴν ΓΖ ἡ BO: δοϑεῖσα ἄρα ἐαεὶν ἕχάστη 
τῶν ΖΘ ΘΓ BO: dors καὶ ἑκατέρα τῶν 449 ΘΒ δοϑεῖσά 
ἐστι. xai ὀρϑή ἐστιν ἣ ὑπὸ ΒΘΔΩ,' δοθεῖσα ἄρα ἐστὶν 25 
ἡ ΒΖ. 


4. ἐζεύχϑω ABS, corr. Hu 4. ΑΓ ἡ BE — ἑκατέρα add. Sca, 
ΑΓ ἡ BEZ. καὶ ἑκάστη add. Co 8. ἢ ἐν ἀριϑμοῖς interpolatori tri- 
buit Hu ἢ] Δ, * B, ἡ S, del. Co Sca s καὶ γὰρ — 40. ἔσται 
δοθεῖσα, etsi vera ratione nituntur, tamen suspecta videntur; nam 
scriptor hanc demonstrationem tamquam consenteneam poterat omit- 
tere; at vero, si ponere malebat, debuit ex ordine demonstrare primum 
«y, tum «c ἐγ, denique fe datas esse 9. τῶν 4Ε Co Sca pro τῶν - 
Z4E . 140. BE add. Hu. 18. ἡ 4H Co'Sca pro ἡ .4H 14. .4H 
add. Hu — 15. 16. τὴν τῆς ΓΊ Hu pro τὴν τῆς ΓΗ ——— 20. ἄρα add. 
Sca 24. ἑχατέρα Hu utroque loco pro ἑχαστη $3. ΓΖ (ante do- 
ϑεῖσα) Hu pro r4 2E 
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lungatur «y, et ducantur perpendiculares «7 ad γὅ et 
Be ad ay, eli producta fle secet ipsam ὃγ in C. lam quia - 
utraque rectarum αβ By magnitudine data, et angulus αβγ 
rectus, et βὲ perpendicularis est, singulae igitur «e ey «y fie 
datae erunt — etenim rectangulum sub ay ye, quippe quod 
quadrato ex fy aequale sit, datum est; et data ay; ergo 
etiam singulae ae ey f& datae erunt?). Rursus quia.singulae 
αγ yÓ δα datae sunt et a perpendicularis est, etiam singu- 
lae Àj yy «5 datae sunt. — etenim quadratorum ex «ey aó 
differentia ad rectam ó» applicata efficit differentiam recta- 
rum óy δη datam, sicut lemmate quodum demonstratum est), 
ita ut singulae δῃ yy «a» datae sint5.. Et quoniam trian- 
gulum a5y simile est triangulo ζεγ, est ny : ye — ay : yb — 
ap: εζ. Et est proportio yy : ye data (dat. f), dataeque ay 
a5; ergo etiam utraque γζ εζ data erit (dat. 2). Sed etiam 
utraque fe By; ergo (rianguli ζβγ singula latera data sunt. 
lam ducatur perpendicularis 839: ad Cy; ergo, similiter ac 
modo demonstravimus, singulae C9 9y 89 datae sunt. Et 
data est 9 (Ξε ày — 97); ergo trianguli orthogonii 938 ca- 
, theti ὅϑ' 38 singulae datae sunt; data igitur est δβ (adnot. 3). 

3) Est enim «y. y& — £87? propter elem. 10, 33 lemma; et data 
est &y; ergo eliam 685? (dat. 52); itaque rectangulum «y. γε magnitu- 
dine datum est. Sed quia esL «y? — aff? -- By?, et aB By magnitudine 
datae sunt, etiam quadratum ex «y magnitudine datum est; ergo etiam 
recta «y magnitudine data (dat. 55). Et datum erat rectangulunt ay yt ; 
ergo yt data est (dat. 57); itaque etiam «c (dat. 4). Denique, quia 


propter similitudinem triangulorum est a8 : 8y — ft : cy, data est etiam 
Bs (dat. 4. 2). 


4) Hoc lemma nostra aetate non exstat; quod sic restituendum esse 
videtur. Propter elem..2, 13 est 
ay? τὸ ad? -- dy? — 4 δ). δη, sive 
ay? — ad? — dj? — 49 δγ. δὴ — δγ (dy — 3 δη). 
Et datae sunt rectae «y αὖ; ergo etiam quadrata, et quadratorum dií- 
. ferentia. Et data est dy; ergo secundum dat. 57 differentia dy — 3 δὴ 
data esi; ilaque etiam differentia dy — dq. 


5) Differentia dy — d», quam datam esse demonstravimus, est ipsa 
ῃγ. Et data est dy; ergo etiam dy data (dat. 4). Et est ay? — ay? — sy? ; 
ergo data est αῃ (adnot. 8 med.). ες . 

Pappus 1. . 13 
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ἄλλως. 

12 η΄. Ἤχϑω xáSerog ἐπὶ τὴν 4 ἡ AE καὶ ἐκβεβλήσθω 
ini τὸ Z. ἐπεὶ δοϑεῖσά ἐστιν ἑκάστη τῶν 44 AT ΓΑ͂, 
καὶ κάϑετος ἡ 4E, δοθεῖσα ἔσται xal δκατέρα τῶν 48 ET. 

καὶ ἐπεὶ ἰσογώνιόν ἔστεν τὸ ὅ 
2 ABT τρίγωνον τῷ ΓΕΖ τρι- 

t γώνῳ, ἔστιν ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
ΕΖ, ἡ ΓΒ πρὸς ΒΑ͂. δο- 
ϑεὶς δὲ ὁ τῆς ΓΒ πρὸς ΒΑ͂ 
λόγος" δοϑεὶς ἄρα καὶ ὃ τῆς 10 
ΓΕ πρὸς ΕΖ λόγος. καὶ δο- 
ϑεῖσά ἐστιν ἡ ΓΕ δοϑεῖσα 

δ 7 ἄρα καὶ ἡ ΕΖ. ἣν δὲ καὶ ἡ 

4E δοϑεῖσα xai ὅλη ἄρα ἡ 
4Z ἔσται δοϑεῖσα. κατὰ ταὐτὰ δοϑήσεται καὶ ἑκατέρα τῶν 15 
ΒΖ ΖΓ (ὡς γὰρ ἡ ΑΓ πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς ΓΕ. 
καὶ δοϑεὶς ὃ τῆς ΑΓ πρὸς ΓΒ λόγος). ἤχϑω δὴ πάλιν 
dzó τοῦ 4 κάϑετος ἡ ΔΉ: δοϑεῖσα ἄρα ἑκατέρα τῶν ΖΗ 
HI, ὥστε καὶ ἑκατέρα τῶν BH ΗΖ δοϑεῖσαά ἐστι. καὶ 
ὀρϑή ἐστιν ἡ Η γωνία’ δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ BA. — 20 

13 9'. Ἴσοι κύχλοι τῇ ϑέσει xai τῷ μεγέϑει δοϑέντες, 
ὧν κέντρα τὰ Α' B, καὶ δοϑὲν σημεῖον τὸ T, καὶ διὰ τοῦ 
Γ ἐφαπτόμενος τῶν κύχλων, ὧν κέντρα τὰ 44 B, γεγράφϑω 
ὁ ΓΕΖ' ὅτι δοϑεῖσά ἐστιν αὐτοῦ ἡ διάμετρος. 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΖΗ ΓΖΘ ΓΗΠ 4B ΓΕ ΠΖΚ OK25 
OH: γένεται δὴ παράλληλος ἡ HO τῇ E διὰ τὸ τὰς κατὰ 
κορυφὴν γωνίας τὰς ὑπὸ ΕΖΓ ΗΖΘ ἴσας εἶναι, καὶ ὁμοίας 


2. qr B, C AS 4. καὶ (ante éxaréga) add. Co ἕχάστη τῶν 
AE ΕΓ E4 coni. Hu 17. post PB λόγος add. δοϑεὶς ἄρα xal ὁ τῆς 
ΖΓ πρὸς ΓΕ λόγος. καὶ δοθεῖσα ἐστιν ἡ ΓΕ δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ΓΖ 
Co (at haec tacite suppleri voluit scriptor) 48. 19. ἑκατέρα τῶν {{{|{ 
ὥστε À, in lacuna dg nt add. B Co, ZH H4 Sca, corr. Hu 341. 6 
A'in marg. (BS) — 32. τὰ 4B AB, distinx. 8 88. rà A4B A, distinx. 
BS, item p. 196, 4 25. ABI E II Z K 0 K A, afiy eni xóx BS, AB 
: E ΠΖ ΖΗΘ Sca, corr. Co 26. ΘΗ͂ add. Hu 
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ALITER. 

VIII. Ducatur ad ey perpendicularis de, quae producatur 
ad ζ punctum sectionis cum fy"). Quoniam singulae ad dy 
γα magnitudine datae sunt$), et δὲ perpendicularis est, sin- 
gulae «e ey &Ó datae erunt (adnot. 4. 5). Et quoniam tri- 
angulum ofly simile est triangulo Dey, est ye : εζ — yf : fla. 
Sed data est proportio yB : Ba (dat. 1); ergo etiam ye : eC 
deta. Εἰ data est ye; ergo etiam δζ data (dal. 2). Sed 
erat etiam de data; ergo tota OL data erit (dat. 3). Eadem 
ratione utraque βζ Ly.data esse demonstrabitur (est enim 
ey: yB — ἴγ : ye; et data est proportio ay : yf, ac data 
recla y&; ergo data Ly, itemque By — Dy 2 8C). lam rursus 
a ὃ ducatur perpendicularis δὴ; ergo singulae $y my δὴ da- 
tae sunt. Εἰ data est 85 (— 85 -- C9) ; ergo trianguli ortho- 
gonii 870 catheti 8" ηδ singulae datae sunt; itaque βὸ data 
est (adnot. 3). 

IX. Sint duo aequales circuli positione et magnitudine Prop. 
dati, quorum centra «a 9; et extra si£ datum punctum y, 
per quod cireulus ye& describatur, tangens eos, quorum cen- 
tra a 9, in punctis δ e; dico circuli ye& diametrum datam 
esse 1). 

Iungantur εζη γζϑ yun afl ye nox 9x 99""). Fiunt igi- 
tur 29 ye parallelae, quia ad verticem anguli δὲγ 5532 inter 


*) Hic unus casus est ex pluribus quos licet statuere. Punctum 
enim € aut extra quadrilaterum in productam γα cadit, aut in ipsum 
punctum «, aut inter « y; atque in hoc quidem casu rectae de pro- 
ductae punctum 4 aut inter 8 y cadit (quod supra supponitur), aut in 
ipsum f, aut inter « 8. Et huius extremi casus demonstrationem ad- 
dit Commandinus, quam Graecus scriptor neutiquam omisit incuria; 
sed uno casu demonstrato reliquos consentaneos esse existimavit. 


6) Scilicet ad dy ex hypothesi, et γα secundum adnot. 8. 


4) Nonnulla eaque graviora scriptor huius theorematis silentio 
omisit, quae a nobis, quantum probabili coniectura adsequi potuimus, 
restituta sunt. In figura lineas punctis notatas et litteras £ o addidimus. 

**) Vult igitur scriptor puncta ἡ 9 x esse in circumferentia circuli 


cuius centrum «, item 7r in circumferentia circuli γεζ; denique 4 sta- 
tuit punctum sectionis rectarum fa «67. 


13* 
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τὰς ΕΠΖ ΗΚΖ περιφερείας καὶ τὸ ΕΓΖ τρίγωνον ἰσογώ- 
γιον τῷ ΖΗΘ τριγώνῳ. καὶ διὰ τὰ αὐτὰ καὶ ἡ ΘΚ τῇ 
ΠΓ ἐστὶν παράλληλος. καὶ ἴσοι εἰσὶν οἱ κύχλοι, ὧν τὰ 
κέντρα τὰ .4 B: ἴση ἄρα 1, 
ZH τῇ 4E. ἤχϑωσαν xá-5 
ϑετοι αἱ .4X B.A*: ἴση ἄρα 
ἡ 453 τῇ BA: ὥστε xai ἣ 
μὲν BM τῇ A ἐστὶν ἴση, 

ἡ δὲ 4M τῇ M3 (δύο γὰρ 
τρίγωνά ἐστιν τὰ BJAfMi0 
ΣΙΜ τὰς δύο γωνίας τὰς 

κατὰ κορυφὴν ἴσας ἔχοντα 
καὶ τὰς πρὸς τοῖς 71 2 ση- 
μείοις ὀρϑάς, ἔχει δὲ καὶ 
μίαν πλευρὰν μιᾷ πλευρᾷ 15 
ἴσην τὴν B.4 τῇ ΑΣ). καὶ 
δοϑεῖσά ἐστιν ἑχάστη τῶν 
MA 4B MXN ΣΑ͂ [οὕτως 
xai ἡ ZH AE καὶ BA AX): 
δοθεῖσα ἄρα xai ἑκατέρα 20 
τῶν BM M A4 εὐϑειῶν. ἀλλὰ 
χαὶ ἑκατέρα τῶν 4D ΓΒ 
δοϑεῖσά ἐστιν (ϑέσει γὰρ τὰ Α B Γ σημεῖα) " δοθὲν ἄρα 
τὸ 4ΒΓ' τρίγωνον τῷ εἴδει" xai ἡ l'M ἄρα δοϑεῖσα ἔσται 
(καϑέτου ἀχϑείσης ἀπὸ τοῦ Γ ἐπὶ τὴν AB). καὶ ἐπεὶ 25 
δοϑεῖσα ἐστιν ἡ ΝΡ διάμετρος τοῦ ΗΘΚ χύκλου, ἀλλὰ καὶ 





—— Ξ. .-.-..---..-. 


4. HKZ (ante περιφερείας) Co pro ΗΝΘ 4. 8. τῇ ΠΓ Co 
pro τῆι ΠΤ 9. δύο γὰρ --- 16. τῇ .4.Σ interpolatori tribuit Hu 
(scilicet scriptor huius theorematis alia multo difficiliora omittit) 
46. post τὴν B.4 add. xe χάϑετον ABS, om. Co (interpolator χάϑε- 
Tov χαϑέτῳ voluisse videlur, quae vera quidem sunt, at certe abun- 
dant) — 48. MC C.4 A, uc cà B, uc σὰ S, corr. Hu —— 48. 49. οὕτως 
— BA AZ, manifestam interpolationem, del. H& 39. 93. τῶν ΑΓ 
FB δοϑεῖσα ἐστι» bis scripta in A(S), corr. B 48. ϑέσει A? in marg. 
Bi, εὐθεῖα A!B3, ϑέσει εὐθεῖα S $4. τὸ 4B τρίγωνον ABS, corr. 
Co $5. χαϑέτου — ἐπὶ τὴν .4B forsitan ioterpolata sint 
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se aequales, et circumferentiae c ηχζ similes?), ideoque 
wiangula ἐγζ ηϑξ aequiangula sunt. Atque eadem ratione 
9x zy parallelae esse demonstrantur. Et ex hypothesi cir- 
culi, quorum centra « 8, aequales sunt; ergo recta ζῃ ipsi 
εὖ aequalis est?). Ducantur ad rectam &*y perpendiculares 
a0 βλ. hae igitur inter se aequales sunt (mam propter 
elem. 3, 14 in aequalibus circulis aequales rectae distant a 
centris aequali intervallo); itaque etiam αμ fu, itemque ou 
Àu inter se aequales sunt (nam duo triangula aou BÀAu binos 
angulos ad verticem aequales, et angulos ad o À rectos, et 
unum latus «c uni lateri βλ aequale habent). Et datae sunt 
singulae μὰ AB μσ σα; ergo eliam utraque fu μα data est 4). 
Sed data est etiam utraque ay γβ (dat. 26; nam puncta «a 
B y positione dala sunt); ergo triangulum af» specie datum 


3) Hoc tamquam consentaneum scriptor omisit demonstrare. Et 
sumpto circuli γες centro £ iünctisque rectis e£ Ee αἡ facile apparet, quo- 
niam recta £« per ᾧ transit (elem. 3, 12), et radii sunt c£ £C ga a£, trian- 
gula εξξ ηαζ aequiangula esse. Unde nos statim concludimus angulos, qui 
sunt ad peripheriam, &yc 590 aequales (elem. 3, 20), ideoque triangula ἐγξ 
194 aequiangula esse. Verum Graecus scriptor, Euclidis elementa liberius 
egrediens et centri £ mentionem evitans, lemmate nititur huius modi: Si 
duo circuli extrinsecus se tangant, el per contactüs punctum quaelibet 
recta, velut εζη, ducatur, similes circulorum circumferentiae abscinduntur 
(quod quidem lemma similiter, ac modo significavimus, demoustratur; nec 
minus valet, si circuli intus se tangant, et a contactus puncto quaelibet 
recta, velut ἐδζ, ducatur, ut recte adnotat Co). Porro ex arcuum c7r£ ηχξ 
similitudine efficit eos, qui in his insistunt, ad peripheriam angulos ἐγζ 
520; aequales esse. Denique conferatur libri VII propos. 102, ubi auxilio 
tangentis rectas, velut 53 yc, parallelas esse demonstratur. 


8) Hoc loco scriptor sic concludere videtur: Quoniam, ut supra de- 
monstratum est, parallelae sunt 35 cy, aequales sunt anguli £99 ζεγ. Sed 
sit o punctum sectionis rectae cy et circuli, cuius centrum 8, circumferen- 
tiae, et iungatur do, Ergo triangula 259 dco similia sunt (utrumque enim 
triangulo ζὲγ simile). Sed eadem etiam aequalia, quia circuli circeumscripti 
aequales sunt (elem. 3, 36. 28); ergo est ζὴ — δε. (Αἱ vero brevius, ut vi- 
detur, demonstrari poterat rectas 80 £c« parallelas, ideoque triangula e3d 
ηαὶ similia et aequalia esse. Alia rursus ratione Commandinus ex lem- 
mate, quod in adnol. 4 attulimus, arcüs ed ez similes, itaque arcus ed 
"xt similes et aequales; ergo etiam rectas «d ηξ aequales esse demonstrat. 
Quod si verum esse statuamus, supra abundet demonstratio de rectarum 
ἐγ 395 parallelismo.) 


4) Argumentatio scriptoris haec esse videtur: Propter dat. 88 sin- 
gulae ed εἴ ζη magnitudine datae sunt, ideoque etiam tola eg. Et datae 
sunt eÀ (2 Κ εδ), ησ (— $C; ergo per subtractionem data est recta 4o, 
ideoque etiam utraque ἀμ uc (dat. 7). Tum rectas βὰ aa dalas esse inde 
effecisse videtur, quod in triangulis orthogoniis ελβ 79a datae sunt singu- 
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ἡ M.4 δοϑεῖσα, καὶ λοιπὴ 
ἄρα ἡ MP δοϑεῖσά ἐστιν. 
καὶ ἐπεὶ δοϑέν ἐστιν τὸ ὑπὸ 
NMP; δοθὲν ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ HMZ, τουτέστιν τὸϑ 
ὑπὸ EMZ, τουτέστιν τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΙΗ͂Π. καὶ δοϑεῖσά 
ἐστιν ἡ LIH: δοϑεῖσα ἄρα 
καὶ ἡ ΓΠ. ἐπεὶ οὖν ϑέσει 
καὶ μεγέϑει ἐστὶν κύκλος, 10 
οὗ κέντρον τὸ Α, καὶ δο- 
ϑεῖσα τῇ ϑέσει καὶ τῷ με- 
γέϑει ἡ PII, καὶ διηγμέναι 
αἱ ΠΖΚ ΓΖΘ, ὥστε παρ- 
ἄλληλον εἶναι τῇ ΓΠ τὴν ι5 
KO, δοϑεῖσά ἐστιν ἡ διά- 
uerpoc τοῦ περὶ τὸ ΓΖΠ 
τρίγωνον κύχλου, τουτέστιν τοῦ ΓΕΖ. 
14 «΄. Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ἔχον ἑκάστην τῶν πιλευρῶν δο- 
ϑεῖσαν, καὶ σημεῖον ἐντὸς τὸ 4, xai ᾧ ὑπερέχει ἡ 414 τῆς 20 
P4, τούτῳ ὑπερ- 
ἐχέξτω καὶ ἡ ΓΖ 
τῆς 48, καὶ ἔστω 
ὑπεροχὴ δοϑεῖσα" 
ὅτι ἑχαστη τῶν d 25 
4T 48 δοϑεῖσα 
ἐσειν. 
Ἐπεὶ ἡ τῶν 44 
AT. ὑπεροχὴ δοϑεῖ- 
σά ἐστιν, ἔστω τῇ 30 
ὑπεροχῇ ἴση ἑκατέρα τῶν ΑΕ BZ: oi τρεῖς ἄρα αἱ ΕΖ 
AT AZ ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. γεγράφϑω περὶ κέντρον τὸ 








3. 4. τὸ ὑπὸ NMP Co pro τὸ ὑπὸ HMP 6. τουτέστιν τὸ add. 
Hu auctore Co — 15. 46. τῆι TII τῆι ΚΘ AB!S, τὴν ΓΠ τῇ KO voluit 
Co, corr. B3 49. 7 A! in marg. (BS) 20. ἐν τοῖς | τὸ A(S), corr. 
B Sca 
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est (dat. 39); itaque etiam yu data erit5). Et quia circuli 
ηϑκ diametrus »o (dat. def. 5), itemque μα datae sunt, re- 
liqua igitur uo data est). Et quia datum est » - uo, datum 
igitur etiam μ᾿ μὲ (utrumque enim rectangulum | propter 
elem. 5, 36 quadrato ex tangente aequale est), id est ep - ut, 
id est (elem. 3, 58) yu-uz. Et data est yu ; ergo etiam uz 
(dat. 57) itemque yx data est. Iam quia positione ac magpni- 
tudine datus est circulus, cuius centrum «, et positione ac 
magnitudine data est recta ;ry, et rectae πζχ yL9 ita ductae 
sunt, ut Jx ipsi zry parallela sit, data est diametrus circuli 
circa ybz triangulum descripti?), id est circuli yel. 

X. Si triangulum αβγ singula latera data habens, et ProP- 
intus punctum d, et sit αὖ — ὃγ Ξε óy — Of, sitque ea dif- 
ferentia data; dico unamquamque rectarum αὖ ày óg da- 
tam esse. 

Quoniam data est differentia αὖ — Óy, sit. ei differentiae 
utraque rectarum ae 9L") aequalis; ergo tres εὖ Oy δὲ inter 
se aequales sunt. Describatur circa centrum ὃ circulus yel; 


lae ελ 20 (ut statim demonstravimus), itemque «8 85 (sunt enim radii cir- 
culorum magnitudine datorum : dat. defin, 5). Omnino igitür scriptor ea- 
dem ratione quam supra propos. 7 adnot. 2 et 3 demonstravimus sic pro- 
cedit, ut omissa punctorum « f positione rectas «gu μβ magnitudiue datas 
esse ostendat. At multo brevius dicere poterat secundum dat. def. 6 
puncta α A positione data esse (id quod paulo post diserte scribit); ergo 
rectam ef magnitudine (dat. 26), ideoque utramque etiam rectarum «eu 
HB, quippe quae inter se aequales sint, magnitudine datam esse (dat. 7). 
δ) Hoc aut ex ipsis datis efficitur, quoniam triangulum μβγ specie 
datum est /41); sed idem etiam magnitudine (52); 
ergo γμ magnitudine data (55), — eut, sicut vel ipse 
huius theorematis scriptor vel interpolator quidam sig- 
J  nificavit, 8 puncto y perpendiculari ad a8 ductá, quae 
Si sit yr, secundum ea quae propos. 7 adnot. 4 et 5 
demonstravimus datae erunt τὰ ry; et data eliam τῶ 
(2 τα — μα); ergo trianguli orthogonii γτμ singulae 
catheti datae sunt, itaque etiam uy (ibid. adnot. 3). 
6) Circuli enim 75?x datus est radius ρα (dat. def. 5); et data μα; 
ergo etiam 4o data (dat. 4). Sed pro radio oe scriptor diametrum vo 
ponit, quia statim in proximis tota » (- vo -- gu) tamquam data vti- 
tur; iteque sic concludit: Data »o; ergo etiam dimidia ρα; et data μα, 
ergo datae etiam μα — o« z po, et uo -- »o z νμ. 
7) Vide append. 
*) Qualem punctorum ὁ & positionem scriptor intellexerit, stalim 
ex proximis elucet. 


A "ow 


15 
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4 κύκλος ὁ EZ: διὰ δὴ τὸ προγεγραμμένον δοϑεῖσά ἐστιν 
ἡ 4Z. ἧς ἡ ΒΖ ἐστὶν δοϑεῖσα " ἣ λοιπὴ ἄρα ἡ B4 ἐστὶν 
δοϑεῖσα. ἀλλὰ xai ἑκατέρα τῶν 4.1 AT δοθεῖσα ἐστιν" 
ἑχάστη ἄρα τῶν ΑΔ JT 4B ἐστὶν δοϑεῖσα. 

ια΄. Τὰ μὲν οὖν λήμματα ταῦτα, τὸ δὲ ἀρχαϊκόν τρεῖς 5 
χύκλοι ἄνισοι ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων δοϑείσας ἔχοντες τὰς 
διαμέτρους, ὧν κέντρα τὰ Α' B Γ, καὶ περὶ αὐτοὺς κύκλος 
ἐφαπτόμενος αὐτῶν ὁ 4EZ, οὗ δέον ἔστω εὑρεῖν τὴν διά- 
μετρον. 


Ἔστω δὲ αὐτοῦ τὸ ϊ0 


κέντρον τὸ H, καὶ ἐπὶ 
τὰ κέντρα τὰ 4 BF 
ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 418 
AT ΓΒ καὶ ἔτι αἱ Η.,“24 


αἱ διάμετροι τῶν κύ- 
χλων, ὧν κέντρα τὰ Α 
B Γ᾽, δοϑεῖσαί εἰσιν, 
γενήσεται καὶ ἕκάστη 


ϑεῖσα. καὶ αἱ τῶν Ἢ 
ΗΓ ΗΒ διαφοραὶ δο- 
ϑεῖσαι" διὰ ἄρα τὸ προγεγραμμένον δοϑεῖσά ἐστιν ἡ AH. 
ἀλλὰ καὶ ἡ 4441 δοϑεῖσά ἐστιν, ὥστε δοϑεῖσά ἐστιν ἡ διά- 
μετρος τοῦ 4ΕΖ κύχλου. καὶ τοῦτο μὲν ἐνθαδϑ μοι πέρας 25 
ἔχει, τὰ δὲ λοιπὰ ὑπογράψω. 





(4. ὁ yet B Co, ὁ TZ A*S.— 2. ἧς vel ἀλλὰ καὶ Hu pro ὧ᾽ ἐστιν 
δοϑεῖσα ἐστιν ἡ λοιπὴ A(B3S), prius ἐστε» om. B!, alterum Hu. 3. éxa- 
τέρα Hu pro ἡ 8. 4. δοϑεῖσα ἔστιν — τῶν 14 add. Hu (alterum 
AT, quod exstat in A, omittunt insuper BS) 5. L4 A! in marg. (BS) 
7. rà ΑΒΓ A, distinx. BS, ifem vs. 48 41. χέντρον τὸν B Co 
(4. 415. HA4. HBZ ΗΓ A (sed H simile N), vad ηβὲ vy B, vad vgC 
vy S, ter ἢ corr. Sca, N44 NBZ NTE Co 47. 48. τὰ ΑΒΓ AS, 
distinx. B 48. δοϑεῖσαι ἐστιν A(B!), δοϑεῖσα ἐστὶ BS), corr. Hu 
auctore Co 44. 49. τῶν ΑΝ ΝΙ NB ABS Co, corr. Hu. 38. ἡ ΑΝ 
Co 25. 26. ταῦτα μὲν — ἐχέτω coni. Hu 





HBZ ΗΓΕ. ἐπεὶ οὖν 15 


τῶν 4B ΒΓ ΓΑ͂ δο- 20 
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ergo propter superius /emma data est Of. Cuius portio βζ 
data est; ergo reliqua βὃ data est. Sed etiam utraque rec- 
tarum. αὃ (— OL -- 8C) et ὃγ (— δὲ) data est; ergo una- 
quaeque rectarum αὖ óy óf data est. 

Xl. Haec igitur sunt lemmata; theorema autem ab initio 
propositum (cap. 10) iam demonstratur hunc in modum. 

Sint tres circuli inaequales, inter se tangentes, quorum PP: 
diametri datae sint, et centra α B y, et circa eos describatur 
tangens ipsos circulus δεζ, cuius diametrum invenire opor- 
teat !). 

Sit eius centrum ἢ, et centra « 8 y iungantur reclis 
af By yo, item iungantur za v) yy producanturque ad ὃ ζ & 
puncta. circumferentiae. circuli, cutus. centrum ἢ. lam quia 
diametri circulorum, quorum centra «a f y, datae sunt, sin- 
gulae etiam «8 fy ya datae erunt (elem. 3, 12). Et sunt 
rectarum a» yy ηβ differentiae datae?) ; ergo propter superius 
lemma recta «5 data est?). Sed etiam δα data est, itaque 
diametrus circuli óc data est. Et haec quidem iam finem 
habeant; reliqua autem subiungam. 


4) Accuratius, nisi fallor, scribebatur "dico eius diametrum datam 
esse". Praeterea scriptor determinare omittit, quibus finibus radiorum 
δα ζβ ey proportiones contineantur, ut circa tres circulos a 8 y unus 
dcc describi possit. 


2) Nam quia ex hypothesi ἡ centrum est cireuli circa circulos a 8 y 
descripti, est g« 4- ad — xy -- ye — nf - 8c, ideoque 38 — gy z γε — 
BC, et ηβ — na — αὖ — BC, et yy — qa — ad — γε. Et datae sunt ye 
βξ ad; ergo etiam differentiae. 


3) Etenim in producta ge ponatur «39 τῷ 25y — 98 — 5a; ergo est 
"B — "y — ny — (ne  «3) 
p — ηγ — n9. 
Iam vero, ut propositio 9 adhiberi possit, de- 
monstrari oportet trianguli 38y singula latera 
^ data esse; quod etsi neutiquam dubium vi- 
2. N detur, tamen qua ratione effectum sit a scrip- 
07 my tore, non satis liquet. Porro adhibità propos. 9 


apparet datam esse 35, et, quia data est 9« 
(adnot. 2), etiam «» datam esse, 


16 
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ιβ΄. Ἔστω ἡμικύκλιον τὸ ΑΒΓ, xal κεκλάσϑω ἡ BA, 
καὶ διήχϑω ἡ ΓΖ, καὶ ἴση ἔστω ἡ ΓΒ συναμφοτέρῳ τῇ ΑΒ 
AT, καὶ κάϑετοι ἤχϑωσαν ἐπὶ τὴν ΑΓ αἱ BE AZ: ὅτι ἣ AZ 
διπλασίων ἐστὶν τῆς ΒΕ. 

Κείσϑω γὰρ τῇ μὲν .4E ἴση ἡ EH, τῇ δὲ .1Β ἴση ἢ 5 
ΒΘ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν εὐθεῖαι αἱ 4 ΘΗ ΘΖ, καὶ xa- 
ϑετὸος ἤχϑω 1) OK, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΚ. ἐπεὶ ἡ ΓΒ ἴση 
ἐστὶν συναμφοτέρῳ τῇ AB AT, ὧν ἡ BO τῇ BA ἐστὶν 
ἴση, λοιπὴ ἄρα ἡ ΘΓ λοιπῇ τῇ F4 ἐστὶν ἴση" καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς D4 ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῇς ΓΘ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 10 
AT. ἴσον ἐστὶν τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΖ' xoi τὸ ὑπὸ τῶν A4TZ 
ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς ΓΘ᾽ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ τῶν 
ΖΘΓ γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΘΛΗ͂ γωνίᾳ. πάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΑ͂Ε ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 418, καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ 
τῶν LAE, τουτέστιν τὸ ὑπὸ τῶν LA4H, ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς 15 
ἀπὸ τῆς 4B, τουτέστιν τῷ ἀπὸ τῆς 44O* ἴση ἄρα ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ τῶν JOH γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΘΓΖ γωνίᾳ. ἔστιν 
δὲ καὶ ἡ ὑπὸ τῶν OH ἴση τῇ ὑπὸ τῶν ZOT λοιπὴ ἄρα 
ἡ ὑπὸ τῶν ΗΘ λοιπῇ τῇ ὑπὸ τῶν ΘΖΓ ἐστὶν ἴση" καὶ 
ἡ ὑπὸ ΘΗΖ ἄρα τῇ ὑπὸ ΘΖΗ ἐστὶν ἴση. καὶ κάϑετος 20 
ἦχται ἡ OK* ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΚ τῇ ΚΗ. καὶ ἐπεὶ ὀρϑή 
ἐστιν ἑκατέρα τῶν ὑπὸ τῶν J4BO A4KO, ἐν κύκλῳ ἐστὶν 
τὸ J$BOK τετράπλευρον" ἴση ἄρα ἐσεὶν ἡ ὑπὸ τῶν ΒΘΑ͂ 
γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΒΚΑ͂. ἡμίσους δέ ἐστιν ἣ ὑπὸ τῶν 
ΒΘ... ἡμίσους ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ὑπὸ τῶν ΒΚΑ͂. ὀρϑὴ δέ 25 
ἐστιν ἡ ὑπὸ τῶν BEK: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BE τῇ ΕΚ. τῆς 


t. [B A! in marg. (BS) .---δ. τὸ ABT κεχλαίσϑω ἡ PB] καὶ 
διήχϑω ἡ T4 καὶ | {{ΠΠ||{||| δυναμφοτέρωνι | {{{Π||||{{||| κάϑετοι ἤχ- 
ϑωσαν | //[//[|||/[[|/// διπλασέων | ἐστιν τῆς BH xai χείσϑω γὰρ A, 
similesque lacunae in BS, nisi quod κεκλάσϑω ἡ γβα B, χεχλασϑω ἡ γβὅ 
S, et xai ante χάϑετοι atque ἡ δξ ante διπλασίων add. S 4. xai 
(ante xex4ac3«) add. Sca 4. 3. ἴση συναμφοτέρῳ τὴ .4B 4T ἡ ΒΓ 
Sca, ἔστω log ἡ ΓΒ συναμφοτέρῳ τῇ 4B AP (ὁ 3. ἐπὶ τὴν AT al 
add. Sca BE .1Ζ: ὅτι ἡ .4Z add. Co Sca 4. τῆς BE Co Sca 
pro τῆς BH 5. 6. ἡ BO καὶ A, ἡ Be καὶ B, corr. S 6. ἐπιζεύχ- 
ϑωσαν À, corr. BS 7. ἐπιζεύχϑω A, corr. BS ἡ ΓΒ Coproq ΓΖ 


XII. 
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catur angulus afy, et a punclo y ad circumferentiam ducatur 
yÓ ita, ut sit, yf — afl -- óy, et ducantur ad ay perpen- 
diculares 8e δζ; dico esse αζ — 3 fs. 





Ponatur enim 
€n - ae, et 9 — 
«f, et iungantur 
rectae «9: 9» 9C, 
et ducatur perpen- 
dicularis 23x, οἱ 
iungatur Ox. Quo- 
7 t niam ex hypothesi 

est yg — ap 4- óy, 


et ex constructione (9: — βα, subtrabendo igitur est 


——— 


9) — Oy, ideoque 9y? — ày?. Sed est Oy? — ay. yt 
(elem. 10, 53 lemma); ergo 

Oy! — ay. yb, id est 9y : ay — yb: 9y; itaque 

L3ey — L C9y. Rursus quia est (elem. l. c.) 

a(]) — ya-ae, est igitur 2a? — 2ya-as, id est (quia 

ex constructione 99: — af, el ey — ae) 
a9? — γα an; id est a9 : ya — an: a3; itaque 

L 9ya τε L ηϑα. Sed demonstravimus etiam 

ἰ ζϑγ Ξε L 9ay; ergo (riangulorun 9γζ a9» reliqui 
quoque anguli aequales sunt, id est 

L 90; — L αηϑ; ergo etiam 

L 9059 — L 955. Εὖ perpendicularis ducta est 9x; ergo 

Cx — χη. Et quia uterque angulorum a3 «x39 rectus 

est, circulo inscriptum est quadrilaterum 
af39x; itaque (elem. 5, 21) 

L 89e — L fixa. Sed est angulus βϑα dimidius rectus ; 
ergo etiam angulus xa dimidius rec- 
lus est. Et est rectus angulus fex; 
ergo est 


— — — 


49. 20. xal ἡ ΗΘ ἄρα τῇ ΘΖ ἐστιν A(BS), corr. Hu 44, χαὶ χύχλῳ 
B (voluit καὶ ἐν χύχλῳ, quod expressit Coj 48. ἄρα add. Hu 


’ 


Sit semicirculus αβγ, cutus diametrus ay, eV du- Prop. 
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δὲ EK διπλῆ ἐστιν ἡ AZ. (ἐπείπερ ἡ μὲν ΑΕ τῇ ΕΗ ἐστὶν 
ἴση, ἣ δὲ ΖΚ τῇ KH): καὶ τῆς ΕΒ ἄρα διπλῇ ἐστιν ἡ 
AZ, ὅπερ: — 

17 wy. Ἔστω ἡμικύχλιον τὸ ABD, xai κεκλάσϑω ἡ ABA, 
καὶ ἔστω ἴση ἡ .4B τῇ ΒΊ, καὶ τῇ B4 πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ὃ 
ἡ 4Έ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ BE, xai αὐτῇ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω 
ἡ ΕΖ, καὶ τὸ κέντρον τὸ H, καὶ ἔστω ὡς ἡ 4H πρὸς ΗΖ, 
οὕτως ἡ 40Θ πρὸς ΘΖ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΘΕ" ὅτι ἡ ὑπὸ 
τῶν BEA γωνία ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ τῶν 4ΕΘ γωνίᾳ. 

Ἤχϑω ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν BE κάϑετος ἡ HK: ἴση ιο 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΚ τῇ ΚΕ. καὶ ἔστιν ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ τῶν BAE- 
αἱ τρεῖς ἄρα αἱ ΒΚ K^4 KE ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. καὶ 
παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΚ τῇ EZ, καὶ ἐπεὶ ἐζήτουν τὴν ὑπὸ 

᾿ τῶν KE4 γωνίαν τῇ ὑπὸ.τῶν 4EO γωνίᾳ ἴσην, καὶ ἐστιν 
ἴση ἣ 4K τῇ KE, ὅτι ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ KEA γωνία 15 
τῇ ὑπὸ ΚΩΊΈ, ὅτι ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ KAE τῇ ὑπὸ “ΕΘ ἴση 
ἐστίν, ὅτι ἄρα παράλληλύς ἐστιν ἡ 4K τῇ EO. 

Ἤχϑω καὶ τῇ 4E παράλληλος ἡ ΚΑ, καὶ ἐκβεβλήσθω 
ἡ F4 ἐπὶ τὸ 4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ Β.1. ἐπεὶ οὖν ἡ μὲν 
ΚΙ vij 4E ἐστὶν παράλληλος, ἡ δὲ KH τῇ ΕΖ, ζητεῖται 20 
δὲ καὶ ἡ K4 τῇ ΕΘ παράλληλος, ὅτι ἄρα διὰ τὸ ἰσογώ- 
νιον δἶναι τὸ μὲν Κὶ Η͂ τρίγωνον τῷ EAZ τριγώνῳ, τὸ δὲ 
ΖΚΗ τῷ ΕΘΖ, ἔστιν ὡς μὲν ἡ .4H πρὸς HK, ἡ 42 πρὸς 
ΖΕ, ὡς δὲ ἡ ΚΗ πρὸς HA, ἢ ΕΖ πρὸς ZO- ὅτι ἄρα καὶ 
ὡς ἡ .1 πρὸς H4, οὕτως ἡ 4Z πρὸς ZO (δι᾽ toov yao) " 25 
ὅτι ἄρα xai ἐς ἡ .14 πρὸς τὴν 4H, οὕτως ἡ 4 πρὸς 
τὴν ΘΖ (διελόντι γάρ). ὑπέχειτο δὲ καὶ ὡς ἡ 4O πρὸς 


Ν 


— 


4. IT A! in marg. (BS) Ἔστω etc.] hoc theorema posteriore 
demum aetate Peppi collectioni insertum esse videtur 48. ἐπὶ ἐζη[ἣν 
τὴν" Α neque haec satis perspicua, ἐπεζεύχϑωσαν τὴν B (sed εζεύχϑωσαν 
expunctum), Zze ..... S, ἐπεί ἐστιν ἡ Sca, quoniam est Co, corr. Hu 
44. γωνέαν τῆι ὑπὸ τῶν 4ΕΘ γωνίαν ἴσην ABS, γωνία tij — γωνέᾳ 
ἴση Sca (Co) 16. ὑπὸ 4EC ἴση AB cod. Co, corr. 5 (Ὁ 48. 49. ἐχ- 
βεβλήσϑω ἡ LA coni. Hu 20. fortasse ἔτε ζητεῖται legendum esse 
adnotat Sca 34. ὥστε δὲ ἡ KH A!, τε del. A2 
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fe — ex. Sed est ex — 1αζ (quia ex constructione est 
a& — εη, et, ut modo demonstravimus, Cx τῷ 
x59); ergo est 

ab — 2 Be, q. e. d. 

XIII. Sit semicirculus αβγ, et ducatur angulus αβ ita, Prov. 
ut sit af — βδ, et ipsi ó perpendicularis ducatur δὲ ad " 
circumferentiam, et iungatur fe, eique perpendicularis du- 
catur && ad busim, et sumatur centrum η, fiatque 09 : 95 τ 
ap: à"), et iungatur Je: dico angulum βεδ angulo δεϑ' 
aequalem esse. 





Ducatur ab ἢ ipsi βὲ perpendicularis 7x; ergo est gx — 
χε (elem. 5, 5). Et angulus fgóe rectus est; ergo tres fx 
χὸ xe inter se aequales sunt (elem. 5, 51). Ac parallelae 
sunt zx be; et quia propositum est demonstrare angulum βε 
angulo δεϑ aequalem esse, atque est ὄχ — xe, dico igitur 
angulum xe&ó angulo xóe aequalem esse, itaque, si propositum 
iam factum esse statuamus, angulum xóe angulo δεϑ aequa- 
lem, itaque rectas dx 3e parallelas esse. 

Ducatur ipsi δὲ parallela x4, et producatur ya ad 4, et 
iungatur A. lam quia parallelae sunt ἀκ ὅδ, xy eb, et pro- 
positum est demonstrare rectas xà £9 parallelas esse, dico 
igitur, quia triangulum 4x7 triangulo deb, et triangulum ὄχη 
triangulo 9&4 est simile, esse 

λῃ : 9x — Ob: Ce, οἱ 

xn : ηὖ — tC : C9; itaque ex aequali 

λη : ηὖ — 0C: C9; ergo dirimendo 

ÀÓ : δὴ — 09 : 95. Sed ex hypothesi erat 


*) Id est, recta δᾷ iuxia proportionem «5 : ηδ secetur in 9. 
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ΘΖ, οὕτως ἡ 4H πρὸς ἨΔ ὅτι ἄρα ἐστὶν ὡς *) 44 
πρὸς ΔΉ, οὕτως 7 40 πρὸς ΘΖ, τουτέστιν ἣ 4H πρὸς 
ΗΔ. ὅτι ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ MH: ὅτι ἄρα καὶ ἡ 44 
τῇ 4H ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ καὶ ἡ .4B τῇ Β4 ἐστὶν ἴση" ὅτι 
ἄρα καὶ ἡ .18Β τῇ ΒΗ ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ ἡ BH ἑκατέρᾳ 5 
τῶν 414 4H ἐστὶν ἴση" ὅτι ἄρα καὶ ἣ B.4 τῇ .44 ἐστὶν 
ἴση. ἔστιν δέ" ἐπεὶ γὰρ παράλληλός ἐστιν ἡ Κι τῇ AE, 





ῆ 
καὶ ἔστιν ἴση ἡ 4K τῇ KE, ἴση ἐστὶν xai ἡ ὑπὸ τῶν ΒΚ. 
γωνία τῇ ὑπὸ τῶν AKA. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ BK τῇ 
KA καὶ γωνία ἡ ὑπὸ τῶν ΒΚ. γωνίᾳ τῇ ὑπὸ τῶν Ζ4Κ.110 
ἐστὶν ἴση, καὶ ἡ ΒΑ ἄρα τῇ .14 ἐστὶν ἴση. 

18 Koi ἡ σύνϑεσις ἀχκολούϑως τῇ ἀναλύσει. ἐπεὶ γὰρ 
ἴση ἐστὶν ἡ 4K τῇ KE, ἴση καὶ γωνία ἡ ὑπὸ KAE τῇ 
ὑπὸ ΚΕΩ͂. ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ KAE τῇ ὑπὸ “ΚΑ ἐστὶν ἴση, 

ἡ δὲ ὑπὸ ΚΕΖ τῇ ὑπὸ ΒΚ. ἐστὶν ἴση διὰ τὰς Καὶ ΕΖ 15 
παραλλήλους" καὶ ἡ ὑπὸ ΒΚΑ͂ ἄρα τῇ ὑπὸ 4Κ41 dosi» ἴση. 
ἔστιν δὲ καὶ ἡ ΒΚ εὐϑεῖα τῇ ΚΖ ἴση" xai βάσις ἄρα ἡ Β.᾿ 
βάσει τῇ .14 ἐστὶν ἴση, ὥστε καὶ γωνία ἡ ὑπὸ τῶν 4824 
τῇ ὑπὸ B4, τουτέστιν τῇ ὑπὸ 4.4.8, τουτέστιν τῇ ὑπὸ 
ΑΒΗ. κοινὴ ἀφηρήσϑω ἡ ὑπὸ 4184" λοιπὴ ἄρα ἡ $1020 
AB A λοιπῇ τῇ ὑπὸ 4BH ἐστὶν ἴση. ἀλλὰ καὶ ἣ ὑπὸ ΒΗ 
τῇ ὑπὸ Β4.1 ἐστὶν ἴση" δύο δὴ τρίγωνά ἐστιν τὰ BAH B.4.4 
τὰς δύο γωνίας ταῖς δύο γωνίαις ἴσας ἔχοντα καὶ μέαν πλευρὰν 
τὴν ΑΒ τῇ Β΄: ἴση ἄρα ἡ μὲν BH τῇ BA, ἡ δὲ 4H 
τῇ «1.4, ὥστε καὶ ἡ .14 τῇ 44H ἐστὶν ἴσῃ. ἐπεὶ οὖν 25 
ὑπόκειται ὡς 7 4H πρὸς HA, ἡ 40 πρὸς ΘΖ, ἴση δὲ 


3. ἡ 44d vij AH ΑΒ, corr. 8 45. ἡ δὲ ὑπὸ KAE AB, corr. S 
46. τῆι ὑπὸ KA44 AB cod. Co, corr. S Co 48. 7 anle γωνέα addi- 
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en: ηὃ — 09 : 90; itaque. 
λὸ : δὴ — an : 9À; ergo est Ad — an; itaque 
Àa — δη. Sed ex hypothesi est etiam aff — (0; ergo 
AB — βη. Sed est Bn zs ax, et demonstravimus am — 
| λδ: ergo 
AB — λ6δ. 
Est vero; nam quia parallelae sunt Ax ὅδ, atque, ut demon- 
stravimus, Óx xe aequales, angulus igitur xA angulo ἀχδ 
aequalis est, (est enim [, βχλ — L βεὸ — L εὃκ — L λκδ). lam 
quia demonstravimus esse fx — χῦ, et [, βκλ — L[ ἀκ, est 
igitur A8 — λό. 
Et compositio congruenter analysi decurrit. Quoniam 
enim est 
Óx — xe, est etiam 
L κὃε — ἐ κεδ. Sed propter parallelas Ax δὲ est [, xàe 
— [ ἀκὸ, et [. κε — [ BxÀ; ergo ctiam 
L βχλ τε L ἀχδ. Sed triangulorum βχλ ÓxÀ commune 
est latus Àx, et aequalia latera fx ὄχ; 
ergo eliam bases aequales, id est 
βλ — λδ, itaque etiam 4 ἀβ — ( βδα. Εἰ est [, 80a 
— [ flaó, et 4 βαὸ — L afin; ergo 
L λβὸ — L afr. Communis auferatur angulus afó; re- 
stat igitur 
L Aga — L ὅβη. Sed (quoniam ex hypothesi αβ — £4) 
est etiam 
L λαβ τ L ηδβ; sunt igitur duo triangula Aog 708, 
quae binos angulos binis aequales et 
unum latus ef) lateri 0f aequale ha- 
beant; ergo est BÀ — f, et λα — 
7Ó; itaque etiam 
Ad — aw. lam quia ex hypothesi est ay : yó — 9 : 9t, 
et ar — λδ, est igitur 


tum in ABS del. Hu — 19. τῇ ὑπὸ B44] τῆι ὑπὸ B4 44 AB, corr. 
S — 94. τὴν AB τῆς Β΄ A, τὴν ef τῆς B0 S, corr. B 25. τῆι AB 
ἐστὶν AB, corr. S 
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5j 4Η τῇ 44, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ “24 πρὸς 4H, ἡ .1O 
πρὸς OZ: συνθέντι ἄρα ὡς ἡ 44H πρὸς ΗΖ, ἡ 42 πρὸς 
ZO. ἔστιν δὲ καὶ ὡς ἡ AH πρὸς HK, ἡ 42 πρὸς ΖΕ: 
ἐξ ἴσου ἄρα καὶ ὡς ἡ ΚΗ πρὸς ΗΖ, ἡ ΕΖ πρὸς ΖΘ. καὶ 
ἔστιν ἴση ἡ ὑπὸ EZO τῇ ὑπὸ KHA διὰ τὸ παραλλήλους 5 
εἶναι τὰς EZ KH - ἴση ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ ΕΘΖ τῇ ὑπὸ KAH- 
παράλληλος ἄρα ἐσεὶν καὶ ἡ K4 τῇ ΕΘ' ἴση ἄρα ἐσεὶν 1) 
ὑπὸ KE, τουτέστιν 1) ὑπὸ ΚΕΙ͂ γωνία τῇ ὑπὸ A4EO. 

ι9 ιδ΄. Φέρεται ἔν τισιν ἀρχαία πρότασις τοιαύτη ὑπο- 
χείσϑω τρία ἡμικύκλια ἐφαπτόμενα ἀλλήλων τὰ 481 LE 10 
ΕΖΓ, καὶ εἰς τὸ μεταξὺ τῶν περιφερειῶν αὐτῶν χωρίον, 





c 


ὃ δὴ καλοῦσιν ἄρβηλον, ἐγγεγράφϑωσαν κύκλοι ἐφαπεό- 
μενοι τῶν τε ἡμικυχλίων xai. ἀλλήλων ὁσοιδηποτοῦν, ὡς 
οἱ περὲ κέντρα τὰ H O K 1’ ᾿'δεΐξαι τὴν μὲν ἀπὸ τοῦ Η 
κέντρου κάϑετον ἐπὶ τὴν ΑΓ ἴσην τῇ διαμέτρῳ τοῦ περὶ 15 
τὸ H χύκχλου, τὴν δ᾽ ἀπὸ τοῦ O κάϑετον διπλασίαν τῆς 
διαμέτρου τοῦ περὶ τὸ O κύκλου, τὴν δ᾽ ἀπὸ τοῦ K κά- 
Sero» τριπλασίαν, καὶ τὰς ἑξῆς καϑέτους τῶν οἰκείων δια- 
μέτρων πολλαπλασίας κατὰ τοὺς ἑξῆς μονάδι ἀλλήλων ὑπερ- 
ἔχοντας ἀριϑμοὺς ἐπ᾽ ἄπειρον γινομένης τῆς τῶν κύχλων 20 
ἐγγραφῆς. δειχϑήσεται δὲ πρότερον τὰ λαμβανόμενα. 


20 ιε΄. Ἔστωσαν δύο κύκλοι ot ZB BW περὶ κέντρα τὰ 
44 Γ ἐφαπτόμενοι ἀλλήλων κατὰ τὸ B, καὶ μείζων ἔστω 
ó BM, ἄλλος δέ τις ἐφαπτόμενος αὐτῶν κατὰ τὰ K Lf 
negl κέντρον τὸ H ὁ ΚΑ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΓΗ͂ A4H25 
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Ad : δὴ τε 09 : 9t; componendo igitur 
Àn : ηὃ τε OC: C9. Sed propter parallelas yx Ce et Àx 
de est etiam 

: δ; ex aequali igitur 

ηκ : ηὖ — Le: C9. Et propter parallelas xo ec est 
ἰ κηδ — ( εἶϑ; ergo propter 
elem. 6, 6 est 

L xóy — L εϑζ, itaque parallelae sunt xà £9; ergo 

L xóe — L δεϑ. Et est ὁ χδὲ — ( xeÓ sive βεδ; ergo 

L 8sÓ τῷ L δεϑ. | 


XIV. Circumfertur in quibusdam libris antiqua propositio 
huius modi. Supponantur tres semicirculi inter se tangentes 
ay ade εἶζγ, et in spatium inter circumferentias interiectum, 
quod ἄρβηλον sive scalprum vocant, inscribantur circuli quot- 
cunque, qui et semicirculos et sese invicem tangant, velut 
cirea centra ἢ 9 x À; demonstretur perpendicularem quae a 
centro ἢ ad ay ducitur aequalem esse diametro circuli y, et 
perpendicularem a 3 duplam diametri circuli 9, et perpen- 
dicularem a x triplam diametri circuli x, et, quae deinceps 
perpendiculares ex centris ducuntur, eas diametrorum, quae 
cuiusque sunt circuli, multiplas esse secundum numerorum 
seriem per unitates progredientem, et ita quidem, ut circu- 
lorum inscriptio in infinitum fiat. Sed prius lemmata, quae 
ad eam propositionem adhibentur, demonstrabuntur. 


XV. Sint duo circuli C8 gp circa centra y «, sese in Prop. 
puncto B tangentes, sitque maior βμ, alius autem circulus ἀκ !3 
circa centrum 7 tangat eos in punctis ἃ x, οἱ iungantur γῆ 


4. ἄρα add. Hu auctore Co 4. ἐξ ἴσου ἄρα add. Hu 5. τῆι 
ὑπὸ KH.4 ABS, corr. Co 8. ὑπὸ (ante KZE) add. Hu KAE 
τουτινη ὑπὸ Αἱ, τέσ superscr. A?, plane corr. BS 9. /4 A! in marg. 
(BS) 48. ὅσοι δήποτ᾽ οὖν Α, coniunx. BS 44. τὰ ZH KA A, 
distinx. BS, Z del. Co 31. ἐγγραφῆς A? ex τνγγραφῆς τὰ ante 
πρότερον additum in AB del. S 48. ve add. B 48. 23. rà AT 
A, distinx. BS 34. τὰ ΚΑ el similiter posthac A, distinx. BS 
45. ὁ ΚΑΊ Hu auctore Co pro 69K .4 4 

Pappus I. 14 
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(πεσοῦνται δὴ διὰ τῶν K ΑἹ, καὶ ἡ ἐπὶ τὰ Καὶ (Α΄ ἐπι- 
ζευγνυμένη εὐθεῖα ἐκβαλλομένη τεμεῖ μὲν τὸν ΖΒ κύκλον, 
συμπίπτει δὲ τῇ διὰ τῶν d Γ κέντρων ἐκβαλλομένῃ εὐϑείᾳ 
διὰ τὸ μείζονα εἶναι τὴν ΑΚ πλευρὰν τῆς I.4 τοῦ 4ΚΩΓ 
τραπεζίου - συμπιπεέτω οὖν κατὰ τὸ E τέμνουσα τὸν κύκλον 5 
κατὰ τὸ 44: δεῖξαι ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ .4B πρὸς ΒΓ, οὕτως 1 
AE πρὸς ET. 

Ἔστιν δὲ φανερόν [ἐπιζευχϑείσης τῆς ΓΔ " γένεται γὰρ 
ἐσογώνια τὰ L471 AKH τρίγωνα τὰς κατὰ κορυφὴν γωνίας 
[πρὸς τῷ -1| ἴσας ἔχοντα καὶ περὶ τὰς D Η γωνίας τὰς 10 
πλευρὰς ἀνάλογον [ἔχοντα], ὥστε ἴσας εἶναι τὰς ὑπὸ 4TH 
ΓΗ. γωνίας ἐναλλαξ, καὶ παράλληλον τὴν DA τῇ 4H, 
καὶ ὡς τὴν 4 πρὸς τὴν ΕΓ, τὴν ΑΚ πρὸς D4, τουτ- 
ἐστιν τὴν .4Β πρὺς BI. 

21 Καὶ τὸ ἀναστρόφιον δὲ φανερόν ἐστιν. ἐὰν γὰρ ἢ ὡς 15 
ἡ 4B πρὸς ΒΓ, οὕτως ἡ .1Ε πρὸὺς ΕΓ, ἡ KA ἐπ᾽ εὐϑείας 
γίνεται τῇ 4E. 

Παράλληλός τε γάρ ἐστιν 7? ΑΚ τῇ L4 καὶ ἔστιν ὡς 
ἡ .4B πρὸς ΒΓ, τουτέστιν ὡς ἡ ΑῈ πρὸς ΕΓ, ἡ AK 
πρὸς DI 4f: ἐπ᾿ εὐθείας ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΩ͂ τῇ 4. εἰ γὰρ 30 
ἡ διὰ τῶν K E οὐχ ἥξει καὶ διὰ τοῦ 44, ἀλλὰ διὰ τοῦ Θ, 
γίνεται ὡς ἡ 4 πρὸς ΕΓ, ἡ ΑΚ πρὸς ΓΘ, ὅπερ ἀδύνα- 
τον. ὑμοίως οὐδὲ τοῦ 44 ἐκτὸς ἥξει τέμνουσα τὴν L4 ἐκ- 


4. πέσουνται A?IBS), πεέσουται correctum ex πέσουσαι Αἱ, διεοῦσαι 
coni. Hu 9. τὸν /B. κύκλον À, τὸν B χύχλον B!, τὸν Bu. κύχλον B3, 
τὸν ηϑλ κύχλον S, corr. Hu 8. συμπεσεῖται voluit Co — 8. 4. éx- 
βαλλομένηι εὐθεῖα []| | τὸ μείζονα A, εὐθδεία (sic) corr. alters manus in 
Paris. 2368, διὰ add. BS 4. 5. τῆς T.1 τοῦ AK AT τραπεζείου A, 
τῆς yÀ τοῦ αχλγ τραπεζίου BS, corr. Hu 5. τὴν xuxàov A, corr. BS 
8. ἐπιζευχϑείσης τῆς ΓΖΔ interpolatori tribuit Hu (nam iungendam esse 
dy scriptor iam supra verbis τοῦ JKA4I' τραπεζίου significavit) 
40. πρὸς τῶι ^4. A*, πρὸς τὸ ὁ BS, del. Hu. τὰς TH A, distinx. BS 
44. ἔχοντα interpolatori tribuit Hu ὑπὸ ÁA4T'H Sca (ὑπὸ ΗΓΔ Co) 
pro ὑπὸ 4HT 49. τῇ 4H] καὶ τῆι ΑΚ AS cod. Co, καὶ del. B 
Co Sca, ΛΗ corr. Hu 48. post τὴν ΕΓ add. τὸ Paris. 2868 S (vo- 
luerunt οὕτως) 49. ἡ AE A? ex ἡ 45 30. ἡ ΚΔ Co Sca pro ἡ 
r4 33. rdurovoaerzr A 
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a5, quae scilicet per ἃ x transibunt (elem. 5, 12), et recta 
xÀ, si producatur, circulum ζβ secabit ac rectae ay productae 
occurfet propterea quod trapezii axó»*) latus ax maius est 
quam yÓ; occurrat igitur in e, circulum Cf iterum secans in 
0; demonstretur esse af : By — ae : ey. 

Est autem manifestum ; triangula enim λδγ Ax; similia 
sunt, quia angulos ad verticem aequales et circa angulos y ἢ 


"n 


“-- 





-. 
- 


latera proportionalia habent (elem. 6, 7); itaque anguli dyy 
yga aequales, et, quia alterni sunt, rectae Óy xa parallelae 
sunt, ideoque ae : ey — ax : γδ — af : fy. 

Atque etiam conversa propositio manifesta est. Si enim 
sit af : By — ae: ey, dico puncta x à ε in eàdem rectà esse. 

Est enim ax ipsi γδ parallela!), et ag : By — ax : yà 
(quia ag — ax, οἱ By — γδ). Sed ex hypothesi est ag : By 
-— 06: &y; ergo ax: yÓ — a£: £y; itaque puncta x Ó e in 
eadem recta sunt?). Nam si recta, quae per x & ducta erit, 
non transibit per δ, sed per J, erit a& : £y — ax : yJ, quod 
fiert non potest?). Similiter recta xe neque extra punctum ὃ 

*) Rectas ex yd parallelas esse ex proxima demum demonstratione 
efficitur. 

4) Id similiter atque in prima demonstratione (cap. 20) ex trian- 
gulorum 4óy χη similitudine ostenditur. 

4) Conf. infra VII propos. 428 adnot. * 

8) Quoniam enim ex hypothesi est ac : ἐγ — ax : yd, fieret γϑ — yd, 
cam tamen sit y9 « yd. 

145 
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βληϑεῖσαν, οἷον κατὰ τὸ N: ἔσται γὰρ πάλιν ὡς ἡ 4E 
πρὸς ΕΓ, 7) ΑΚ πρὸς ΓΝ, ὅπερ ἀδύνατον" ἔστιν γὰρ πρὸς 
τὴν ΓΖ. 





Ἢ οὕτως. διὰ τοῦ K τῇ 4E παράλληλος ἡ ΚΝ ἤχϑω, 
καὶ γίνεται παραλληλόγραμμον τὸ ΑΓΝΚ, καὶ ἴση ἡ 4K5 
τῇ ΓΝ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4E πρὸς EL, οὕτως ἡ AK, 
τουτέστιν ἣ ΓΝ, πρὸς DA, «διελόντι ὡς ἡ AT. πρὸς ΓΕ, 

ἡ ΝΩ͂ πρὸς 4T. ἐναλλὰξ ὡς ἡ 4T, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΝ, 
πρὸς ΝΩ͂, οὕτως 5 ΕΓ πρὸς Γά. καὶ περὶ τὰς ἴσας γω- 
νίας τὰς πρὸς τοῖς N Γ αἱ τιλευραὶ ἀνάλογόν εἰσιν ὅμοιον 10 
ἄρα ἐστὶν τὸ EAT τρίγωνον τῷ .1NK τριγώνῳ ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ὑπὸ EAT γωνία τῇ ὑπὸ ΝΩ͂Κ. καὶ ἔστιν εὐθεῖα 
ἡ FN: εὐθεῖα ἄρα καὶ ἡ KAE. 

22 “Τέγω δὴ ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ ΚΕ. ἴσον ἐσεὶν τῷ ἀπὸ ΕΒ. 

Ἐπεὶ γὰρ ὡς ἡ 4 πρὸς ΕΓ, οὕτως ἡ 4B πρὸς ΒΓ, 15 
τουτέστιν πρὸς ΓΖ, ἔσται καὶ ἡ λοιπὴ ἡ ΒΕ πρὸς λοιπὴν 
τὴν ΕΖ ὡς ἡ .4E πρὸς ΕΙΣ, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΕ πρὸς EA. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΚΕ πρὸς E4, οὕτως τὸ ὑπὸ ΚΕ.“ πρὸς 
τὸ ὑπὸ .1Ὲ E4, ὡς δὲ ἡ BE πρὸς ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς BE πρὸς τὸ ὑπὸ BEZ, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ ὑπὸ AE ΕΖ 20 
τῷ ὑπὸ BE EZ: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΚΕ. τῷ ἀπὸ EB. 

28 iG. Δύο ἡμικύκλια τὰ ΒΗΙ ΒΕ“, καὶ ἐφαπτόμενος 
αὐτῶν κύκλος ὁ ΕΖΗΘ, ἀπὸ δὲ τοῦ κέντρου αὐτοῦ τοῦ 4 
κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν BI βάσιν τῶν ἡμικυκλίων ἡ A4M-* 
ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ MB πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘ 25 
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transibit, rectam γὸ productam, velut in », secans; erit enim 
rursus αε : &y — ax : yv, quod fieri non potest; est enim 
Ge: &y — ax : yó. 

Vel sic demonstratur. Ducatur per x ipsi «e parallela 
xv, ac fit parallelogrammum ayvyx, et ax — yy. Et quo- 
niam est 

GE : £y — ax : yÓ, id est — yv : yó, dirimendo est 

«y : γε — νὃ : ὃγ. Et vicissim 

Gy : νὸ — γε: Óy, id est (quia ay — x») 

xv : νὸ — γε : Óy. Et circa aequales angulos x»y 87» 
triangulorum xvó &yà latera propor- 
tionalia sunt; ergo Δ x»ó — A εγδ; 
itaque 

L εὃγ — L κὄν. Atque ec constructione vecta est yóv; 

ergo eliam recta est quae per x δ 8 
transit 4). 

Dico insuper esse x&- &À — ef?. 

Quoniam enim est ae: ey — af : By — ag: Cy, per sub- 
tractionem erit a6 — ag : ey — Cy, id esl Be : &C z» a& : ey 
zz χε: EU. Sed est xe: εὖ — x6. 6À : εὖ. ελ, et fe: el; — 
ps? : Be- εἶ, et est Ae- εὖ — βε. set; (elem. 3, 56); ergo etiam 
κε. &À — εβ3. 

XVI. Sint duo semicirculi βὴγ βεδ sese tangentes in Prop. 
puncto B, et tangens eos circulus εζηϑ, cuius a centro a ad 
fy basim semicireulorum ducatur perpendicularis oj, et si 
aL circuli £259. radius; dico esse in prima figura 


4) Quia recta est yJv, anguli yÀx 4- xdv duobus rectis aequales 
sunt. Sed est ( xdv — ( εὖγ; ergo etiam anguli εδγ -4- yóx duobus 
reclis aequales sunt, itaque recta est quae per x d e transit (Co). 


5. τὸ ΑΓΚΝ ABS, corr. Co 40. roig ΝΙ AS, distinx. B 
49. τὸ ὑπὸ ΔῈ E4 AB cod. Co, corr. S (τὸ ὑπὸ .4E4 Co) — 30. πρὸς 
τὸ ὑπὸ [[Ζ À, πρὸς τὸ »«» βεξ B!, corr. B? (τὸ ὑπὸ τῶν Bec S) 41. ἄρα 
καὶ /| ὑπὸ //| τῶι Α, integram scripturam servarunt BS 42. Ig A! 
in marg. (BS) τὰ ΗΒΓ AB, τὰ αβγ S, corr. Co 38. ὁ EZ| H6 
A(8S), coniunx. B 25. ὡς add. Hu auctore Co 
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κύχλου, οὕτως dmi μὲν τῆς πρώτης καταγραφῆς ἀμφότερος 
ἡ ΓΒ Β4 πρὸς τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τὴν D4, ἐπὶ δὲ τῆς 
δευτέρας xai τρίτης οὕτως ἡ τῶν ΓΒ B4 ὑπεροχὴ πρὸς 
συναμφότερον τὴν ΓΒ BA, τουτέστιν τὴν VA. 

Ἤχϑω διὰ τοῦ 41 τῇ ΒΓ παράλληλος ἣ OZ. ἐπεὲ5 
οὖν δύο κύκλοι οἱ ΒΗΓ ΕΖΗΘ ἐφάπτονται ἀλλήλων κατὰ 
τὸ Η, καὶ διάμετροι ἐν αὐτοῖς παράλληλοί εἰσιν αἱ ΒΓ ΖΘ, 
εὐθεῖα ἔσται ἥ τε διὰ τῶν H O B καὶ ἣ διὰ τῶν H Z T. 

πρώτη 
καταγραφή 





πάλιν ἐπεὶ δύο χύκλοι οἱ ΒΕ4 ΕΖΗΘ ἐφάπτονται ἀλλή- 
λων κατὰ τὸ E, καὶ ἐν αὐτοῖς παράλληλοι διάμετροί εἰσιν 10 
αἱ ΘΖ B4, εὐϑεῖα ἔσται 3j τε διὰ τῶν Z E B xai ἡ διὰ 
τῶν O E 4. ἤχϑωσαν καὶ ἀπὸ τῶν O Z σημείων κάϑετοι 
αἱ OK Ζ4: ἔσται δὴ διὰ μὲν τὴν ὁμοιότητα τῶν ΒΗΓ 
ΒΘΚ τριγώνων ὡς 9 ΒΓ πρὸς BH, οὕτως ἡ ΒΘ πρὸς τὴν 
BK, καὶ τὸ ὑπὸ ΓΒ ΒΚ περιεχόμενον χωρίον ἴσον τῷ ὑπὸ 1ὅ 
HB BO, διὰ δὲ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΒΖΑ͂ BEA vovyovory 
ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς B1, καὶ τὸ 
ὑπὸ 4B B. ἴσον τῷ ὑπὸ ZB BE, καὶ ἔστιν ἴσον τὸ ὑπὸ 
HB BO τῷ ὑπὸ ZB BE: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΓΒ BK 
τῷ ὑπὸ 4B B4, ἂν δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ Z κάϑετος ἐπὶ τὸ 4 20 


4. τουτέστιν τὴν ΓΖ add. Hu 6. EZ ΗΘ Δ, coniunx. BS, item 


vs. 9 8. τῶν HOB ABS, distinx. Hu ἡ (ante διὰ) add. 8 

τῶν ΗΖΓ AS, αἰδίϊηχ. Β 14. 19. τῶν ZEB --- τῶν GE4 AS, distinx. 
Β 49. τῶν OZ A, distinx. S (τῶν c 9 B) 44. 45. πρὸς τὴν OK 
x«à AB cod. Co, corr. S Co 45. ἔσον τὸ AB, corr. S 90. ἄν 


δὲ — p. 216, 4 ἀπὸ τῆς B4 a Graeco scriptore addita sunt propter 
propos. 17 
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Bp : eC — By -- Bà : By — Bà — By -- βὸ : yó, in se- 


cunda autem et tertia figura 


Ξε fy — (0 : By -- βὸ — By — f : yo. 


Δευτέρα 
καταγραφή 


τρέτη 
καταγραφή 





Ducatur per α 
ipsi By parallela 
ϑζ. lam quia duo 
circuli gny εζηϑ 
inter se tangunt 
in puncto ἡ, in. 
iisque diametri gy 
9. 59 parallelae sunt, 

recta erit et quae 
per » 9 f, et quae 
per 2 £ y transit!). 
Rursus quia cir- 
culi βεδ εζηϑ in- 
ler se tangunt in 
puncto 8, in iis- 
que diametri 34 
Bà parallelae sunt, 
recta erit et quae 
pers, et quae 
per 9 e ὃ transit. 
Ducantur a punc- 
tis 9 ζ ad basim 
perpendiculares 
à 9* LÀ; erit igitur 
propter triangulo- 


rum f7y 8x9 similitudinem By : βὴ — 893 : Bx, et 


4) lungatur enim (in prima figura) ηα; 
haec igitur producta transit per » circuli 
Byy centrum. lam ducantur 5 395; ergo, 
quia 9« 8» parallelae sunt, estque 39« : gv — 


7 αη: νὴ, Secundum ea quae supra propos. 48 


cap. 24 demonstrate sunt recta ϑη ipsius 
Bm pars est. ltem puncta ἡ & y in edádem 
rectá esse ostenditur. Ac similis est de- 
monstretio in reliquis figuris. 
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πέπτῃ, τῷ ἀπὸ τῆς B4. ἐπὶ μὲν ἄρα τῆς πρώτης κατα- 
γραφῆς ὡς ἡ ΓΒ πρὸς B4, οὕτως ? AB πρὸς τὴν BK, 
ὥστε καὶ συναμφότερος ἣ ΓΒ B4 πρὸς τὴν ὑπεροχὴν αὖ- 
τῶν τὴν D, οὕτως xal συναμφότερος à ΛΒ BK πρὸς τὴν 
ὑπεροχὴν αὐτῶν τὴν Κ΄. καὶ ἔστι συναμφοτέρου μὲν τῆς ὃ 
.Χ18 ΒΚ ἡμίσεια ἣ BM (διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν KM τῇ 
MA), τῆς δὲ AK ἡμίσεια ἡ ΗΚ’ καὶ ὡς ἄρα συναμφό- 
τερος ἡ ΓΒ B4 πρὸς τὴν D4, οὕτως ἡ BM πρὸς MK, 
τουτέστιν πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘ κύκλου. 
ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας καὶ τρίτης καταγραφῆς, ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 10 
ΓΒΚ ἴσον ἐδείχϑη [καὶ κοινῶς] τῷ ὑπὸ 4B, ὡς ἄρα ἡ 
ΓΒ πρὸς B4, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΚ. συνϑέντι ὡς 
ἡ L4 πρὸς 4B, ἡ ΚΑΊ πρὸς KB: dore καὶ ὡς ἡ ΓΖ 
πρὸς τὴν τῶν ΓΒ Β4 ὑπεροχήν, οὕτως ἡ ΚιΊ πρὸς τὴν 
τῶν .1Β ΒΚ ὑπεροχήν. καὶ ἔστι τῆς μὲν ΚΙΊ ἡμίσεια ἢ 15 
ix τοῦ κέντρου τοῦ ΕΖΗΘ κύκλου [ἀντὶ τῆς “1Π[, 7 δὲ 
BM ἡμίσεια τῆς τῶν 4B. BK ὑπεροχῆς διὰ τὸ ἴσην εἶναι 
τὴν 4M τῇ ΗΚ, ὥστε καὶ ὡς 9? MB πρὸς τὴν ἐκ τοῦ 
χέντρου τοῦ ΕΖΗΘ χύκλου, οὕτως ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης 
καταγραφῆς συναμφότερος ἡ ΓΒ Β4 πρὸς τὴν ὑπεροχὴν 20 
αὐτῶν τὴν D4, ἐπὲ δὲ τῆς δευτέρας καὶ τῆς τρίτης ἡ τῶν 
ΓΒ B4 ὑπεροχὴ πρὸς συναμφότερον τὴν DB4, τουτέστιν 
τὴν ΓΖ [ἀνάπαλιν γάρ]. 


4. 5. οὕτως καὶ --- αὐτῶν τὴν add. Co, item Sca, nisi quod οὕτω 
οἱ ἡ ἦρχ scripsit (voluit 7 Afix) 5. ἐστι (sic) AS, ἔστι B, item vs. 45 
6. 7. τῇ M.4 Sca, τῆι M.4 ABS, τῇ M.4 vel potius τῇ 6.1 Co 
7. ἡμίσειαν τὴν MK ABS, corr. Hu. 9. τουτέστιν B, τουτέστι A*S 
τοῦ EZ HO A, coniunx. BS 40. ἐπεὶ A? ex ἐπὶ 44. καὶ χοινῶς 
interpolatori tribuit Hu 45. 46. ἡμέσεια ἐχ τοῦ χέντρου EZ H0 
46. ἀντὶ τῆς ΜΗ interpolatori tribuit Hu 18. τῇ MK Sca, τῆι .4K 
ABS cod. Co, τῇ 42 Co 49. οὕτως ἐπὶ Co Sca pro o7wg ἣ 
31. τῶν add. Sca 48, τὴν add. Hu ἀνάπαλιν γάρ interpolatori 
(qui significavit proportionem quae vs..13 legitur e contrario mutetam 
esse in eam quae est vs. 48 sqq.) tribuit Hu 
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By- Bx — gn-89, et propter triangulorum βλζ βεὸ si- 
militudinem 87: BÀ τῷ 8 : fe, et 
Bà - BÀ — βζ. Be, evest Bp. B9 — βζ. Be (elem. 5, 56) ; 
ergo etiam 
By: Bx — βδ. βλ, vel, si perpendicularis a Z in punc- 
tum ὃ cadat, 
— [)9?. Ergo in prima figura est 
By : βὸ — BÀ: Bx, itaque etiam?) 
fy -- Bà : By — 88 — BÀ -- Bx : BÀ — fix, id est 
By - BÓ : à — BÀ -- Bx: Àx. Et est 1 (BÀ - Bx) — 
fu (quia χμ — Hu, itaque 
f^ -- Bx — 38x -- 2xu — 2βμ), 
el 1Àx — xu; ergo etiam 
By 4- Bà : γὃ — Bp : xu, id est 
— flu:at. In secunda autem et ter- 
Lia figura, quia demon- 
stratum est 
fy - Bx — 80. gà, est igitur 
fy : BÓ — BÀ : Bx. Et componendo yó : gà — ἀκ: fix; 
itaque etiam ἢ 
yó : fly — . gà —Àx: δ᾽ — fx. Et est $Àx — αζ, e 
ὁ (84 — Bx) — Bu, quia 84 — fx 
— Àu 4- Üu — ux -- Bu, et ἂμ — 
Hx; itaque etiam 
By — Bà : γὸ — Bu : αζ Ergo est in prima figura 
Bu : ot — gy -- 80 : By — BÓ — fy -- B0 : 70, in se- 
cunda autem et tertia figura 
— f, — à : fly -- βδὃ — gy — fà : yó. 


2) Quoniam enim est By : β — gÀ : gx, primum componendo, tum 
e contrario, denique convertendo sunt 
By ^ 8d : 80 τῷ BÀ - Bx : fix 
B8 : By — fx : BÀ 
By : By — β τῷ BÀ: BÀ — fx; ergo ex aequali 
By c-.89 : By — 80 — BÀ -- Bx: BÀ — fix. 
3) Est igitur 
d : β τῷ ἀκ : fix, ct e contrario, quia y : β — 8A : fx, 
pó : S, z gx: fÀ, el converlenda eadem proportione 
By : By — 8d τῷ βλ. BÀ — Bx; ergo ex aequali 
P3 dy — 4d cx. pÀ — fx. 
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21 Συνϑεωρεῖται δ᾽ ὅτι xai τὸ ὑπὸ τῶν BK .1Γ ἴσον 
ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 4M. διὰ γὰρ τὴν ὁμοιότητα τῶν ΒΘΚ 
Ζ.1Γ τριγώνων ἐστὶν ὡς ἡ ΒΚ πρὸς ΚΘ, οἵτως ἡ Z.4 





πρὸς τὴν ΧΙΓ, xai τὸ ὑπὸ BK T ἴσον τῷ ὑπὸ ΘΚ ΖΑ, 
τουτέστιν τῷ ἀπὸ τῆς 4M. 5 

Γίνεται δὲ καὶ διὰ μὲν τὸ εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΩ͂, οὕτως τὴν Β΄ πρὸς Κι΄, τὸ ὑπὸ ΒΓ xai τῆς ΚΙ, 
τουτέστιν τῆς τοῦ κύκλου διαμέτρου, ἴσον τῷ ὑπὸ Β.1 AT, 
διὰ δὲ τὸ εἶναι ὡς τὴν B4 πρὸς τὴν L4, οὕτως τὴν ΒΚ 
πρὸς ΚΑ, τὸ ὑπὸ τῆς ΒΩ καὶ τῆς K.4, τουτέστιν τῆς τοῦ 10 
κύκλου διαμέτρου, ἴσον τῷ ὑπὸ BK AT. 

25 ιζ΄. Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων γεγράφϑω κύκλος ὁ OPT 
ἐφαπτόμενος τῶν τε ἐξ ἀρχῆς ἡμικυκλίων καὶ τοῦ EHO 
κύκλου κατὰ τὰ O P T σημεῖα, καὶ ἀπὸ τῶν 4 II κέν- 
τρων κάϑετοι ἤχϑωσαν ἐπὶ τὴν BU βάσιν αἱ ΑΜ IIN-15 
λέγω ὅτι ἐστὲν ὡς ἡ ΑἹ μετὰ τῆς διαμέτρου τοῦ EH 
κύχλου πρὸς τὴν διάμετρον αὐτοῦ, οὕτως ἡ ΠΝ πρὸς τὴν 
τοῦ OPT κύκλου διάμεερον. | 

Ἤχϑω τῇ B4 πρὸς ὀρϑὰς ἡ BZ: ἐφάπτεται ἄρα τοῦ 
ΒΗΓ ἡμικυχλίουι καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ .“4“Π ἐκβεβλήσϑω 20 
ἐπὶ τὸ Ζ. ἐπεὶ διὰ τὸ προδειχϑὲν ὡς συναμφότερος ἡ 


4. συνϑεωρεῖται rad. ὅτι A(BS), συνϑεωρεῖται. λέγω ὅτι Co, corr. 
Hu 3. ἐστιν τὸ ἀπὸ A, corr. BS 4. BK 1Γ Co pro BK 4T 
8. τῶι ὑπὸ B.4 AT. ABS, corr. Co 12. IZ A! in marg. (BS) 


44. τὰ GPT — τῶν AII A, distinx. ΒΒ 49. Ἤχϑω τῇ ΒΓ coni. Hu 
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Simul etiam demonstratur esse gx. Ày — au?. Nam 
propter triangulorum x9 LCÀy similitudinem ἢ est 

Bx : x9: — ζλ : Ay, atque 

Bx: Ày — x9.-CÀ, id est (quia x9 2 ζλ — ay) 
— au?. 
Sed, quia est By : yÓ — flÀ : κα ἢ, est etiam 
By - xÀ τῷ BÀ. yó, 
id est rectangulum ex gy et (quia xÀ — 9L) circuli εζηϑ dia- 
metro aequale rectangulo 684. γὸ. 
Denique, quia est Bà : yÓ — fx : κα "ἢ, est etiam 
xÀ — fx-yó, 
id est rectangulum ex βδ᾽ et circuli £299 diametro aequale 
rectangulo fx . γὸ. 

XVII. lisdem suppositis describatur circulus Sor, tan- Prop. 
gens et semicirculos initio descriptos et circulum εϑη in punctis 
τ Q 9, et a centris a zt ad basim jy perpendiculares du- 
cantur aj zv; dico esse ut au unà cum circuli εϑη dia- 
metro ad ipsam diametrum, ita zr» ad circuli 9gz diametrum 
(vel brevius sic: si circulorum εϑὴ Jor. diametros notamus 
Da Dr, esse au 4- Da : Da — nv: D). 

t πρώτη καταγραφὴ x Ducatur ipsi 
- P4 4 perpendicula- 
Sul Lo—- ris pL; baec igi- 
) SE 7 δ᾽ ? tur semicirculum 

» Buy tangit. Εἰ 

SEN iuncta az; produ- 
T catur ad ζ. Quo- 
' niam propter su- 

perius lemma. est 

6, p δ u 7 iànprima figura 
4) Utrumque enim triangulorum βχϑ £Ày simile est triangulo 85» (Co). 


*j Nam supra demonstratum est fy -x z βδ. BÀ; ergo est 
By : β τῷ BÀ : fx, itaque in prima figura convertendo 
By : yd — BÀ :xàÀ. Idem in secunda et tertia figura componendo 
el convertendo et e contrario demonstratur (Co). 


**) Quoniam enim statim demonstratum est 
By : yÓ τῷ fà: xÀ, in prima figura dirimendo, in secunda et ler- 
tia componendo fit 
Bd : yd τ fx : xà. 
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δευτέρα καταγραφή 





y 


DB4 πρὸς τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν τὴν Γ΄, οὕτως xoi ἡ BM 
ἐπὶ μὲν τῆς πρώτης καταγραφῆς πρὸς τὴν ἐχ τοῦ χέντρου 
τοῦ ΕῊΘ χύχλου, ἐπὶ δὲ τῆς δευτέρας xal τρίτης ὡς ἣ ὑπερ- 
οχὴ αὐτῶν πρὸς συναμφότερον, τουτέστιν ὡς 7; τῶν ΓΒ B4 
ὑπεροχὴ πρὸς τὴν L4, οὕτως ἡ MB πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέν- 5 
τρου τοῦ ΕΗΘ κύκλου, καὶ ἡ ΒΝ πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ ΘΡΤ κύκλου, ἔσται ἄρα καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ MB πρὸς 
τὴν ΒΝ, ἡ .4 ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ EHO κύχλου πρὸς τὴν 





2. μὲν add. Hu — 2. 3. πρὸς τὴν — χύχλου add. Co διὰ 8. καὶ 
τρέτης add. Co 8. post τὴν βν add. S οὕτως ἡ ut πρὸς τὴν ζὲ καὶ ἡ 
a( πρὸς τὴν ζπ οὕτως 
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τρίτη καταγψας ἡ 





«x 


ut y -- βδ, in secunda autem et tertia ut fy — 8d ad 
y0, id est 
By * Bà : γ — Bu : a9, et propter idem lemma 
Ξε βν: πϑ (nimirum circulorum εϑη 90s 
radii sunt a9 πϑ, perinde at- 
que in superiore lemmate at 
circuli e91), vicissim igitur erit 
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ΘΙ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ OPT κύκλου. ἀλλ᾽ ὡς ἡ MB πρὸς 
ΒΝ, ἡ .4Z πρὸς ZII (ἐπιζευχϑείσης γὰρ τῆς Ζ11 ἔσται 
ὡς ἡ MB πρὸς τὴν ΒΝ, οὕτως ἡ MZ πρὸς τὴν ΖΞ). καὶ 
ὡς ἄρα ἡ 4Z πρὸς τὴν ΖΠ, οὕτως ἡ 240 ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ EHO κύχλου τιρὺς τὴν ΘΠ ix τοῦ κέντρου τοῖ GPT5 
κύκλου. καὶ τῶν EHO POT κύκλων ἐφάπτεταί τις κύκλος 
ὁ BPEA κατὰ τὰ P E σημεῖα. διὰ ἄρα τὸ προδειχϑὲν ιε΄ 
ϑεώρημα ἣ τὰ P E σημεῖα ἐπιζευγνύουσα εὐθεῖα ἐχβαλλο- 
μένη ἐπὶ τὸ Ζ σημεῖον ττεσεῖται, καὶ ἴσον ἔσται τὸ ὑπὸ 
ΕΖΡ περιεχύμενον ὀρϑογώνιον τῷ ἀπὸ τῆς ΘΖ τετραγώνῳ. 10 
ἔστιν δὲ xai τῷ ἀπὸ τῆς ΖΒ τετραγώνῳ ἴσον τὸ ὑπὸ EZP: 
ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ ZB τῷ ἀπὸ ZO: ἴση ἄρα ἡ ΒΖ τῇ 
ZO. ἐπεὶ δὲ καὶ ἡ μὲν Mod ἐκβληϑεῖσα τέμνει τὴν τοῦ 
EHO κύκλου περιφέρειαν κατὰ τὸ Σ, ἡ δὲ ΠΝ τέμνει τὴν 
τοῦ OPT κύκλου περιφέρειαν κατὰ τὸ Ο σημεῖον, ἴση ἄρα 15 
ἐστὶν ἡ μὲν ,1Θ τῇ IM, ἡ δὲ ΠΟ τῇ IIO, καὶ $ 14 Σ 
σημεῖα ἐπιζευγνύουσα ἥξει διὰ τοῦ Θ' ἴση γάρ ἐστιν ἡ 
ὑπὸ ΘΑ͂Σ γωνία τῇ ὑπὸ ΘΠΟ γωνίᾳ ἐναλλάξ, καὶ ἰσο- 
γώνιόν ἐστιν τὸ Α,Ι͂ΘΣ τρίγωνον τῷ ΠΘΟ τριγώνῳ, καὶ 
ἔστιν εὐθεῖα ἡ Il: εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ διὰ τῶν 20 
Z O Ο σημείων ἀπαγομένη. ἥξει δὲ καὶ διὰ τοῦ B^ εὐ- 
ϑεῖα γὰρ ἣ OOB διὰ τὸ εἶναι ὡς τὴν ΒΖ πρὸς ΖΘ, oi- 
τως τὴν ΟΠ πρὺς τὴν IIO, ἴσων οὐσῶν τῶν ὑπὸ ΒΖΘ 
OIIO γωνιῶν ἐν παραλλήλοις ταῖς ΒΖ OII: καὶ τοῦτο 


4. τοῦ (ante ΘΡΤῚ omissum in A add. BS 4. ἀλλ᾽ ὡς — 5.6. OPT 


xuxiov om. S 4. ὡς ἡ MB Co pro ὡς ἡ ME 4. ὡς ἄρα add. 
Hu 5. τὴν add. Hu 7. τὰ PE A, distinx. BS, item proximo 
versu 7. 8. διὰ ἄρα — σημεῖα add. A! in marg. (BS) TH 
ϑεωρημα forsitan interpolator addiderit 9. ἐπὶ τὸ Z Co Sca pro ἐπὶ 
τὸ H 43. ἐπεὶ Hu, ἐστιν Α, ἔστι BS 45. 46. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
μὲν Hu, om. Αἱ, ἴση μὲν add. A? in marg. (BS) 46. ἡ δὲ IIO A? 
ex ἡ di Πε ἡ (ante ra) add. Hu τὰ OC A, distinx. BS 


$0. 231. τῶν ςΘ0 A? super evanidam primae manus scripturam, distinx. 
BS $4. τοῦ B Co Sca pro τοῦ BE 94. 23. ευϑεῖ! {|| [/] [|| | vo 
εἶναι Al, « γὰρ x ΘΟΒ διὰ add, A(S), εὐῚθεῖα γὰρ ἡ So£ διὰ τὸ εἶναι 
Β 33. πρὸς τὴν IIO ἴσων! super evanidam primae manus scriptu- 
ram ΑΣ(Β38), πρὸς τὴν 79 .... B! 
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Bu : Bv — a9: a9. Scd cst 

Bh : B» — Ca : Er (iunctà enim rectà CEu. erit Bu : Bv 

Uu : CE — Ca : En); ergo etiam 

La: £m — a9: πϑ. Et circulos 95 9er tangit cir- 
culus βρεδ in punctis & o; ergo, 
secundum ea quae supra theore- 
mate XV (cap. 21) demonstrata 
sunt, recta, quae puncta e  iun- 
git, producta cadet in punctum £, 
atque erit (ibid. cap. 32) 

εἴ. ἴρ — 90. Sed est etiam propter elem. 5, 36 

eb. U8?; ergo Cg? — 902, et 








c9. 
Sed quia μα producta circuli 3j circumferentiam secat 
in σ, eL 7r» circuli Jgz circumferentiam secat in o, est igitur 
G0 — a9, et πὸ — πϑ, 
et recta, quae puncta g o iungit, eam per 3 transibit; an- 
guli enim alterni 2ac 370 aequales sunt, estque Ja : ao τε 
ϑπ: πο, iteque propter elem. 6, 7 triangula αϑα πϑὸ 
milia sunt; et rec- 
la est αϑπ; ergo 
recta etiam est 
qua pr οϑσ 
ducitur!) ^ Sed 
eadem recta etiam 
per f transibit; 
nam recta est 
Sof, quia supra 
demonstravimus 
esse ζβ — ζ9 et 
πὸ — n9, ilaque est cB : C9 — πο: m9, et propter paral- 
lelas C8 zo anguli 859. 0:3 aequales sunt; nam hoc quoque 
supra demonstratum est decimoquinto?). 














4) Hoc eadem ratione ac supra propos. 43 adnot. 4 demonstratur. 


4) Vide supra p. $44 sub finem vel p. 913. Proportio aulem 
4:49 τε πο: 0 transponenda est in 9: 9 — (f: πο, ut respon- 
deat illi ae : cy — ex : 7d. 
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γὰρ προδέδεικται ιε΄. ἐπιζευχϑεῖσα δὲ xai ἡ BII ἐκβεβλή- 
σϑω καὶ συμπιπτέτω τῇ Md ἐχβληϑείσῃ κατὰ τὸ Κ. ἐπεὶ 
οὖν ἦν ὡς ἡ MB πρὸς ΒΝ, τουτέστιν ὡς ἡ ΚΒ πρὸς τὴν 

οὕτως ἡ .4Z. πρὸς ΖΠ καὶ ἡ . πρὸς Oll, ἔσται 
xci ὡς ἡ KB πρὸς ΒΠ, ἢ ΑἿΣ πρὸς ΠΟ καὶ ἡ ΣΚ πρὸς 5 
ΠΟ- ἴση ἄρα 5 AX τῇ SK. ἐπεὶ οὖν ὅλη ἡ .4K ὅλῃ τῇ 
διαμέτρῳ τοῦ ΕΗΘ κύκλου ἐστὶν ἴση, καὶ ἔστιν ὡς ἡ KM 
πρὸς KZ, οὕτως ἡ ΝΠ πρὸς ΟΠ, ἔσται χαὶ ὡς ἡ MK 
πρὸς τὴν ΚΑ͂, τουτέστιν ὡς ἡ M.4 μετὰ τῆς διαμέτρου 
τοῦ EHO χύκλου πρὸς τὴν διάμετρον, οὕτως 5 NII πρὸς τὺ 
τὴν τοῦ OPT κύχλου διάμετρον, ὅπερ: — 

26 uj. Τούτων προτεϑεωρημένων ὑποκείσθω ἡμικύκλιον 
τὸ ΒΗΓ, καὶ ἐπὶ τῆς βάσεως αὐτοῦ τυχὸν σημεῖον εἰλήρϑω 
τὸ 4, καὶ ἐπὶ τῶν BA AT ἡμικύκλια γεγράφϑω τὰ BEA 
ΑΙὝΓ, καὶ ἐγγεγράφϑωσαν εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῶν τριῶν 15 
περιφερειῶν τὸν καλούμενον ἄρβηλον κύχλοι ἐφαπτόμενοι 
τῶν ἡμιχυκλίων καὶ ἀλλήλων ὁσοιδηποτοῦν, ὡς οἱ περὶ τὰ 
χέντρα τὰ .4 II O, καὶ ἀπὸ τῶν κέντρων αἰτῶν χάϑετοι 
ἐπὶ τὴν ΒΓ ἤχϑωσαν αἱ 41 ΠΝ OX: λέγω ὕτι ἡ μὲν 
«ΑΗ ἴση ἐστὶν τῇ διαμέτρῳ τοῦ περὶ τὸ 24 κύκλου, ἡ δὲ 20 
ΠΝ διπλῇ τῆς διαμέτρου τοῦ τιερὶ τὸ Il κύχλου, ἡ δὲ ΟΣ 
τριπλῆ τῆς διαμέτρου τοῦ περὶ τὸ Ο κύκλου, καὶ αἱ ἑξῆς 
κάϑετοι τῶν οἰκείων διαμέτρων πολλαπλάσιαι κατὰ τοὺς 
ἑξῆς μονάδι ἀλλήλων ὑπερέχοντας ἀριϑμούς. 

Ἤχϑω διάμετρος 7 ΘΖ παράλληλος τῇ ΒΓ, καὶ κά- 25 





4. ιε “εκ Α, ἐε S, ἐν τῷ ico B (conf. ad p. 232, 7. 8) 4. τὴ 
MA Co pro τῆ M.4 εκχβληϑείσης A(BS), corr. Sca (Co) 4. οὗ- 
τως — 3 πρὸς OII bis scripta in ABS, corr. Co Sca 5. 6. πρὸς 
JIO: ἴση ἄρα 5 A42 τὴ add. Hu auclore Sca, qui ἴση ao« ἡ ox Tij 
πσα adscripsit (1G« igitur pro codicum scriptura AK intulit) 7. καὶ 
ante ἔστιν super versum add. A prima, ut videtur, manu 8. 7 ante 
NII om. AS, add. B!, rursus del. B? 41. in fine huius lemmatis 
quaedam periise videntur: vide append. 43. TH A! in marg. (BS) 
45. ἐγγράφϑωσαν Αἱ, corr. ANBS) 4717. ὅσοι δήποτ᾽ οὖν AB, coniunx. 
S ὡς ὁ περὶ ABS, corr. Hu 48. τὰ ΑΠῸ A, distinx. BS 
21. post διπλὴ add. ἐστι (sic) ABS, del. Hu τοῦ A? in rasura pro 
τῆς 99. αἱ ἑξῆς αἱ AS, ἑξῆς al B, corr. Hu 
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Iuncta autem 7: producatur et rectae μα productae oc- 
currat in x. lam quia est 
Bu : Bv — Bx: Br — ab: Cn, et, ut supra demonstra- 
vimus 
ol, : ἴπ — a9 : x9, erit etiam 
Bx : βπ — a9 : x9 τ ao: no. Et propter parallelas 
xo πὸ esl 
Bx : βπ — κα: xo; ergo 
α΄ -— χσ. 

lam quia tota ax (ΞΞ α΄ 4- xo) circuli εϑη diametro ae- 
qualis, et propter parallelas xu zv est xp : x0 — nv : πὸ, 
erit etiam (quia ax — 2xo) 

XL: ακ — nv :2n0, 
id est, ut αμ unà cum circuli εϑη diametro ad ipsam dia- 
metrum, ita erit zv ad circuli 99r diametrum (sive, ut supra 
p. 249, au 4- Da: Da 2 zv: Dz), 4. e. ἀ. 

Quodsi pro circumferentia, semicirculi βηγ sit recta. linea 
Bm ad ipsam BÓ perpendicularis, nihilominus circa descriptos 
circulos eadem contingent ?). 

XVIII. His praemonstratis supponatur semicirculus my, 
cuius in basi quodlibet punctum ὃ sumatur, et in rectis 9ó 
Óy describantur semicirculi βεδ δυγ, et in spatium quod est 
inter tres circumferentias, quod ἄρβηλον vocant, inscribantur 
circuli quotcunque, qui et semicirculos et se invicem tangant, 
velut qui sunt circa centra ἃ σπ o, et a centris ad gy du- 
cantur perpendiculares ap zr» oo; dico 

αμ aequalem esse diametro circuli c, 

zv» duplam diametri circuli zr, 

o8 triplam diametri circuli o, 

reliquas deinceps perpendiculares multiplas diametrorum, 
quae cuiusque sunt circuli, secundum numerorum 
seriem per unitates progredientem. 

Ducatur diametrus ϑαζ ipsi By parallela, et ad By per- 


8) Haec addidit Co: vide append. ad h. l. et infra cap. 27. 


232. τὸ O Co pro τὸ 6 
Pappus 1. 15 


Prop. 
46 
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ϑετοι αἱ ΘΚ Ζ.41 ἔσται δὴ κατὰ τὰ προγεγραμμένα τὸ 
μὲν ὑπὸ ΓΒ BK περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον τῷ ὑπὸ 
AB BA, τὸ δὲ ὑπὸ ΒΓ ΓΑ͂ τῷ ὑπὸ KIA. καὶ διὰ τοῦτο 


πρώτη χαταγραφή 





ὡς ἡ ΒΚ πρὸς ΚΑ͂, οὕτως ἡ ΚΙ πρὸς “Γ΄ ἑκάτερος γὰρ 
λόγος ὃ αὐτός ἐστιν τῷ τῆς Β4 πρὸς AT (ἐπεὶ γὰρ τὸ ὅ 
ὑπὸ ΓΒ BK ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 4B BA, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 
ΓΒ πρὸς B.4, οὕτως ἡ 4B πρὸς ΒΚ’ ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΓΒ 
πρὸς B.4, οὕτως ἣ 4B πρὸς BK: διελόντι ὡς ἡ ΓΖ πρὸς 
4B, ἡ ΑΚ πρὸς KB: ἀνάπαλιν ὡς ἡ B4 πρὸς AT, ἡ 
ΒΚ πρὸς ΚΙΑ᾽ πάλιν ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΒΓ DI.4 ἴσον ἐστὶν τῷ 10 
ὑπὸ ΚΓ L4, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, οὕτως ἡ ΓΖΩ4 
πρὸς I1: ἐναλλὰξ ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΩ, ἡ ΚΓ πρὸς 
τὴν D 44: διελόντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ B4 πρὸς 4Γ, οὕτως ἡ 
ΚΑ πρὸς τὴν AT: ἦν δὲ καὶ ὡς ἡ B4 πρὸς τὴν L4, ἡ 
ΒΚ πρὸς τὴν ΚΑΊ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΚ πρὸς τὴν ΚΙ, οὕτως 15 
ἢ ΚΛ πρὸς τὴν AT): ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν BK I4 τῷ 
ἀπὸ τῆς ΚΙΊ. προδέδεικται δὲ τὸ ὑπὸ BK T ἴσον καὶ 
τῷ ἀπὸ ΑΜ’ ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ .4M τῇ KA, τουτέστιν τῇ 
ZO διαμέτρῳ τοῦ περὶ τὸ 24 κύκλου. ἐπεὶ δὲ καὶ τοῦτο 


8. τὸ δὲ ὑπὸ ΒΓ LA τὸ A!'S, ΓΑ restituit Co, τῶ corr. A? (τῷ 
B* Paris. 2368) &. πρὸς πρὸς ΓΑ, sed alterum πρὸς expunctum 
6. 7. ὡς ἡ ΓΒ — ἐναλλὰξ et 41. 42. ὡς ἡ ΒΓ — ἐναλλὰς sive ab ipso 
huius theorematis scriptore praeter necessitatem posita sive ab alio 
inculcata, quia sine dubio abundant, omisimus in versione Lat. 
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pendiculares 9« GÀ; erit igitur secundum ea quae supra (cap. 
25 p. 217) demonstrata sunt 
By - Bx — βδ. βλ, et 
By  yÀ — y. yx?). 
δευτέρα χαταγραφή 
τς. 


-— 





lam quia 9». 8x — βδ. βλ, est igitur 

By : βδ — BÀ : Bx, et dirimendo 
0y : BÓ — xÀ : Bx, οἵ “6 contrario 
BÓ : dy — Bx : xà. 

Rursus quia gy -yÀ — yÓ- yx, est igitur 
By : yd — xy : yÀ, et dirimendo 
Bà : ày — xà : Ay. 

Sed erat etiam à : ὃγ — x : xÀ; ergo 
Bx : κα τῷ. xà : Ay, itaque 
Bx. Ày 2 x». 

Sed supra (cap. 24) demonstravimus esse 
Bx- Ay — au?; ergo est 
αμ τῷ xÀ — 9C, id est 
αμ aequalis diametro circuli a. 


*) Scilicet circulus « non solum semicirculum βεδ᾽ (unde demon- 
Stratur y. fx — 80.84), sed etiam semicirculum yvd tangit ea ratione 
quae initio propositionis 44 supponitur; ergo, quo facilius appareat 
esse By -yÀ — yd. yx, pro litteris in priore casu (By-fx — βδ. βλ) ex 
propos. 44 repetitis 


BxAYy 
in hoc altero casu ad figuram primam vel secundam supra descriptam 
apponantur . 

y ἃ x f. 
48. post διελόντι add. ὡς ABS, del. Hu 45. 46. οὕτως ἡ K.4 add. 


Hu auctore Co 48. ἐστιν «oa. A(BS;, transposuit Hu 
15* 
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προδέδεικται ὅτι ἐστὶν ὡς 7) 4M μετὰ τῆς ZO πρὸς vr» 
ΖΘ, οὕτως ἡ ΠΝ πρὸς τὴν τοῦ περὶ τὸ II κύχλου διά- 
μέτρον, καὶ ἔστιν ἡ ΑΜ μετὰ τῆς ΖΘ διπλῇ τῆς ZO, 
ἔσται χαὶ ἡ ΠΝ τῆς διαμέτρου τοῦ περὶ τὸ Π κύκλου διπλῆ. 
ἢ ΠΝ ἄρα μετὰ τῆς διαμέτρου τοῦ περὶ τὸ Π κύκλου τρι- 5 
πλασία τῆς διαμέτρου, καὶ ἔστιν ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ ἡ ΟΣ 
πρὸς τὴν διάμδερον τοῦ περὶ τὸ Ο κύκλου" xai ἣ ΟΣ ἄρα 
τριπλασία τῆς διαμέτρου τοῦ περὲ τὸ O κύκλου. καὶ ὁμοίως 
xai ἡ τοῦ ἑξῆς κύκλου κάϑετος τῆς διαμέτρου τετραπλασία, 
xai αἱ ἑξῆς κάϑετοι τῶν xa9' αὑτὰς διαμέτρων εὑρεϑή- 10 
σονται πολλαπλάσιαι κατὰ τοὺς ἑξῆς μονάδι ἀλλήλων ὑπερ- 
ἔχοντας ἀριϑμούς, καὶ τοῦτο συμβαῖνον ἐπὶ τὸ ἄπειρον ἀπο- 


B gv 











Ü 


δειχϑήσεται. 
21 ^v δ᾽ ἀντὶ τῶν ΒΗΓ Ζ“ΎΓ περιφερειῶν εὐθεῖαι ὦσιν 
| ὀρϑαὶ πρὸς τὴν 1ὅ 
τρίτη χαταγραφή BA , ὡς ἐπὶ τῆς 
$L o a £ τρίτης ἔχει xaza- 


γραφῆς, τὰ αὐτὰ 
συμβήσεται περὶ 
τοὺς ἐγγραφομέ- 20 
vovg κύχλους" a$- 
τόϑεν γὰρ ἡ ἀπὸ 
τοῦ 24 κέντρου 
κάϑετος ἐπὶ τὴν 
B4 ἴση γίνεται 25 
τῇ τοῦ περὶ τὸ 
4 κύχλου διαμέ- 
τρῳ.. 
"dv δὲ αἱ μὲν 
ΒΗΓ BE4 μέ-30 
νωσιν περιφέ- 
ρειαι, ἀντὲ δὲ 


τῆς ΟὝΓ περιφερείας εὐθεῖα ὑποτεϑῇ (ὡς imi τῆς τε- 
τάρτης ἔχει καταγραφῆς) ἡ 42 ὀρϑὴ πρὸς τὴν ΒΓ, τῆς 
μὲν ΒΓ πρὺς τὴν DA τετραγωνικὴν ἐν ἀριϑμοῖς λόγον 35 
ἐχούσης, σύμμετρος ἔσται ἡ ἀπὸ τοῦ .4 κάϑετος τῇ δια- 
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Sed quia superiore lemmate etiam hoc demonstravimus, esse 
ap. -- 90 : 965 — nv : diam. circ. zr, estque 
αμ -- 96 — 29C, erit etiam 
7» dupla diametri circuli zr. 
Ergo πν unà cum diametro circuli z tripla est eiusdem dia- 
metri, atque (ilem propter superius lemma) in eadem pro- 
portione est oc ad circuli o diametrum; ergo est etiam 
og tripla diametri circuli ὁ "ἢ. 
Et similiter perpendicularis, quae ex centro proximi circuli 
ducitur, quadrupla est ipsius diametri, et 
reliquae deinceps perpendiculares invenientur multiplae 
diametrorum, quae cuiusque sunt circuli, seeundum 
numerorum seriem per unitates progredientem, 
el hoc in infinitum contingere demonstrabitur. 

Quodsi pro circumferentiis βὴγ Óvy rectae sint lineae 
perpendiculares ad βδ, ut est in tertia figura, eadem circa in- 
scriptos circulos contingent; nam statim perpendicularis, quae 
a centro α ad βὅ ducitur, aequalis fit diametro circuli α ***). 

Sin vero circumferentiae βηγ βεδ maneant, pro circum- 
ferentia autem Óvy (ut est in quarta figura) recta linea OC 
supponatur ad fy perpendicularis, primum, si y ad yó 
eandem proportionem habeat quam quadrata, quorumlibet nu- 
merorum, perpendicularis ex α commensurabilis erit dia- 

**) Haec, iisdem nolis ac supra p. 249 adhibitis, distinctius sic de- 
scribuntur: Quoniam ztv z ἢ ἢπ, est igitur 

zv τ D1 -3Dz. Sed secundum propos. 45 (litteris scilicet 


convenienter mutalis) est 
πν τ Dn : πο oo : Do; ergo οὔ Ξξῷ 3Do 


***) Significat igitur scriptor circulum ϑεζ tangere semicirculum βεδ 
in ε οἱ perpendiculares 80 δὲ in ? 0$; ergo diametrus 24 ipsi 79 pa- 
rallela est et aequalis; ilaque «4 diametro circuli « aequalis. Reliqua 
perinde sc supra inilio huius paginae demonstrantur. 


3. ἡ ante 4M add. Hu. 5. ἡ ΠΝ A? ex τὰν IIN — 10. αἱ add. 
Hu 49. αποδειχϑήσονται ABS, corr. Paris. 2868 V 44. δ᾽ add. 
Hu auctore Co 46. B4 Co pro BI, ilem vs. 988 934. avrósOtv A 
37. διαμέτρου ABS, corr. Hu auctore Co 249, μὲν add. A! super vs. 
84. ἡ 4Z Co pro ἡ 4E, item p. 330, 8 et 5 86. συμμέτρον (sine 
a cc.) A(B), corr. Paris. 3868 V (utraque forma exstat in S) 
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μέτρῳ τοῦ περὶ τὸ 44 κύκλου, εἰ δὲ μή, ἀσύμμετρος. κα- 
ϑόλου γὰρ ὃν ἔχει λόγον ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖΩ͂, τοῦτον ἔχει 


τετάρτη χαταγραφή 


τ 





:ὰΟΝ ἡ E-46 ^N 
» M N 
εἷς 
N 


τὸν λόγον δυνάμει ἡ 4Z πρὸς τὴν διάμετρον τοῦ περὶ τὸ 

Α κύκλου, ὡς ἑξῆς δείκνυται. οἷον ἐὰν ἢ τετραπλασία 

μήκει ἡ ΒΓ τῆς DA, γίνεται διπλῆ μήκει ἡ 42, τουτέστιν 5 
ἡ ἀπὸ τοῦ ΑἹ κάϑετος, τῆς διαμέτρου τοῦ περὶ τὸ Α΄ 

κύχλου, καὶ v μὲν ἀπὸ vob Il τριπλῆ, ἡ δ᾽ ἀπὸ τοῦ Ο 

τετραπλῆ, καὶ ἑξῆς κατὰ τοὺς ἑξῆς ἀριϑμούς. 

28 L9'. Τὸ ὑπερτεϑὲν λῆμμα. ἡμικύκχλια τὰ ΒΗΓ B.A4, 
καὶ ὀρϑὴ ἡ 4E, καὶ κύκλος ἐφαπτόμενος ὃ OHZ. 4: ὅτειυ 
ἐστὴν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΔ μήκει, οὕτως 1) 4Z πρὸς τὴν 
διάμετρον τοῦ ΘΗΖΖΑ͂ χύχλου δυνάμει. 

Ἤχϑω διάμετρος ἡ OZ: εὐϑεῖαι ἄρα αἱ ΖΑΒ G4 4A. 
χάϑετος ἤχϑω ἡ OK: ἔσται ἄρα διὰ τὰ προδεδειγμένα τὸ 
ὑπὸ τῶν ΓΒ ΒΚ περιεχόμενον χωρίον ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς τὸ 
ΒΖ τετραγώνῳ: ὡς ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς I4, οὕτως ἡ ΒΔ 
πρὸς 4Κ, τουτέστιν πρὸς ΘΖ. ὡς δὲ ἡ B4 πρὸς OZ, ἡ 
4.4 πρὸς ΘΑ͂, ὡς δὲ ἡ 4.4 πρὸς .40, οὕτως εὸ ἀπὸ τῆς 





$. post λόγον add. μήκει Co & —8. verba οἷον ἐὰν usque ad 
finem capitis forsitan alius atque ipse theorematis scriptor addiderit 
9. 7170 A! in marg. (BS) 40. ὁ ΘΗ ΖΑ À, coniunx. BS, item vs. 48 
el p. 332, 4 44. ὡς add. Hu auctore (Ὁ 13. χύχλου add. Hu auctore 
Co 44. r& omissum in AB add. S 45. τῶ ἀπὸ super evanidam 
primae manus scripturam A?(BS) 41. 4K τουτέστιν A3(BS), // {|| 
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metro circuli «, at si non, incommensurabilis. Nam om- 
nino quam proportionem habet y ad yó, eandem habet 
quadratum ex δζ ad quadratum ex diametro circuli a, ut 
deinceps (propos. 17) demonstrabitur. Velut si recta βγ qua- 
drupla sit ipsius yÓ, recta δζ, id est perpendicularis ex a, 
fit dupla diametri circuli «, et perpendicularis ex zr tripla 
diametri circuli zz, et perpendicularis ex o quadrupla diametri 
circuli 0, et sic porro secundum numerorum seriem. 

XIX. Sequitur lemma quod supra dilatum est. Sint 
semicirculi fry βαδ, et perpendicularis de, et circulus ϑηζα, 
qui semicirculos et perpendicularem tangat in y « 05; dico 
esse ut rectam βγ ad yd, ita quadratum ex δζ ad quadratum 
ex diametro circuli 270a. 





Ducatur diametrus 9ζ ipsi By parallela; ergo vectae li- 
neae sunt ζαβ JadÓ"). Ducatur perpendicularis 9x; ergo 
propter ea quae supra (cap. 29 p. 217) demonstravimus erit 

By - Bx — βδ2; ergo 

By : βὸ — 80 : Bx, et convertendo 

By : γὃ — Bà : Àx, id est 

— 80: 96. Sed propter parallelas 8d 90 est 

Bà : 95 — δα : 9a; ergo etiam 

fy : yó 2 δα: 9a. Sed, quia triangulum 3C ortho- 
gonium est, et perpendicularis ad 
hypotenusam ducta Co, est igitur 


*) Vide supra propos. 44 cum adnot. 4. 


A! 48. ὡς { [4 [/J| || [/«og M, ὡς δὲ ἡ 44 πρὸς «46 οὕτως A? 
ως δὲ ἡ ὃ πρὸς À9 S, corr. B 


Prop. 
47 
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Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΖ (ὀρϑογώνιον γάρ ἐστιν τὸ ΘΖΩ͂, 

^ u * & € ) € 1 € » € 
καὶ κάϑετος ἐπὶ τὴν ὑποτείνουσαν ἡ ΖΑ͂) καὶ ὡς aga ἢ 
ΒΓ πρὸς L4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δια- 
μέτρου τοῦ ΘΗΖΑ͂ κύκλου. 

29 χ΄. Ἔτι καὶ τοῦτο διὰ τῶν προγεγραμμένων λημμάτων 5 
τεϑεώρηται. ἔστω ἡμικύκλια τὰ ΑΒΓ ΑΕ, καὶ γε- 
γράφϑωσαν ἐφαπτόμενοι τῶν περιφερειῶν αὐτῶν κύκλοι 

€ M M S3 o. M € - 3 ^ € 
οἱ περὲ τὰ κέντρα τὰ Ζ H O, xai οἱ συνεχεῖς αὐτοῖς ὡς 

y - 
ἐπὶ τὸ 44. ὅτι μὲν οὖν ἣ ἀπὸ τοῦ Ζ κάϑετος ἐπὶ τὴν ΑΓ 
ἴση ἐστὶ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ περὲ τὸ Z χύχλου δῆλον, τὸ 
λέγω δ᾽ ὅτι xai ἡ μὲν ἀπὸ τοῦ H κάϑετος τριπλασία τῆς 
* - , - A 4 I] C i] 3 b] ^ 
éx τοῦ χέντρου τοῦ περὶ τὸ H κύχλου, ἡ δὲ ἀπὸ vov O 
πενταπλασία, καὶ αἱ ἑξῆς κάϑετοι τῶν ἐκ τῶν κέντρων 
πολλαπλάσιαι κατὰ τοὺς ἑξῆς περισσοὺς ἀριϑμούς. 





Ἐπεὶ γὰρ προδέδειχται ὡς 7) ἀπὸ τοῦ Z κάϑετος μετὰ 15 
τῆς διαμέτρου πρὸς τὴν διάμετρον, οὕτως ἡ ἀπὸ τοῦ H 
, 4 Ml * , , i» € 3 N ΄“ ν». 
χάϑετος πρὸς τὴν ἰδίαν διάμετρον, καὶ ἔστιν ἡ ἀπὸ τοῦ Ζ 
χάϑειος μετὰ τῆς διαμέτρου ἡμιολία τῆς διαμέτρου, τῆς 
ἄρα ἐκ τοῦ χέντρου ἔσται τριπλασία. πάλιν ἐπεί ἔστιν 
ὡς ἡ ἀπὸ τοῦ H κάϑετος μετὰ τῆς διαμέτρου πρὸς τὴν 20 
διάμετρον, οὕτως ἡ ἀπὸ τοῦ Θ χάϑετος πρὸς τὴν διά- 
μέτρον, ἡ δ᾽ ἀπὸ τοῦ H χάϑετος μετὰ τῆς διαμέτρου πρὸς 
τὴν διάμετρον λόγον ἔχει ὃν ἔχει τὰ πέντε πρὸς τὰ δύο, 
ἕξει καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ O χκάϑετος πρὸς τὴν διάμετρον τὸν 
αὐτὸν Aóyov: τῆς ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου ἔσται πενταπλασία. 25 
C , , M € C»- D ^v ev , 
ὁμοίως δειχϑήσονται καὶ αἵ ἑξῆς κάϑετοι τῶν ἐκ τῶν xéy- 
τρων πολλαπλάσιαι κατὰ τοὺς ἑξῆς περισσοὺς ἀριϑμούς. 
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δα : az — ai: 9a; itaque (elem. 5 def. 10. 8. 11) 

δα : Ja — δα: al?. Sed est da : αζ — OL : C9; ergo 

δα : 9a — 0C? : 59?:; ergo etiam 

By : γὸ τῷ 00? : C9?, id est, ad quadratum ex diametro 
circuli “ϑηζα. 

XX. Praeterea ex lemmatis quae modo perscripta sunt Prop. 
hoc quoque facile demonstratum erit. Sint semicirculi ag 
ade, et describatur circa centrum Z circulus, qui et basim ay 
et semicirculos tangat, tum circa centrum ἢ circulus, qui ef 
circulum ζ el semicirculos tangat, tum similiter circulus 9. et 
alii continuo se excipientes usque ad punctum e. lam vero 
perpendicularem ex ζ ad «y ductam aequalem esse radio cir- 
culi £ manifestum est; sed dico etiam 

perpendicularem ex ἢ esse triplam radii circuli ῃ, et 

perpendicularem ex 2 quintuplam rad: circuli 9, et 

reliquas deinceps perpendiculares multiplas radiorum, 
qui cuiusque sunl circuli, secundum impares de- 
inceps numeros. 

Quoniam enim supra (propos. 15) demonstravimus ut 
perpendicularem ex ζ unà cum diametro circuli ζ ad ipsam 
diametrum, ita esse perpendicularem ex y ad diametrum cir- 
culi y, atque perpendicularis ex 5 unà cum diametro ad dia- 
metrum proportionem habet 3 : 2, perpendicularis igitur ex ἢ 
radii circuli ἡ erit tripla. Rursus quia ut perpendicularis ex ἢ 
unà cum diametro circuli ἢ ad ipsam diametrum, ita est per- 
pendicularis ex 9 ad diametrum circuli 9, et perpendicularis 
ex ἢ unà cum diametro ad diametrum proportionem habet . 
90:92, etiam perpendicularis ex 9: ad diametrum circuli 9 
eandem proportionem habebit; radii igitur erit quintupla. 
Similiter demonstrabitur reliquas quoque perpendiculares mul- 
üplas esse radiorum, qw cuiusque sunl circuli, secundum 
impares deinceps numeros. 


———— — —— €— 


5. K Alin marg. (BS) 8. τὰ ZIIO A, dislinx. BS — 43. 44. καὶ 
ἑξῆς χάϑετος — πολλαπλασίια (sine acc.) A(BS), corr. Hu auctore Co 
48. πρὸς τὰς | dvo AB3, corr. B!S 46. αἱ add. A! super vs. 
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30 xa. Τὸ éni τῆς ἕλικος τῆς ἐν ἐπιπέδῳ γραφομένης 
ϑεώρημα προῦτεινε μὲν Κόνων ὃ Σάμιος γεωμέτρης , ἀπέ- 
δειξεν δὲ "toxin ϑαυμαστῇ τινε χρησάμενος ἐπιβολῇ. 
ἔχει δὲ γένεσιν ἣ γραμμὴ τοιαύτην. 

31 Ἔστω κύκλος οὗ κέντρον μὲν ὃ 

τὸ Β, ἡ δὲ ἐκ τοῦ κέντρου ἡ ΒΑ͂. 

κεκινήσϑω ἡ ΒΑ͂ εὐϑεῖα οὕτως 

ὥστε τὸ μὲν Β μένειν, τὸ δὲ Α 

ὁμαλῶς φέρεσθαι κατὰ τῆς τοῦ 

κύκλου περιφερδίας, ἅμα δὲ αὐτῇ τὺ 

ἀρξάμενόν τι σημεῖον ἀπὸ τοῦ Β 

φϑρέσθω κατ᾽ αὐτῆς ὁμαλῶς ὡς 

ἐπὶ τὸ 4d, καὶ ἐν ἴσῳ χρόνῳ τό τε 
ἀπὸ τοῦ B σημεῖον τὴν ΒΑ διερχέσϑω καὶ τὸ .4 τὴν τοῦ 
κύχλου περιφέρειαν: γράψει δὴ τὸ κατὰ τὴν ΒΑ͂ κινού- τ 
μενον σημεῖον ἐν τῇ περιφορᾷ γραμμὴν οἵα ἐστὶν ἡ ΒΕΖΑ͂, 
xai ἀρχὴ μὲν αὐτῆς ἔσται τὸ Β᾽ σημεῖον, ἀρχὴ δὲ τῆς περι- 
φορᾶς ἣ B.4, αὐτὴ δὲ ἡ γραμμὴ ἕλιξ καλεῖται. καὶ τὸ 
ἀρχικὸν αὐτῆς ἐστι σύμπτωμα τοιοῦτον. 

82 Ἥτις γὰρ ἂν διαχϑῇ πρὸς αὐτὴν ὡς ἡ ΒΖ καὶ ἐκ- 0 
βληϑῇ, ἔστιν ὡς ἡ ὅλη τοῦ κύχλου περιφέρεια πρὸς τὴν 
AAT. περιφέρειαν, οὕτως ἡ .4 εὐθεῖα πρὸς τὴν ΒΖ. 

Τοῦτο δὲ συνιδεῖν ῥδᾷάδιον &x 

τῆς γενέσεως" ἐν ᾧ μὲν γὰρ τὸ 4 

σημεῖον τὴν ὅλην κύχλου περιφέ- 25 

ρειαν διέρχεται, ἐν τούτῳ καὶ τὸ 

ἀπὸ τοῦ B τὴν B.4, ἐν ᾧ δὲ τὸ .4 

τὴν 444T περιφέρδιαν, ἐν τούτῳ 

καὶ τὸ ἀπὸ τοῦ Β τὴν ΒΖ εὐϑεῖαν. 

καὶ εἰσὶν oi κινήσεις αὗται ἑαυταῖς 30 

ἰσοταχεῖς, ὥστε xai ἀνάλογον εἶναι. 

33 Φανερὸν δὲ xai τοῦτο ὅτι, αἵτινες ἂν διαχϑῶσιν ἀπὸ 








4. ΚΑ A! in marg. (BS) $. Κόνων Hu pro xovov 44. ἀπὸ 
τοῦ add. Hu, ilem vs. 37 46. ἡ ΒΖ E.4 ABS, corr. Co 47. περι- 
φορᾶς Hu auctore Co pro περιφερείας 44. ἔσται voluit Co, ἐστιν Α, 
ἔστιν ΒΒ 49. τὸ ἀπὸ τοῦ B] τὸ B τὴν B ΑΒ, τὸ B S Co, corr. Hu 
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XXI. Theorema de helice sive linea spirali in plano de- 
scripta, a Conone Samio geometra propositum, Archimedes !) 
admirabili ratione, cum punctorum aequabiliter. procedentium 
motus adhiberet, demonstravit. Hunc autem ortum linea 
babet ?). 

Sit cireulus, cuius centrum f et radius Bo.  Moveatur 
recta 9a ita, ut punctum f maneat οἱ punctum a aequabi- 
liter in circuli cireumferentia procedat, simul autem cum recta 
βα punctum quoddam in eà ipsà a β ad a procedere incipiat, 
et aequali tempore hoc punctum rectam fa, ac punctum a 
cireuli cireumferentiam permeet: describet igitur punctum in 
recta a procedens, cum ipsa βα circumagetur, lineam qua- 
lis est βεζα, et initium eius erit punctum f, circumversionis 
autem initium recta Ba, ipsa autem linea helix vocatur?), cuius 
principalis proprietas (quod σύμπτωμα Graeci vocant) haec est. 

Si enim quaelibet recta, velut βζ, ad helicem et porro Prop.: 
ad y circuli circumferentiae punctum. ducatur, est ut tota cir- "9 
culi circumferentia δὰ «óy circumferentiam, ita recta af 
ad pt"). 

Hoc autem facile ex ortu spiralis lineae perspicitur. Quo 
enim tempore punctum α totam circuli circumferentiam, eo- 
dem punctum a f procedens rectam βα permeat, et quo 
tempore punctum α circumferentiam αὖγ, eodem punctum 
a f procedens rectam βζ permeat. Εἰ fiunt punctorum mo- 
tus aequabili celeritate; ergo etiam lineae quas diximus sunt 
inter se proportionales ἢ). 


Atque hoc etiam apparet, si quaclibet rectae sub aequa- Prop. 
40 


4) De helicibus p. 247 sqq. ed. "orelli. 
4) Conf. l. c. p. 219. 

3) Ibidem p. 330. 

*) Conf. Archim. propos. 44. 


4) Propriam et accuratam demonstrationem scriptor propterea omi- 
sisse videtur, quod ea facile ex Archimedis propositione 2 suppleri 
posset. 


94 


290 ΠΛΑΠΠΟΥ ZYNATQTHZ Δ. 


τοῦ Β πρὸς τὴν γραμμὴν εὐθεῖαι ἴσας περιέχουσαι γωνίας, 
τῷ ἴσῳ ἀλλήλων ὑπερέχουσιν. 

χβ΄. Δείκνυται δὲ τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπὸ τε τῆς 
ἕλικος καὶ τῆς εὐϑείας τῆς ἐν ἀρχῇ τῆς περιφορᾶς τρίτον 
μέρος τοῦ περιλαμβάνοντος αὐτὴν κύκλου. δ 

Ἔστω γὰρ 0 vs κύκλος καὶ ἡ προειρημένη γραμμή, καὶ 
ἐκκείσϑω παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΚΝΩΠ, καὶ 
ἀπειλήφϑω ἡ μὲν 4T περιφέρεια μέρος τι τῆς τοῦ κύκλου 
περιφερείας, ἡ δὲ ΚΡ εὐθεῖα τῆς ΚΠ τὸ αὐτὸ μέρος, καὶ 
ἐπεζεύχϑωσαν $ τε ΓΒ καὶ ἡ B.4, καὶ τῇ μὲν ΚΝ παραλ- 10 
ληλος ἡ PT, τῇ δὲ ΚΙ ἡ OM, καὶ περὶ τὸ B κέντρον 
περιφέρεια 7) ΖΗ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ “18 εὐϑεῖα πρὸς 
4H, τουτέστιν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΖ, οὕτως ἡ ὅλη τοῦ κύκλου 
περιφέρεια πρὸς τὴν ΓΑ͂ (τοῦτο yag ἐστιν τὸ ἀρχικὸν τῆς 
ἕλικος σύμπτωμα), ὡς δὲ ἡ τοῦ κύκλου περιφέρεια πρὸς 15 
τὴν ΓΑ͂, ἡ ΠΚ πρὸς ΚΡ, ὡς δὲ ἡ ΠΚ πρὸς τὴν ΚΡ, ἡ 
AK πρὸς τὴν ΚΩ, τουτέστιν ἡ PT πρὸς τὴν PQ, xai ὡς 
ἄρα ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, ἡ ΤΡ πρὸς ΡΏ. καὶ ἀναστρέ- 
ψαντὶ" καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BI πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς PT πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς TO. ἀλλ᾽ ὡς 0 
μὲν τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ, οὕτως ὃ ΑΒΓ 
τομεὺς πρὸς τὸν ZBH τομέα. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ PT πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΤΩ, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ KT παραλληλογράμμου 
κύλινδρος περὶ ἄξονα τὸν NT πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ MT 
παραλληλογράμμου κύλινδρον περὲ τὸν αὐτὸν ἄξονα καὶ 25 
ὡς ἄρα ὁ ΓΒ. τομεὺς πρὸς τὸν ZBH τομέα, οὕτως ὁ 
ἀπὸ τοῦ ΚΤ παραλληλογράμμου κύλινδρος περὲ ἄξονα τὸν 


3. ὑπερέχουσι (κἴ0) omissum in AB add. S 3. KB A! in marg. 
(BS) 3. 4. τῆς ἕλικος καὶ τῆς εὐθείας bis scripta in ABS 7. τὸ 
xv,Àm B, ἈΝ 11] (sine τὸ) A, χλνπ S 8. ἡ uiv ABT περιφέρεια 
μέρος ἐστὶν τί A(BS), corr. Co et manus quaedam recentior (non Sca- 
ligeri) in S 40. ἡ BA Co pro ἡ K«£ — 44. τῇ δὲ ΚΠ Hu pro τῆι 
δὲ KM (τῇ δὲ KP Co S man. rec.) 48. οὕτως ἡ add. S man. rec. 
33. πρὸς τὸν «ZB.H toute À 36. τὸν ZBH A? ex τὸν «BH ὁ 
omissum in AB add. S 
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libus angulis a puncto f ad spiralem lineam ducantur, ha- 
rum inter se differentias aequales esse!). 

XXII. Demonstratur etiam figuram quae helice et rectà, 
unde circumversionis est initium, continetur tertiam partem 
esse circuli helicem comprehendentis ?). 

Sit enim et circulus et spi- 
D . ralis linea, atque exponatur pa- 
£ rallelogrammum rectangulum 

ἢ xvÀm, et sumatur circuli cir- 

ecumferentiae pars quaedam oy, 

7 ac rectae x; eadem pars xg, et 

iungantur yf fa, et rectae xv 

Ν PA parallela ducatur gt, et rectae 
ΝΞ xz parallela uc, et circa B cen- 
g X απ Wum circumferentia Dy. lam 

| | quia est ut recta af ad ay, id 

" πὰ ] est By ad γζ, ita tota circuli 

No circumferentia ad circumferen- 
| ^ tiam ya (haec enim principalis 
| helicis qualitas estj, et ut cir- 
culi circumferentia ad circum- 
ferentiam ya, ita zx ad xg, et 
ut zx ad xg, ita ἀκ ad χω, id 
est τρ ad go, ergo eliam ut By 
ad γζ, ita τρ ad ρω, et con- 
vertendo ut By ad βζ, ita gr ad τω, ideoque ut By? ad B7, 
ita pv? ad τω", Sed ut By? ad βζ3, ita est sector yfa ad 
sectorem ζβη"). Ut autem oz? ad τω, ita est cylindrus, 
qui circa axem »z a parallelogrammo xvzQ oritur, ad cylin- 
drum, qui circa eundem axem fit ex parallelogrammo uzo **) ; 
ergo etiam ut sector yfa ad sectorem ζβη, ita prior quem 

4) Haec est Archimedis proposilio 42. 

$3) Est Archimedis propositio 26; sed Pappi demonstratio alia ra- 
tione procedit. 

*) Similes seclores inler sese esse ul quadrata ex radiis Comman- 


dinus efficit ex elem, 6, 38 et 12, 3. 
* **j Hoc sequitur cx elem. 43 propos. 44 et 2. 














»* T y» 


Prop. 
4: 


238 IIATIIOY SYNATOTHSZ A. . 


NT πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ MT παραλληλογράμμου κύλινδρον 

35 περὶ τὸν αὐτὸν ἄξονα. ὁμοίως δὲ ἐὰν τῇ μὲν ΑΓ ἴσην 
ϑῶμεν τὴν L4, τῇ δὲ KP ἴσην τὴν PX, καὶ τὰ αὐτὰ κατα- 
σχευάσωμεν, ἔσται ὡς 0 Ζ4ΒΓ τομεὺς πρὸς τὸν ΕΒΘ, οὕ- 
τως Ó ἀπὸ τοῦ PO παραλληλογράμμου κύλινδρος περὲ ἄξονα 5 
τὸν T πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ ἘΦ παραλληλογράμμου κύλεν- 
ὅρον περὶ τὸν αὐτὸν ἄξονα. τῷ δ᾽ αὐτῷ τρόπῳ ἐφοδεύ- 
σαντες δείξομεν ὡς ὅλον τὸν κύχλον πρὸς πάντα τὰ ἐγγε- 
γραμμένα τῇ ἕλικε ἐκ τομέων σχήματα, οὕτως τὸν ἀπὸ τοῦ 
ΝΠ παραλληλογράμμου κύλινδρον περὶ ἄξονα τὸν Ν( πρὸς 10 
πάντα τὰ τῷ ἀπὸ τοῦ ΚΝ. τριγώνου περὶ τὸν “,1Ν ἄξονα 
κώνῳ ἐγγραφόμενα éx κυλίνδρων σχήματα, καὶ πάλιν ὡς 
τὸν χύκλον πρὸς πάντα τὰ περιγραφόμενα τῇ ἕλικε ἐκ το- 
μέων σχήματα, οὕτως τὸν κύλινδρον πρὸς πάντα τὰ τῷ 
αὐτῷ κώνῳ ἐκ κυλίνδρων περιγραφόμενα σχήματα, ἐξ οὗ 15 
φανερὸν ὅτε ὡς ὁ κύκλος πρὸς τὸ μεταξὺ τῆς ἕλικος καὶ 
τῆς 4B εὐθείας σχῆμα, οὕτως ὃ κύλινδρος πρὸς τὸν κῶνον. 
τριπλάσιος δὲ ὃ κύλινδρος τοῦ κώνου" τριπλάσιος ἄρα καὶ 
ὁ κύκλος τοῦ εἰρημένου σχήματος. 

86. xy. Τῷ δ᾽ αὐτῷ τρόπῳ δείξομεν ὅτι, κἂν διαχϑῇ τις Ὁ 
εἰς τὴν ἕλικα ὡς ἡ ΒΖ καὶ διὰ τοῦ Ζ περὲ τὸ κέντρον τὸ 
B γραφῇ κύκλος, τὸ περιεχύμενυον σχῆμα ὑπό τε τῆς ZEB 
ἕλικος καὶ τῆς ΖΒ εὐθείας τρίτον μέρος ἐστὶν τοῦ περι- 
ἐχομένου σχήματος ὑπό τε τῆς ZHO περιφερείας τοῦ χύχλου 
καὶ τῶν ZBO εὐϑειῶν. 25 

37 'H μὲν οὖν ἀπόδειξις τοιαύτη τίς ἐστιν, ἑξῆς δὲ γρά- 
φομεν ϑεώρημα περὲ τὴν αὐτὴν γραμμὴν ὑπάρχον ἱἹστορέας 
ἄξιον. 

x0'. Ἔστω γὰρ ὅ τε κύκλος ὃ προειρημένος ἐν τῇ ye- 


4. τὸν ΕΒΘ Co pro τὸν EGB 6. τοῦ Ed» παραλληλογράμου) 
quod plenius "parallelogrammo £rqo" in Lat. versione scripsimus, litte- 
ram quidem O, quae in Graeco contextu non exstat, figura in codicibus 
tradita exhibet 46. πρὸς τὸ À, πρὸς τὰ B*S 41. σχῆμα Hu δυο- 
tore Co pro σχήματα 20. ΧΓ A! in marg. (BS) 22. post σχῆμα 
repetunt γραφη A(BS!, del. Co 35. x«l τῶν ZBH ABS, et rectis li- 
neis ZB. H8 Co. corr. Hu. 39. K.f A! in marg. (BS) 
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diximus cylindrus ad alterum. Α similiter, si circumferen- 
tiae cy aequalem yó, et rectae xo aequalem x posue- 
rimus eademque construxerimus, erit ut sector ὁβγ ad sec- 
torem 6βϑ, ita cylindrus, qui circa axem τῷ a parallelo- 
grammo ozgx oritur, ad eum cylindrum, qui circa eundem 
axem /it ex parallelogrammo £$rgo. Eadem autem ratione 
progredientes demonstrabimus ut totum circulum ad omnes 
figuras helici ex sectoribus inscriptas, ita esse cylindrum, 
qui circa axem μὰ a parallelogrammo x»áz oritur, ad omnes 
ex cylindris figuras inscriptas cono, qui circa axem »À a 
triangulo x»À ortum habet, et rursus ut circulum ad omnes 
ex sectoribus figuras helici cireumscriptas, ita esse cylindrum 
ad omnes ex cylindris figuras eidem cono circumscriptas, 
unde apparet esse ut circulum ad figuram quae helice et 
rectà af conünetur, ita cylindrum ad conum. Est autem 
eylindri tertia pars conus; ergo etiam circuli tertia pars est 
ea quam diximus figura 5). 


XXIII. Eadem ratione demonstrabimus, si ad helicem 
αζεβ quaelibet recta, velut 8C, duca- 
tur et circa centrum f per punctum ζ 
circulus describatur, figuram quae he- 
lice Ce et rectà CB continetur tertiam 
partem esse figurae quae circuli cir- 
cumferentià ζηϑ et rectis ζβ 929. conti- 
netur. 
7 Hoc igitur modo i/la quam supra 
instituimus fit. demonstratio; iam vero 
subiungimus a/?ud theorema cura ac studio dignum, quod ad 
eandem lineam pertinet. 





XXIV. Sit enim et circulus, qualem de ortu helicis dis- Prop. 
2 


3) Ad hanc demonstrationem ex Euclidis elementis nihil nisi libri 
44 propositionem 10 (πᾶς χῶνος xvi(rdoov τρίτον μέρος etc.) licet ci- 
tare; neque ex Archimede, nisi fallor, quidquam afferri potest, quod 
proprie ad hunc locum pertineat; altamen haec Pappi argumentandi 
ratio tota ex Archimedis ingenio οἱ auctoritate pendere videtur. 
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νέσει, xai ἢ ἕλιξ αὐτὴ ἡ 4ΖΕΒ᾽ λέγω ὅτι, ἥτις ἂν διαχϑῇ 
ὡς ἡ ΒΖ, ἔστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης ἕλικος καὶ τῆς 48 
εὐθείας περιεχόμενον σχῆμα πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ZEB ἕλικος 
καὶ τῆς ΒΖ εὐϑείας περιεχόμενον, οὕτως ὁ ἀπὸ τῆς 438 
κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς ΖΒ κυβον.. ὃ 

Γεγράφϑω γὰρ διὰ τοῦ Ζ κύ- 
κλος περὶ κέντρον τὸ B ὁ ΖΗΘ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῆς.4ΖΕΒ 
γραμμῆς καὶ τῆς .41Β εὐϑείας περι- 
ἐχόμενον σχῆμα πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς 10 
ΖΕΒ γραμμῆς καὶ τῆς ΖΒ εὐϑείας 
περιεχόμενον σχῆμα, οὕτως ὁ 4ΓΖΩ͂ 
κύκλος πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ΖΗΘ 
περιφερείας καὶ τῶν ZBO εὐϑειῶν 
περιεχόμενον σχῆμα (ξκάτερον γὰρ 15 
ἑκατέρου τρίτον ἐδείχϑη μέρος), ὁ δὲ “4Γ4 κύκλος πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ZBO εὐϑειῶν καὶ τῆς ΖΗΘ περιφερείας ἀπο- 
λαμβανόμενον χωρίον τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τὲ τοῦ 
ὃν ἔχει ὁ 4ΓΖ4 κύκλος πρὸς τὸν ΖΗΘ κύκλον xai ἐξ οὐ 
ὃν ἔχει ὃ ΖΗΘ κύκλος πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ZBO εὐϑειῶν καὶ 20 
τῆς ΖΗΘ περιφερείας ἀπολαμβανόμενον χωρίον, ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ὃ ΑΖ κύκλος πρὸς τὸν ΖΗΘ κύκλον, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς .38 τιρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ, ὡς δὲ ὁ ΖΗΘ κύκλος πρὸς 
τὸ εἰρημένον χωρίον, ἡ ὕλη αὐτοῦ περιφέρδια πρὸς Tiv —— 
ΖΗΘ, τουτέστιν ἡ τοῦ ΑΓΔ, κύκλου περιφέρεια πρὸς 25 
τὴν L'4.4, τουτέστιν διὰ τὸ σύμπτωμα τῆς γραμμῆς ἡ 48 
εὐθεῖα πρὸς τὴν ΒΖ, καὶ τὸ μεταξὺ ἄρα τῆς ἕλικος καὶ 
τῆς 4B εὐϑείας σχῆμα πρὸς τὸ μεταξὺ τῆς ἕλικος καὶ τῆς 
ΒΖ λόγον ἔχει τὸν συγχείμενον ἔκ τὸ τοῦ tic 4B πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΒ καὶ ἐκ τοῦ τῆς «4 πρὸς ΒΖ. οὗτος δὲ ὁ 50 
λόγος ὁ αὐτός ἐστι τῷ τοῦ ἀπὸ τῆς ΑΒ κύβου πρὸς τὸν 
ἀπὸ τῆς ΒΖ κύβον. | 


4. καὶ ἕλιξ ἡ αὐτὴ coni. Hu αὐτὴ ἡ 42 EB AS, corr. B λέγω 


ὃ τις ητισάν A, corr. BS 2. ἐστιν A, ἐστὶν BS 8. τῆς 4ZEB A? 


ex AED 44. χαὶ τῆς ZB A ex καὶ τῆς κε 47. ἀἁπολαμβά- 
ror ABS, corr. Hu auctore Co, item vs. 34 80. πρὸς add. H« auc- 
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serentes posuimus, et ipsa helix aLef; dico, si quaelibet 
recta, velut 8C, ad helicem ducatur, esse ut figuram quae 
totà helice et rectà af continetur ad figuram quae helice Zef 
et rectà 95 continetur, ita cubum ex af ad cubum ex f". 

Describatur enim per ζ circa centrum f circulus £53. 
lam quia ut figura quae lineà αζεβ et recta αβ continetur 
ad figuram quae lineá ζεβ et rectà C9 continetur, ita est 
circulus αγὸ ad figuram quae circumferentià ζηϑ et rectis 
L8 89 continetur (nam utramque ex superioribus figuris utrius- 
que ex posterioribus tertiam partem esse demonstravimus 
propos. 24), et circulus ayó ad figuram quae rectis Z8 83 
el circumferentià 559 continetur habet proportionem compo- 
sitam ex eà quam circulus αγὸ habet ad circulum $29 οἱ 
illà quam circulus ζηϑ habet ad figuram quae rectis ζβ 823 
et cireumferentià 559 continetur, sed ut circulus αγὸ ad cir- 
eulum 5729, ita est «8? ad 802, ut autem circulus 559 ad 
eam quam statim diximus figuram, ita est tota circuli cireum- 
ferentia ad circumferentiam ζηϑ (elem. 6, 553,, id est circuli 
ayó circumferentia ad circumferentiam yóa, id est propter 
proprietatem spiralis lineae (propos. 19) recla ag ad fü: 
ergo eliam figura inter helicem αζεβ et rectam af ad figuram 
inter helicem ζεβ et rectam βζ habet proportionem composi- 
tam ex af? ad 8L? et af ad 8C. Haec autem proportio ea- 
dem est ac cubi ex af ad cubum ex fL. 

*) Quo magis elegantia demonstrationis huius theorematis appareat, 
ad Graecorum verborum interpretationem quae supra legitur hic bre- 
viorem formulerum conspectum iuvat addere. Sit area circuli αγὸ 
ΞΞ 4, circuli ζηϑ Ξε B, sector inter rectas £8 835 et circumferentiam 
ζηϑ τ C, figura inter helicem αζεβ et rectam «8 — D, eiusdem pars 


inter cg et βὲ — E; est igitur (propos. 34) D 2 £4, et E 1C; ergo 
D:Ez4:C€. Sed est 





A A B . . A af? 
c^ π᾿ τ’ el in his B^ atque 
B u circumf. B B circumf. 4 αβ 


-- β D mn 
C — circumf. ζηϑ ^ circumf. yd« ^ fc (propos. 49; ; ergo 


) j 
A 08^ αβ id IP 


tore Co 30. x«i ἐκ //[oU A, καὶ ex τοῦ Bi, xa) ἐχ τε τοῦ 839 
84. πρὸς τὸ Α. corr. BS 
Pappus I. | 16 
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38 κα΄. "Ex δὴ τούτου φανερὸν ὅτι, ἐὰν τῆς ἕλικος ὑπο- 
κειμένης καὶ τοῦ περὶ αὐτὴν κύκλου ἐχβληϑῇ ἡ AB ἐπὶ 
τὸ 4 καὶ πρὸς ὀρϑὰς αὐτῇ ἀχϑῇ ἡ ΓΖΕΚ, οἵου ἐστὶν ἑνὸς 
τὸ μεταξὺ τὴς BAAE γραμμῆς καὶ τῆς BE εὐϑείας χωρίον, 
τοιούτων ἐστὶν τὸ μὲν μεταξὺ τῆς ΝΕ γραμμῆς καὶ τῶν 5 
NBE εὐϑειῶν χωρίον ἑπτά, τὸ δὲ μεταξὺ τῆς ΖΘΝ γραμ- 
μῆς καὶ τῶν ΖΒΝ εὐθειῶν ιϑ', τὸ δὲ μεταξὺ τῆς MEZ 
γραμμῆς καὶ τῶν .4BZ εὐθειῶν AL (δῆλα γὰρ ταῦτα ἐκ 
τοῖ προδεδειγμένου ϑεωρήματος), καὶ ὅτι οἵων ἐστὶν ἡ 4B 
9', ἡ μὲν ΖΒ τριῶν, ἣ δὲ ΒΝ óco, ἡ δὲ ΒΕ ἑνός" καὶ γὰρ 10 
τοῦτο δῆλον ἔκ τε τοῦ τῆς γραμμῆς συμπτώματος καὶ τοῖ 
τὰς ΑΓ ΓΖ 4Κ ΚΑ περιφερείας ἴσας εἶναι. 

39 xg. Εἰς τὸν διπλασιασμὸν τοῦ χύβου παράγεταί τις 
ὑπὸ Νικομήδους γραμμὴ καὶ γένεσιν ἔχει τοιαύτην. 

Ἐκκείσϑω εὐθεῖα ἡ .48, καὶ αὐτῇ πρὸς ὀρϑὰς ἡ DAZ, 15 
καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς DAZ δοϑὲν τὸ E, καὶ 








μένοντος τοῦ E σημείου ἐν ᾧ ἐστιν τόπῳ ἡ ΓΖῈΖ εὐϑεῖα 
φερέσϑω κατὰ τῆς .44B εὐθείας ἑλχομένη διὰ τοῦ E ση- 


4. KE Αἱ in marg. (BS) 3. ἡ ΓΖ ΕΚ AS, coniunx. B 4. τῆς 
fonte E.4E) add. Hu: δ. 6. τῶν NB εὐϑειῶν A(B), corr. S (τῶν NB BE 
voluit Co; ^ 6. χωρίον ἐπα Ἀ, corr.BS — 6.7. τῆς ΖΘΗ͂ γραμμῆς ABS, 
corr. Co 1. τῶν ΖΗ BN ei 8. τῶν ΑΒ ΗΖ voluit Co — 8. 9. &x- 
τετοῦ A(B Paris, 2868), corr. S 9. 40. ἡ 4B 0] ἡ 484 AB, ἡ af 


- 
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XXV. Ex hoc igitur apparet, si, helice et circulo circa 
ipsam positis, recta af ad à punctum circumferentiae produca- 
tur, eique perpendicularis ducatur diametrus y&ex, ac spatium 

| inter lineam βλδ et rectam 
pe pro unitate ponatur, tales 
unitates spatio inter lineam 
»ue et rectas vB B& inesse 7, 
spatio autem inter lineam 23» 
et rectas ζβ B» 19, denique 
spatio inter lineam ᾿αξζ et 
rectas αβ 8C 37; haec enim 
ex superiore theoremate ma- 
nifesta sunt!). Item constat 
rectas af BG Bv Be inter sese 
esse ut $:3:2:4; nam hoc 
quoque et ex spiralis lineae proprietate (propos. 49) et inde 
manifestum est, quod circumferentiae «y yó óx xa inter se 
aequales sunt. 

XXVI. Ad duplicationem cubi a Nicomede?; linea quae- 
dam inducitur, quae huiusmodi ortum habet. 

Exponatur recta «9 eique perpendicularis recta γῦζ, et 
in hac sumatur punctum quoddam datum 8, et, cum punc- 
tum € suo loco maneat, recta γδεζ feratur in recta aóf per 





4) Quia rectae «f 86 Bv Be inter se sunt ut 4:8:2:4 (propos. 49), 
et spetia inter spiralem et quamque earum rectarum contenta inter se 
sunt ut cubi ex ipsis rectis (propos. 22), si spatium inter spiralem 4e 
el rectam fe pro unitate ponitur, tales unitates spatium inter νμελβ οἱ 
Bv habet 8, spatium inter ζϑυμελβ et βὲ 37, denique spatium inter to- 
tam helicem et rectam αβ 64. Unde illa quae supra posita sunt sponte 
efficiuntur. . 


4) Eutocius in Árchim. de sphaere et cylindro II p. 446 ed. Torell. : 
γράφει dà xal Νικομήδης ἐν τῷ ἐπιγεγραμμένῳ πρὸς αὐτοῦ περὶ xoy- 
χοειϑῶν συγγράμματι ὀργάνου κατασχευὴν τὴν αὐτὴν ἀποπληροῦντος 
χορείαν. Ac porro Eutocius p. 446—149 Nicomedis et instrumentum 
et demonstrationem latius exponit. 


τεσσάρων S — 48. Kc Al in marg. (BS) (45. xal αὑτὴ « πρὸς ὀρϑὰς 
A, xal αὕτη « etc. B, corr. S 47. ἡ γδξ εὐθεῖα S 
16* 
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μείου οὕτως ὥστε διὰ τταντὸς φέρεσθαι τὸ 4 ἐπὶ τῆς 438 
εὐθείας xai μὴ ἐχπίπτειν ἑλκομένης τῆς ΓΔῈΖ διὰ τοῦ E. 
τοιαύτης δὴ κινήσδξως γενομένης ἐφ᾽ ἑχάτερα φανερὸν ὅτι 
τὸ D σημεῖον γράψει γραμμὴν οἵα ἐστὶν ἡ “ΓΊ, καὶ ἔστιν 
αὐτῆς τὸ σύμπτωμα τοιοῦτον. ὡς ἂν εὐϑεῖα προσπίπτῃ 5 
τις ἀπὸ τοῦ Ε σημείου πρὸς τὴν γραμμήν, τὴν ἀπολαμβα- 
νομένην μεταξὺ τῆς τὸ 418 εὐϑείας καὶ τῆς 44M γραμμῆς 
ἴσην εἶναι τῇ l4 εὐθείᾳ" μενούσης γὰρ τῆς «4 καὶ μέ- 
γοντος τοῦ E σημείου, ὅταν γένηται τὸ 4 ἐπὶ τὸ H, ἡ L4 
εὐθεῖα τῇ HO ἐφαρμόσει καὶ τὸ D σημεῖον ἐπὶ τὸ O10 
πεσεῖται: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΩ͂ τῇ ΗΘ. ὁμοίως καὶ ἐὰν 
ἑτέρα τις ἀπὸ τοῦ Ε σημείου πρὸς τὴν γραμμὴν προσπέσῃ, 
τὴν ἀποτεμνομένην ὑπὸ τῆς γραμμῆς καὶ τῆς 44B εὐϑείας 
ἴσην ποιήσει τῇ ΓΖά [ἐπειδὴ ταύτῃ ἴσαι εἰσὶν αἱ προσπίπ- 
τουσαι]. καλείσθω δέ, φησιν, ἡ μὲν ΑΒ εὐθεῖα κανών, 15 
τὸ δὲ σημεῖον πόλος, διάστημα δὲ ἡ ΓΖ, ἐπειδὴ ταύτῃ 
ἴσαι εἰσὶν αἱ προσπίπτουσαε πρὸς τὴν “ΓΙΜ γραμμήν, 
αὐτὴ δὲ ἡ Χ«ΓΙΜ γραμμὴ κοχλοειδὴς πρώτη (ἐπειδὴ καὶ ἡ 
δευτέρα καὶ ἡ τρίτη καὶ ἡ τετάρτη ἐκείϑεται εἰς ἄλλα 
ϑεωρήματα χρησιμεύουσαι). 20 


40 χζ΄. Ὅτι δὲ ὀργανικῶς δύναται γράφεσϑαι ἡ γραμμὴ 
καὶ ἐπ᾽ ἔλαττον ἀεὶ συμπορεύεται τῷ κανόνι, τουτέστιν 
ὅτι πασῶν τῶν ἀπὸ τινων σημείων τῆς “ΓΘ γραμμῆς ἐπὶ 
τὴν 4 εὐθεῖαν καϑέτων μεγίστη ἐστὶν ἡ ΓΔ κάϑετος, 
ἀεὶ δὲ ἡ ἔγγιον τῆς Γά ἀγομένη κάϑετος τῆς ἀπώτερον 25 
μείζων ἐστίν, καὶ ὅτι, εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τοῦ χανόνος 
χαὶ τῆς κοχλοειδοῦς ἐάν τις ἡ εὐθεῖα, ἐκβαλλομένη τμη- 
ϑήσεται ὑπὸ τῆς χοχλοειδοῦς, αὐτὸς ἀπέδειξεν ὃ Νὶχο- 


-------.-.-.Ὀ . ..-..Ἅ..-...-. 


3. τῆς ΓΙ] EZ AB, coniunx. S 6. τις Sca (gwaepiam Co) pro 
τῆς 8. εἶναι) ποιεῖ Hu... 13v ΓΙ εὐϑειαν A(BS), corr. man. rec. 
in S 44. πεσεῖται add. Hu 44. 45. ἐπειδὴ — προσπέπτουσαε ex 
proximis inepte huc translata del. Hu 47. al om. AB!S, add. B? 
48. κογχοειδὴς Al, corr. A? BS 49. ἐχείϑενται Hu $4. KZ A! in 
marg. (BS) 82. συμπορεύεσθαι ABS, corr. Hu auctore (Ὁ 45. δὲ 
ἡ eyytiovr À, Spirit. et acc. add. B, corr. S 27. χοχλοειδοῦς AB? 
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punctum & attracta ita, ut punctum à semper in recta af 
moveatur neque, dum recta yóeb per punctum e attrahitur, 
excidat3j. ltaque cum huiusmodi motus in utramque par- 
tem fiat, punctum » apparet describere lineam qualis est 
ὧγμ, cuius proprietas haec est. Utcunque recta quaedam a 
puncto 8 ad lineam ducitur, eius rectae pars inter rectam 
αβ et lineam ἀγμ abscissa aequalis est rectae yó; nam cum 
et recta af et punctum & maneant, si punctum Ó pervenerit 
in punctum 7$, recta yó cum 7*2. congruet et punctum y ca- 
det in punctum 2; ergo aequales sunt rectae γὺ 52. Simi- 
liter, si alia recta a puncto & ad lineam ducetur, haec par- 
tem inter lineam et rectam af? abscissam aequalem rectae yó 
efficiet. Et vocetur, inquit, recta aff canon, punctum & 
polus, recta yd intervallum, quoniam huic rectae aequales 
sunt quaecunque ad lineam Ayu eo quo dürimus modo du- 
cuntur; ipsa autem Ag linea conchoides prima appelletur 
íquoniam etiam secunda et tertia et quarta exponuntur, quae 
ad alia theoremata utiles sunt). 


XXVII. Sed eam lineam instrumenti ope describi posse, 
eamque propius semper ad canonem accedere, id est, om- 
nium perpendicularium quae a quibuscunque lineae γώμ 
punctis ad rectam of ducuntur maximam esse yÓ, et sem- 
per perpendicularem quae propius yó ducitur maiorem esse 
remoliore, et, si recla quaedam in spatium inter canonein et 
conchoidem incidat, hanc productam a conchoide secari, ipse 


3) Rectae γδεζ motum, qualis animo scriptoris obversatur, in figura 
lineis per puncta expressis significavimus. 


4) Eutoc. p. 447: γρας ἡσεταί τις γραμμή, οἵα ἐστὶν ἡ .£MN (apud 
. Pappum ἡ “ΓΙΜ), ἥντινα χαλεῖ Νικομήδης χογχοειδὴ πρώτην γραμμήν, 
x«i διάστημα μὲν τῆς γραμμῆς τὸ EK (apud Pappum τὸ ΓΖ) μέγεϑος 
τοῦ χανόνος, πόλον δὲ τὸ .] ᾿'δριὰ Pappum τὸ E). 


'om. B!) S, sed ἃ expunxit et γ superscr. prima, ut videtur, manus in 
A, item proximo versu ἢ: διαχϑῇ coni. Hu 38. ὑπέδειξεν ABS, 
corr. H« 
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μήδης, καὶ ἡμεῖς ἐν τῷ εἰς τὸ ἀνάλημμα “Ποδώρου, τρίχα 
τεμεῖν τὴν γωνίαν βουλόμενοι, κεχρήμεϑα τῇ προειρημένῃ 
γραμμῇ. 

41 “ιὰ δὴ τῶν εἰρημένων φανερὸν ὡς δυνατόν ἐστιν γω- 
νίας δοϑείσης ὡς τῆς ὑπὸ ΗΑ͂Β καὶ σημείου ἐκτὸς αὐτῆς. ὁ 
τοῦ D διάγειν τὴν ΓΗ καὶ ποιεῖν τὴν KH μεταξὺ τῆς 
γραμμῆς καὶ τῆς 4B ἴσην τῇ δοϑείσῃ. 





Ἤχϑω κάϑετος ἀπὸ τοῦ D σημείου ἐπὶ τὴν 4B 5 TO ^ 
καὶ ἐκβεβλήσθω, καὶ τῇ δοϑείσῃ ἴση ἔστω ἡ 40, xal πόλῳ 
μὲν τῷ D, διαστήματι δὲ τῷ δοϑέντι, τουτέστιν τῇ 40, " 
χανόνι δὲ τῷ .4B γεγράφϑω κχοχλοειδὴς γραμμὴ πρώτη ἡ 
EA4H' συμβάλλει ἄρα τῇ .4H διὰ τὸ προλεχϑέν. συμ- 
βαλλέτω χατὰ τὸ H, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ DH: ἴση ἄρα καὶ 
ἡ ΚΗ τῇ δοϑείσῃ. 

42 xn. Τινὲς δὲ τῆς χρήσεως ἕνεκα παρατιϑέντες κανόνα —m ἢ 
τῷ D κινοῦσιν αὐτόν, ἕως ἂν ἐκ τῆς πείρας ἡ μεταξὺ ἀπο- ---- 
λαμβανομένη τῆς 4 εὐϑείας καὶ τῆς ΕΔΉ γραμμῆς iow --ὦ 
γένηται τῇ δοθείσῃ" τούτου γὰρ ὄντος τὸ προκείμενον ἐξ ΞΞΞΞ 
ἀρχῆς δείκνυται (λέγω δὲ κύβος κύβου διπλάσιος εὑρέσχεται). «---- 
πρότερον δὲ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν δύο μέσαι κατὰ τὸ «3 
συνεχὲς ἀνάλογον λαμβάνονται, ὧν ὃ μὲν Νικομήδης τὴν —* 
κατασκευὴν ἐξέϑετο μόνον, ἡμεῖς δὲ xoi τὴν ἀπόδειξιν —* 
ἐφηρμόσαμεν τῇ κατασκχευῇ τὸν τρύττον τοῦτον. 


4. ἀνάλημμα)] α' vel xa' λῆμμα vel alium quempiam numerum, qui 5 ! 
in «v« corrumpi facile potuerit, coni. Hw 4. τῶν προειρημένων S 
41. χοχλοειδής ABS, sed in A prime, ut videtur, manus 4 expunxit et y ———"7 
superscr. πρώτηι À, corr. BS 42. διὰ τὸ προδειχϑὲν Eutoc. —— 
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Nicomedes demonstravit5); et nos in commentario ad Diodori 
analemimna 9), cum angulum tripartito secare institueremus, 
illa linea usi sumus. | 

lam ex his quae diximus manifestum est, si angulus, 
velut ηαβ, et punctum extra angulum, velut y, data sint, 
rectam y» ita duci posse, ut eius pars x77, quae ost inter 
lineam conchoidem et rectam ag, aequalis sit datae rectae !). 

Ducatur a puncto y ad rectam αβ perpendicularis 439 
οὐ usque eo producatur, ut ϑὃ datae reclae aequalis sit, et 
polo 7 ac dato intervallo, id est 09, et canone «af describa- 
tur linea conchoides prima &ó5; haec igitur, ut statim dixi- 
mus, cum recta αἢ concurret. Concurrat in puncto 9$, et 
iungatur recta yn; erit igitur eius pars xo aequalis datae 
rectae. 

XXVII. Sunt tamen qui commodiorem usum sequentes 
regulam puncto » apponant ac moveant, donec experiendo 
recla inter rectam af et lineam 50: abscissa aequalis datae 
facta sit, quod cum ita se habeat, demonstratur id quod ab 
initio (XXVI) propositum est (scilicet cubus cubi duplus in- 
venitur). Sed prius, datis duabus rectis duae mediae in 
continua proportione sumuntur, quarum constructionem tan- 
tum Nicomedes exposuit, nos autem demonstrationem quoque 
ad constructionem aptavimus hunc in modum. 


5) Vide Eutoc. p. 147 sq. 


6) Libri mathemalici litulus «&»veAguu« iure suspectus videatur, 
quare nos in adnot. ad Graeca coniecimus ad Diodori lemma primum 
vel unum et vicesimum vel aliud quotumcunque hunc Pappi commen- 
trarium scriptum esse. 


4) Idem Nicomedis problema exstat apud &utoc. p. 448 sq. 





— — 


p. 449, attamen apud Pappum τὸ προλεχϑὲν recte scriptum esse vide- 
lur, quoniam hic illud Nicomedis, quod est spud Eutocium p. 148, 
non demonstravit, sed tantummodo commemoravit (supra p. 244, 26) 
43. ἐπιζεύχϑω A, corr. BS 45. KII. A! in marg. (BS) παρατε- 
ϑέντες ABS, corr. Hu auctore Co 46. 47. ἀπολαμβανομένη A? ex 
ἀπολαμβάνομεν ἢ 49. λέγω --- εὑρίσκεται interpolata esse videntur 
88. μόνον Hu (tantum Co) pro μόνην 


Prop. 
23 
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13 “εδόσϑωσαν yàg δύο εὐϑεῖαι αἱ ΓΑ͂ 7444 πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον κατὰ τὸ συνεχὲς &b- 
ρεῖν, καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ .4ΒΓ.1 παραλληλόγραμμον, 
καὶ τετμήσθω δίχα ἑκατέρα τῶν 4B ΒΓ τοῖς 4 E σημείοις, 
καὶ ἐπιζευχϑεῖσα μὲν ἡ 4.4 ἐκβεβλήσϑω καὶ συμπεπτέεω 5 
τῇ ΓΒ ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ H, τῇ δὲ ΒΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
ΕΖ, καὶ προσβεβλήσϑθω ἡ ΓΖ ἴσῃ οὖσα τῇ 44, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ ΖΗ καὶ αὐτῇ παράλληλος ἡ ΓΘ, καὶ γωνίας 
οὔσης τῆς ὑπὸ τῶν ΚΓΘ ἀπὸ δοϑέντος τοῦ Ζ διήχϑω ἡ 
ZOK ποιοῦσα ἴσην τὴν OK τῇ 44 ἢ τῇ ΓΖ (τοῦτο γὰριυ 
ὡς δυνατὸν ἐδείχϑη διὰ τῆς κοχλοειδοῦς γραμμῆς), καὶ 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ K.4 ἐκβεβλήσθω καὶ συμπιπτέετω τῇ 4B 
ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ ’ λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ..1Γ πρὸς KT, 

ἢ ΚΓ πρὸς ΜΗΑ͂, καὶ ἡ M.4 πρὸς τὴν 4.4. 
Ἐπεὶ ἡ ΒΓ τέτμηται δίχα τῷ Ε καὶ πρόσκειται αὐτῇ 15 

ἡ ΚΓ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΚΓ᾽ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσον ἐστὲν τῷ 

ἀπὸ ΕΚ. κοινὸν προσχδίσϑω τὸ ἀπὸ EZ: τὸ ἄρα ὑπὸ 

ΒΚΓ μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕΖ, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ ΓΖ, ἴσον 

ἐστὶν τοῖς ἀπὸ KEZ, τουτέστιν τῷ ἀπὸ ΚΖ. καὶ ἐπεὶ 

ὡς ἡ ΜΑ͂ πρὸς 418, ἡ M4 πρὸς 44K, ὡς δὲ ἡ Md πρὸς 20 

AK, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, καὶ ὡς ἄρα ἡ Ma4 πρὸς .48, 


4 sqq. “εδόσϑωσαν eic. usque ad finein cap. 48 item e Nicomedis 
libro περὶ χογχοειδϑῶν γραμμῶν repetita habet Eutocius in Archimedis 
de sphaera et cylindro librum II p. 449 ed. Torell. 4. al ΓΑ͂ ΔΑ ABS 
Eutocius, et sic ubique in hac demonstratione 77 occurrit, ubi rectius 
Pappus Ill cap. 24 4 babet, et vice versa .f pro . 2 8. χατὰ τὸ συν- 
ἐχὲς B! Eutoc., τὸ om. AS, expunx. Β' 8. συμπεπληρώσϑω) hinc us- 
que simillimus est demonstrationis contextus ci qui apud Pappum supra lll 
cap. 24 legitur τὸ .4BT 4 Eutoc., τὸ 48ΓΩ ABS 4. τοῖς 4E A, 
τοῖς δὲ B, distinx. S 5. ἐπιζευχϑεισαν (sine acc.) A, corr. BS 
7. προσβεβλήσϑω ABS Eutoc., ἐπεζεύχϑω Pappus supra p. 60, 2 
8. χαὶ (ante γωνέας) add. Eutoc. et Pappus p. 60, 8 9. ἀποδοϑέν- 

' rog ΑΒ, distinx. 8 44. xoylotidoUc ABS, sed in A prima, ut videtur, 





manus à expunxit et y superscr. 45. "Ens ABS Eutoc., ᾿Επεὶ γὰρ 
Pappus p. 60, 30 46. ἄρα ὑπὸ BKT Peppus p. 60, 34 Eutoc., ἄρα 
ὑπὸ ΒΓΚ ABS τοῦ ἀπὸ ΓΕ Peppus |. c. Eutoc., τοῦ PE AB, 


τοῦ y S 48. μετὰ τὼν ἀπὸ ΓΕΖ Pappus p. 60, 23, μετὰ τῶν ἀπὰ 
ALEZ ABS, μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕ ΕΖ ERutoc, 
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Datae enim sint duae rectae 74 4a inter se perpendicula- Prop. 
res. quarum duae mediae continuo proportionales inveniantur. 
A Compleatur αβγλ 
parallelogrammum, et 
rectae af 8y in punctis 
ὃ & bifariam secentur, 
et iuncta 40 producatur 
rectaeque yf productae 
occurrat in puncto ῃ, et 
rectae 8» perpendicula- 
ris ducatur &b, cuius 
punctum ζ ita sumatur, 
ul iuncta γξ aequalis sit 
rectae ad, et iungatur 
bn eique parallela du- 
catur y9, et productá By ad punctum * (adhuc definiendum), 
cum datus sit angulus xy9."**), a dato puncto ζ recta C2x ita 
ducatur, ut 9x aequalis sit rectae aó sive γζ (hoe enim fieri 
posse per conchoidem lineam propos. 25 demonstratum cst, 
et iuncta xÀ producatur occurratque rectae ge productae in 
puncto 4; dioo esse Ày : yx — yx : ua — μα: αλ. 
Quoniam f» bifariam secta est in puncto s eique :n eá- 
dem reclá addita est yx, est igitur (elem. 2. 6j: 
B*-*xy -- ye? 22 &x?. Commune addatur 6&7; est igitur 
Bx - xy -- ys? -Ε εἴ 6x? -π 5C, id est 
Bx: xy -- yC2 τῷ x(?. Et quoniam propter parallelas αλ 
Bx est 
μα: ag — μᾶ : Àx, et propler parallelas ug Ày 
LÀ ;Àx τὸ By : yx, est igitur etiam 





δ) Conf. supra Ill propos. 5, viu, Eutoc. p. 449. 


**| Quoniam rectanguli «gyÀ latera «À Ày positione et magnitudine 
data sunt et «d dimidia ef est, ex constructione igilur triangulum 58d 
triangulo 4«J aequale et simile est; ergo, quia recta est λδη, punctum 
ἢ datum est. Sed propter.dat. 43 triangulum :y4 specie datum est, 
el, quia ἐγ γᾷ magnitudine datae sunt, detum est etiam punctum [. 
Ergo propter dat. 44 angulus εηξ datus est, itaque eliam, qui huic ae- 
qualis est, angulus χγϑ. 
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οἴτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ. καὶ ἔστι τῆς μὲν .1Β ὑμίσεια F 
.{4, τῆς δὲ ΒΓ διπλῇ ἡ DH: ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἡ M4 
πρὸς 444, οὕτως ἡ 
HI πρὸς ΚΓ. ἀλλ᾽ 
ὡς ἡ ΗΓ πρὸς ΓΚ,ὃ 
οὕτως ἡ ΖΘ πρὸς OK 
διὰ τὰς παραλλήλους 
τὰς HZ ΓΘ᾽ καὶ ov»- 
ϑένει ἄρα ὡς ἡ MA 
πρὸς 4.4, ἡ ΖΚ πρὸς iw 
ΚΘ. ἴση δὲ ὑπόκειται " 
καὶ 1) 444 τῇ ΘΚ [ἐπεὶ 
καὶ τῇ ΓΖ ἴση ἐστὶν 
ἡ 444]: ἴση ἄρα καὶ 
ἡ M4 τῇ ΖΚ' ἔσον 15 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ Μ.1 τῷ ἀπὸ ΖΚ. καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ 
ἼΔ ἴσον τὸ ὑπὸ ΒΙΜ.Α μετὰ τοῦ ἀπὸ 4.4, τῷ δὲ ἀπὸ 
ΖΚ ἴσον ἐδείχϑη τὸ ὑπὸ ΒΚΓΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΙ᾽, ὧν τὸ 
ἀπὸ ΑΔ ἴσον τῷ ἀπὸ ΓΖ (ἴση γὰρ ὑπόκειται ἡ 44 τῇ 
ΓΖ): ἔσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΒΜΑ͂ τῷ ὑπὸ ΒΚΙΓ ὡς ἄρα υ 
j MB πρὸς ΒΚ, ἡ ΓΚ πρὸς ΜΑ͂. ἀλλ᾽ ὡς ἡ BM πρὸς 
BK, ἡ AT πρὸς ΓΚ’ ὡς ἄρα ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ, ἢ ΓΚ πρὸς 
ΑΜ. ἔστι δὲ xal ὡς η ΜΒ πρὸς ΒΚ, ἡ ΜΑ͂ πρὸς 44,1: xai 
ὡς ἄρα ἡ ΑΓ πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς 4M, xai ἡ 44M 
πρὸς d 1. 25 
44 x9'. Τούτου δειχϑέντος πρόδηλον ὅπως δεῖ κύβου δο- 
ϑέντος κύβον ἄλλον εὑρεῖν κατὰ τὸν δοϑέντα λόγον. 
Ἔστω γὰρ ὁ δοϑεὶς λόγος τῆς 24 εὐθείας πρὸς τὴν 
B, καὶ τῶν .4 B δύο μέσαι ἀνάλογον κατὰ τὸ συνεχὲς * 
εἰλήφϑωσαν at D 4 ἔσται ἄρα ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν B, ob-30 
τως ὃ ἀπὸ τῆς .4 κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς D κύβον" τοῦτο 
γὰρ δῆλον ἐκ τῶν στοιχείων. 
15 λ΄. Eig τὸν τετραγωνισμὸν τοῦ κύκλου παρελήφϑη τις 





3. post ἡ FH add. ἐπεὶ xel ἡ .1Γ τῆς .44 Eutoc. 8. τὰς 1Ζ 
ΓΘ Pappus p. 62, 1 Eutoc., ἡ ZI'8 AB!, s; y9 B3S 412. ἐπεὶ — 
44. ἡ 44.f] conf. supra ad p. 62, 2. 8 147. τὸ ὑπὸ ΒΜ. Pappus p. 63, 5 
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μα: oap τε üy:yx. Et est aff 2 2a0, e fy — 1) 

(quia nf τῷ aÀ z By); ergo crit 
| etiam 

μα: αὃ —— ny: yx. Sed propter parallelas $C γϑ est 
ny : yk — 09 : 9x; ergo eliam 
componendo 

HÓ : αὃ — Dx : 9x. Sed ex hypothesi est αὖ Ξε x 
ergo eliam μὸ Ξξ Lx, οἱ 

μὸΣ z xL. Et propler elem. 2, 6 est 

uà? - Bu. ua -- aÓ?, et supra demonstratum est 

xL? τὸ βχα.χγ - yD. lam in his est αὖ 2 72? (nam 

ex hypothesi est αὖ — γζ) ; ergo 
eliam subtrahendo 

fà: μα — Bx-xy, id est proporlione facta (elem. 6, 16) 

HB : Bx τ yx: μα. Sed propter parallelas ug .γ est 
HB : Bx τὸ Ày : yx; ergo etiam 

Ày : γκ τ yx : μα. Sed. propler. parallelas 8x αλ est 
Lg : Bx - μα: αλ, ideoque 

y* : μα — μα: aÀ; ergo eliam 

Ày : yx 2 yx : ua — μα: αλλ. 


XXIX. Hoc demonstrato apparet, quomodo, dato cubo, 
alium cubum iuxta datam proportionem invenire oporteat. 
—4 5 δ Sit enim data proportio « : B, et rec- 
i—————4 . tarum α B duae mediae in continua propor- 
7. ᾿ς ione sumantur y Ó; erit igitur a: β — 
m , € :35?; hoc enim manifestum est ex ele- 
β mentis (ὁ def. 11. 8, 12. 11, 35). 


XXX. Ad circuli quadraturam a Dinostrato!), Nicomede 


4) Conf. Chasles, Apercu historique etc. , p. 28 versionis German., 
Bretschneider, Geometrie vor Euklides, p. 96, Herm. Hankel, Geschichte 
der Mathematik, p. 454. 


—— — —Ó .ἅ- 


Eutoc., τὸ ἀπὸ BM.4 ABS 21. ἡ ΓΚ πρὸς M.A Peppus p. 62, 9. 40, 
ἡ KT πρὸς AM Eutoc. V?, ἡ 4r πρὸς FK ABSV 32. xaà ante ὡς 
ἄρα add. Pappus p. 62, 40 Eutoc. V? 44. 23. ἡ ΓΚ πρὸς 4M — 
ἡ MB πρὸς BK Pappus p. 62, 44. 42, ἡ ΓΚ πρὸς 4M. ἔστι δὲ καὶ ὡς 
ἡ .1Γ πρὸς ΓΚ Eutoc., om. ABS 26. ΧΘ Α' ἰῃ marg. (BS; 329. τῶν 
AB AS, distinx. B 80. αἱ ΓΖ A, distinx, ΒΒ 88. ἃ A! in marg. (BS; 


Prop. 
25 
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ὑπὸ Δέινοστράτου xai Νικομήδους γραμμὴ καί τινων ἄλλων 
νεωτέρων ἀπὸ τοῦ περὶ αὐτὴν συμπτώματος λαβοῦσα τοὺ- 
voua καλεῖται yàg ὑπ᾽ αὐτῶν τετραγωνίζουσα xci γένεσιν 
ἔχει τοιαύτην. 
Ἐχχείσϑω τετράγωνον τὸ ΒΓΔ καὶ ττερὶ κέντρον τὸ 5 

44 περιφέρεια γεγράφϑω ἡ BEA, καὶ κινείσϑω 17, μὲν .4B 
οὕτως ὥστε τὸ μὲν f$ σημεῖον μένειν τὸ δὲ Β φέρεσθαι 
χατὰ τὴν BEA περιφέρδιαν, ἡ δὲ Bl παράλληλος ἀξδὶ δια- 


᾿ μένουσα τῇ .44 τῷ B σημείῳ φερομένῳ κατὰ τῆς B.4 


συνακολουϑείτω, xal ἐν ἴσῳ χρόνῳ ἣ τὲ «ΑΒ κινουμένη 10 
ὁμαλῶς τὴν ὑπὸ B.44 γωνίαν, τουτέστιν τὸ B σημεῖον τὴν 
ΒΕΖ περιφέρειαν, διανυέτω, καὶ ἡ ΒΓ τὴν B.4 εὐϑεῖαν 
παροδευέτω, τουτέσειν τὸ B σημεῖον κατὰ τῆς B.4 φερέσϑω. 
συμβήσεται δῆλον τῇ 44 εὐϑείᾳ ἅμα ἐφαρμόζειν ξκατέραν 
τήν τε .4B xoi τὴν ΒΓ. τοιαύτης δὲ γινομένης κινήσεως 15 
τεμοῦσιν ἀλλήλας ἐν τῇ (ορᾷ αἱ ΒΓ B.4. εὐϑεῖαι κατά τι 
σημεῖον αἰεὶ συμμεϑιστάμενον αὐταῖς, ὑφ᾽ οὗ σημείου γρά- 
φεταί τις ἐν τῷ μεταξὺ τύπῳ τῶν τε Β.24 εὐϑειῶν καὶ 
τῆς BE. περιφερείας γραμμὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοίλη, οἵα ἐστὶν 
ἡ BZH, ἣ καὶ χρειώδης ξῖναι δοχεῖ πρὸς τὸ τῷ δοϑέντι 20 
χύχλῳ τετράγωνον ἴσον εὑρεῖν. τὸ δὲ ἀρχικὸν αὐτῆς σύμ- 
πτωμα τοιοῦτόν ἐστιν. ἥτις γὰρ ἂν διαχϑῇ τυχοῦσα πρὸς 
τὴν περιφέρειαν, ὡς ἡ AZE, ἔσται ὡς ὅλη ἡ περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΔ, ἡ ΒΑ͂ εὐθεῖα πρὸς τὴν ΖΘ' τοῦτο γὰρ ἐκ τῆς 
γενέσεως τῆς γραμμῆς φανερόν ἐστιν. 25 
λα΄. “υσαρεστεῖται δὲ αὐτῇ ὁ Σπόρος εὐλόγως διὰ 


|. ὑπὸ νιχοστράτου D νικοδήμου AB, γιχκομήδου B! To, corr. 
S δ. τὸ AB T4 AS, coniunx. B x«i add. To auctore Co 
6. ἡ add. Hu 3. τῶι ΒΑ To, τὸ B B, τῷ et τὸ B Paris. 2868 S 
σημεῖον φέρον ἐν ὧν ABS, corr. To κατὰ τῆς B.4 To pro καιὰ 
τῆς B 40. συναχολουϑεῖ τῶι AS, συναχολουϑεὶ τὸ B, corr. Sca To 
xal add. To κινουμένης AB?S, corr. B! 42. περιφέρειαν add. To 
auctore Co 43. παροδευέτω Hu, {{{{Ππνέτω A (sed initio vestigia 
litterarum παρ comparent), ..... &vétt B! S, παραλευέτω B9, παραβεβέτω 
e "cod. Vat." affert atque inde παραβαενέτω scribit To 44. δῆλον) 
δὴ vel δηλονότι coni. Hu εκατερα Α, ἑχατέρα B, corr. 8 $0. ἣ 
add. Hu χρειῶδες ABS, corr. To euctore Co 48. 28. πρὸὺς τὴν — 
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aliisque nonnullis recentioribus linea quaedam adsumpta est, 
quae ex ipsius proprietate nomen accepit. Quadratix enim ab 
ills vocatur et huiusmodi ortum habet. 
Exponatur quadratum αβγὸ, et 
/ circa centrum « circumferentia βεδ 
describatur, et recta quidem af ita 
moveatur, ut punctum a maneat ac 
B feratur in circumferentia βεδ, recla 
autem fy, parallela semper ipsi αὖ 
manens, punctum f, dum fertur in 
βα ἢ, comitetur, atque eodem tem- 
ὃ pore et recta af aequabiliter progre- 
diens angulum βαδ, id est punctum 
B circeumferentiam eO, percurrat, et recta 8y ipsam fla praeter- 
vehatur, id est punctum f rectam fa permeet. Eveniet igi- 
lur, ut simul et ag et 8y cum recta αὖ congruant. taque, 
dum huiusmodi motus peragitur, rectae αβ By in eo motu 
se invicem secabunt in puncto aliquo semper cum ipsis pro- 
grediente, a quo puncto in spatio inter rectas ga aó et 
cireumferentiam 8sÓ,linea quaedam ad easdem partes con- 
cava, qualis est βζη, describitur, quae quidem utilis esse 
videtur ad quadratum dato circulo aequale inveniendum. 
Principalis autem eius proprietas haec est, ut, si quaelibet 
recla, velut ate, ad circeumferentiam ducatur, sit ut tota 
circumferentia βεδ ad &Ó, ita recta fa ad C9; hoc enim ex 
ortu lineae manifestum est. 
XXXI. Sed ea linea Sporo his de causis iure displicet 1). 


) 





G 


*) Punctum f, pro utriusque rectarum αβ &y peculiari motu, di- 
verso sensu accipiendum esse apparet; est enim I: rectae «f terminus 
ac fertur in circuli quadrante, II: rectae 8y initium ac ferlur in fla, 
totam fy parallelam sibi ipsi semper manentem secum trahens. 

4) Heec argumenta, quae contra lineae constructionem afferuntur, 
non ita magni momenti esse demonstrat Bretschneider l. c. 


ὁλη ἡ add. Hu auctore Co (εὐϑεῖα πρὸς Tr περιφέρειαν, ὡς ἡ BZE, 
ἔσται ὅλη ἡ ΒΕ. add. To) 34. ἡ B/fi ἡ BA περιφέρεια AB, ἡ ΒΓ 
To, corr. S Co 26. ἀκα (sic) ΑἹ in marg. (S), om. B αὐτῷ 'prop- 
ter proximum λαμβάνει: conf. p. 255 adnot. 2) coni. H« 
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u&lov οὕτως ὥστε διὰ ταντὸς φέρεσθαι τὸ 4 ἐπὶ τῆς 48 
εὐϑείας καὶ μὴ ἐχπίπτειν ἑλκομένης τῆς l'AEZ διὰ τοῦ E. 
τοιαύτης δὴ κινήσεως γενομένης ἐφ᾽ ἑκάτερα φανερὸν ὅτι 
τὸ Γ σημεῖον γράψει γραμμὴν οἵα ἐστὶν ἡ “ΓΙ, καὶ ἔστιν 
αὐτῆς τὸ σύμπτωμα τοιοῦτον. ὡς ἂν εὐϑεῖα προσπίπτῃ ὃ 
τις ἀπὸ τοῦ Ε σημείου πρὸς τὴν γραμμήν, τὴν ἀπολαμβα- 
νομένην μεταξὺ τῆς τε 4B εὐϑείας καὶ τῆς «ΓΙ γραμμῆς 
ἴσην εἶναι τῇ ΓΖ εὐθείᾳ" μενούσης γὰρ τῆς «48 καὶ μέ- 
vovroc toU E σημείου, ὅταν γένηται τὸ d ἐπὶ τὸ H, ἡ L4 
εὐθεῖα τῇ ΗΘ ἐφαρμόσει καὶ τὸ D σημεῖον ἐπὶ τὸ O10 
πεσεῖται ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΩ͂ τῇ ΗΘ. ὁμοίως καὶ ἐὰν 
ἑτέρα τις ἀπὸ τοῦ Ε σημείου πρὸς τὴν γραμμὴν προσπέσῃ, 
τὴν ἀποτεμνομένην ὑπὸ τῆς γραμμῆς καὶ τῆς 4 εὐϑείας 
ἴσην ποιήσει τῇ L4 [ἐπειδὴ ταύτῃ ἴσαι εἰσὶν αἱ προσπίπ- 
τουσαι]. καλείσθω δέ, φησιν, ἡ μὲν 4,8 εὐϑεῖα κανών, 15 
τὸ δὲ σημεῖον πόλος, διάστημα δὲ ἡ P4, ἐπειδὴ ταύτῃ 
ἴσαι εἰσὶν αἱ προσπίπτουσαι πρὸς τὴν ΑΓΙΜ γραμμήν, 
αὐτὴ δὲ ἡ ΑΓΙΜ γραμμὴ κοχλοειδὴς πρώτη «(ἐπειδὴ καὶ ἡ 
δευτέρα καὶ ἡ τρίτη καὶ ἡ τετάρτη ἐκτίϑεται εἰς ἄλλα 
ϑεωρήματα χρησιμεύουσαι). 20 


40 xL'. Ὅτι δὲ ὀργανικχῶς δύναται γράφεσθαι 7) γραμμὴ 
καὶ ἐπ᾽ ἔλαττον ἀεὶ συμπορεύεται τῷ κανόνι, τουτέστιν 
ὅτι πασῶν τῶν ἀπὸ τινων σημείων τῆς “ΓΘ γραμμῆς ἐπὶ 
τὴν 4B εὐθεῖαν καϑέτων μεγίστη ἐστὶν ἡ F4 κάϑετος, 
ἀεὶ δὲ ἡ ἔγγιον τῆς Γά ἀγομένη κάϑετος τῆς ἀπώτερον 25 
μείζων ἐστίν, xai ὅτι, εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τοῦ κανόνος 
χαὶ τῆς κοχλοειδοῦς ἐάν τις ἢ εὐθεῖα, ἐχβαλλομένη τμη- 
ϑήσεται ὑπὸ τῆς κοχλοειδοῦς, αὐτὸς ἀπέδειξεν ὁ Nixo- 


— -.-.. — —MM—Ó— 


3. τῆς ΓΙ EZ AB, coniunx. S 6. τις Sca (qwaepiam Co) pro 
τῆς 8. εἶναι!) ποιεῖ ἤμ τὴν F4 εὐϑειαν A(BS), corr. man. rec. 
in S — 44. πεσεῖται add. Hu.—— 44. 45. ἐπειδὴ — προσπίπτουσαι ex 
proximis inepte huc translata del. Hw 47. af om. AB!S, add. B? 
48. χογχοειδὴς Αἴ, corr. A? BS 49. ἐχιίϑενται Hu 34. KZ A! in 
marg. (BS) 39. συμπορεύεσθαι ABS, corr. H« auctore. Co 35. δὲ 
p eyyttor A, Spirit. et acc. add. B, corr. S 27. χοχλοειδοῦς AB? 
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punctum & atiracta ita, ut. punctum à semper in recta ap 
moveatur neque, dum recta γδδζ per puncum 2 attrahitur, 
excidat?). Itaque cum huiusmodi motus in utramque par- 
tem fiat, punctum » apparet describere lineam qualis est 
Àyu, cuius proprietas haec cst. Utcunque recta quaedam a 
puncto & ad lineam ducitur, eius rectae pars inter rectam 
αβ et lineam àyu abscissa aequalis est rectae yd; nam cum 
et recta af et punctum & maneant, si punctum Ó pervenerit 
in punctum 5, recta yó cum 59 congruet et punctum γ ca- 
det in punctum 2; ergo aequales sunt rectae γῇ rJ. Simi- 
liter, si alia recta a puncto & ad lineam ducetur, haec par- 
tem inter lineam et rectam af abscissam aequalem rectae yó 
efficiet. Et vocetur, inquit! , recta af canon, punctum & 
polus, recta yÓ intervallum, quoniam huic rectae aequales 
sunt quaecunque ad lineam Ayu eo quo dicimus modo du- 
cuntur; ipsa autem ἀγμ linea conchoides prima «appelletur 
(quoniam etiam secunda et tertia et quarta exponuntur, quae 
ad alia theoremata utiles sunt). 


XXVlIl. Sed eam lineam instrumenti ope describi posse, 
eamque propius semper ad canonem accedere, id est, om- 
nium perpendicularium quae a quibuscunque lineae ἀγθμ 
punctis ad rectam αβ ducuntur maximam esse γδ, et sem- 
per perpendicularem quae propius yó ducitur maiorem esse 
remotiore, et, si recta quaedam in spatium inter canonem οἱ 
conchoidem incidat, hanc productam a conchoide secari, ipse 


3) Reclae ydej motum, qualis animo scriptoris obversatur, in figura 
lineis per puncla expressis significavimus. 


4) Eutoc. p. 147: ypaq ἡσεταί τις γραμμή, οἵα ἐστὶν ἡ ΜΝ (apud 
. Pappum ἡ Z4PM ), ἥντινα χαλεῖ Νιχομήδης xoyyotidij πρώτην γραμμήν, 
χαὶ διάστημα μὲν τῆς γραμμῆς τὸ EK (apud Pappum τὸ FP; μέγεϑος 
τοῦ xavovog, πόλον δὲ τὸ .1 (apud Pappum τὸ E). 


(om. B!) S, sed Z expunxit et γ superscr. prima, ut videtur, manus in 
A, item proximo versu ἢ; διαχϑὴ coni. Hu 38. ὑπέδειξεν ABS, 
corr. H« 
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μήδης, καὶ ἡμεῖς ἐν τῷ εἰς τὸ ἀνάλημμα Διοδώρου, τρίχα 
τεμεῖν τὴν γωνίαν βουλόμενοι, χεχρήμεϑα τῇ προειρημένῃ 
γραμμῇ. 

41 “ιὰ δὴ τῶν εἰρημένων φανερὸν ὡς δυνατόν ἔστιν γω- 
νίας δοϑείσης ὡς τῆς ὑπὸ H.4B καὶ σημείου ἐκτὸς αὐτῆς ὃ 
τοῦ D διάγειν τὴν ΓΗ͂ xoi ποιεῖν τὴν ΚΗ μεταξὺ τῆς 
γραμμῆς καὶ τῆς 4B ἴσην τῇ δοϑείσῃ. 





Ἤχϑω κάϑετος ἀπὸ τοῦ Γ σημείου ἐπὲ τὴν .4B ἡ ΓΘ 
χαὶ ἐχβεβλήσϑω, καὶ τῇ δοϑείσῃ ἴση ἔστω ἡ 4O, xai πόλῳ 
μὲν τῷ D, διαστήματι δὲ τῷ δοϑέντι, τουτέστιν τῇ 40, 10 
χανόνι δὲ τῷ «48 γεγράφϑω κοχλοειδὴς γραμμὴ πρώτη ἡ 
E4H' συμβάλλει ἄρα τῇ J4H διὰ τὸ προλεχϑέν. συμ- 
βαλλέτω κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεζεύχϑω 5 DH: ἴση ἄρα καὶ 
ἡ ΚΗ τῇ δοϑείσῃ. 

42 xp. Τινὲς δὲ τῆς χρήσεως ἕνεκα παρατιϑέντες κανόνα 1ὺ 
τῷ D κινοῦσιν αὐτόν, ἕως ἂν ἐκ τῆς πείρας ἡ μεταξὺ ἀπο- 
λαμβανομένη τῆς 4B. εὐθείας καὶ τῆς ΕΟΉ γραμμῆς ἴση 
γένηται τῇ δοϑείσῃ" τούτου γὰρ ὄντος τὸ προχείμενον ἐξ 
ἀρχῆς δείχνυται (λέγω δὲ κύβος κύβου διπλάσιος εὑρίσχεται). 
πρότερον δὲ δύο δοθεισῶν εὐϑειῶν δύο μέσαι χατὰ τὸ 20 
συνεχὲς ἀνάλογον λαμβάνονται, ὧν ὃ μὲν Νικομήδης ti» 
χατασχευὴν ἐξέϑετο μόνον, ἡμεῖς δὲ καὶ τὴν ἀπόδειξιν 
ἐφηρμόσαμεν τῇ κατασχευῇ τὸν τρύττον τοῦτον. 


4. ἀνάλημμα) α΄ vel κα΄ λῆμμα vel alium quempiam numerum, qui 
in «v« corrumpi facile potuerit, coni. Hu 4. τῶν προειρημένων S 
41. χοχλοειϑής ABS, sed in A prima, ut videtur, manus 4 expunxit et y 
superscr. πρωτηι À, corr. BS 412. διὰ τὸ προδειχϑὲν Eutoc. 
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Nicomedes demonstravit 5;; et nos in commenlario ad Diodori 
analemma 9),, cum angulum tripartito secare institueremus, 
illa linea usi sumus. | 

lam ex his quae diximus manifestum est, si angulus, 
velut ηαβ, et punctum extra angulum, velut y, data sint, 
rectam yn ita duci posse, ut eius pars xy, quae est inter 
lineam conchoidem et rectam af, aequalis sit datae rectae !). 

Ducatur a puncto γ ad rectam αβ perpendicularis γϑ 
el usque eo producatur, ut 9ó datae rectae aequalis sit, et 
polo γ ac dato intervallo, id est 99, et canone afi describa- 
tur linea conchoides prima &ó5; haec igitur, ut statim dixi- 
mus, cum recta a7 concurret. Concurrat in puncto 5, el 
iungatur recta yn; erit igitur eius pars xo aequalis datae 
rectae. 

XXVIII. Sunt tamen qui commodiorem usum sequentes 
regulam puncto y apponant ac moveant, donec experiendo 
recta inter rectam a et lineam &0» abscissa aequalis datae 
facta sit, quod cum ita se habeat, demonstratur id quod ab 
iniio (XXVI) propositum est (scilicet cubus cubi duplus in- 
venitur). Sed prius, datis duabus rectis duae mediae in 
continua proportione sumuntur, quarum constructionem tan- 
tum Nicomedes exposuit, nos autem demonstrationem quoque 
ad constructionem aptavimus hunc in modum. 


δ) Vide Eutoc. p. 447 sq. 


6) Libri mathematici litulus «vaAguu« iure suspectus videatur, 
quare nos in adnot. ad Graeca coniecimus ad Diodori lemma primum 
vel unum et vicesimum vel aliud quotumcunque hunc Pappi commen- 
larium scriptum esse. 


1) Idem Nicomedis problema exstet apud futoc. p. 448 sq. 


p. 449, attamen apud Pappum τὸ προλεχϑὲν recte scriptum esse vidce- 
lur, quoniam hic illud Nicomedis, quod est spud Eutocium p. 148, 
non demonstravit, sed tantummodo commemoravit (supra p. 244, 36) 
43. ἐπιζεύχϑω Α, corr. BS 45. KH A! in marg. (BS) παρατε- 
ϑέντες ABS, corr. Hu auctore Co 46. 47. ἀπολαμβανομένη A? ex 
ἀπολαμβάνομεν ἢ 419. λέγω --- εὑρίσκεται interpolata esse videntur 
33. μόνον Hu (tantum Co) pro μόνην 


Prop. 
48 
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43 -eóáo9ugay yàg δύο εὐϑεῖαι αἱ L4 ΛΑ͂ πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις, ὧν δεῖ δύο μέσας ἀνάλογον χατὰ τὸ συνεχὲς 6&b- 
ρεῖν, xai συμπεπληρώσϑω τὸ “ΒΓΑ παραλληλόγραμμον, 
καὶ τετμήσθω δίχα ἑκατέρα τῶν 4B ΒΓ τοῖς 4 E σημείοις, 
καὶ ἐπιζευχϑεῖσα μὲν ἡ 4.4 ἐχβεβλήσϑω καὶ συμπεπτέτω 5 
sj ΓΒ ἐχβληϑείσῃ κατὰ τὸ H, τῇ δὲ BI πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
EZ, καὶ προσβεβλήσϑω ἡ ΓΖ loy οὖσα τῇ 444, καὶ àne- 
ζεύχϑω ἡ ZH xai αὐτῇ παράλληλος ἡ ΓΘ, καὶ γωνίας 
οὔσης τῇς ὑπὸ τῶν ΚΓΘ ἀπὸ δοϑέντος τοῦ Ζ διήχϑω ἡ 
ZOK ποιοῦσα ἴσην τὴν OK τῇ 444 ἢ τῇ ΓΖ (τοῦτο γὰριυ 
ὡς δυνατὸν ἐδείχϑη διὰ τῆς κοχλοειδοῦς γραμμῆς), καὶ 
ἐπιζευχϑεῖσα ἡ Κι ἐκβεβλήσϑω καὶ συμπιπτέτω τῇ 48 
ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ IM: λέγω ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ 4T πρὸς ΚΓ, 

ἢ ΚΓ πρὸς M.4, καὶ ἡ M4 πρὸς τὴν ΑΑ͂. 
Ἐπεὶ ἡ ΒΓ τέτμηται δίχα τῷ E. καὶ πρόσκειται αὐτῇ 15 

ἡ ΚΓ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΒΚΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶν τῷ 

ἀπὸ ΕΚ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ἀπὸ ΕΖ' τὸ ἄρα ὑπὸ 

ΒΚΓ᾽ μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕΖ, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ ΓΖ, ἴσον 

ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΚΕΖ, τουτέστιν τῷ ἀπὸ ΚΖ. καὶ ἐπεὶ 

ὡς ἢ Md πρὸς 4B, ἡ M4 πρὸς 44K, ὡς δὲ ἡ M. πρὸς 20 

AK, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΚ, καὶ ὡς ἄρα ἡ ΜΗΑ͂ πρὸς 4B, 


4 sqq. “εδόσϑωσαν etc. usque ad finem cap. 43 item e Nicomedis 
libro περὶ χογχοειδῶν γραμμῶν repetita habet Eutocius in Archimedis 
de sphaera et cylindro librum II p. 449 ed. Torell. — 4. αἱ P,4 ΑΛ ABS 
Eutocius, et sic ubique in hac demonstratione 71 occurrit, ubi rectius 
Pappus III cap. 24 7 babet, et vice versa 4 pro . 8. χατὰ τὸ Gv»- 
ἐχὲς B! Eutoc., τὸ om. AS, expunx. B? 3. συμπεπληρωσϑω) hinc us- 
que simillimus est demonstrationis contextus ei qui apud Pappum supra Ill 
cap. 24 legitur τὸ ΑΒΓΑ͂ Eutoc., τὸ 48Γ. ABS &. τοῖς ΖΕ Δ, 
τοῖς dà B, distinx. S — 5. ἐπιζευχϑεισαν (sine acc.) A, corr. BS 
7. προσβεβλήσϑω ABS Eutoc., ἐπεζεύχϑω Pappus supra p. 60, 2 
8. xel (ante γωνέας) add. Euloc. et Pappus p. 60, 8 9. ἀποδοϑέν- 

'" τὸς AB, distinx. S 44. κοχλοειδοῦς ABS, sed in A prima, ut videtur, 


manus ὁ expunxil οἱ y superscr. 45. ᾿Επεὶ ABS Eutoc., ᾿Επεὶ yap 
Pappus p. 60, $0 46. ἄρα ὑπὸ BKT Peppus p. 60, 34 Eutoc., ἄρα 
ὑπὸ BK ABS τοῦ ἀπὸ ΓΕ Pappus |. c. Eutoc., τοῦ PLE AB, 


τοῦ yS 48. μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕΖ Pappus p. 60, 23, μετὰ τῶν ἀπὸ 
.1Ὲ2 ABS, μετὰ τῶν ἀπὸ ΓΕ EZ Eutoc. 
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Datae enim sint duae rectae 74 4a inter se perpendicula- Prop. 
res, quarum duae mediae continuo proportionales inveniantur. 
A Compleatur αβγλ, 
parallelogrammum, et 
rectae «8 By in punctis 
ὃ & bifariam secentur, 
et iuncta δ᾽ producatur 
rectaeque 7f productae 
occurrat in puncto ῃ, et 
rectae f» perpendicula- 
ris ducatur eb, culus 
punctum ζ ita. sumatur, 
ul iuncta γζ aequalis sit 
rectae ad, et iungatur 
bn eique parallela du- 
catur y9, et productá f» ad. punctum * (adhuc definiendum, 
cum daíus sit angulus xy9:.**), a dato puucto ζ recta C9 ila 
ducatur, ut 9x aequalis sit rectae αὖ sive yb (hoc enim fieri 
posse per conchoidem lineam propos. 25 demonstratum cst', 
et iuncta κα producatur occurratque rectae ja productae in 
puncto 4; dico esse Ày : yx — yx : ua - μα: αλ. 
Quoniam f, bifariam secta est in puncto & eique /n eá- 
dem reclá addita est yx, est igitur (elem. 32, 6j- 
B*-xy 4- ye? 2 εκ. Commune addatur εἶ; est igitur 
Bx xy -- ys? -Ε EC? — ex? -- eC, id est 
B*- xy -- yC? — x(?. Et quoniam propter parallelas αλ 
p* est 
μα: ag — uà : Àx, et propler parallelas ug Ày 
HÀ ; ἀκ — fy : yx, est igitur. etiam 





*) Conf. supra Ill propos. 5, vir, Eutoc. p. 449. 


ἘΦ) Quoniam rectanguli αβγὰ latera «à Ay positione οἱ magniludine 
dala sunt οἱ ad dimidia ef est, ex constructione igilur triangulum ηβδ 
triangulo A«d aequale et simile est; ergo, quia recta est Ady, punctum 
ἢ datum est. Sed propter,dat. 43 triangulum ἐγζ specie datum est, 
et, quia ey y£& magnitudine datae sunt, datum est etiam puuctum [. 
Ergo propter dat. 44 angulus εηξ datus est, itaque etiam, qui huic ae- 
qualis est, angulus χγϑ. 
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οὕτως * ΒΓ πρὸς ΓΚ. καὶ ἔστι τῆς μὲν .4B ἡμίσεια F 
.{4, τῆς δὲ ΒΓ διπλῆ ἡ DH: ἔσται ἄρα καὶ ὡς ἡ Md 
πρὸς .14, οὕτως ἡ 
ΗΓ πρὸς ΚΓ. ἀλλ᾽ 
ὡς ? ΗΓ πρὸς lK,; 
οὕτως ἣ ΖΘ πρὸς OK 
διὰ τὰς παραλλήλους 
τὰς ΗΖ ΓΘ. καὶ ov»- 
ϑένει ἄρα ὡς ἡ ΜΖ 
πρὸς 4d, ἡ ΖΚ πρὸς ιυ 
ΚΘ. ἴση δὲ ὑπόχειται ᾿ 
καὶ ἡ 444 τῇ OK [ἐπεὶ 
χαὶ τῇ ΓΖ ἴση ἐστὲν 
ἡ .44|: ἴση ἄρα καὶ 
) M4 τῇ ΖΚ' ἔσον 15 
ἄρα x«i τὸ ἀπὸ M./ τῷ ἀπὸ ΖΚ. καὶ ἔστι τῷ μὲν ἀπὸ 
MA ἴσον τὸ ὑπὸ ΒΙΗ.Α μετὰ τοῦ ἀπὸ 44, τῷ δὲ ἀπὸ 
ΖΚ ἴσον ἐδείχϑη τὸ ὑπὸ ΒΚΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ Zl, wy τὸ 
ἀπὸ 44 ἴσον τῷ ἀπὸ ΓΖ (ἴση γὰρ ὑπόχειται 7) 244 τῇ 
ΓΖ)" ἴσον ἄρα xai τὸ ὑπὸ ΒΙΜΑ͂ τῷ ὑπὸ BKI" ὡς ἄρα 20 
ἡ MB πρὸς BK, ἡ ΓΚ πρὸς Μ.4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ BM πρὸς 
BK, ἣ .1Γ πρὸς ΓΚ: ὡς ἄρα ἡ 4T πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς 
ΑΜ. ἔστι δὲ xal ὡς z ΜΒ πρὸς BK, ἡ M4 πρὸς 441’ καὶ 
ὡς ἄρα ἣ AD πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς 44MM, καὶ ἡ Α 
πρὸς 41. 25 
411 x9'. Τούτου δειχϑέντος πρόδηλον ὅπως δεῖ κύβου δο- 
ϑέντος κύβον ἄλλον εὑρεῖν κατὰ τὸν δοϑέντα λόγον. 
Ἔστω γὰρ ὁ δοϑεὶς λόγος τῆς «4 εὐθείας πρὸς τὴν 
B, καὶ τῶν .4 B δύο μέσαι ἀνάλογον κατὰ τὸ συνεχὲς * 
εἰλήφϑωσαν ai D 4: ἔσται ἄρα ὡς 7) 44 πρὸς τὴν B, οὕ- 30 
τως ὃ ἀπὸ τῆς 24 κύβος πρὸς τὸν ἀπὸ τῆς Dl κύβον' τοῦτο 
γὰρ δῆλον ἐκ τῶν στοιχείων. 
15 λ΄. Eig τὸν τετραγωνισμὸν τοῦ xvxAov παρελήφϑη τις 





3. post ἡ ΓΗ add. ἐπεὶ xoi ἡ .«1Γ τῆς .44 Eutoc. 8. τὰς HZ 
ΓΘ Pappus p. 62, 4 Eutoc., ἡ ZI'8 AB!, sz; y9 B?S 432. ἐπεὶ — 
45. ἡ 4./] conf. supra ad p. 62, 3. 8. 17. τὸ ὑπὸ BM A Pappus p. 63, 5 
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μα: αβ —[y:yx. Et est αβ 2 δ αὖ, οἱ fy — luy 

(quia 9B — aÀ — By); ergo erit 
etiam 

μα: αὃ — ny : yx. Sed propter parallelas $C γϑ est 

ny : y* 22 C9 : 9x; ergo etiam 
: componendo 

μὸ : αὃ — Dx : 9x. Sed ex hypothesi est ad z 9χ 
ergo eliam ud — Lx, et 

nó? zz xL. Et propler elem. 2, 6 est 

μδ2 τ Bu. ua - aÓ?, οὐ supra demonstratum est 

xL? τὸ βχ.χγΚ - yD am in his est a0? — yt? (nam 

ex hypothesi est αὖ zz γζ) ; ergo 
etiam subirahendo 

Pu: μα τ βκ. χγ, id est proportione facta (elem. 6, 16) 

HB : Bx τ yx : μα. Sed propter. parallelas μβ Ày est 
UB : B^ — Ày: yx; ergo etiam 

Ày : yx τε yx : μα. Sed. propter. parallelas 8x αλ est 
UB : Bx τῷ ua : aÀ, ideoque 

y* : ua - μα: αλ; ergo etiam 

Ày : yx τ yx : ua τξῷ 3 μα: αλ. 

XXIX. Hoc demonstrato apparet, quomodo, dato cubo, 

alium cubum iuxta datam proportionem invenire oporteat. 





—a 0 Sit enim data proportio ἃ: B, et rec- 

ι tarum «a B duae mediae in continua propor- 

7... tine sumantur y δ᾽ erit igitur a: β — 

; δ ,, ὅδ: γῆ; hoc enim manifestum est ex ele- 
8 mentis (ὅ def. 11. 8, 12. 11, 33). 


XXX. Ad circuli quadraturam a Dinostrato !, Nicomede 


4) Conf. Chasles, Apercu historique etc. , p. 38 versionis German., 
Bretschneider, Geometrie vor Euklides, p. 96, Herm. Hankel, Geschichte 
der Mathematik, p. 454. 


Eutoc. . τὸ ἀπὸ BM.A4 ABS 31. ἡ ΓΚ πρὸς M.A Pappus p. 62, 9. 10, 
ἡ ΚΙ πρὸς ΑΜ Eutoc. V?, ἡ Ar πρὸς ΓΚ ABSV 32. xai ante ὡς 
ἄρα add. Pappus p. 62, 10 Eutoc. V? 32. 93. ἡ ΓΚ πρὸς 4M — 
ἡ MB πρὸς BK Pappus p. 63, 414. 42, ἡ PK πρὸς 4M. ἔστι δὲ καὶ ὡς 
ἡ -ἸΓ πρὸς ΓΚ Eutoc., om. ABS 26. K6 A! in marg. (BS; 29. τῶν 
AB AS, distinz. B 80. eL ΓΖ A, distinx, BS 83. ἃ ΑἹ in marg. (BS; 





Prop. 
25 
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ὑπὸ Δέινοστράτου xai Νικομήδους γραμμὴ καί τινων ἄλλων 
γβωτέρων ἀπὸ τοῦ περὶ αὐτὴν συμπτώματος λαβοῦσα τοὺ- 
γομα᾽ καλεῖται γὰρ ὑπ᾿ αὐτῶν τετραγωνέζουσα χαὶ γένεσιν 
ἔχει τοιαύτη». 

Ἐκκείσθω τετράγωνον τὸ ΑΒΓΔ, καὶ τιερὶ κέντρον τὸ ὃ 
44 περιφέρεια γεγράφϑω ἡ BEA, καὶ κινείσϑω ἢ μὲν .4B 
οὕτως ὥστε τὸ μὲν «4 σημεῖον μένειν τὸ δὲ B φέρεσθαι 
χατὰ τὴν BEA περιφέρειαν, ἡ δὲ ΒΓ παράλληλος ἀεὶ δια- 
μένουσα τῇ 244 τῷ B σημείῳ φερομένῳ κατὰ τῆς ΒΑ͂ 
συναχολουϑείτω, xal ἐν ἴσῳ χρόνῳ ἣ te .41Β κινουμένη 10 


ὁμαλῶς τὴν ὑπὸ Β.414 γωνίαν, τουτέστιν τὸ B σημδῖον τὴν 


BEA περιφέρειαν, διανυέτω, xai ἡ ΒΓ τὴν ΒΑ͂ εὐθεῖαν 
παροδευέτω, τουτέστιν τὸ B σημεῖον κατὰ τῆς Β.4 φερέσϑω. 
συμβήσεται δῆλον τῇ 444 εὐθείᾳ ἅμα ἐφαρμόζειν ἑκατέραν 
τήν τε .4B xai τὴν ΒΓ. τοιαύτης δὴ γινομένης κινήσεως 15 
τεμοῦσιν ἀλλήλας ἐν τῇ φορᾷ αἱ BU B.4. εὐϑεῖαι κατὰ τι 
σημεῖον αἰεὶ συμμεϑιστάμενον αὐταῖς, ὑφ᾽ οὗ σημείου γρά- 
φεταί τις ἐν τῷ μεταξὺ τύπῳ τῶν τὸ B.44 εὐθειῶν καὶ 
τῆς BE.4 περιφερείας γραμμὴ ἐπὶ τὰ αὐτὰ κοίλη, οἵα ἐστὶν 
ἡ BZH, ἣ καὶ χρειώδης ξἶναι δοχδὶ πρὸς τὸ τῷ δοϑέντι 20 
χύκλῳ τετράγωνον ἴσον εὑρεῖν. τὸ δὲ ἀρχικὸν αὐτῆς σύμ- 
πτωμα τοιοῦτόν ἐστιν. ἥτις γὰρ ἂν διαχϑῇ τυχοῦσα πρὸς 
τὴν περιφέρειαν, ὡς ἢ AZE, ἔσται ὡς ὅλη 7, περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΔ, ἡ B.4 εὐθεῖα πρὸς τὴν ΖΘ’ τοῦτο γὰρ éx τῆς 
γενέσεως τῆς γραμμῆς φανερόν ἔστιν. 25 
λα΄. Δυσαρεστεῖται δὲ αὐτῇ ὁ Σπόρος εὐλόγως διὰ 
|. ὑπὸ νικοστράτου B νιχκοδήμου ΑΒϑ, γιχομήϑου B! To, corr. 
S 5. τὸ 4B T4 AS, coniunx. B x«i add. To auctore Co 
6. ἡ add. Hu 3. τῶι B A To, τὸ f B, τῷ οἱ τὸ f Paris. 2368 S 


σημεῖον φέρον ἐν o: ABS, corr. To κατὰ τῆς B.4 To pro χατὰ 


τῆς B 40. συναχολουϑεῖ τῶι ÀS, συναχολουϑλεῖ τὸ B, corr. Sca To 

xal add. To κινουμένης AB?S, corr. B! 42. περιφέρειαν add. To 
auctore Co 43. παροδευέτω Hu, /[//[evéto A (sed initio vestigia 
litterarum παρ comparent), ..... ευέεω B!S, παραλευέτω B9, παραβεβέτω 
e "cod. Vat." affert atque inde παραβαενέτω scribit To 44. δῆλον) 
δὴ vel δηλονότι coni. Hu — εχατεέρα A, ἑκατέρα B, corr. 8 $0. ἢ 
add. Hw σχρειῶδες ABS, corr. To auctore Co 488. 33. πρὸς τὴν — 
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aliisque nonnullis recentioribus linea quaedam adsumpta est, 

quae ex ipsius proprietate nomen accepit. Quadratix enim ab 
ills vocatur et huiusmodi ortum habet. 

Exponatur quadratum «fy, et 

Α,Λ / circa centrum a circumferentia β8δ 

describatur, et recta quidem af ita 

moveatur, ui punctum « maneat ao 

B feratur in circumferentia 8e, recta 

autem fy, parallela semper ipsi αὖ 

manens, punctum 58, dum fertur in 

βα ἢ, comitetur, atque eodem tem- 

a δ΄ 7 ὃ pore et recta af aequabiliter progre- 

diens angulum βαδ, id est punctum 

B cireumferentiam 8&0, percurrat, et recta By ipsam a praeter- 

vehatur, id est punctum 8 rectam fa permeet. Eveniet igi- 

tur, ut simul et of et βγ cum recta αὖ congruant. [taque, 

dum huiusmodi motus peragitur, rectae af 8» in eo motu 

se invicem secabunt in puncto aliquo semper cum ipsis pro- 

grediente, a quo puncto in spatio inter rectas ga αὃ et 

circumferentiam βεδ, linea quaedam ad easdem partes con- 

cava, qualis est βζῃ, describitur, quae quidem ullis esse 

videtur ad quadratum dato circulo aequale inveniendum. 

Principalis autem eius proprietas baec est, ut, si quaelibet 

recta, velut ate, ad circumferentiam ducatur, sit ut tota 

circumferentia βεδ ad εὖ, ita recta fa ad L9; hoc enim ex 

ortu lineae manifestum est. 

XXXI. Sed ea linea Sporo his de causis iure displicet 1). 

*) Punctum 5, pro utriusque rectarum a8 &y peculiari motu, di- 

verso sensu accipiendum esse apparet; est enim [: reclae af terminus 


ac fertur in circuli quadrante, II: rectae y initium ac fertur in fa, 
totam &y parallelam sibi ipsi semper manentem secum trahens. 


4) Haec argumenta, quae contra lineae constructionem afferuntur, 
non ila magni momenti esse demonstrat Bretschneider l. c. 


01y ἡ add. Hu auctore Co (εὐθεῖα πρὸς τὴν περιφέρειαν, ὡς ἡ BZE, 
ἔσται ὅλη ἡ BEA add. To) φᾷ, ἡ BA ἡ BA περιφέρεια AB, ἡ BP 
To, corr. S (ὦ. 26. 4« (sic) A! in marg. (S), om. B αὐτῷ 'prop- 
ter proximum 4eufereir: conf. p. 255 adnot. 2) coni. Hu 
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ταῦτα. πρῶτον μὲν γὰρ πρὸς ὃ δοκεῖ χρειώδης εἶναι πρᾶγμα, 
τοῦτ᾽ ἐν ὑποϑέσει λαμβάνει. πῶς γὰρ δυνατόν, δύο ση- 
μείων ἀρξαμένων ἀπὸ τοῦ B κινεῖσθαι, τὸ μὲν xat? εὐϑείας 
ἐπὶ τὸ 24, τὸ δὲ κατὰ περιφερείας ἐπὶ τὸ f ἐν log χρόνῳ 
συναποκαταστῆσαι μὴ πρότερον τὸν λόγον τῆς “48 εὐϑείας ὃ 
πρὸς τὴν ΒΕΖ περιφέρειαν ἐπισεάμενον; ἐν γὰρ τούτῳ τῷ 
λόγῳ καὶ τὰ τάχη τῶν κινήσεων ἀνάγχη εἶναι. ἐπεὶ πῶς 
οἷόν τε συναποκαταστῆναι τάχεσιν ἀχρίτοις χρώμενα, “πλὴν 
εἰ μὴ ἂν κατὰ τύχην ποτὲ συμβῇ; τοῦτο δὲ πῶς οὐκ ἄλο- 
γον; ἔπειτα δὲ τὸ τέρας αὐτῆς ᾧ χρῶνται πρὸς τὸν τετρα- 10 
γωνισμὸν τοῦ κύκλου, τουτέστιν χαϑ᾽ ὃ τέμνει σημεῖον τὴν 
444 εὐθεῖαν, οὐχ εὑρίσκεται. νοείσϑω δὲ ἐπὶ τῆς προχκει- 
μένης τὰ λεγόμενα καταγραφῆς ' ὁπόταν γὰρ ot ΓΒ B.4 
φερόμεναι συναπρχατασταϑῶσιν, ἐφαρμόσουσιν τῇ 444 καὶ 
τομὴν οὐχέτι ποιήσουσιν ἐν ἀλλήλαις" παύεται γὰρ ἡ τομὴ 15 
πρὸ τῆς ἐπὶ τὴν 44 ἐφαρμογῆς ἥπερ τομὴ πέρας αὖ ἐγέ- 
verto τῆς γραμμῆς, καϑ᾽ ὃ τῇ .44 εὐθείᾳ συνέπιπτεν. 
πλὴν εἰ μὴ λέγοι τις ἐπινοεῖσϑαι προσεχβαλλομένην τὴν 
γραμμήν, ὡς ὑποτιϑέμεϑα τὰς εὐϑείας, ἕως τῆς 24^: τοῦτο 
δ᾽ οὐχ ἕπεται ταῖς ὑποχειμέναις ἀρχαῖς, ἀλλ᾽ ὡς ἂν ληφ- 20 
ϑείη τὸ Η σημεῖον προδιλημμένου τοῦ τῆς περιφερείας 
πρὺς τὴν εὐθεῖαν Aóyov. χωρὶς δὲ τοῦ δοϑῆναι τὸν λόγον 
τοῦτον OU χρὴ τῇ τῶν εὑρόντων ἀνδρῶν δόξῃ πιστεύίοντας 
παραδέχεσθαι τὴν γραμμὴν μηχανιχωτέραν πως οὖσαν [καὶ 
2. post δυνατὸν add. φησὶ To (inquit Co) 4. ἐπὶ τὸ JE H 
loot Δ, ἐπὶ τὸ deg lag B, corr. S — 5. συναποχαταστῆναι ABS, corr. 
Hu τὸν λόγον S, τόλον et initio superscr. or A (prima manu), unde 
τὸ ὅλον B et Torelli "cod. Vat." 6. 7. ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ λόγῳ coni. 
Hu 1. ἀνάγχη εἶναι Hu, ἀναγκαῖον ABS, ἀναγχαῖον εἶναι To (omisso 
posthac ἐπεὶ) 7. 8. ἐπει πὼς otorrat (sine acc.) A, πῶς οἴονται γὰρ 
To, corr. ΒΒ 8. συναποχαταστῆσαι coni. ἥωὉ ἀχράτοις To invitis 
ABS χρώμενα AB, χρώμεϑα S, χρώμενον coni. Hu 9. ἄν del. To 


(probat ac συμβαίη coni. Hu) ποτὲ To pro τότε 43. γὰρ add. 
Hu 44. τὴν 44 ABS, ἐπὶ τὴν 44 To, corr. Hu 46. πρὸ To 
auctore Co pro zgóg αὖ Hu pro av 49. ὑπο τε ϑέμεϑα À, corr. 


BS 80. ἀλλ᾽ ὡς δ᾽ ἄν AB To, ἄλλως δ᾽ «v S, corr. Hu. 91. 22. προ- 
ειλῆφϑαι δεῖ τὸν» — λόγον voluit Co cum vertit: sed utcumque sumatur 
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Primum enim, inquit, ad quod linea utilis esse videtur, id 
in hypothesi iste?) praesumit. Quomodo enim, si duo puncta 
a B moveri coeperint, efficias, ut alterum per rectam ad a, 
alterum per circumferentiam ad à eodem tempore deducatur, 
nisi prius proportionem rectae αβ ad circumferentiam cogno- 
veris? Nam in eadem proportione etiam celeritates motuum 
esse oportet. Nempe quomodo ;l/a puncta, celeritate motuum 
non definita, eo quo dirimus deduci possunt, nisi aliquando 
casu fortuito id contingat? ΑἸ vero id non absurdum est? 
Praeterea lineae terminus, quem ad quadraturam circuli ad- 
hibent, id est punctum, in quo linea rectam αὖ secat, nequa- 

quam invenitur. Intellegantur autem 
y haec quae dicimus in figura propo- 

sita. Nam si rectae af Gy simul ad 

finem motus deductae erunt, cum 

ipsa αὖ congruent neque amplius 

sese invicem secabunt. —Desinunt 

enim secari, antequam cum αὖ con- 

gruunt, et tamen banc ipsam sectio- 
ὃ nem is(í voluerunt terminum lineae 

esse, in quo cum recla ad concurre- 
ret. Nisi forte quis dicat ab extremo sectionis puncto intellegi 
lineam usque ad a8, proinde ac rectas lineas constituimus, pro- 
duci; quod quidem ex iis quae initio supposita sunt minime se- 
quitur, sed hoc potius, punctum ἢ sumi non posse, nisi prius 
proportio circumferentiae ad rectam sumpta sit. Haec igitur 
proportio nisi data sit, cavendum est ne virorum qui lineam 
invenerunt auctoritati obsequentes constructionem eius admit- 
tamus, quippe quae ad mechanicam magis rationem accedat [et 





3) Dinostratumne an Nicomedem an alium quempiam Sporus hoc 
loco dixerit, incertum est. . 


punctum 5, praecedere debel proportio circumferentiae ad rectam lineam, 
el similiter To: ratio circumferentiae ad rectam utique praesumpta est, 
id est προείληπται ὁ — λόγος 28. οὐ Hu, ἡ A, ἢ BS, ἀδύνατον. ἢ 
Το φῇ, χαὶ — p. 356, 1. μηχανιχοῖς interpolatori tribuit Hw 


256 niAnmr ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ A. 


eig πολλὰ προβλήματα χρησιμεύουσαν τοῖς μηχανικοῖς]. 
ἀλλὰ πρότερον παραδεκτέον ἐστὶ τὸ δι᾽ αὐτῆς δεικνύμενον 
πρόβλημα. 

Τετραγώνου γὰρ ὄντος τοῦ 


47 

KE € 44BI4 xoi τῆς μὲν περὶ τὸ κέν- 5 

| ρον τὸ Γ περιφερδίας τῆς BEA, 

τῆς δὲ ΒΗΘ τεεραγωνιζούσης γινο-- 

μένης, ὡς προείρηται, δείχνυται, 

ὡς ἡ 4EB περιφέρεια πρὸς τὴν 
BI εὐθεῖαν, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς! 1υ 

τὴν ΓΘ εὐθεῖαν. εἰ γὰρ μὴ ἔσειν, 

γ ϑ 


ὃ ἤτοι πρὸς μείζονα ἔσται τῆς ΓΘ 
ἢ πρὸς ἐλάσσονα. 

48 Ἔστω πρότερον, εἰ δυνατόν, πρὸς μείζονα τὴν ΓΚ, καὶ 
περὶ κένερον τὸ Γ περιφέρεια ἡ ΖΗΚ γεγράφϑω τέμνουσα 15 
τὴν γραμμὴν κατὰ τὸ H, καὶ κά- 

7 9ezog ἡ Η.1, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἡ 
ΓΗ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ε. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ ZEB περιφέρεια 
πρὸς τὴν ΒΓ εὐθεῖαν, οὕτως ἡ BI, 2 
τουτέστιν ἡ L4, πρὸς τὴν ΓΚ, ὡς 
δὲ ἡ F4 πρὸς τὴν ΓΚ, ἡ BE4 

| περιφέρεια τιρὸς τὴν ΖΗΚ περι- 
φέρειαν (ὡς γὰρ ἡ διάμετρος τοῦ 

ó ^, SER" ; c 

χύχλου πρὸς τὴν διάμετρον, 1) περι-- 25 
φέρεια τοῦ κύχλου πρὸς τὴν περιφέρειαν), φανερὸν ὅτι ἴση 
ἐσεὶν ἡ ΖΗΚ περιφέρεια τῇ ΒΓ εὐθείᾳ. καὶ ἐπειδὴ διὰ τὸ 
σύμπτωμα τῆς γραμμῆς ἐστιν ὡς ἡ BEA περιφέρεια πρὸς 
τὴν ΕΔ, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς τὴν Η.“2, καὶ ὡς ἄρα ἡ ZHK 
πρὸς τὴν ΗΚ περιφέρειαν, οὕτως 5) BD εὐθεῖα πρὸς τὴν 30 
Η.1. καὶ ἐδείχϑη ἴση ἡ ΖΗΚ περιφέρεια τῇ BU εὐθϑείᾳ᾽ 
ἴση ἄρα καὶ 1 ΗΚ περιφέρεια τῇ Η.1 εὐϑείᾳ, ὅπερ ἄτο- 
πον. οὐκ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΕΔ, περιφέρεια πρὸς τὴν ΒΓ 
εὐθεῖαν, οὕτως ἣ ΒΓ πρὸς μείζονα τῆς ΓΘ. 

49 λβ΄. “ἐγω δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἐλάσσονα. εἰ γὰρ δυνα- 35 
τόν, ἔστω τιρὸς τὴν KD, καὶ ττερὲ κένερον 10 Γ περιφέρεια 





LIBER IV. PROPOS. 96. 957 


ad multa problemata sit mechanicis utilis]. Sed primum 
illud problema quod per lineam quadratricem. demonstrari 
diximus (XXX) tradamus. 

Si enim quadratum sit agyó, et circumferentia BeÓ circa Prop. 
centrum γ et linea 979 quadratrix, ut supra exposuimus, ducta ?6"! 
sit, demoustratur esse ut circuinferentiam βεδ ad rectam fy, 
ita rectam βγ ad y9. Si enim non est, erit «£f. circumferentia 
βεδ ad rectam By, ita By aut ad maiorem quam y3 aut ad 
minorem. 

Sit primum, si fieri possit, ad maiorem, velut yx, et circa 
centrum y describatur circumferentia Cyx, quae lineam qua- 
dratricem in puncto ἡ secet, et ducatur perpendicularis 74, 
οὐ iuncta yy producatur ad & punctum. βεδ᾽ circumferentiae. 
lam quia ex hypothesi, ut βεδ circumferentia ad rectam fy, 
ita est fy, id est y, ad yx, atque ut γὺ ad yx, ita feó 
circumferentia ad ζηκ circumferentiam — nam circuloruin 
circumferentiae inter se sunt ut diametri!) — apparet circum- 
ferentiam Znx rectae jy aequalem esse. Et quia propter li- 
neae proprietatem (XXX; ut circumferentiae βεδ εὖ, ita inter 
se sunt rectae y rÀ, ergo eliam ut circumferentiae ζηχ 7x, 
ita inter se sunt rectae βγῪ nÀ. Et demonstravimus circum- 
ferentiam 2x rectae 9» aequalem esse; itaque circumferentia 
7x rectae ηλ aequalis est, quod quidem absurdum. Ergo non 
est ut βεδ᾽ circumferentia ad rectam fy, ita Jy ad maiorem 
quam γϑ. 

XXXII. Sed nego etiam ad minorem. Si enim fieri 
possit, sit ad yx, et circa centrum » describatur circumferentia 


*) Conf. Bretschneider l. c. p. 153 sq. 


4j; Hoc theorema exstat V propos. 44 et VIII propos. 22; simul au- - 
tem scriptor tacite efficit circulorum arcus quibus aequales anguli in- 
Ssislunt inter se esse ut radios. "Vide infra propos. 36 adnot. 4. 





2. ἀλλὰ Hu, πολὺ ABS (πολὺ δὲ voluit Co, item δὲ post πρότερον 
add. To) παραδοτέον coni. Hu &. 5. τοῦ. 4BI'4 Co pro τοῦ A4BD 
t. τῆς δὲ BHO To pro τῆς δὲ BEG 12. 43. τῆς ΓΘΗ͂ προσελάσσονα 
AB!, corr. Β28 48, ὡς ἡ B.f A, sed E superscr. prima m. 8ῦ. 4B 
A! in marg. (S), om. B | 

Pappus I. 17 


258 ΠΛΑΠΠΟΥ SYNATOTPHS A. 


γεγράφϑω ἡ ZMK, καὶ πρὸς ὀρϑὰς τῇ l4 ἣ KH τέμ- 
γηυσα τὴν τετραγωνίζουσαν κατὰ τὸ H, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα 
ἡ ΓΗ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ E. δωοίως δὴ τοῖς προγεγραμ- 
μένοις δείξομεν xai τὴν ZMK περιφέρειαν τῇ BI εὐϑείᾳ 
ἴσην, καὶ ὡς τὴν ΒΕΔ περιφέρειαν ;rgóg τὴν Ed, τουτ-ῦ 
ἐστιν ὡς τὴν ΖΙΗ͂Κ πρὸς τὴν MK, οἵἴτως τὴν ΒΓ εὐϑεῖαν 
πρὸς τὴν ΗΚ. ἐξ ὧν φανερὸν ὅτι ἴση ἔσται ἣ MK περιτ 
φέρεια τῇ ΚΗ εὐϑείᾳ, ὅπερ ἄτοπον. οὐχ ἄρα ἔσται ὡς 
ἢ ΒΕ. περιφέρεια πρὸς τὴν BD εἰϑεῖαν, οὕτως ἡ ΒΓ 
πρὸς ἐλάσσονα τῆς ΓΘ. ἐδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς μεί- 10 
Cova: πρὸς αὐτὴν ἄρα τὴν ΓΘ. 

50  ἈἘΈστι δὲ καὶ τοῦτο φανερὴν ὅτι ἡ τῶν ΘΓ ΓΒ εὐϑειῶν 
τρίτη ἀνάλογον λαμβανομένη εὐθεῖα ἴση ἔσται τῇ ΒΕ. 
περιφερείᾳ, xai ἢ τετραπλασίων αὐτῆς τῇ τοῦ ὅλου κύχλου 
“εριφερείᾳ. εὑρημένης δὲ τῇ τοῦ χύχλου περιφερείᾳ ἴσης 15 
εὐθείας πρόδηλον ὡς δὴ καὶ αὐτῷ TQ κύκλῳ ῥάδιον ἴσον 
τετράγωνον σιστήσασϑαι" τὸ γὰρ ὑπὸ τῆς τιεριμέτρου ot 
χύχλου χαὶ τῆς ἐκ τοῦ χέντρου διπλάσιόν ἐστι τοῦ χύκλου, 

ὡς ρχιμήδης ἀπέδειξεν. 





^ 


- 


Ay. «Αὕτη μὲν οὖν ἡ γέ- 20 
νεσις τῆς γραμμῆς ἐστιν, ὡς 
εἴρηται, μηχανικωτέρα, γεωμε- 
—^ τριχῶς δὲ διὰ τῶν πρὸς ἐπι- 
φανείαις τόπων ἀναλύεσϑαι 
δύναται τὸν τρόττον τοῦτον. 15 

Θέσει χύχλον τεταρτημό- 
ριον τὸ ΒΓ, καὶ διήχϑω, ὡς 
X ἔτυχεν, ἡ ΒΖ, xai xaSerog ri 


4 


p ty τὴν Bl ἡ EZ λόγον ἔχουσα 


3. δὴ Hu pro δὲ 5. 6. τοῦτό ἔστιν AB, corr. 8 6. πρὸς τὴν 
MK οὕτως τὴν BP εὐϑεῖκων bis scripta in A(B), corr. S 13. τρέτηι 
ἀνάλογον Àcud«voué£rgt ABS, corr. To 16. δὴ S, δεῖ AB To ó«- 
Jdiov AB, ῥᾳδίως To 20 sqq.j cap. 34— 56 stilo multis in rebus di- 
verso à vulgari veterum mathematicorum consueludine composita sunt 


* 
20. 1Γ A! in marg. (S), om. B 23. 24. προσεπιᾳανεέχις A (B To), 
πρὸς ἐπι «"είας S. "conf, p. 270, 48) 36. τετάρτη μόριον" À, coniunx, 
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Dux, et reclae yó perpendicularis dicatur χη quadratricem in 
puncto γ᾽ secans, et iuncla yy producatur ad e. Similiter 
igitur ac supra scripsimus demon- 
4 7^ swabimus et circumferentiam Cux 
rectae By aequalem esse, et ut cir- 
cumferentias βεδ sÓ, id cst Zux 
px, dia inter se esse reclas 2. 
rk. Undc apparet circumferentiam 
μὰ rectae xg aequalem esse, quod 
quidem absurdum. . Ergo non est 
ut βεδ circumferentia ad rectam 
7 ita β») ad minorem quam γϑ. Nec 
vero ad maiorem, ut inodo demonstravimus ; ergo ad ipsam 79. 

Sed hoc quoque apparet, si rectarum Jy yf) tertia pro- 
porlionalis sumatur, hanc circumferentiae ed, itaque qua- 
druplam rectam toti circumferentiae circuli aequalem esse. 
Rectà autem, quae circuli circumferentiae aequalis sit. inventà 
apparet etiam 

ipsi circulo aequale quadratum facile construi posse; Prop. 
nam rectangulum quod circuli perimetro et radio continetur 
duplum est circuli, ut Archimedes?) demonstravit. 

XXXIII. Hie igitur lineae quadratricis ortus est, quem Prop. 
magis ad mechanicam rationem accedere diximus (XXXI) ; 8") 
geometrice autem per locos qui sunt ad superficies!) problema 
solvi potest hoc modo. 

Sit circuli quadrans af positione datus, et ducatur, ut 
libet, « centro ad. circumferentiam recta Bà, et perpendicu- 





δ 


2) l'aulo aliis verbis Pappus id theorema enuntiat atque ipse Ar- 
chimedes circuli dimens. propos. 4: πᾶς χύχλος ἴσος ἐστὶ τριγώνῳ ρ- 
ϑογωνέῳ, ov ἢ μὲν ἐχ τοῦ χέντροοι ἴση μιᾷ τῶν περὶ τὴν ὁρϑήν, ἡ δὲ 
περέμετρος τὴ λοιπῇ. Conf. infra V propos. 2 extr. οἱ 3. 


*) Conf. Chasles, Apercu historique, p. 28—30 vers. German. Fi- 
guram in codicibus corruptam restituit Torellius. 


4) Euclidis libros duos hoc titulo iuscriptos significari patet ex VII 
cap. 3. 
nS 37. 48. ὡσετύχην Αἱ (BU), Ὁ corr. B3s 38. ἡ B.f AB, sed in A 
4 vix diversum a 44, unde ἡ 8A S 


11" 
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δοϑέντα πρὸς τὴν AI περιφέρειαν: ὅτι πρὸς γραμμῇ 
τὸ E. 

Νοείσϑω γὰρ ἀπὸ τῆς Α.1Γ περιφερείας ὀρϑοῦ χι- 
λένδρου ἐπιφάνεια, καὶ ἐν αὐτῇ ἕλιξ γεγραμμένη δεδομένη 
τῇ ϑέσει ἡ ΓΗ͂Θ, καὶ πλευρὰ τοὺ χιλίνδρου ἡ O.f, καὶ ὅ 
τῷ τοῦ χύχλου ἐπιπέδῳ ὀρϑαὶ ἤχϑωσαν αἱ EI Β.1 [ἀνε- 
σταμέναι ὀρϑαῖ, διὰ δὲ τοῦ Θ τῇ Β. παράλληλος ἡ ΘΙ. 
ἐπεὶ λόγος τῆς El εὐθείας πρὸς τὴν .4I' περιφέρειάν ἐστιν 
δοθεὶς διὰ τὴν ἕλικα, δοθεὶς δὲ xat ὃ zi; ΕΖ λόγος πρὸς 
τὴν 4Γ᾽, ἔσται καὶ τῆς ΕΖ πρὸς El λόγος δοϑείς. καὶ 10 
εἰσὶν αἱ ΖΕ El παρὰ ϑέσει" καὶ ἡ ZI ἄρα ἐπιξευχϑεῖσα 
γκαρὰ ϑέσει. καὶ ἔστιν χάϑετος ἐπὶ τὴν ΒΓ. ἐν τέμνοντι 
ἄρα ἐπιπέδῳ 5 Zl, ὥστε καὶ τὸ I. ἔστιν δὲ καὶ ἐν χι- 
λινδριχῇ ἐπιφανείᾳ φέρεται γὰρ ἡ O.4 διά τε τῆς ΘΗΓ 
ἕλιχος καὶ τῆς 41B εὐϑείας καὶ αὐτῆς τῇ ϑέσει δεδομένης 15 
αἰεὶ τιαράλληλος οὖσα τῷ ὑποχειμένῳ ἐπιπέδῳ, - πρὸς 
γραμμῇ ἄρα τὸ I, ὥστε καὶ τὸ E. τοῦτο μὲν οὖν ἀνελύϑη 
καϑύλοι, ἂν δ᾽ ὃ τῆς ΕΖ εὐϑείας τιρὸς τὴν AT περιφέρειαν 


4. πρὸς γραμμὴν ABS, corr. Hu, item vs. 46. 47 (conf. cap. 52 
sub fin. πρὸς ἡ τὸ KA ct πρὸς γραμμῇ ἄρῃ 4. ἐν om. S yt- 
γραμμένη! δεδομένηι À, corr. B (γεγραμμένη δεδομένη S) 5. πλευρὰ 
S, πὶ AB cod. Co 6. αἱ EIB.1 A, distinx. B (af εἰ ἀβ S) 
6. 7. avsat«uérci 009«f interpolatori tribuit Co 7. διὰ δὲ τοῦ ἃ 
ABS, corr. (Ὁ 8. ἐπὶ λόγος A, ἐπίλογος e suo "cod. Vat." affert 
To, corr. BS 8. τῆς EI — 40. λόγος δοϑείς) τῆς EZ εὐϑείας πρὸς 
τὴν 4D περιέρειων τῆς 11 4D διὰ τὴν ἕλιχα λόγος πρὸς τὴν 40 
ἔσται χαὶ τῆς EZ πρὸς IH λόγος δοϑεὶς ABS, τῆς EZ εὐϑείκς πρὸς 
τὴν 4“Γ περιρέρειαν ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς El, τουτέστι τῆς 49, πρὸς 
τὴν 4D περιφέρειαν διὰ τὴν Élixa, xal δοϑείς ἐστι ὁ τῆς ΕΖ λόγος 
πρὸς τὴν .ÍT, ἔσται καὶ τῆς EI πρὸς “Γ᾽ λόγος δοϑείς To partim auc- 
tore Co, corr. Hu 41. n1 «oa3£aci ABS, distinx. Hu, ilem proximo vs. 
49. 43. ἐν réuvorri age Hu, 2/ {|| ἄρᾳ 1:3, ....... B!'S, ἔστω ἐν B3, 
ἔστι δὲ ἐν To 43. 44. χυλινδριχὴ ἐπιφανείς Hu, x[[[[]]! J[Iqyavttas 
A, eene ἐπιῳ ertét« BS, χυλενδροειδεῖ ἐπιφανείᾳ Τὸ (vide apud hunc 
p. 95 adn. 9) 414. διά τε To pro διὰ δ 46. 47. πρὸς γραμ- 
μὴν ABS (conf. ad vs. 4) 48. πρὸς τὴν 40 περιφέρειαν ABS, 
corr. Co 
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laris ad gy recta && proportionem datam habens ad circum- 
ferentiam y; dico punctum 8 ad lineam?; esse. 

Fingatur enim ex circumferentia αὖγ constructa recli cy- 
lindri superficies, in eaque descripta helix 759 "*j positione 
data, et sit cylindri latus 9à, et ad circuli planum perpen- 
diculares ducantur δε BÀ, et per punctum 9 rectae 9ó paral- 
lela 94. Quoniam proportio rectae e& ad circumferentiam dy 
data est propter helicis proprietatem ?; , itemque ex hypothesi 
proportio rectae εζ ad eandem circumferentiam data est, pro- 
porlio etiam rectae εζ ad e data erit (dat. 8). Et sunt rectae 
Le δὲ positione datae*); ergo etiam iuncta Ct positione dala 
erit. (dat. 41. 29). Eademque perpendicularis est ad y; 
ergo && in plano est quod cylindrum secat; itaque etiam 
punctum 4. Sed idem est in superficie cylindrica — nam 
recla 49: et per helicem Jzyy ct per rectam A8 ***) ipsam 
quoque positione datam fertur, semper plano subiecto paral- 
lela manens — ergo ad lineam est punctum »; itaque etiam 8. 
Sic igitur problema generaliter solvimus; si vero reclae εζ 
ad circumferentiam ó» proportio eadem sit ac rectae ga ad 


2) Qualis haec "linea" intellegatur ex Chaslesii p. 28 interpretatione 
divinare licel. Neque tamen unum casum, ex quo quadratrix fit, sed 
in universum omnes idoneos sectionum casus, unde cerlae quaedam 
curvae in planum subiectum proiiciuntur, Graecus scriptor respexisse 
videtur 'conf. adnot. 36 apud Chasles.). Quae paucis quidem explicari 
non possunt, sed accuratiore investigatione quam maxime digna sunt. 


**) Nimirum agitur de helice in cyliudro descripta (Schraubenlinje), 
qualem Hero defin. 8. 3 explicat, non de helice in plano ducta, de qua 
supra propos. 49 --- 22 expositum est. "Vide eliam Heronis defin. 8, 4. 


3) Τῆς El εὐθείας brevius scriptor dixit pro τῆς El, τουτέστιν 
τῆς [O0 εὐθείας. Data autem est proportio rectae d) ad circumferen- 
tiam dy, quia et circuli quadrans et helix positione data sunt. Est au- 
tem helicis quae in cylindro describitur proprietas, ut, quaecunque 
perpendicularis, velut 20, ab helice ad planum subiectum ducatur, haec 
et ad circumferentiam dy et ad lineam ϑηγ constantem proportionem 
habeat. 


4) In Graecis παρὰ ϑέσει et hic et infra cap. 53 pro simplici ϑέσει 
positum esse videtur, qui quidem dicendi usus, ab Euclidis datis alie- 
nus, hanc babeat excusationem, quod omnis recta quae παρὰ ϑέσέε est 
(dat. defin. 15) ipsa quoque positione est data (ibid. propos. 88). 


***) Ne forle "per rectam 93" coniicias, conf. proximum problema, 
cuius similitudo omnino huc pertinet ad quaedam difficiliora explicanda. 


203 HAHHOY ΣΥΝΔΡΩΙῊΣ Δ. 


λόγος ὃ αὐτὸς ἢ τῷ τῆς ΒΑ͂ πρὸς τὴν ΑΓ, ἡ προειρη- 
μένη τετραγωνίζουσα γένεται γραμμή. 

52 λδ΄. “ύναται δὲ καὶ διὰ τῆς ἐν ἐπιπέδῳ γραφομένης 
ἕλικος ἀναλύεσθαι τὸν ὅμοιον τρόπον. ἔστω γὰρ ὁ τῆς EZ 
χερὸς τὴν 4T περιφέρειαν λόγος ὃ αὐτὸς τῷ τῆς .48Β πρὸς 5 
τὴν AAT περιφέρειαν, zai ἐν ᾧ ἡ 4B εὐθεῖα περὶ τὸ B 
χινουμένη παροδείει τὴν “4Γ περιφέρειαν, σημεῖον ἐπ᾽ 
αὐτῆς ἀρξάμενον ἀπὸ τοῦ 44 ἐπὶ «0 B παραγινέσϑω ϑέσιν 
λαβούσης τὴν UB τῆς 4B, καὶ ποιξίτω τὴν ΒΗ.“ EAxa. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ .48Β πτιρὸς BH, ἡ .4411᾽ περιφέρεια πρὸς 10 


€ 


vi» L4, xai ἐναλλάξ. ἀλλὰ xai ἡ EZ πρὸς 4T* ἴση ἄρα 
ἡ BH τῇ ΖΕ. ἤχϑω τῷ ἐπιπέδῳ 0097, ἡ KH ἴση τῇ BH: 
ἐν χυλινδροειδεῖ ἄρα ἐπιφανδίᾳ τῇ ἀπὸ τῆς ἕλικος τὸ K. 
ἀλλὰ καὶ ἐν χωνιχῇ (ἐπιζευχϑεῖσα γὰρ 5 BK ἐν κωνιχῇ 
γίνεται ἐπιφανείᾳ ἡμίσειαν ὀρϑῆς κεχλιμένῃ πρὸς τὸ ὗπο- 15 
χείμενον xai ἠγμένῃ διὰ δοθέντος τοῦ B): πρὸς γραμμῇ 
ἄρα τὸ K. ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ ΕΒ παράλληλος ἡ “ΚΙ|, 
xai ὀρϑαὶ τῷ ἐπιπέδῳ αἱ Β. El: ἐν πλεχτοειδεῖ ἄρα 
ἐπιφανείᾳ 5» AKI (φέρεται γὰρ διά τε τῆς ΒΙ εὐϑείας 
ϑέσει οὔσης καὶ διὰ ϑέσει γραμμῆς πρὸς 5 τὸ K): καὶ 20 
τὸ 1 ἄρα ἐν ἐπιφανείᾳ. ἀλλὰ καὶ ἐν ἐπιπέδῳ (ἴσῃ γὰρ 
ἢ ΖΕ τῇ El, ἐπεὶ καὶ τῇ BH, καὶ γίνεται παρὰ ϑέσει 
j ZI χάϑετος οὖσα ἐπὶ τὴν BD): πρὸς γραμμῇ ἄρα τὸ I, 


8. .4.1 A! in marg. (S), om. B 9. περιφέρειν odd. Hu. auctore 
Co 7. τὴν .1.[T Co pro τὴν 4-4 8. τοῦ .4 ἐπὶ ro B Hu pro 
τοῦ B ἐπὶ τὸ Γ παραγενέσθω Το 9. PB τῆς add. Hu τὴν 
BH 4A et 14. πρὸς 4r A, coniunx. BS 44. BK εν yorixiit A(B^, corr. 
S 45. χεχλιμένης AB, corr. S 16. πρὸς γραμμὴν AS, πρὸς ye- 
γραμμένην B!, corr. D? (vel BJ) To 48. πληχτοειδει (sine acc.) A(S), 
xvAu'dootidti coni. Co ;probavit To), corr. B inam etiamsi zrÀgxrot δῶν 
in codicibus infra cap. 58 redeat, tamen forma per : verbis quae 
cap. 57 sq. leguntur: γραμμαὶ ἐκ χινήσεων ἐπιπεπλεγμένων γεννώμεναι 
οἱ ἐπιπλοκῆς confirmatur) 20. διαϑέσει ABS, distinx. To 21. ἐν 
ἐπιφανείς To auctore Co, £niq crei (sine acc.) A, ἐπιφάνεια BS 
22. παραϑέσει ABS, distinx. Hu 33. προσγραμμη À, πρὸς γραμμὴ 
B, προσγραμμὴ S, corr. To τὸ [ Co, τὸ 1 0 ABS: 
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circuinferentiam ady, illa quae supra (XXX; dicta est linea 
quadratrix oritur. 
XXXIV. Sed etiam per helicem in plano descriptam pro- AA 
blema, solvi potest sitmnili ratione. 3") 
Sil enim rectae eC ad cir- 
cumferentiam δγ proportio ea- 
dem ac rectae ag ad circum- 
ferentiam aóy, οὐ dum recta 
«B circa centrum f mota cir- 
" cumferentiam «Óy permeat, 
punctum in eadem recta progrediens a puncto « ad punctum 
B eodem momento perveniat quo recta Ja positionem y sump- 
serit, et id punctum helicem fn« efficiat!). Est igitur ut recta 
By, id est aB, ad Br, ita circumferentia yóa ad γδ, et vi- 
cissim ut recta αβ ad circumferentiam αὖγ, ita. recta By ad 
circumferentiam Óy. Sed ex hypothesi recta εζ ad circum- 
ferentian à» in eadem proportione est; ergo rectae βῃ eG in- . 
ter se aequales sunt. Ducatur ad planum subiectum perpen- 
dicularis xy ipsi 95 aequalis; ergo punctum x est in super- 
ficie cylindroide quae fit ab helice. Sed idem in conica (nam 
iuncta fx est in conica superficie, quae sub dimidio angulo 
recto ad planum subiectum inclinata et per datum punctum 
f ducta est); ergo ad lineam est punctum zx.  Ducatur per 
x rectae ef parallela Àxc, et plano subiecto perpendiculares 
BÀ set; ergo recta ὧχε in plectoide superficie est (nam fertur 
ipsa Axt et per rectam BÀ positione datam et per lineam po- 
sitione datam, ad quam est punctum x); ergo etiam punctum 
t in ea superficie est. Sed idem etiam in plano (nam Ce 
rectae εἰ aequalis est, quoniam item rectae f», et ζε posi- 
tione data, quoniam ad fy perpendicularis est) ; ergo punctum 





*, Conf. Chasles l. c. Figura item a Torellio restituta est. 


4) Duo eaque gravissima hoc loco notanda sunt, primum helicem 
describi, quae ad quadrantem circuli eandem rationem habet quam he- 
lix Archimedea ad totum circulum (propos. 49), tum eius helicis ini- 
tium a puncto « et recta af statui, cum rectius vice versa a puncto β 
et recta &y usque ad βὰ mota incipiendum fuerit; sed hic magis ver- 
borum, quam rei error est. 
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ὥστε καὶ τὸ E. καὶ δῆλον ὅτι, Gv ὀρϑὴ ἡ ἡ ὑπὸ ΑΒΓ 
γωνία, ἡ προειρημένη τετραγωνίζουσα γραμμὴ γένεται. 

53 λε΄. Ὥσπερ ἐν ἐπιπέδῳ νοεῖται γινομένη vig ἕλεξ ge- 
gouévov σημείου κατ᾽ εὐθείας κύκλον περιγραφούσης, καὶ 
émi στερεῶν φερομένου σημείου χατὰ μιᾶς πλευρᾶς Tiv 5 
ἐπιφάνειαν περιγραφούσης, οὕτως δὴ καὶ ἐπὶ σφαίρας ἕλικα 
γοδῖν ἀχόλουϑόν ἐστι γραφομένην τὸν τρόπον τοῦτον. 

84 Ἔστω ἐν σφαίρᾳ μέγιστος κύκλος ὃ K.4M περὶ πόλον 
τὸ Θ σημεῖον, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ μεγίστου κύκλου τεταρτη- 
μόριον γεγράφϑω τὸ ONK, καὶ ἣ μὲν ΘΝΚ περιφέρεια, 10 





περὶ τὸ Θ μένον φερομένη χατὰ τῆς ἐπιφανείας ὡς ἐπὶ 
τὰ .1 M μέρη, ἀποχαϑιστάσϑω πάλιν ἐπὶ τὸ αὐτό, ση- 
μεῖον δέ τι φερόμενον ἐπ᾽ αὐτῆς ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὸ K 
“ταραγινέσϑω: γράφει δή τινα ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας ἕλικα, 
ofa ἐστὶν ἡ ΘΟΙΚ, καὶ ἥτις ἂν ἀπὸ τοῦ Θ γραφῇ μεγί- 15 
στου χύχλου περιφέρεια, πρὸς τὴν ΚΑΊ περιφέρειαν λόγον 
ἔχει ὃν ἡ .1Θ πρὸς τὴν ΘΟ' λέγω δὴ ὅτι, ἂν ἐκτεϑῇ τεταρ- 
τημόριον τοῦ μεγίστου ἐν τῇ σφαίρᾳ κύχλου τὸ ΑΒΓ περὶ 
κέντρον τὸ 4, xai ἐπιζευχϑῇ ἡ ΓΑ͂, γίνεται ὡς ἡ τοῖ 
ἡμισφαιρίου ἐπιφάνεια πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς GOIK ἕλιεκος 20 
καὶ τῆς KNO περιφερδίας ἀπολαμβανομένην ἐπιφάνειαν, 
οὕτως ὃ ΑΒΓ. τομεὺς πρὸς τὸ ΑΒΓ τμῆμα. 

4. ἢ ἡ Hu, 5 A, ἢ B, ἡ S To 8. 4e A! in marg. S, om. B 
ἐν add. Hu auctore Co 8. 4. qepouf|//|nuttov A, restituerunt BS 
4. ὅ. xv|xA//[///]y|aqovags χαὶ | 2n//[]/[[[[l]] φερομένου A, χυκλω ...... 
περιγραφούσης᾽ xcd Em........ λω «φερομένου B, χύχλῳ  ........ γραφούσης 
x«l ἐπι... «φερομένου S, resti. Hu. pro χαὶ ἐπὶ στερεῶν Co voluit xal 


LIBER IV. l'ROPOS. 80. 200 


ε ad lineam est; itaque etiam punctum &. Εν apparet, si 
angulus «fiy rectus sit, illam quae supra dicta est lineam 
quadratricem oriri. 

XXXV. Quemadmodum in plano helix existere intelle- P. 
gitur, si in recta circulum describente punctum quoddam ἡ 1^) 
fertur (XX/), atque in solidis, velut. cylindris «ut. conis), 
si punctum in uno latere superficiem quandam describente 
fertur, ita in sphaera quoque helicis descriptionem cognoscere 
consentaneum est hoc modo. 

Sit in sphaera maximus circulus xAgp eiusque polus 
punctum ϑ, et a 9 maximi circuli quadrans 9»x describatur, 
οὐ circumferentia Jvx circa punctum 23, quod maneat, in 
superficie sphaerae versus ἃ u feratur eoque unde egressa 
est redeat, atque eodem tempore punctum quoddam in cir- 
cumferentia progrediens a puncto ÀJ ad x perveniat; hoc 
igitur in superficie helicem, qualis est 9o:x, describit, cuius 
proprietas est, ut, si quaelibet a puncto 9: describatur ma- 
ximi circuli circumferentia (circulum xAu primum in À, he- 
licem autem primum in o secans), haec ad circumferentiam 
xÀ eandem proportionem habeat quam circumferentia λϑ ad 
3o. lam dico, si maximi in sphaera circuli quadrans αβγ 
circa centrum δ᾽ exponatur et recta «y iungatur, esse ut di- 
midiae sphaerae superficiem ad cam superficiem quae inter 
helicem 20«x et cireumferentiam Ovx continetur, ita sectorem 


αβγδ ad segmentum afl. 


*) Conf. Chasles p. 26, Bretschneider p. 484. 


4) Sic ex nostra coniectura, quoniam praeter helicem in cylindro 
descriptam (propos. 28) aliae etiam eius generis lineae, velut conica 
helix (Chasles p. 28 adnot. 35), construuntur. Quodsi quis in una he- 
lice ab Herone definita consistere malit, is ἐπὶ χυλένδρου et τὴν ἐπι- 
φάνειαν praeferat. 


ἔπειτα; de coniectura x«l ἐπὶ xvà(rdoov vide Lat.) 5. τιν᾽ pro τὴν 
Hu 6. οὕτως δὴ Hu pro οὕτω δὲ 8. 9. πέρε πολοντον» Θ ABS), 
corr. Hu 44. 48. ἐπὶ τὰ .£4M A(BS), corr. Co 1ὅ. μεγέστου Hu 
auctore Co pro μεγίστη τοῦ 46. 47. περιφέρειαν ---- ὃν add. Hu 
48. τὸ ΑΒΓ περὶ Hu pro τοῦ .4BT περιφέρεια 34. ἀπολαμβανομέ- 
νης ABS, corr. Hu auctore Co 
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Ἤχθω yàg ἐφαπτομένη τῆς περιφερείας ΓΖ. xci 
περὶ κένερον τὸ Γ᾽ διὰ τοῦ d γεγράφϑω περιφέρεια Κ᾽ -4EZ - 
ἴσος ἄρα 5 .1BI./ τομεὺς τῷ (4ΕΖΓ διπλασία μὲν γὰρ 
j πρὸς τῷ .] γωνέα τῆς ὑπὸ ΑΓΖ, ἥμισυ δὲ τὸ ἀτιὸ 1. 
τοῦ dao ΑΓ) ὅτι ἄρα καὶ ὡς αἱ εἰρημέναι ἐπεφάνειαι ὃ 
irgóg ἀλλήλας, οὕτως ὁ MEZF τομεὺς πρὸς τὸ ABT τμῆμα. 
55 ἔστω, ὃ μέρος ἡ K.1 περιφέρεια τῆς ὅλης τοῦ χύχλου περι- 
φερείας, καὶ τὸ αὐἰτὸ μέρος περιφέρεια ἡ ΖΕ τῆς Z.4, 





καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ED: ἔσται δὴ καὶ ἡ ΒΓ τῆς ΒΓ τὸ 
αὐτὸ μέρυς. ἡ δὲ μέρος ἡ Κ. τῆς ὕλης περιφερείας, τὸ 10 
αὐτὸ καὶ ἡ ΘΟ τὴς ΘΟ.1. καὶ ἔστιν ἴσῃ ἡ 60.4 τῇ ABT: 
ἴσῃ ἄρα zai ἡ OO τῇ BT. γεγράφϑω περὶ πόλον τὸν O 
διὰ τοῦ () περιφέρεια ἡ ΟΝ, καὶ διὰ τοῦ Β περὶ τὸ Γ 
κέντρον ἡ ΒΗ. ἐπεὶ οὖν ὡς ἡ «.1ΚΘ σφαιρικὴ ἐπιφάνεια 
κρὸς τὴν OON, ἡ ὅλη τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφάνεια πρὸς 15 
τὴν τοῦ τμήματος ἐπιφάνειαν οὗ ἡ ἐχ τοῦ πόλου ἐστὶν ἡ 
ΘΩ, ὡς δ᾽ ἡ τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιιράνεια πρὸς τὴν τοῦ 
τμήματος ἐπιιράνειαν, οἷἶτως ἐστὶν τὸ ἀπὸ τῆς τὰ Θ .1 
ἐμπεζευγνυούσης εὐθείας τετράγωνον τιρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐπὶ 
τὰ (9 (), ἢ τὸ ἀπὸ τῆς EU τετράγωνον :τρὸς τὸ dzÓ τῆς 20 


6. ὁ 4£EFZ ^'S, corr. B 7. 0 add. Hu ὃ. zeotqépeie ἡ Hu, 


0 δὲ ucQ ἡ A, ὁ δὲ μέρος ἡ D, ὃ δὲ μέρη 8 14. ἡ JoÀ Βι,.ἡ 60.4 
AU? (vel B3) S 45. πρὸς τὴν O8 N ἡ ολὴη τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπι- 
φάνεια add. A? ἴῃ marg. (BS), om. A! 46. τὴν τοῦ τμήματος Co, 


τὴ" τοῦ ἡμισφαιρίου ABS, τὴν ἐντὸς τοῦ ἡμισφαιρίου coni. Hu 
οὗ ἡ Co pro οὐχ 41. δ᾽ ἡ Hu auctore Co pro δὴ 48. τὰ 0.4 ^, 
distinx, B!S τὰ 9 « B) — 30. τὰ ὃ o 5j B, τὰ 60 q A, τὰ 9oq S, τὰ 
Δ O, τοιτέστι Co 
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Ducatur enim circumferentiam tangens recta 72, et circa 
centrum y per punctum a describatur circumferentia. aec; 
ergo seclor afjyÓ sectori a&Cy acqualis est, quoniam £ aóy — 
ἃ ( αγξζ, et ay? — 2a02?*" ; dico igitur esse ut eas quas su- 
pra posui superficies inter sesc, ita sectorem eec» ad seg- 
mentum af». Quae pars totius circuli cireumferentiae est 
circeumferentia χα, eadem pars circumferentiae Ce sit circeum- 
ferentia Ce, et iungatur recta ἐγ; erit igitur circumfercentiae 
ay eadem pars circumferentia f7*""). Sed quae pars to- 
tius cireumferentiae est circumferentia xA, eadem pars cir- 
cumferentiae JoÀ est circumferentia 9o er helicis proprietate. 
Et ea conslructione. est. circumf. 90A — circeumf. ay; ergo 
eliam circumf. 9o — circumf. 87.  Describatur circa polum 9 
per punctum ὦ circulus ov, et per punctum f£ circa centrum 
; circumferentia 8r. lam quia est ut sphaericae superficici 
sector ὃ A9x ad δοιίογοηι 039v, ita tota dimidiae sphaerae 
superficies ad superficiem eius segmenti quod polum 9 basim- 
que circulum o» habet?!|, atque ut dimidiae sphaerae super- 
ficies ad eiusdem segmenti superficiem, ita, iunctis rectis 94 
9o, est 94? ad 30?-), sive c7? ad f7?, erit igitur ut is qui 

**) Sector «gy est quarta pars circuli cuius radius «d, et sector 
«EG;y octava pars circuli cuius radius «7. Et sunt inter sese circuli ut 


quadratla ex radiis; ergo 4 sect. «yd : 8 sect. aecy Ξε 00? : «3? zm adi: 
ἃ αὖ, id est sect. εβγὃ — sect. «ccy (Co). 


***) Est enim circumf. $« : circumf. ζὲ 2 ὁ γα : [ eye. Sed. est 
Liy« 2 4$ [L «dy, οἱ [ oye τῷ 1 ( BÀy "id quod efficitur ex elem. 8, 32 
et 20); ergo circumf. ζὰ : circumf. ζὲ 2 circumf. «gy : circumf. fy. 
(Commandinus in eo errat, quod arcum 2x maximi circuli uAx qua - 
drantem esse opinatur, δὲ vero punctum 4 ad libitum sumptum est.) 


4) Sector superficiei sphaericae ον usu Graeci scriptoris vide 
p. 268, 1 et 4) similiter dicitur ac sector in plano circuli. 


3' Quia arcubus ἀχ or idem angulus insistit, arcus Àx est cadem 
pars circuli μάχ, quae pars est arcus ov circuli or, unde id quod supra 
positum est facile demonstratur. Conf. etiam adnot. -. 


1) Secundum Archim. de sphaer. et cylindr. 4 propos. 35, et quia 
quadratum ex 34 aequale est duplo quadrato ex radio sphaerae, dimi- 
diae sphaerae superficies aequalis est circulo cuius radius recta 34; 
tum secund. Archim. ibid. propos. 48 segmenti Jo» superficies aequa- 
lis est cireulo cuius radius recta 9o. Et sunt circuli inter se ut qua- 
drata ex radiis; ergo duae quae dictae sunt superíicies inter se sunt 
ut 94? ad 93o?. 
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ΒΓ, ἔσται ἄρα zai ὡς ὁ K.1O τομεὺς ἐν τῇ ἐπιεφανείᾳ 
πρὸς τὸ OON, οὕτως ὁ EZI τομεὺς πρὸς τὸν ΒΗΓ. 
ὁμοίως δείξομεν ὅτι καὶ ὡς πάντες οἱ ἐν τῷ ἡμισφαιρίῳ 
- € » t» ' ? € e € € $ 
τομεῖς ot LgoL τῷ KO, οἵ εἰσιν ἢ ὑλὴ τοῦ ἡμισφαιρίου 
ἐπιφάνεια, πρὸς τοὺς περιγραφομένους περὶ τὴν ἕλικα το- 5 
μέας ὁμοταγεῖς τῷ ΘΝ, οὕτως πάντες οἱ ἐν τῷ .4Ζ17'᾽ 
τομεῖς οἱ ἴσοι τῷ ΕΖΓ΄, τουτέστιν ὅλος 6 42ΖΓ  τομεύς, 





πρὸς τοὺς περιγραιρομένους περὶ τὸ .1BT τμῆμα τοὺς 
ὁμοταγεῖς τῷ ΒΗ. τῷ δ᾽ αὐτῷ τρόπῳ δειχϑήσεται xai 
ὡς ἡ τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφάνεια πρὸς τοὺς ἐγγραφομένους 10 
τῇ ἕλιχκι τομέας, ovrog 0 .42Γ τομεὺς πρὸς τοὺς ἐγγρα- 
φομένους τῷ .4BU τμήματι τομέας, ὥστε καὶ ὡς ἡ τοῦ 
ἡμισφαιρίου ἐπιφάνεια πρὸς τὴν ὑπὸ τῆς ἕλιχος ἀπολαμ- 
βανομένην ἐπιφάνειαν, οὕτως ὃ ΖΓ τομεύς, τουτέστιν 
96 τὸ .ΖΒΓΑ͂ τεταρτημόριον, πρὸς τὸ 4ΒΓ τμῆμα. συνάγεται 15 
δὲ διὰ τούτου ἡ μὲν ἀπὸ τῆς ἕλιχος ἀπολαμβανομένη ἐπι- 
φάνεια πρὸς τὴν ONK περιφέρειαν ὀχταπλασία τοῦ ΒΓ 
τμήματος (ἐπεὶ καὶ ἡ τοῦ ἡμισφαιρίου ἐπιφάνεια τοῦ .1ΒΓ.] 
τομέως), ἡ δὲ μεταξὺ τῆς ἕλικος xai τῆς βάσεως τοῦ ἡμι- 
σφαιρίου ἐπιφάνεια ὀχταπλασία τοῦ ΑΓΔΩ͂ τριγώνου, τουτ- 20 
ἔστιν ἴση τῷ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς σφαίρας τετραγώνῳ. 


3. πρὸς οἱ 3. ὡς add. Hu δυοσίοτθ Co 4. οιξέσιν οἱ ολη τοῦ A(B), 
corr. S 6. τῷ O8N Hu auctore Co pro τῶι OGH πάγτες et 
40. ἐπιφάνεια add. Hu auctore Co 45. ὡς ante ro .15I71 additum 
in ABS del. Hu 46. ἀπὸ] μεταξὺ supra p. 264, 20, inter Co, ὑπὸ 
coni. Hu 47. x«à τῆς ONK ztoig epeé«c coni. Hu 


LIBER IV. PROPOS. 30. 260 


est in superficie sphaerae. sector ἀϑχ ad. sectorem 09», ita 
in plano sector: εζγ ad sectorem βηγ 11). Similiter demon- 
strabimus esse etiam ut omnes sectores qui in dimidiae 
sphaerae superficie describuntur sectori 4x9 aequales), quo- 
rum summa efficit totam dimidiae sphaerae superficiem, ad 
sectores helici circumsceriptos ac sectori 09» respondentes, 
ita omnes qui sunt in «Zy sectores ipsi ezy aequales, id est 
totum sectorem αζγ, ad sectores segmento afl» circumscriptos 
ac sectori yf respondentes. Atque eadem ratione demon- 
strabitur esse ut dimidiae sphaerae superficiem ad summam 
sectorum qui helici inscribuntur, ita sectorem αζγ ad sum- 
mam sectorum qui segmento ay inscribuntur; ergo etiam ut 
dimidiae sphaerae superficies ad superficiem quae inter heli- 
cem et circumferentiam 9v« continetur, ita erit sector ac», 
id est quadrans αβγὃ, ad segmentum «y. Unde colligitur 
superficiem quae ab helice ad circumferentiam 2Jvx pertinet 
octuplam esse segmenti αϑγΚ (quoniam item, id quod er 
Archin. de sphaer. et cyl. 1, 53 efficitur. dimidiae sphaerae 
superficies ocfupla est quadrantis agyÓ,, et superficiem quae 
inter helicem et basim dimidiae sphaerae continetur octuplam 
esse trianguli ayó, id est aequalem quadrato quod fit ex 
sphaerae diametro 5). 

Ὁ) Supponit igitur Graecus scriptor similes sectores inler se esse 
ut quadrata ex radiis, quod lemma per se consentaneum, si opus sit, 
demonstretur ex elem. 5, 45. 12, 2; sunt enim similes sectores caedem 


suorum circulorum parles. Simile lemma infra legitur V propos. 43; 
et conf. ibid. propos. 47 adnot. * ac supra p. 387. 


4) Fuit cum verba of ἴσοι τῷ K.40 et paulo post o£ ἴσοι τῷ ΠΖΓ 
delenda esse suspicarer; nam cum arcus ἀχ ad libitum sumptus sit, 
non necesse est summam aequalium sectorum ipsam dimidiae sphaerae 
superficiem efficere, ac stat demonstratio, etiamsi quilibet sectores illi 
Àx9 non aequales sumantur. Verum ratio ab Archimede inventa pro- 
bat hunc quoque scriptorem in quotquot minimas partes inter se ae- 
quales circumferentiam maximi circuli dividi voluisse; ergo hoc loco 
tacite supponere videtur arcum àx tolius circumferentiae esse partem 
toto, non fracto, numero expressam. 

5) Scilicet 8 A «yd — 4 ad? 2 /2«0,?; οἱ dupla «d est diametrus 
sphaerae, 


57 


98 
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Ag. Τὴν δοϑεῖσαν γωνίαν εὐθύγραμμον eig τρία too 
τεμεῖν οἱ παλαιοὶ γεωμέτραι ϑελήσαντες ἠπόρησαν δι᾽ αἷ- 
τίαν τοιαύτην. τρία γένη φαμὲν εἶναι τῶν ἐν γεωμετρίᾳ 
προβλημάτων, καὶ τὰ μὲν αὐτῶν ἐπίπεδα καλεῖσθαι, τὰ 
δὲ στερεώ, τὰ δὲ γραμμιχά. τὰ μὲν οὖν δι᾿ εὐθείας καὶ 5 
κύχλου περιφερείας δυνάμενα λύεσθαι λέγοιτ᾽ ἂν εἰχότως 
ἐπίπεδα - καὶ γὰρ αἱ γραμμαὶ δι᾿ ὧν εὑρίσχεται τὰ τοι- 
aüra προβλήματα τὴν γένεσιν ἔχουσιν ἐν ἐπιπέδῳ. ὅσα δὲ 
λύεται προβλήματα παραλαμβανομένης εἰς τὴν εὕρεσιν μιᾶς 
τῶν τοῦ κώνοι τομῶν ἢ καὶ πλειόνων, στερεὰ ταῦτα γέ- 10 
κληται" τιρὸς γὰρ τὴν χατασχευὴν χρήσασϑαι στερεῶν σχὴ- 
μάτων ἐπιφανείαις, λέγω δὲ ταῖς χωνιχαῖς, ἀναγχαῖον. 
τρίτον δέ τι τιροβλημάτων ὑπολείπεται γένος τὸ καλούμενον 
γραμμιχόν" γραμμαὲ γὰρ ἕτεραι :ταρὰ τὰς εἰρημένας εἰς τὴν 
κατασκευὴν λαμβάνονται ποιχιλωτέραν ἔχουσαι τὴν γένεσεν 15 
xdi βεβιασμένην μᾶλλον, ἐξ ἀταχτοτέρων ἐπιφανειῶν xai 
χινήσεων ἐπιτεπλεγμένων γεννώμεναι. τοιαῦται δέ εἰσιν 
αἵ τε ἐν τοῖς πρὸς ἐπιφανείαις καλοιμένοις τύποις εὑρι- 
σκόμεναι γραμμαὶ ἕτεραίΐ τε τούτων ποιχιλώτεραι καὶ πολλαὶ 
τὸ πλῆϑος ὑπὸ Δημητρίου τοῦ ᾿λεξανδρέως ἐν ταῖς γραμ- 20 
μικαῖς ἐπιστάσεσι καὶ Φίλωνος voi Τυανέως ἐξ ἐπιπλοχῆς 
πλεχτοειδῶν τε καὶ ἑτέρων ταντοίων ἐπιφανειῶν εὑρισχό- 
μεναι πολλὰ χαὶ ϑαυμαστὰ συμπτώματα περὶ αἵτὰς ἐχου- 
σαι. καί τινες αὐτῶν ὑπὸ τῶν νεωτέρων ἠξιώϑησαν λόγου 
πλείονος, μία δέ τις ἐξ αὐτῶν ἐστιν ἡ καὶ παράδοξος ἵ "πὸ 25 
τοῦ MevsAdov κληθεῖσα γραμμή. τοῦ δὲ αὐτοῦ γένους ἕτεραι 
ἕλιχές εἶσιν τετραγωνίζουσαί τε xai κοχλοειδεῖς καὶ κισσο- 


ww 


- — J i] ^ 
50 εἰδεῖς. δοκεῖ δέ πως ἁμάρτημα τὸ τοιοῦτον o) μικρὸν εἶναι 


- , e , , 4 “- 
τοῖς γεωμέτραις, ὅταν ἐπίπεδον πιρόβλημα διὰ τῶν κωνι- 
κῶν ἢ τῶν γραμμικῶν ὑπό τινος εὑρίσκηται, καὶ τὸ σύνολον 30 
[4 - 

ὕταν ἐξ ἀνοικείου λύηται γένους, οἷόν ἐστιν τὸ ἐν τῷ πέμπτῳ 

4. às A! in marg. (B3S) 5. οὖν om. S 9. εἰς τὴν γένεσιν ABS, 
εἷς τὴν χατασχευὴν Co, corr. Hu 43. δέ τι] item supra p. 54, 46 cor- 
rigas pro δ᾽ ἔτι 47. γενώμεναι et olterum » prim. m. superscr. A 
21. «{ίλωνος TO τυκανεὼς Δ 32. πληχτοειδῶν ABS, corr. Hu (conf. 
p. 969, 18) 43. περὶ αὑτὰς ABS, corr. Hu 96. 97. ἕτερα εἶσιν 


LIBER ΙΝ. 971 


ΧΧΧΥ͂Ι. Datum angulum rectilineum cum antiqui geo- 
metrae in tres partes secare vellent, hac de causa hacsita- 
verunt. Tria genera problem:tum geometricorum statuimus, 
quorum alia plana, alia solida, alia linearia vocamus"; Quae 
igitur per rectas lineas et circuli circumferentias solvi pos- 
sunt, ea merito plana dicantur, quoniam lineae, per quas 
eiusmodi problemata solvuntur, in plano originem habent. 
Quorum autem problematum resolutio adsumptis una pluri- 
busve coni sectionibus invenitur, haec solida appellata sunt: 
nam ad eorum constructionem solidarum figurarum superficie- 
bus, nimirum conicis, uti necesse est. Tertium autem relin- 
quitur problematum genus quod lineare vocatur; nam praeter 
eas quas diximus lineas aliae variam οἱ contortiorem originem 
habentes, quae ex superficiebus minus ordinatis οὐ motibus 
implicatis gignuntur, ad constructionem adhibentur. Quales 
sunt οἱ lineae in locis qui ad superficies vocantur? repertae, 
et permultae aliae magis etiam variae ἃ Demetrio Alexandrino 
in "linearibus constitutionibus" et a Philone Tyanaco ex im- 
plicatione plectoidium 3) aliarumque variarum superficierum 
inventae, in quibus multae et mirabiles proprietates insunt. 
Et nonnullas ex his lineis longiore tractatione dignas iudica- 
verunt recentiores; sed una quidem vel maxime excellit, 
quam " mirabilem" Menelaus nuncupavit!). Alque eiusdem 
generis aliae sunt, vel helices sive spirales. tetragonizusae 
sive quadratrices, conchoides sive conchiformes, cissoides sive 
hederae similes.  Àt geometrae non mediocriter. errare. viden- 
tur, si quando planum problema per conicas vel alias curvas 
lineas, atque omnino si quid per alienum genus solvunt, 


4) Confer supra Ill cap. 20. 

3) Conf. supra IV propos. ?8. 

8) ibidem propos. 29. 

4) Chasles, Aperqu historique, p. 33 versionis German, 


καὶ ἕλικες καὶ τετραγωνίζουσιιι χαὶ xoyÀ. ut scribamus, suadet libri 1II 
cap. 20 similitudo (nisi forte scriptor huius loci ἕλιχες omisit, quo de- 
lelo τε post rérge«. recte positum esse apparet) 27. xoyyotid eic ὃ 
invitis AB 84. πέμπτῳ" immo πρώτῳ (vide adnot. 5 ad Latina) 


)19 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ A. 


τῶν Απολλωνίου κωνιχῶν ἐπὶ τῆς παραβολῆς πρόβλημα καὶ 
ἢ év τῷ περὶ τῆς ἕλικος ὑπὸ ρχιμήδους λαμβανομένη στε- 
ρεοῦ νεῦσις ἐπὶ xvxÀov: μηδενὶ yàg τιροσχρώμενον στερεῷ 
δυνατὸν εὑρεῖν τὸ ὑπ᾽ αὐτοῦ γραφόμενον ϑεώρημα, λέγω 
δὴ τὸ τὴν περιφέρειαν τοῦ ἐν τῇ πρώτῃ τιεριφορᾷ κύκλου 5 
ἴσην ἀποδεῖξαι τῇ πρὸς ὀρϑὰς ἀγομένῃ εὐθείᾳ τῇ ἐκ τῆς 
γενέσεως Soc τῆς ἐφαπτομένης τῆς ἕλικος. τοιαύτης δὴ τῆς 
διαφορᾶς τῶν προβλημάτων ὑπαρχοΐίσης οἱ πρότεροι γεω- 
μέτραι τὸ προειρημένον ἐπὶ τῆς γωνίας πρόβλημα τῇ φύσει 
στερεὸν ὑπάρχον διὰ τῶν ἐπιπέδων ζητοῦντες οὐχ οἷοί τ᾿ 10 
ἦσαν εὑρίσκειν" οὐδέπω γὰρ αἵ τοῦ κώνου τομαὶ συνήϑεις 
ἦσαν αὐτοῖς, καὶ διὰ τοῦτο ἡπόρησαν: ὕστερον μέντοι διὰ 
τῶν κωνιχῶν ἐτριχοτόμησαν τὴν γωνίαν εἰς τὴν εὕρεσιν χρη- 
σάμενοι τῇ ὑπογεγραμμένῃ νεύσει. 

00 Παραλληλογράμμου δοϑέντος ὀρϑογωνίου τοῦ MBA 15 
zai ἐχβληϑείσης τῆς ΒΓ, δέον ἔστω διαγαγόντα τὴν 4E 
ποιεῖν τὴν ΕΖ εὐϑεῖαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ. 

" Γεγονέτω, xai ταῖς EZ 
6, 5 ΕΔ παράλληλοι ἤχϑωσαν ai 
4H ΗΖ. ἐπεὶ οὖν δοϑεῖσά 20 
ἐστιν ἡ ΖΕ καὶ ἔστιν ἴση τῇ 

7 AH, δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ 4H. 
xai δοϑὲν τὸ 4: τὸ Η ἄρα 
πρὸς ϑέσει κύκλου περιφε- 

ρείᾳ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ B4 δοϑὲν καὶ ἔστιν ἴσον τῷ ὑπὸ ΒΖ 25 

ΕΖ, δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΒΖ EA, τουτέστιν τὸ ὑπὸ BZH: 





P T Ó 


4. ἡ add. Hu περὶ τῆς ἕλιχος) περὶ ἑλίκων accuratius scriptor 
posuit infra cap. 78 4. 3. στερεὰ νευσεις ἃ, στερεὰ νεῦσις B, στερεαὶ 
ψεύσεις S, corr. Hu. 8. χύχλον Hu pro χύκλου 6. ἀγομενὴ εὐϑέειες 
Α, corr. BS 6. 7. ex τῆς γενέσεως) x τῆς ἐν τῇ γενέσεε coll. cap. 74 
vel ἐχ τοῦ ἐν ἀρχὴ coni. Hu 7. ἕως add. Hw 9. γωνέας paene 
evanuit in A 40. τ᾽ add. Hu 13. ἐτριχατομησαν (sine spir. et 
acc.) A, corr. BS 48. γεγονέκτω A? ex γέγονεν τω 48. ταῖς EZ 
Ζ. — 40. αἱ 4H1. HO ABS, corr. Co 24. προσϑέσει ABS, distinx. 
Hu auctore Co, item p. 9274, 4 35. 26. τῶι ὑπὸ BE Ζ, οἱ τὸ ὑπὸ 
BEZ.f NDS, corr. Ὁ 46. ὑπὸ BZH Co pro ὑπὸ 291 
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9 


quale est in quinto Apollonii conicorum libro problema de 
parabola5), vel illa quae in libro de helicibus ab Archimede 
adsumitur solidi inclinatio in circulum 5; neque enim soli- 
dum adhibere opus est, ut theorema ab illo propositum in- 
veniri possit, scHicet ut demonstretur cireumferentiam circuli 
prima conversione descripti aequalem esse rectae quae a prin- 
cipio helicis ad tangentem ducitur?). Sic igitur cum proble- 
mata inter se differant, priores geometrae illud de anguli 
sectione problema, quod natura solidum est, per plana in- 
quirentes solvere non potuerunt; nondum enim coni sectio- 
nibus uti consueverant eaque de causa ambigebant. Sed 
postea alii per conica angulum tripartito secuerunt, quod ut 
invenirent hanc quae sequitur inclinationem adhibuerunt. 
Dato parallelogrammo rectangulo αβγδ et producta recta Prop. 
By, oporteat rectam «ei ita ducere, ut eius segmentum «eC 
inter dy οἱ productam By abscissum datae rectae aequale sit. 
Factum iam sit, et rectis εζ εὖ parallelae ducantur δὴ 
yb. lam quia recta δζ et data et ipsi δῃ aequalis est, data 
igitur est dy. Et datum est punctum d; ergo punctum ἢ 
est ad circumferentiam circuli positione dati (dat. defin. 6). 
Et quoniam rectangulum 8yó et datum est et rectangulo quod 
rectis 85 εὖ continetur aequale, datum igitur rectangulum 
sub 8t ed, id est rectangulum 855"). Ergo punctum 7 est 
5) Quinto Apollonii conicorum libro ab Halleio ex Arabico sermone 
in Latinum converso theoremata de maximis et minimis continentur 
et in his complura de parabola inveniuntur; sed nullum est pro- 
blema, quod ad hunc Pappi locum referri possit. Quare in promptu 
est suspicari πρώτῳ pro πέμπτῳ legendum esse, ac vituperari Apol- 
lonii primi libri propositionem 52, id est problema de parabolae in 


plano constructione. At vero alia quaestio est, num iure Apollonius 
reprehensus sit. 


6) Conf. infra adnot. 4 ad propos. 42. 


7) Idem theorema accuratius enuntiatum vide apud Archim. de 
helic. propos. 48. 

*) Quia propter elem. 4, 43 rectan- 
gulum 8yez  rectangulo covd aequale est, 
rectangulum igitur «Syd aequale est rec- 
tangulo «zo», id est rectangulo sub βὲ 
εὖ, id est sub 86 £y (Co). 

1$ 





614 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓῺ 


τὸ H ἄρα πρὸς ὑπερβολῇ. ἀλλὰ 
περιφερδίᾳ᾽ δοϑὲν ἄρα τὸ H. 

61 λζ΄. Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρι 
δαϑὲν παραλληλόγραμμμον τὰ 418. 
τῷ μεγέϑει ἡ M, xai ἴσῃ αὐτῇ ἔσ. 


Ι..-.. 





διὰ μὲν τοῦ 44 περὲ ἀσυμπτώτουι 
4HO (τοῦτο γὰρ ἑξῆς ἀπαδείξομ 
χέντρον τὸ 4 κύχλαυ περιφέρξια 7) 
βολὴν κατὰ τὸ H, καὶ τῇ JV πι 
HZ ἐπεζεύχϑω ἡ ΖΑ͂. λέγω ὅτι 1 
Ἐπεϊζεύχϑω γὰρ ἡ ΗΖ καὶ tj 
ἡ ΗΑ: τὸ ἄρα ὑπὸ ZH.A, vovié 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΓΩΑ͂, τουτέστιν τῷ 
ὡς ἡ ΖΒ πρὸς BI, τουτέστιν ὡς 
ἡ ΓΩ͂ πρὸς ΖΗ’ ἡ ἄρα E4 ἴση τῇ. μψαλληλογραμμον 15 
ἄρα τὸ ZJEZH: ἴση ἄρα ἡ EZ τῇ 4H, τουτέστιν τῇ “Κ, 
τουτέστιν τῇ M. 
62 kn. 4εδειγμένου δὴ τούτου τρίχα τέμνεται ἡ δοϑεῖσα 
γωνία εὐθύγραμμος οὕτως. 
Ἔστω γὰρ ὀξεῖα πρότερον ἡ ὑπὸ ΑΒΓ, καὶ ἀπό τινος 20 
αημείου κάϑετος ἡ 4T, xai συμπληρωϑέντος τοῦ ΓΖ παρ- 


4. ὑπερβολὴν ABS, corr. (ὁ 48. περιφέρεια ABS, corr. Hu auc- 
tore Co 9. xal τῆς 4I AB, corr. S 9. 40. τῆς HZ A? ex τῆς «Z 
43. àgriv τὰ ὑπὸ ΓΔΑ A, τῷ corr. BS 45. πρὸς ZH A? ex πρὸς «H 
46. τὸ δεζη B*, τὸ 4E ZH AS 4148. Àg add. 8 80. γὰρ ὀξεῖα B3, 
γὰρ /]/// A, γὰρ ..... BiS καὶ ἀπὸ τινος BS, /// [no [[vog A 


LIBER IV. PROPOS. 82. 215 


ad hyperbolam!); sed idem etiam ad circuli eireumferentiam 
positione datam; ergo punctum ἢ datum est. 

XXXVII. Componetur problema sic. Sit datum paral- 
lelogrammum rectangulum e8yó, et magnitudine data reeta 
4, ei huie, productá aó, aequalis sit ὄχ, et describatur per 
punctum ὃ circa?) asymptotos ag y hyperbola dz9 (hoc 
enim deinceps propos. 33 demonstrabimus), οἱ per punctum 
x circa centrum Ó circuli cireumferentia xg hyperbolam in 
puncio ἡ secans, et ipsi ὃγ perallelà ductà $5, quae pgro- 
ductam fy in L secet, iungatur Ga reclam yÓ in puncto & se- 
cans; dico rectam εζ ipsi 4 aequalem esse. 

lungatur enim 7d, et rectae χα parallela ducatur $4; 
est igitur 

Ly nÀ — 8C. Cy, et propter. Apollon. conic. 2. 12 

BL. ζὴ — γᾶ. δα, id est 
βζ. ip Ξε βγ. 70; ergo 
BC: By τε yà : Cn, id est (quia BC : By — a£: oe, et 
dirimendo γζ : By — e: (€ — € : δε, 
et componendo BC : By — γδ : δεὶ 
Lar yÓ : Ó5; ergo est 
€ 


Et sun " parallelae; ergo parallelogrammum est decr; itaque . 
εἴ — δὴ — Óx — μι. 

XXXVIII. Hoc igitur demonstrato datus angulus recti- Prop. 
lineus sic tripartito 
secatur. 

ERES “τ Sit enim pri- 


σ-- τ mum angulus acutus 
ΒΥ 7 αβγ, et a quolibet 


rectae Ba puncto du- 
catur perpendicula- 
ris ey, et completo 


4) "Ex conversa 44 secundi libri conicorum Apollonii ; sequitur. enim 
ut punctum ἡ sit ad hyperbolem eandem, in qua est punctum d" Co. 
Bt conf. compositionem problematis. 


2) Graecum περὶ eodem sensu redit infra propos. 38 et VII propos. 
204. 205. 208, ubi Halleius quoque circa interpretatus est. Fortasse 
furta aptius videri poterat; sed ipsum vocabulum a Graeco scriptore 
usurpalum relinere maluimus. 
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$14 —  BAHIIOY XTNATOTHZ A. 


τὸ H ἄρα πρὸς ὑπερβολῇ. ἀλλὰ καὶ πρὰς ϑέσει κύκλου 
περιφδρδίᾳ᾽ δοϑὲν ἄρα τὸ H. 

61 λζ΄. Συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως. ἔστω τὸ 
0o9é» παραλληλόγραμμμον τὰ ΑΒΓΖΩΖ, ἡ δὲ δοϑεῖσα εὐθεῖα 
τῷ μεγέϑει ἡ IM, xai ἴσῃ αὐτῇ ἔστω ἡ KK, καὶ γεγράφϑω 5 





διὰ μὲν τοῦ 44 περὶ ἀσυμπτώτους τὰς ΑΒΓ ὑπερβολὴ ἡ 
4HO (τοῦτο γὰρ ἑξῆς ἀπαδείξομεν), διὰ δὲ τοῦ K περὶ 
χέντρον τὸ 4 χύχλαυ περιφέρδια ἡ KH. τέμνουσα τὴν ὑπερ- 
βολὴν κατὰ τὸ H, καὶ τῇ 4Γ παραλλήλου ἀχϑείσης τῆς 
ΗΖ ἐπεζεύχϑω ἡ Z4: λέγω ὅτι ἡ EZ ἴση daviv τῇ IM. ιὖὺ 

Ἐπεζεύχϑω γὰρ ἡ ΗΖ xoi τῇ ΚΑ, παράλληλος ἤχϑω 
ἡ Η.1: τὸ ἄρα ὑπὸ ZH, τουτέστιν τὸ ὑπὸ BZH , toov 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ L'4.4, τουτέστιν τῷ ὑπὸ ΒΓ L4. ἔστιν ὅρα 
ὡς ἡ ZB πρὸς BI, τουτέστιν ὡς ἡ L4 πρὸς AE, οὕτως 
ἡ ΓΩ͂ πρὸς ΖΗ’ ἡ ἄρα E4 ἴση τῇ ZH* παραλληλόγραμμον 1 
ἄρα τὸ ΖΕΖΗ: ἴση ἄρα ἡ EZ τῇ 4H, τουτέστιν τῇ AK, 
τουτέστιν τῇ M. 

62 kn. 4)δειγμένου δὴ τούτου τρέχα τέμνεται ἡ doJeiaa 

γωνία εὐθύγραμμος οὕτως. 

Ἔστω γὰρ ὀξεῖα πρότερον ἡ ὑπὸ ΑΒΓ, καὶ ἀπό τινος 20 
αημείου κάϑετος ἡ 4T, καὶ συμπληρωϑέντος τοῦ ΓΖ παρ- 


e 


4. ὑπερβολὴν ABS, corr. Co — 2. περιφέρεια ABS, corr. Hu. auc- 
tore Co 8. xal τῆς 4I AB, corr. S 9. 40. τῆς HZ A? ex τῆς »Z 
48. ἐσειν τὸ ὑπὸ ΓΔΑ A, τῷ corr. ΒΒ 45. πρὸς ZH A? ex πρὸς &H 
46. τὸ δεζη ΒΡ, τὸ 4E ZH AS — 148. Àg add. S 90. γὰρ ὀξεῖα B3, 


γὰρ ////| A, γὰρ ..... BiS καὶ ἀπὸ τινος BS, /// [no /[roc A 





LIBER IV. PROPOS. 82. 215 


ad. hyperbolam!); sed idem etiam ad circuli eireumferenüiam 
positione datam; ergo punctum ἢ datum est. 

XXXVII. Componetur problema sic. Sit datum paral- 
lelegrammum rectangulum afgyó, et magnitudine data recta 
με, et huic, productá ad, aequalis sit ὄχ, et describatur per 
punctum δ᾽ circa?) asymptotos a fy hyperhola 959 (hoc 
enim deinceps propos. 33 demonstraebimus), e& per panctum 
x circa centrum ὃ circuli cireumferentia xy hyperbolam in 
puncto ἢ secans, et ipsi ὃγ paerallelà. ductà 3i, quae pro- 
duclam y in L secet, iungatur Ce reclam γὺ in puncto & se- 
cans; dico rectam εζ ipsi & aequalem esse. 

Iungatur enim d, et rectae xa parallela ducatur $4; 
est. igitur 

Un. 9À τῷ βζ. ζη, et propter. Apollon. conic. 2. 42 

τς BL. im — γὰ. δα, id est 
BLU — By:yÓ; ergo 
Bt: By — γδ: Cy, id est (quia BC: By — αζ : αε, et 
dirimendo γζ : By — εζ : αε — γε: δε, 
et componendo BC : By — γ : δε; 
— yà : δε; ergo est 

6n — δε. 

Εἰ sunt. parallelae; ergo parallelogrammum est δεζη; itaque 
εἴ — δὴ — ὄχ — μι. 

XXXVIII. Hoc igitur demonstrato datus angulus recti- 

lineus sic tripartito 
secatur. 


£5 
——————— ————— € . . . 
-- p Sit enim pri- 
| M 


! mum angulus acutus 
ΒΡ 7 αβγ, et a quolibet 


rectae βα puncto du- 
4 y catur perpendicula- 
| ris ey, et completo 


4) "Ex conversa 13 secundi libri conicorum Apollonii; sequitur enim 
ut punctum ἡ sit ad hyperbolem eandem, in qua est punctum d" Co. 
Et conf. eompositionem problematis. 

2) Graecum περὶ eodem sensu redit infra propos. 33 et VI] propos. 
204. 205. 208, ubi Halleius quoque circa interpretatus est. Fortasse 
iur(a aptius videri poterat; sed ipsum vocabulum a Greeco scriptore 
usurpalum retinere maluimus. 
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Prop. 
32 


63 


a^ 


65 


376 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATQTHE A. 


αλληλογράμμου ἡ ΖΑ͂ àxBeBAno9o ἐπὶ τὸ E, xai παραλ- 
ληλογράμμου ὄντος ὀρϑογωνίου τοῦ ΓΖ κείσϑω μεταξὺ τῶν 
EAV εὐθεῖα ἡ ΕΔ νεύουσα ἐπὶ τὸ B ἴση τῇ διπλασίᾳ 
τῆς 41Β (τοῦτο γὰρ ὡς δυνατὸν γενέσθαι προγέγραπται) " 
λέγω δὴ ὅτι τῆς δοϑείσης γωνίας τῆς ὑπὸ ΑΒΙ τρίτον 5 
μέρος ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΒΓ. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ ΕΖ δίχα τῷ H, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4Η-: 
αἱ τρεῖς ἄρα αἱ Ή H.4 HE ἴσαι εἰσίν: διπλῆ ἄρα ἡ 4E 
τῆς 4H. ἀλλὰ καὶ τῆς .4B διπλῆ" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ B.4 
τῇ 4H, καὶ ἡ ὑπὸ .484 γωνία τῇ ὑπὸ 4H. ἡ δὲ ὑπὸ τὸ 
AH.1 διπλασία τῆς ὑπὸ Ed, τουτέστιν τῆς ὑπὸ 4ΒΓ΄᾿ 
xai ἡ ὑπὸ B4 ἄρα διπλῇ ἐστιν τῆς ὑπὸ ABI. καὶ ἐὰν 
τὴν ὑττὸ .41}.1 δίχα τέμωμεν, ἔσται 1j ὑπὸ ABI γωνία τρίχα 


τετμη μένη. 
"T Ó λθ΄. Ἐὰν δὲ ἡ δοθεῖσα γωνία ὀρϑὴ 15 
| / N τυγχάνῃ, ἀπολαβόντες τινὰ τὴν ΒΓ ioó- 


πλευρὸν ἐπ᾽ αὐτῆς γράψομεν τὸ BAI, 
καὶ τὴν ὑπὸ ΔΒΓ γωνίαν δίχα τεμόντες 
ἕξομεν τρίχα τετμημένην τὴν ὑπὸ ΑΒΓ 
γωνίαν. 20 





u. ἔσιω ^v ἀμβλεῖα ) γωνία καὶ τῇ ΓΒ πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ B.1, καὶ τῆς μὲν ὑπὸ ABI. τρίτον ἀπειλήφϑω μέρος ἡ 
δ ὑπὸ 482, τῆς δὲ ὑπὸ 4824 
| ὀξείας γωνίας τρίτον ἡ ὑπὸ 

“ Vi d ΕΒΔ (ταῦτα γὰρ ἡμῖν προ- 25 
X M ; δέδεικται)" καὶ ὅλης ἄρα τῆς 
ὑπὸ BI γωνίας τρίτον μέ- 
V poc ἐστὶν ἡ ὑπὸ EBZ. ἐὰν δὲ 
HB 7 τὴ ὑπὸ EBZ loy» συσεησώμεϑα 

προς ἑκατέραν τῶν .4BI, τρίχα τεμοῦμεν τὴν δοϑεῖσαν 30 

γωνίαν. 

μα΄. Τὸ δὲ ὑπερτεϑὲν πρόβλημα νῦν ἀναλύσομεν. ϑέσει 
οὐσῶν δύο εὐθειῶν τῶν ΑΒΓ καὶ δοθέντος σημείου τοῦ 


7. ἢ .4H Co pro 7 4E — 49. διπλῆ bis scriplum in A, sed prius 
expunctum 43. ὑπὸ 414 διχατέμωμεν (sic) ἔσται ἡ ὑπὸ bis scripta 
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parallelogrammo αγβζ producatur ζὰ ad punctum 8, quod 
quidem ila sumalur, ut, iunctà fe, segmentum eius δὲ inter 
rectas £a «y abscissum aequale sit duplae af (hoc enim, si 
sit parallelogrammum rectangulum, velut «yf, fieri posse 
superiore problemate demonstratum est); iam dico dati an- 
guli a» tertiam partem esse angulum efjy. 

Bifariam enim recta de secetur in puncto ἢ, et iungatur 
«p; aequales igitur inter se sunt rectae δὴ na ms"), ideo- 
que δὲ — 2ax. Sed ex construclione est δὲ — 2o; ergo 
af — αη, οὐ L αβὸ — [ αηβ. Sed est [ arf — 2 L αεβ 
-— 9 [ ὄβγ; ergo etiam [, αβδ — 2 [, fly. WMaque, si angu- 
lum αβὸ bifariam secuerimus, angulus αβγ erit tripartito 
secius. 

XXXIX. Sed si datus angulus of rectus sit, sumemus 
rectae dy quodlibet punctum y, et in basi gy aequilaterum 
triangulum 8óy describemus, et angulo df» bifariam secto 
habebimus angulum «f» tripartito sectum. 

XL. Sit autem angulus ay obtusus, et rectae fy per- 
pendicularis ducatur 80, et anguli δβγ abscindatur tertia pars 
angulus Of, atque item anguli δου! αβδ tertia pars.angulus 
εβδ — haec enim a nobis supra (XXXIX et XXXVIII) de- 
monstrata sunt — ergo totius «9» anguli tertia pars est an- 
gulus εβζ. aàm si angulo eZ aequalem ad utramque recta- 
rum af) 9y constütuerimus, datum angulum obtusum tripartito 
secabimus. 2 

XLI. Iam vero problema supra (XXXVII) dilatum sol- Prop. 
vemus!). Duabus rectis a8 By, angulum quemvis ad B con- 5 


ἢ Nam quia rectus est angulus dee, punctum « est in circum- 
ferentia semicirculi dec, cuius centrum ἡ. (Co.) | 


4) Idem problema breviore ratione solvit Apollonius conic. 2 pro- 
pos. 4, neque tamen haec quam Pappus tradit resolutio.propria qua- 
dam laude caret. |. Unus problematis casus, si rectum angulum asymp- 
toti contineant, infra VII propos. 204 tractatur, ubi vide adnot. 4. 


in A 45. 440. A! in marg. (S), om. B 48. ὑπο 4T γωνέαν AB, 
corr. S 41. u A! in marg. (S), om. B 26. ὅλης Hu auctore Co 
pro ὅλη 38. 29. ἐὰν δὲ τὴ ὑπὸ EBZ add. Hu. 39. συστησωμεϑα 
AS, στησόμεϑ. Β 32. μα A! in marg. (S), om. B 
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4 γράψαι διὰ τοῦ 4 περὶ ἀσυμπεώτους τὰς (BI ὑπερ- 
βολήν. 

Γεγονέτω, καὶ γεγράφϑω ἡ ἘΖ4Ζ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ tob 
4 ἐφαπτομένη αὐτῆς ἢ AAT, καὶ διάμετρος ἡ HBA, καὶ 
τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ 49. ϑέσει ἄρα αἱ ἨΖ4 46, xui 


A. 
ZU 
| X "ΗΝ Pd 
"m 
j » y 
j Ag 
σ- NC M / 
S N 
BU 
^ Ν Ν 
γος 
OO 


δοϑὲν τὸ O. καὶ ἐπεὶ ἀσύμπτωτοί εἰσιν αἱ ΑΒΓ τῆς 
ὑπερβολῆς, καὶ ἐφαπεομένη ἡ ΑΓ, ἴση ἄρα ἡ 44 τῇ .Γ, 
xui τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας αὐτῶν τεεράγωνον ἴσον ἐστὶν τῷ τε- 
τάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ ΗΔ εἴδους" ταῦτα γὰρ ἐν τῷ δευτέρῳ 
τῶν κωνιχῶν ἀποδέδειχται. ἐπεὶ οὖν ἴση ἡ L4 τῇ 424,10 
ἴση καὶ ἡ BO τῇ ΘΑ͂. καὶ δοϑεῖσα 1 BO- δοϑεῖσα ἄρα 
xai ἡ ΘΑ͂. καὶ δοϑὲν «0 Θ' δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ Jd: ϑέσει 
ἄρα ἡ ,45Γ. καὶ δοθεῖσα τῷ μεγέϑει ἡ 4T, ὥστε καὶ 
τὸ ἀπὸ ΑΓ δοθέν ἐστιν. καὶ ἔστιν ἴσον τῷ πρὸς τῇ HA 
εἴδει. δοϑὲν ἄρα xai τὸ πρὸς τῇ HA εἶδος. καὶ δοϑεῖσα ιῦ 
ἡ H.4 (διπλῆ γάρ ἐστιν τῆς BA τῷ μεγέϑει δεδομένης διὰ 
τὸ δοϑὲν ἑκάτερον εἶναι τῶν B «ἢ δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ 
ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρά. γέγονεν δὴ πρόβλημα τοιοῦτον" 
ϑέσει καὶ μεγέϑει δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῆς τε H.4 καὶ 
τῆς ὀρϑίας γράψαι περὲ διάμεερον τὴν ἨΔ,ῖ[ ὑπερβολήν, ἧς 20 


8. ἀπὸ) διὰ voluit Co (at Graecus scriptor hoc significasse videtur: 
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tinentibus?) , positione datis, datoque puncto δι describatur 
per ó hyperbola cire& asymptotos αβ (jy. 

Factum iam sit, et sit descripta Ayperbolu &ót, et duca- 
tur per punctum ó tangens eam recta ady, et diametrus ηβὸ, 
et rectae Sy parallela G9. — Ergo rectae 7ó 3 positione da- 
(ae sunt (dat. 26. 28), et datum punctum 9 (dat. 25). Et 
quoniam sunt rectae a gy asymptoti hyperbolae, et tangens 
recta ay, aequales igitur sunt rectae αὖ óy, et id quod ab 
utraque fit quadratum aequale est quartae parti figurae ad 
diametrum ηὃ constitutae (haec enim ab Apollonio secundi - 
conicorum libri propositione 3. demonstrata sunt). lam quia 
est ;Ó — δα, propter parallelas y8 ὅϑ' est etian 89 — 3a. 
Et data est 89; ergo etiam ϑα data est (dat. 2). Et datum 
est punctum 9; ergo etiam α datum est (dat. 27); itaque 
recta αὖ positione ac magnitudine data est (dat. 26), item- 
que «y (quia ad — óy). Ergo etiam quadratum ab «y da- 
tum est (dat. 52), et est aequale figurae ad ηδ constitutae?) ; 
ergo haec quoque figura data est. Et magnitudine data est 
recta ηὖ (est enim dupla 80, quae propter dal. 26 magni- 
tudine data est, quia utrumque punctorum β à positione da- 
tuu); ergo etiam rectum figurae latus (sive parametrus) da- 
tum est (dat. 57). Meque problema huc reductum est: po- 
sitione et magnitudine rectis ηδ el alterá, quae rectum latus 
vocatur, datis, circa diametrum ἠδ describatur hyperbola, 


4) Haec eddita sunt ex Apollonii 1. c.: Ἔστωσαν δύο εὐθεῖαι αἱ 
AB AT τυχοῦσαν γωνίαν περιέχουσαι τὴν πρὸς τῷ «Α΄. 


8) Τὸ πρὸς τῇ 114 εἶδος dicitur rectángulum quod diametro ἡδ et 
péremetro x continetur. Conf. Apollon. conic. 2 propos. & et ipsum 
bappum infra VII propos. 204, ac vide proximam áàdnot. 


a puncto ὅ in utramque parlem ducatur tangens da dy) — 5. αἱ H4 “0 
ABS, corr, Co 42. xal ἡ 0.4 A? in rasura (pro καὶ Θ., ut videtur) 
43. καὶ (ante δοθεῖσα! add. Hu auctore Co 44. τὸ ἀπὸ , 4I Co, τὸ 
ΤΩ NS, τὸ 9y B cod. Co 46. 47. δεδομενηι διὰ δοϑὲν A, δεδομένη 
διὰ δοϑὲν BS, corr. Hu auctore Co 47. τῶν B./ AS, distinx. B 
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παρ᾽ ἣν δύνανται ἔσται ἡ λοιπὴ εὐθεῖα, καὶ αἱ καταγό- 
, »$ — * b , » , 
nueva, τεταγμένως ἐπὶ τὴν ΗΔ παραλληλοι ἔσονται ϑέσει 
svi εὐθείᾳ τῇ ΑΓ. τοῦτο δὲ ἀναλέλυται ἐν τῷ πρώτῳ 
τῶν χωνιχῶν. | 
66 "β΄. Συντεϑήσεται δὴ οὕτως. ἔστωσαν αἱ μὲν vij ϑέσει ὃ 
δοϑεῖσαι εὐθεῖαι αἱ ΑΒΓ, τὸ δὲ δοϑὲν σημεῖον τὸ 4, 





καὶ τῇ μὲν ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4O, τῇ δὲ BO ἴση 
ἡ ΘΑ͂, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα 9) 4144 ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ T, 
ἐπιζευχϑεῖσα δὲ καὶ ἡ B4 ἐκβεβλήσϑω καὶ τῇ B4 ἴση 
χεέσϑω ἡ BH, xoi τῷ ἀπὸ τῆς “4 ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ τῆς 10 
ΗΖ xai ἑτέρας τινὸς τῆς K, καὶ περὲ διάμετρον τὴν ΗΔ 
χαὶ ὀρϑίαν τὴν K γεγράφϑω ὑπερβολὴ ἡ ΕΖ4Ζ, ὥστε τὰς 
χαταγομένας ἐπὶ τὴν ΗΔ παραλλήλους εἶναι τῇ ΑΓ’ ἡ 
ἄρα ΑΓ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. καὶ ἔστιν ἡ 44 τῇ 4Γ 
ἴση (ἐπεὶ καὶ ἣ ΒΘ τῇ O.4), καὶ φανερὸν ὅτε τὸ ἀφ᾽ 15 
ἑκατέρας τῶν 44 4D τέταρτόν ἐστι τοῦ πρὸς τῇ ΗΔ εἴ- 
dovg: αἱ ἄρα ΑΒΓ ἀσύμπτωτοί εἰσι τῆς Ε4“2 ὑπερβολῆς" 
γέγρατιται ἄρα διὰ τοῦ 4 περὲ τὰς δοϑείσας εὐϑείας 
ἀσυμπτώτους ὑπερβολή. 

67 μγ΄. Καὶ ἄλλως τῆς δοϑείσης περιφερείας τὸ τρίτον 20 
ἀφαιρεῖται μέρος, χωρὶς τῆς νεύσεως, διὰ στερεοῦ τόπου 
τοιούτου. 
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cuius recta ad quam quadrata applicantur erit altera illa 
quam diximus, et eae quae ordinatim ad ηδ deducuntur paral- 
lelae erunt rectae cuidam positione datae, scilicet αγ *). Hoc 
autem solutum est primi conicorum libri propositione 53. 


 XLII. Componetur hoc modo. Sint rectae positione da- 
tae af f», et datum punctum ὃ, et ipsi By parallela ducatur 
09, et ponatur 9a — 89, et iuncta «d producatur ad », at- 
que item iuncta ὃδβ producatur, ipsique 0f aequalis ponatur 
By, et quadrato ab «ay aequale sit rectangulum quod recta 
79 et altera quadam x continetur, et circa diametrum ηδ᾽ et 
rectum latus (sive parametrum) x describatur hyperbola eót, 
ita ut eae quae ordinatim deducuntur ad ηδ ipsi ay paral- 
lelae sint; ergo recta a7 coni sectionem tangit (conic. ἢ, 52). 
Et est αὖ — δγ (propter parallelas 09: y8, quia a9 — ϑβ[, 
atque apparet quadratum ab utraque rectarum αὖ δγ quar- 
tam partem esse figurae quae est ad 70**); ergo rectae af 
By asymptoti sunt hyperbolae εὖζ íconic. 2, f. 2); itaque 
per punctum Ó circa datas rectas asymptotos hyperbola doe- 
scripta est. 


XLII. Aliter datae circumferentiae tertia pars, non Prop. 
adsumpta inclinatione, abscinditur per huiusmodi locum so- 
lidum. | 


ἢ Horum verborum explicatio cum ex omni Apollonii conicorum 
opere tum e libri primi propos. 12 et 53 pendet. Capita doctrinae 
Apollonianae breviter ac luculenter exponit Cbasles, Apergu etc. p. 45 sq. 
versionis German. 


**) Quoniam ex constructione est «y? τὸ x- ηδ, οἱ «d — dy — «y, 
est igitur ad? — Jj? — 1ay? — 1x.50. Rectangulum autem quod rec- 
tis x 7d continetur ipsa est figura quae supra "ad ηδ᾽ (τὸ πρὸς τῇ ΗΜ“ 
εἶδος) dicitur (adnot. 3). 


4. δύνανται AB, ϑύναται S ἡ λοιπὴ) ἡ K coni. Co (at conf. 
ἑτέρας τινὸς cap. 66 et παρὰ τὴν ἑτέραν εὐθεῖαν Apollon. conic. 4, 53) 
5. uf add. S 44. 42. καὶ περὶ διάμετρον τὴν Há xol ὀρϑέαν τῆ 
add. A? in marg. (BS); post τῇ in A una littera periit margine folii 
decurtato, itaque lacuna in S, a autem interpolavit B, τὴν K corr. Co 
40. μΓ A! in marg. (BS; 
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Θόέσει ἡ διὰ τῶν 4 D, καὶ ἀπὸ δοθέντων ἐπ᾽ αὐεῆς 
τῶν ΑΔ D κεκλάσϑω ἡ “ΒΓ διπλασίαν ποιοῦσα τὴν ὑπὸ 
ΑΓΒ γωνέαν τῆς ὑπὸ LAB: 
ὅτε τὸ Β πρὸς ὑπερβολῇ. 

Ἤχϑω κάϑετος ἡ B4, καὶ ὃ 
τῇ ΓΔ ἴση ἀπειλήφϑω ἡ AE: 
ἐπιζευχϑεῖσα ἄρα $ BE ἴση 
ἔσται τῇ .4H. κείσϑω καὶ τῇ 
AE ἴση ἣ EZ: τριπλασία ἄρα 
ἡ ΓΖ τῆς Γά. ἔστω καὶ ἡ 10 
«ΑΓ τῆς ΓΗ͂ τριπλασία" ἔσται 
δὴ δοθὲν τὸ H, καὶ λοιπὴ 
ἣ «2 τῆς H4 τριπλασία. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ BE EZ 
ὑπεροχή ἐστιν τὸ ἀπὸ ΒΔ, ἔστιν δὲ xoi τὸ ὑπὸ 44 .4Ζ 
τῶν αὐτῶν ὑπεροχή, ἔσται ἄφα τὸ ὑπὸ 4.41Ζ, τουτέστιν 15 
τὸ τρὶς ὑπὸ 44H, ἴσον τῷ ἀπὸ Β4 πρὸς ὑπερβολῇ ἄρα 
τὸ B, ἧς πλαγέα μὲν τοῦ πρὸς ἄξονι εἴδους ἡ ΑΗ, ἡ δὲ 
ὀρϑία τριπλασία τῆς ΑΗ. καὶ φανερὸν ὅτι τὸ Γ σημεῖον 
ἀπολαμβάνει. πρὸς τῇ Η κορυφῇ τῆς τομῆς τὴν ΓΗ͂ ἡμί- 
σειαν τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους πλευρᾶς τῆς 4Η. 20 





Koi ἡ σύνϑεσις φανερά" δεήσει γὰρ τὴν ΑΓ τεμεῖν 
ὥστε διπλασίαν εἶναι τὴν ΑΗ τῆς HT, καὶ περὶ ἄξονα 
τὸν 4H. γράψαι διὰ τοῦ Η ὑπερβολήν, ἧς ὀρϑία τοῦ εἴδους 
πλευρὰ τριπλασία τῆς 4Η, καὶ δεικνύναι ποιοῦσαν αὐτὴν 
τὸν εἰρημένον διπλάσιον λόγον τῶν γωνιῶν. καὶ ὅτι τῆς 25 
δοθείσης κύκλου περιφερείας τὸ y' ἀποτέμνει μέρος ἡ τοῦ- 


4. τῶν AT AB!, distinx. B? (vel B3) S ἐπ᾿ Hu auclore Co pro 
en 3. τῶν 4T AS, distinx. B ποιοῦσαν AS, corr. B 2.3. τὴν 


ὑπὸ 1ΓΒ Co pro τὴν ὑπὸ ABD 4. προσυπερβολὴ Ἀ, πρὸς ὑπερ- 
βολὴν B, corr. S 40. ἔστω) χεέσϑω coni. Hu 48. (4. τῶν pro 
τὸ corr. οἱ τὸ ἀπὸ 3.1 add. Co 45. ἄρα Hu pro ἴσον 16. toic 
ὑπὸ 44H Co pro τρὶς ὑπὸ 44H προσυπερβολή AB, corr. S 
49. τὴν FH om. S $4. δεικεύνμαι Hu pro δεέκνυται 45. τῶν 
γωνεῶν om. S $6. τὸ P ἀποτέμνειν ABS, corr. Hw suctore Co 


ἡ Β, η Δ, ἢ 8 
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Positione de(a si! recta ay, et a datis in ea punctis a y 
inflectatur ad», quae angulum ayf duplum anguli yaf cffi- 
ciat!); dico punctum 9 esse ad hyperbolam 3). 

Ducatur perpendicularis 80, et ipsi 7yÓ aequalis abscin- 
datur ds; ergo iunctà fe erit L fey — L βγα z 3 L yof 
(ex hypothesi). Sed est etiam [, Bey — L yaf -- L age; ergo 
L γαβ — L afs, itaque erit Be τὲ as.  Ponatur etiam εζ ἐξ δὲ: 
ergo est yd 22 1 yL. Sed ponatur etiam yp — (ay (elem. 
6, 9); ergo datum erit punctum η (dat. 2. 27), et erit 
γῆ — yà — 4 (ay — γζ), id est ηὃ — |f αζ. Et quia est 

ge? — si? z- gà? (et enim 0? — fe? — &0?, et εὖ τῷ 

δ et . 
pe? — s? — δα. ot [» enim propter elem. 2, 6 δα" at 
- αε3 -α ed et, «wl demonstravi- 
mus, αϑ xe fje), est igitur 
δα. aC - βὸ3, id δὴ (quie demonstravimus esse a6 τα 


2 7] 
| 39a0.0» — f0*. 
Ergo punctum f est ad hyperbolam, cuius transversum latus 
figurae ad axem constitutae est ay, rectum autem latus triplo 
maius quam αἡ ἢ. Et apparet rectam yr, quae inter punc- 
tum y et coni sectionis verticem ἢ abscinditur, dimidiam par- 
tem esse transversi figurae lateris ar. 

Et compositio manifesta est. Oportebit enim rectam u7 
ila secare, ut a7 duplo maior sit quam 7, et circa axem ag 
per punctum ἡ describere hypeérbolam, cuius rectum figurae 
latus sit triplo maius quam amy, et demonstrare eam efficere 
duplam quam diximus angulorum proportionem. Atque hy- 
perbolam hac ratione descriptam abscindere tertiam datae 

4) Id est, punctum β ita sumatur, ut trianguli «gy angulus «yf 
duplus sit alterius qui est ad basim. Sed angulus «yg aut acutus est, 


ut in bac demonstratione ac figura scriptor supponit, aut rectus, aut 
obtusus, quibus de casibus vide append. 


$) Significat scriptor, quotcunque puncta 8 hoc modo sumantur, 
ea omnia esse ad eam hyperbolam quam postea ipse describit. 


3) "Cum enim rectengulum d«-a£, hoc est quadratum ex 6, tri- 
plum sit rectanguli «d «dz, habebit quadratum ex 8d ad rectangulum 
«d -d5 proportionem eandem quam figurae rectum latus ad transversum, 
quare ex conversa 21. primi libri conicorum punctum f in hyperbola 
erit" Co. Et conf. p. 381 adnot. * 
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tO» γραφομένη τὸν τρόπον ὑπερβολὴ συνιδεῖν δᾷάδιον τῶν 
44 T σημείων περάτων τῆς περιφερείας ὑποκειμένων. 


68 μδ΄. Ἑ τέρως δὲ τὴν ἀνάλυσιν τοῦ τρίχα τεμεῖν τὴν 
γωνίαν ἢ περιφέρειαν ἐξέϑεντό τινες ἄνευ τῆς νεύσεως. 
ἔστω δὲ ini περιφερείας ὃ λόγος" οὐδὲν γὰρ διαφέρει γω- 5 
νίαν ἢ περιφέρειαν τεμεῖν. 

Γ. ἐγονέτω δή, καὶ τῆς ABT περιφερείας τρίτον ἀπειὶ 
λήφϑω μέρος ἡ BD, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΑΒ ΒΓ ΓΑ͂’ 
διπλασίων ἄρα T ὑπὸ ΑΓΒ τῆς ὑπὸ ΒΑΓ. τετμήσϑω 
δίχα ἣ ὑπὸ AT B τῇ L4, καὶ κάϑετοι αἱ 4E ZB: ἴση ἄρα 10 
ἡ 444 τῇ 4Γ, ὥστε xai ἡ .4E τῇ EF: δοϑὲν ἄρα τὸ E. 
ἐγεεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ Α͂Γ πρὸς ΓΒ, οὕτως ἡ 44 πρὸς AB, 
τουτέστιν ἡ $E πρὸς ΕΖ, καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΑ͂ 
πρὸς .4E, ἡ BU πρὸς EZ. διπλῆ δὲ ἡ ΓΑ͂ τῇ 4ῈΕ διπλῆ 
ἄρα καὶ ἡ ΒΓ τῆς EZ: τετραπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΓ, 1Ὁ 
τουτέστιν τὰ ἀπὸ τῶν ΒΖΓ, τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΖ. ἐπεὶ οὖν 
δύο δοθέντα ἐστὶν τὰ E TD, xai ὀρϑὴ ἡ ΒΖ, καὶ λόγος 
ἐστὲν τοῦ ἀπὸ ΕΖ πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΒΖΓ, τὸ Β ἄρα πρὸς 
ὑπερβολῇ. ἀλλὰ xai πρὸς ϑέσει περιφερείᾳ" δοϑὲν ἄρα 
τὸ Β. καὶ ἡ σύνϑεσις φανερά. 20 


69 με΄. Τὸ μὲν οὖν τὴν δοϑεῖσαν γωνίαν ἢ περιφέρειαν τρίχα 
τεμεῖν στερεόν ἔστιν, ὡς προδέδεικται, τὸ δὲ τὴν δοϑεῖσαν 
γωνέαν ἢ περιφέρειαν εἰς τὸν δοϑέντα λόγον τεμεῖν γραμ- 
μικόν ἐστιν καὶ δέδειχται μὲν ὑπὸ τῶν νεωτέρων, γραφή- 
σεται δὲ καὶ ὑφ᾽ ἡμῶν διχῶς. 25 


|. συνείδειν A, corr. ΒΒ 4. 2. τῶν ΑΓ Δ, distinx. BS 3. uZ 
A! in marg. (BS) 5. οὐδὲν Hu auctore Co pro ovdi 8. post at 
4B ΒΓ add. μέρος ἡ BF ABS, del. Co 9. ἄρα ἡ ΑΒ AB, ἄρα ἡ 
«By B! corr. S 40. αἱ 4EZB Δ, distiox. ΒΒ 44. ἡ 44 τῆς AS, τῇ 
corr. S 415. ἡ ΒΓ (ante τῆς EZ) Co pro ἡ B 47. τὰ ΕΓ AB!S, 


distinx. B3 (vel B?) 48. 49. προσυπερβολὴ Δ, acc. gravem add. B, 
corr. S 49. x«l τὰ προσϑέσει περιφερεέαις ABS, corr. Hu auctore 
Co 31. ue A! in marg. (BS) 38. ἡ περιφέρεια Al, 5 περι- 


φερειαν corr. recentior manus (diversa, ut videtur, ab A?), 7 7tpt- 
φέρειαν BS 


LIBER IV. PROPOS. 45. 985 


circuli cireumferentiae partem facile intellegitur, siquidem 
puncta « y termini circumferentiae supponuntur ὃ). 

XLIV. Alia ratione nonnulli resolutionem problematis de 
tripartita anguli vel circeumferentiae sectione exposuerunt sine 
inclinatione. Sit autem in circumferentia proportio; nihil 
enim differt, angulumne an circumferentiam secemus. 

Factum iam sit, et 
circumferentiae ay tertia 
pars 8» sit abscissa, et 
iungantur rectae a βγ ya; 
ergo est /, αγβ — 2 [ flay. 
Bifariam secetur angulus 
αγβ rectà yÓ, et ducantur 
perpendiculares de βζ; est igitur ad — δγ "ἢ, itaque etiam 
a8 — 6y; ergo datum est punctum e (dat. 7. 27). lam quia 
est ay : γβ — aà : 0B (elem. 6, 5) x ae : eG, vicissim igitur 
est ay : a& — yf? : εζ. Sed est ay 22 206; ergo etiam γβ — 
ῷ εἴ, ideoque yj? — ὁ εζ2, id est 80? -- Cj? — & e. Iam 
quia data sunt duo puncta & y, et perpendicularis ducta est 
Bb, et data*) est proportio e? : 8C? -- Cy?, punctum igitur β 
est ad hyperbolam5,. Sed idem est ad circumferentiam po- 
sitione datam; ergo datum est punctum f. Et compositio 
manifesta est. 

XLV. Datum quidem angulum vel circumferentiam tri- 
partito secare solidum est, ut demonstravimus; at datum an- 
gulum vel circumferentiam secare in datam proportionem li- 
 neare est, idque demonstratum a recentioribus; sed a nobis 
quoque duabus rationibus ostendetur. 





3) Latius problematis compositionem persequitur Commandinus; 
praeterea multa hoc loco addi possunt, quae ad omne τόπων στερεῶν 
genus pertineant. 

**| "Quia anguli day Jy« sunt aequales" V2, 

4) Est scilicet ££? : 80? -- (y? 2x 1: &, ut statim demonstratum est. 

5) "Demonstratur hoc a Pappo ad finem septimi libri propositione 


2837" Co; nihilo tamen minus idem interpres suo ingenio aliam et re- 
solutionem et compositionem problematis apposuit. 


Prop. 
35 
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70 Ἔστω γὰρ κύκλου τοῦ K.4O περιφέρεια ἡ .40Θ, xai 
δέον ἔστω τεμδῖν αὐτὴν εἰς δοθέντα 1όγον. 





x "Eni τὸ κόνερον αἱ BO, 
— DIA xai τῇ ΒΘ πρὸς ὀρϑὰς ἡ BK, 
b 4 | xai διὰ τοῦ K γεγράφϑω 5 
| UN OON u τετραγωνίξζαυσα γραμμὴ 7 
| /Á| Ng KAAT, καὶ κάϑετος ἀχϑεῖσα 
í* rA 7?) 4E τετμήσθω κατὰ τὸ Z, 
| Pal | ὥστε εἶναι ὡς τὴν -4Z πρὸς 
0 lo iis. 9 ΖΕ, οὕτως τὸν δοϑέντα λόγον 10 
B ^77 εἰς ὃν διελεῖν ϑέλομεν τὴν γω- 


νίαν, καὶ τῇ μὲν ΒΓ παράλ- 
ληλος ἡ ZA, ἐπεζεύχϑω δὲ ἡ B4, καὶ κάϑετος ἡ AH. 
ἐπεὶ οὖν διὰ τὸ σύμπτωμα τῆς γραμμῆς ἔστιν ὡς 7) AE 
πρὸς 4H, τουτέστιν πρὸς ΖΕ, ἡ ὑπὸ ΑΒΓ γωνία πρὸς 15 
τὴν ὑπὸ ΔΒΓ, διελόντε ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 412 πρὸς ΖΕ, 
τουτέστιν ὡς ὁ δοϑεὶς λόγος, οὕτως ἡ ἀπὰ B4 γωνέα 
πρὸς τὴν ὑπὸ ΖΒΓ, τουτέστιν ἡ 4M περιφέρεια πρὸς MO. 
ΤΊ μς΄. Eséouc δὲ τέμνεται χύχλου τοῦ ΗΓ ἡ LU AT περι- 
φέρεια. ὁμοίως ἐπὲ τὸ κέντρον αἱ ΑΒΓ, καὶ γεγράφϑω 20 
διὰ τοῦ B ἕλιξ ἡ BZAT, ἧς ἡ ἐν 
τῇ γενέσει εὐθεῖα ἡ ΓΒ, καὶ τῷ 
δοθέντι λόγῳ ὁ αὐτὰς ἔστω ἃ τῆς 
4E πρὸς EB, καὶ διὰ τοῦ E περὶ 
κένερον τὸ Β κύκλου περιφέρεια ἡ 25 
EZ τέμνουσα τὴν ὅλικα κατὰ τὸ Ζ, 
καὶ ἐπιζευχϑεῖασα ἡ ΒΖ ἐκβεβλή- 
σϑω ἐπὶ τὸ Η ἔστιν ἄρα διὰ τὴν 
ἕλικα ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΖ, τουτέστιν 
πρὸς ΒΕ, ὕτως ἡ AHTr περιφέρεια πρὸς ΓΗ͂, xoà διδ- 30 
λόντι ὡς ἡ 4E πρὸς EB, οὕτως ἡ 4H περιφέρδια πρὰς 








6. τετραγωνίέζουσα A! ex τετραγωνονουσαά 7. KA 4T ^, coniunx. 





BS 48. πρὸς τῆι ὑπὸ ΖΒΓ ABS, corr. Hw — 19. ug A! in marg. 
(BS) xuxiev add. Hu auctore (Ὁ — 24. dia τοῦ H] ἀπὸ τοῦ B coni. 
Hu collato cap. 81 ἕλιξ ἡ paene ovanwerumt iu A, itaque ὅλιξ 


omissum in cod. Co, διὰ τοῦ « «sv» ἡ B!, corr. B8 BZ4T| ΖΞ 4Γ 
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Sit enim circuli x49: circumferentia 49, quam in datam 
propertiopem secare operteat. 

Ad centrum circuli ducantur recae A8 98, et ipsi 98 
perpendicularis 8x, et per punctum x describatur linea qua- 
dratrix καὸγ rectam BÀ in puncto α secans!), et.ducta per- 
pendicularis «e ip puncto ζ ita secetur, ut proportio a£ : Le 
aequalis sit datae proportioni, in quam angulum secare vo- 
lumus, et rectae f» parallela. ducatur LO, et iuncta 80 pro- 
ducatur ad 4 punctum circumferentiae, et ducatur perpen- 
dicularis dy. lam quia propter proprietatem lineae qwadra- 
tricis est ut a& ad dx, id est ad Le, ita angulus efy ad an- 
gulum δβγ ἢ, dirimendo igitur est ut αζ ad 5e, id est ut 
data proportio, ita angulus ad ad angulum ὅβγ, id est cir- 
cumferentia Àu ad μϑ. 

XLVI. Aliter autem circuli ay» circumferentia «y seca- 
tur hoc modo?). 

Similiter ad centrum ducantur regtae a yB, et ab ini- 
tio 8 describatur helix //5Óy, cuius genetrix sit recta βγῆ), 
et datae proportioni aequalis sit ὅς : eg, et per punctum & 
circa centrum f describatur circuli circumferentia sj helicem 
in 5 secans, et iuncta 9$ producatur ad ἢ punctum circum- 
ferentiae circuli yay; est igitur propter helicis proprietatem 
ut recta δβ ad βζ, id est ad fle, ita circumferentia 75a ad. 
yy"), et dirimendo ut δὲ ad ef, ita circumferentia ax ad 


4) Tacite igitur scriptor supponit datam circumferentiam minorem 
esse circuli quadrante. 

*) Ex huius libri cep. 45 (XXX) extr. effcitur esse ut circumferen- 
tias x9 : 19 : u9, ita rectas x8 : c£: d$; ergo propter elem. 6, 33 est 
ac : δὴ τι [, 188: [ μβϑ. 

2) Conf. Klügel, Mathematisches Worterbuch vol. IV p. 442. 

**) Conf. supra cap. 34, unde apparet hoc loco rz» ἐν τῇ γενέσει 
εὐθεῖαν, quam nos breviter genetricem diximus, eandem esse atque 
illam ἀρχὴν τῆς περιφορᾶς. 

***) Hoc ipsum demonstrat Archimedes de helic. propos. 44; sed 
idem etiam ex huius libri propos. 49 sine negotio efficitur. 








A (B? et, ut videtur, cod. Co), *»Jy B!, corr. S Co 33. ἔσται AB, 
corr. S 4249. ὡς ἡ .4B AB cod. Co, corr. S Co 30. ἡ 4ΠΓ Co 
pro ἡ AP 
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ΗΓ. ó δὲ τῆς 4E πρὸς EB λόγος ἐστὶν ὃ αὐτὸς τῷ Óo- 
ϑέντι καὶ ὃ τῆς 44H ἄρα περιφερείας πρὸς τὴν ΗΓ λόγος 
ὁ αὐτός ἐστιν τῷ δοϑέντι᾽" τέτμηται ἄρα: — 

72 μζ΄. "Ex δὴ τούτου φανερὸν ὡς δυνατόν ἔστιν ἀπὸ δύο 
χύχλων ἀνίσων ἴσας περιφερείας ἀφελεῖν. ὅ 





Γεγονέτω γάρ, καὶ ἀφῃρήσϑωσαν ἴσαι ci 48 ΓΘΖΩ, 
ἔστω δὲ μείζων ὃ πεβὲ κέντρον τὸ E: μείζων ἄρα ἡ ὁμοία 
τῇ ΓΘΖ τῆς 4HB. ἔστω οὖν τῇ 4HB ὁμοία ἡ ΓΘ’ λόγος 
ἄρα ὁ τῆς 28 πρὸς ΓΘ δοϑείς" ὃ γὰρ αὐτός ἐστιν ταῖς 
ὅλαις τῶν κύκλων περιφερείαις ἢ ταῖς τῶν κύχλων διαμέ- 10 
τροις. ἴση δὲ ἡ ΑΗΒ τῇ DO4: λόγος ἄρα δοϑεὶς καὶ 
τῆς ΓΘΖ πρὸς τὴν ΓΘ. καὶ διελόντι. γέγονεν οὖν τέμνειν 
τὴν ΓΘΖ περιφέρειαν εἰς δοϑέντα λόγον κατὰ τὸ Θ' τοῦτο 
δὲ προγέγραπται. 


73 μη. Ἰσοσχελὲς τρίγωνον συστήσασϑαι ἔχον ἑχατέραν 15 
τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν λόγον ἔχουσαν δοϑέντα πρὸς 
τὴν λοιπήν. 


Γεγονέτω, καὶ συνεστάτω τὸ ΑΒΓ, καὶ περὶ κένερον 
τὸ B διὰ τῶν Α΄ D κύκλος γεγράφϑω ὃ 244T, καὶ ἐκβε- 


4͵ "TEX in marg. (BS) 7. ἡ ὅμοια A (ἡ prima m m. super vs. g.); 

ἢ ὁμοία BS 8. τῇ ΓΘΖ τῆς .4HB Hu auctore Co pro 84 τῆι ΑΗΒ 

οὖν τῇ Hu, συντῆι À, σὺν τῇ B ced. Co, τῇ S Co. 4ῦ. "TA add, 

B, μη S συστήσας AB cod. Co, corr. S (συστῆσαι Co) 48. τὸ 
(ante 4T, BS, 0 Α 49. τῶν 4T À, dislinx. BS 


LIBER IV. PROPOS. 86. 37. 289 


fy. Sed proportio δὲ: «8 aequalis est datae; ergo etiam 
circumferentiae αἡ ad yy proportio aequalis .est datae; ita- 
que secta est circumferenti& in. datam. proportionem. 

XLVII. Hinc manifestum est fieri posse, ut a duobus 
circulis inaequalibus aequales circumferentiae abscindantur. 

Factum enim sit, et abscissae sint aequales circumferen- 
tiae ang 790; sit autem maior circulus ef, cuius centrum €; 
ergo quae ipsi »JÓ similis est cireumferentia maior est quam 
avg. lam sit circumferentiae ang similis 79; ergo proportio 
cireumferentiae an ad y9 data est, quippe quae eadem sit 
ac proporlio totarum utriusque circuli cireumferentiarum sive 
diametrorum!). Sed ex hypothesi circumferentiae αηβ γθὸ 
inter se aequales sunt; ergo etiam proportio circumferentiae 
y90 ad y9 data est. Et dirimendo data est proportio circum- 
ferentiae 09. ad 9»; ergo problema eo reductum est, ut cir- 
cumferentiam y3Ó in datam proportionem in puncto 2 sece- 
mus, id quod superiore propositione demonstratum est. 

Componetur sic. Sit minoris circuli centrum ζ, et pona- 
lur ax — yC, atque. circumferentiae y94 aequalem in circulo 
αηβ abscindere oporteat. — Secetur. circumferentia. 9 in pro- 
portionem a& — γζ : yC, i est εκ : xa, οἱ circumferentiae γϑ 
similis abscindatur. circumferentia. àv; haec igitur ipsi y9à 
aequalis erit?). 

XLVIII. Aequicrure triangulum constituatur, cuius uter- 
que ad basim angulus ad reliquum habeat datam proportionem. 

Factum iam sit, et constitutum sit triangulum afly, et 
circa centrum f per a y describatur circulus «yd, et produ- 

4) Similes inaequalium circulorum areüs in eadem proportione esse 
ac tolas circumferentias Graecus scriptor effici voluit ex elem. 5, 45; 
nimirum arcus, quibus aequales anguli insistunt, sunt eaedem totarum 
circeumferentiarum partes etc. Circulorum autem circumferentias inter se 
esse ut diametros (itaque etiam ul semidiametros, ut est in composi- 


tione huius problematis, itemque IV propos. 26 et 39) in: hac Pappi 
collectione demonstratum invenitur V propos. 41 et VIII propos. 32. 


4) Haec addenda esse censuimus, quo facilius verba, quae sub finem 
analyseos Graecus scriptor. posuit, intellegerentur. Paulo latius eadem 
explicat Co. 

Pappus I. 19 


Prop. 


Prop. 
37 
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βλήσϑω fj 4B ἐπὶ τὸ 4, καὶ ἐπεζείχϑω ἡ 41Γ. ἐπεὶ οὖν 
λόγος ἐστὶν δοθεὶς τῆς ὑπὸ τῶν [4B γωνίας πρὸς τὴν 
ὑπὸ τῶν ΑΒΓ, xai ἔσειν τῆς ὑπὸ ΑΒΓ ἑμίσεια ἢ πρὸς 
τῷ 4, λόγος ἄρα δοϑεὶς xai sig ὑπὸ ΓΑΔ γωνίας πρὸς 
τὴν ὑπὸ J4A4T, ὥστε καὶ τῆς AT. περιφερείας πρὸς τὴν .«41Γ 5 
λόγος. ἐπεὶ οὖν ἣ ΑΓά περιφέρεια τοῦ ἡμικυκλίου εἰς 
δοϑέντα λόγον τέτμηται, δοϑέν ἐσειν τὸ Γ, καὶ δοϑὲν τῷ 
εἴδει τὸ ΑΒΓ τρίγωνον. 
Συντεθϑήσεται δὲ οὕτως. ἔστω γὰρ ὃ δοϑεὶς λόγος, 

ὃν ἔδει ἔχειν ἑδχατέραν τῶν πρὸς τῇ βάσει γωνιῶν πρὸς τὴν 10 
λοιπήν, ὃ τῆς EZ πρὸς ZH, καὶ τετμήσϑω ἡ ZH δίχα 
τῷ O, καὶ ἐχκείσϑω κύκλος ὃ 444 }Γ περὶ χέντρον τὸ B καὶ 
διάμετρον τὴν «44, καὶ vesurodw ἣ .4΄1Γ4 περιφέρεια κατὰ 
τὸ I, ὥστε εἶναι ὡς τὴν 4Γ περιφέρειαν πρὸς τὴν ΓΑ͂, 
οὕτως τὴν ΕΖ πρὸς ZO (τοῦτο γὰρ προγέγραπται, καὶ 15 
χαϑόλου πῶς ἡ δοϑεῖσα περιφέρεια εἰς δοϑέντα λόγον 
τέμνεται), καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΒΓ ΓΑ͂ L4. ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν ὡς Tf 4Γ περιφέρεια πρὸς τὴν ΓΑ͂, τουτέστιν ὡς ἢ 
ὑπὸ 4.41Γ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ Α44Γ, οὕτως ἡ EZ πρὸς 2Θ, 
xai τὰ διπλάσια τῶν ἑπομένων, ὡς ἄρα 7) ὑπὸ ΓΑ͂Β πρὸς 20 
τὴν ὑπὸ ΑΒΓ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς ZH: ἰσοσχελὲς ἄρα τρί- 
γωνον συνέσταται τὸ 44BI^ ἔχον ἑκατέραν τῶν πρὸς τῇ βάσει 
γωνιῶν λόγον ἔχουσαν τὸν δοθέντα πρὸς τὴν λοιπήν. 

74 pU. 4εδειγμένου δὴ τούτου φανερὸν ὡς δυνατὸν ἐγ- 
γράψαι πολύγωνον εἰς κύχλον ἰσόπλευρον καὶ ἰσογώνιον 25 
πλευρὰς ἔχον ὅσας ἂν τις ἐπιτάξῃ. 


-- —— —À —À—  —À 


ἡ, ἡ 4.4 ἐπὶ τὸ AB cod. Co, corr. SCo. 2. τῆς ὑπὸ τῶν 4B AB 
cod. Co, corr. S Co 3. τῶν Co pro τὴν τῆς ὑπὸ AB ημίσεια Α (B 
cod. Co), corr. S Co 7. δοϑέν ἐστιν τὸ T] ἐστιν non perspicuum, τὸ 
I paene evanidum in A extremo folio (τὸ P" om. B! cod. Co, restit. Β8 5 
Co), δοϑεῖσαί εἶσιν al πρὸς τῷ B γωγίαι coni. Hu (vide Latina) 45. καὶ 
— 47. τέμνεται interpolatori tribuit Hu- — 48. ἡ .4I' paene evanuit in A, 
«y B, restituit 85 7j (ante ὑπὸ .7.4Γ] om. AS, add. B 49. πρὸς 
ΖΘ om. AB cod, Co, add. S Co 30. ἡ ὑπὸ I.4B paene evanuerunt 
in A, ἡ ὑπὸ day S, ἡ. ὑπὸ y08 cod. Co, restituit B (Co) 480. 94. πρὸς 
τὴν Hu auctore Co pro πρὸς τὸ 44. u99" add. B, u3 Paris. 2368 
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catur af ad ὃ punctum circumferentiae, et iungatur dy. lam 
quia proportio anguli γαβ ad angulum αβγ data est, et an- 
gulus aó» est dimidius afy, 
data igitur est proportio an- 
guli γαδ ad angulum aóy, 
itaque eliam circumferentiae 
Óy ad ey (elem. 6, 58). Iam 
quia semicirculi cireumferen- 
tia αγδ in datam proportio- 
nem secta est, datum est 
c » punctum y*), et triangulum 
? afy specie datum. 
Componetur hoc modo. Sit enim data proportio, quam, 
ut proposuimus, uterque ad basim angulus ad reliquum ha- 
beat, εζ : ζη, et recta 5» bifariam secetur in 9, et exponatur 
circulus aóy circa centrum f et diametrum ad, et circum- 
ferentia αγδ in puncto y ita secetur, ut circumferentia ὃγ ad 
ya in eadem proportione sit ac recta εζ ad $9 (hoc enim 
supra propos. 59 demonstratum est), et iungantur rectae fy 
γα yÓ. [am quia est ut circumferentia dy ad γα, id est ut 
angulus δαγ ad aóy (elem. 6, 33), ita recta δζ ad C9, itemque 
L 9ay : 2 L ady — εζ : ἃ L9, est igitur 
L yof : Lofy τε eC : ζη. 
Ergo aequicerure triangulum aefjy constitutum est, cuius uter- 
que ad basim angulus ad reliquum habeat datam proportionem. 
IL. Hoc igitur demonstrato apparet fieri posse, ut in Prop. 
circulum inscribatur polygonum aequilaterum et aequiangulum, 35 
quotcunque quis praeceperit latera habens. 


ὃ 





*) Quia semicirculus «yd in datam proportionem sectus est, in 
eandem anguli secti sunt; ergo datus uterque angulorum «fg» yd 
(dat. 7), unde statim efficitur triangulum «gy specie datum esse, nam 
uterque ad basim angulus dimidio y80 aequalis est. Ergo Graeca do- 
ϑέν ἐστιν τὸ TI^ suspecta nobis videntur, eaque in adnotatione critica 
emendare temptavimus. Quae si tamen servanda sunt, scriptor δοϑέν 
ἐστιν τὸ T" minus accurate posuit pro "positione data est recta 8y", at- 
que ex dat. 30 et 40 conclusit triangulum specie datum esse. 

19* 


I" 5 Mhyif ἘΓΝ 1 ΤῊΣ 3. 
7» Bas, À)' εἰφέρχεταε xizAnDg σε 0 περιφέρεια ἔσε ἐσεὶν 
τὴ δ) είν οἰ ug. σενεδεῖν εἴχυΐον. 


. “».-.-..ςος...».᾽--ςς-ς-.-. ς-ς-.-..--  ὁἜ"Ἑ". -. ..- τ ἃ 


Πίρίσϑω γὰρ τῇ Γ εὐϑείᾳ tar 5 sob 24 χύχλοι περι- 
dh] quiu, καὶ ἐχκείσϑω χκύχλος τιχῶν ὁ B, καὶ τῇ περιφερείᾳ 
αὐτοῦ ἴση διὰ τῆς τετραγχωνιξοίσης εὑρήσθω ἡ .1 εὐϑεῖα. ὃ 
ἔστιν ὥρα ὡς ἡ D πρὸς τὴν 41, οὕτως ἡ x τοῦ χέντρου 
τοῦ f χύχλοι πρὸς τὴν ἐχ τοῦ κέντρου τοῦ B. λόγος δὲ 
εῆς d πρὸς Γ΄. λόγος ἄρα καὶ τῶν ἐκ τοῦ κέντρου πρὸς 
ἀλλήλας. καὶ ἔσειν δοϑεῖσα ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ B: δο- 
Jéiua ἄρ καὶ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ 4, ὥστε καὶ αὐτὸς 10 
b d. καὶ φανερὰ ἡ σύνϑεσις. 

70 v. Ev9slag τῇ ϑέσει xai τῷ μεγέϑει δεδομένης τῆς 
lH. γφάιμαι διὰ τῶν 24 B κύχλου περιφέρειαν λόγον &yov- 
σαν τὸν δυϑέντα τιρὸς τὴν .18Β εὐϑεῖαν. 

!εγράφϑω ἡ «ΓΒ, καὶ ἐκχείσϑω τεταρτημόριον κύκλου 15 
ϑέσει δεδομένον τὸ ΖΠΕ, καὶ γεγράφϑω τετραγωνίζουσα 

ἡ ΖΟΝ, καὶ τῇ βεβηχυίᾳ γωνίᾳ ἐπὶ τῆς 411 περιφερείας 
πρὸς tjj AE περιφερείᾳ toy συνεστάτω ἡ ὑπὸ ΕΗ͂.1, καὶ 
ἤχϑωσαν χάϑετοι αἱ .111 ΘΝ. ἔσται οὖν διὰ τὸ ἰδίωμα 
(5e γραμμὴς ὡς ἡ E-1Z. περιφέρεια πρὸς τὴν ZH εὐθεῖαν, 20 
τοὐέσειν» ὡς ἡ 21H. πρὸς ΗΚ, οὕτως 9 .1Ὲ περιφέρεια 
πρὸς τὴν ΘΝ εὐϑεῖαν. αλλὰ καὶ ὡς ἣ OH πρὸς τὴν Η (1, 


3. ἰυη ἡ BS, evanuerunt ἃ 5. zeroeyericovagc A. corr. BS 
Ut, φανεραὶ αὐ συνθέσεις S (2. 59" add. B, ν ὃ 13. 4E yo«t-e AS, 
vore, Δ... rer «42 ἃ. distin, BS. 46. τὸ ZHE A?S, τὸ ΖΗΘ A1B 
(S τὰ 4L Hw pro τὴν dorsi; sed polius verba 206; τῇ deg περο- 
qp, quae. Commandinus. queque corrupta iudicat, delenda esse vi- 
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. Sed hoc quoque facile perspicitur, quomodo circulus in- Prop. 
veniatur, cuius circumferentia datae rectae aequalis sit. δ 
Inventa iam sit circuli α circumferentia rectae y aequalis, 
et exponatur quilibet circulus 9, cuius circumferentiae aequa- 
lis recta ὃ inveniatur per quadraticem (propos. 26 extr.). 
Est igitur ut γ ad d, ita radius circuli « ad radium circuli 8"). 
Sed daía est proportio à : y, ergo etiam radiorum proportio 
data est. Et datus est radius circuli 8; ergo etiam circuli « 
radius datus est (dat. 3), itemque ipse circulus α (dat. defin. 5). 
Et compositio manifesta est. 

L. Rectà ef positione οἵ magnitudine datà, per puncta Prop. 
α B describatur circuli cireumferentia, quae ad rectam af ᾿ 
habeat datam proportionem. 





?. vVxu c 


Descripta iam sit cireumferentia «yf, et exponatur cir- 
culi quadrans 55e positione datus, et describatur quadratrix 
L9x, et centri angulo qui in circumferentia «y consistit ae- 
qualis constituatur angulus δηλ, et ducantur perpendiculares 
Àu 9». lam propter lineae quadratricis proprietatem (XXX) 
erit αὐ circumferentia eA; ad rectam Cr, id est ut recta À» ad 
px (propos. 26), ita circumferentia 4e ad rectam 9». Sed est 


*) Vide supra p. 289 adnot. 4. 


dentur συνεστατω * ὑπὸ À, ἡ add. ΒΒ 24. οὕτως ἡ .£E Co pro 
οὕτως ἡ 4B 49. ὡς ἡ ΘῊ Co pro ὡς ἡ ΘΒ πρὸς τὴν H.4 AS, 
sed in A non satis perspicuum est 74, unde πρὸς τὴν γα B 
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ἡ ΘΝ πρὸς 4M καὶ ὡς ἄρα jj OH πρὸς ΗΚ, οὕτως 1j 
EA περιφέρεια πρὸς τὴν .11} εὐθεῖαν. εἰλήφϑω δὴ τὸ 
χέντρον τῆς ΑΓΒ περιφερείας τὸ E, καὶ κάϑετος ἐπὶ τὴν 
48 ἡ ΞΡΓ. ἴση ἄρα ἡ ὑπὸ DEM γωνία τῇ ὑπὸ EHA: 
xai ἔστιν κέντρα và Ξ Η- ὡς ἄρα ἡ 4T" περιφέρεια πρὸς 5 
τὴν .4P εὐθεῖαν, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς τὴν ΗΚ, οὕτως ἣ 
ΑΓΒ περιφέρεια πρὸς τὴν ΑΒ εὐϑεῖαν. καὶ λόγος τῆς ΑΒΓ 
πρὸς τὴν .4B: λόγος ἄρα καὶ ὃ τῆς ΘΗ πρὸς ΗΚ. καὶ 
δοθεῖσα ἡ HK * δοθεῖσα ἄρα καὶ ἡ HO- πρὸς περιφερείᾳ 
ἄρα τὸ O. ἀλλὰ καὶ πρὸς τῇ ZOK γραμμῇ" δοϑὲν ἄρα το 
10 O. ϑέσει ἡ ΗΘ.’ δοθεῖσα ἄρα ἡ ὑπὸ ΕΗ. γωνία. 








καὶ ἔστιν ἴση τῇ ὑπὸ ΓΞΑ͂, καὶ ἔστιν ϑέσει ἡ ΓΞ, καὶ 
δοϑὲν τὸ Α΄. ϑέσει ἄρα ἡ ΑΞ, ὥστε καὶ ἡ 4ΓΒ περι- 


φέρεια. 
Καὶ ἡ σύνϑεσις φανερά. δεῖ γὰρ τῷ δοϑέντι λόγῳ 15 


4. ἡ ΘΝ (ante πρὸς 44M) Co pro 5 8K 3. τῆς ΑΓΒ Co pro 
τῆς ΒΓ 4.4 ὑπὸ TEH γωνία AS, corr. B. τῇ ὑπὸ εη B 
Co, τῇ ὑπὸ 95i S cod. Co, in A lilterae tres post ὑπὸ evanuerunt 
5. ἔστι BS, in A scriptura evani τὰ KH A, distinx. S (rà η αὶ Bt, 
corr. B5) 6. 7. οὕτως — εὐθεῖαν add. Co 40. τὸ 6 Co pro $4 
ΖΚ γραμμὴ Ἀ, οοττ. ΒΒ 44. καὶ ante ϑέσει add. ἕω ἡ H8.4 Co 
pro ἡ 9.4 43. ἡ ATB Co pro ἡ ABP— 7 
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ut recta ϑη ad ηλ, ita 9v ad ἀμ; ergo etiam ex aequali in 
perturbata proportione (elem. 5, 23) est ut 9: ad xx, ita 
circumferentia &À ad rectam AL"). lam sumatur circuim- 
ferentiae αγβ centrum 5, et rectae af! perpendicularis duca- 
tur ἔργ; ergo ex constructione angulus y5a angulo δηλ ae- 
qualis est. Εἰ sunt centra 55; ergo ut circumferentia ay ad 
rectam oo, id est ut recta 9 ad yx"), ita circumferentia αγβ 
ad rectam of. Εἰ ex hypothesi data est proportio circeum- 
ferentiae αγβ ad rectam af; ergo etiam rectae 9o ad wx 
proportio data est. Εὖ magnitudine!) data est 7x, ergo etiam 
395 magnitudine data (dat. 2); itaque punctum 9 est ad cir- 
culi cireumferentiam, quae centro ἢ ac radio $9: describitur. 
Sed ex hypothesi idem punctum est ad lineam (9x; ergo 
punctum 9. positione datum est, ideoque recta ηϑ, sive 7394, 
dala positione (dat. 26); ergo etiam angulus δηλ datus est?). 
Et est aequalis angulo γξα, et positione dala est γξ datum- 
que punctum a; ergo a£ positione dofa est, itaque etiam 
circumferentia αγβ ὃ). 

Et compositio manifesta est. Oportet enim datae pro- 


*) Haec brevius, si cireumferentiam uncis () significamus, sic per- 
scribuntur. Quoniam est 
λὴ : 3x z (ελ) : 9v 


95 — (d) 
et 99 : ηλτε 9v : ἀμ qv — nu 


, multiplicando fit 


*"*) "Proxime enim ostensum est, ut 95 ad gx, ita esse circum- 
ferentiam «4 ad rectam lineam 4g, hoc est circumferentiam «y ad ἂρ 
rectam" Co, et conf. supra p. 389 adnot. 4 (etenim rectae Ap «p inter 
se sunt ut radii circulorum, quorum centra ἡ £). 


4) Quamquam initio resolutionis scriptor quadrantem (xt positione 
tantummodo, non magnitudine, datum esse supponit, tamen, posito et 
descripto illo quadrante, recta sx (cuius ad se proportio data est ex 
proprietate quadratricis) date esse dicitur etiam magnitudine, quae qui- 
dem proportionaliter pendet ex megnitudine rectae zc. Ergo datorum 
doctrina ab Euclide tradita paulo amplificata esse videtur a scriptore 
huius problematis. Sed tota ea quaestio, ut admodum digna est quae 
accuratius pertractetur, ita fines huic editioni propositos egrediatur. 


3) Hoc ex datorum 30 conversa scriptor effecisse videtur. 


3) Quoniam circuli cireumferentiae punctum « datum est, datusque 
angulus «£8 (est enim duplus a£y), ex datorum 90 efficitur datum esse 
punctum f£; ergo recta αβ positione et magnitudine data est (dat. 36), 
itaque etiam circumferentia «v8 (dat. defin. 8j. 
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τὸν αὐτὸν ποιῆσαι τὸν τῆς JH πρὸς HK, xai περὶ χέν- 
zgov τὸ Η διὰ τοῦ ]} γράψαι περιφέρειαν, καὶ λαβεῖν τὸ 
O, xaJ' 0 τέμνει τὴν τετραγωνίζουσαν, xai ἐπιζεῖξαε τὴν 
OH, καὶ δίχα τεμόντα τὴν JB xai ὀρϑὴν ἀναστήσανεα 
τὴν ΡΞ καταγαγεῖν τὴν ΑΞ περιέχουσαν μετὰ τεῆς EP γω-ὃ 
νίαν ἴσην τῇ ὑπὸ ΚΗΘ, καὶ περὶ χέντρον τὸ A διὰ vot 4 
γράψαι κύκλου περιφέρειαν τὴν ΑΓΒ ἔχουσαν λόγον πρὸς 
τὴν ΑΒ βάσιν τὸν αὐτὸν τῷ δοϑέντι. 

71 vi. Ovx ἀπίϑανον δὲ οὐδὲ τὸ γωνίας dovupésoovg 
εὑρεῖν. διὰ τούτου γὰρ xai τοῦ αὐτοῦ κύκλου ἀσύμμετροι 10 
ληφϑήσονται περιφέρειαι, κἂν ῥητὴν ὑποσεησώμεϑα τὴν 
μίαν γωνίαν ἢ περιφέρειαν, ἄλογος ἡ λοιπὴ γενήσεται. 

2 M , JE 2 - 
Exx£i0390 τὸ ΑΒΓ τεταρτημόριον, xat ἐν αὐτῷ sevoa- 
γωνίζουσα ἡ 4.12, καὶ διήχϑω ἡ BE, xai τῇ ΒΓ παράλ- 
ληλος ἣ EH, καὶ ἀπειλήφϑω ἡ ΒΘ ἀσύμμετρος μήχει τῇ 15 
BH, καὶ ἤχϑω παράλληλος ἡ 1Θ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ “18 
λέγω ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ἀπὸ ΕΒΖ γωνία τῇ ὑπὸ 4BZ. 
Ἤχϑω κάϑετος 5 4N: ἔστιν ἄρα διὰ τὴν γραμμὴν ὡς 
ἡ ΕΚ πρὸς 4Ν, οὕτως ἡ ὑπὸ EBZ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ 
ABZ. ἀσύμμετρος δὲ n» EK τῇ ./N (ἐπεὶ καὶ ἡ ΗΒ τῇ 20 
BO): ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ γωνία τῇ γωνίᾳ, κἂν ῥητὴν 
4. ποιῆσαι Hu , προῆχταιϊ! A? in ipsis primae manus ductibus, qui 
iam cognosci non possunt, item B, προῆχϑαι S, conslituere Co τῆς 
ZH πρὸς H1 ABS, corr. Co 8. τέμνει B, idem voluit ΑΖ, qui scrip- 
turam primae manus τέμνοντα (ut videtur) corrigere studuit neque ta- 
men &. distincte dedit, om. S ἐπιζεῦξαε Hu auctore Co, ἐπιζευχϑῆ 
A(BS) 4. διχὰ τέμνονται A(BS), sed litteras ἃ τέμνο A? exaravit ob- 
ducta prima scripture, in B « superscriptum est super αἱ, sed id rur- 
sus deletum, corr. Hu δ. χατάγειν AS, χαταγεῖν B, corr. Hu 
γωνίας ABS, corr. Hu auctore Co 7. ἔχουσαν Hu pro ἔχειν αὐτῆς 
9. va?" add. B, va S τὸ γωνίας Hu, ἀγωνίας AS, γωνέας mutavit 
prima manus in A, unde idem in B aGv/[/[oovg À, restit. B Paris. 
3568 40. διὰ ante τοῦ αὐτοῦ repetitum in ABS del. Hu 42. ἡ 
περιφέρεια [j][[] v λοιπὴ À, item cum lacuna BS cod. Co, corr. Co 
13. τετάρτη} 1 ἐν αἰτὴῆι Α, τεταρτη...... ... ἐν αὐτῇ Β, τεταρτη- 
μόριον χαὶ ἐν αὐτῇ S cod. Co, αὐτῷ corr. Co 48. ἡ AN Co pro ἡ 
4H 48. 49. ὡς ἡ EK πρὸς ΙΝ Co, ὡς ἡ [[]]]] A, ὡς ἣ .... - πρὸς 
d» B! (ante d» superscr. e B3), ὡς " τῇ dq S 20. 941. δὲ ἡ ΕΓ τῆι 
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portioni ἢ aeqáalem facere δὴ : yx"'""), et circa centrum ἢ. 
per punctum δ describere circumferentiam, quae quadratricem 
in puncto 9 secet, et iungere rectam Jv», et, rectà of bifa- 
riam sectà ac perpendiculari o5 constitutà, rectam o£ ita du- 
cere, ut ea cum recta p angulum aequalem angulo xr con- 
üneat, et circa centrum 3 per punctum « describere circuli 
circeumferentiam αγβ, quae quidem ad basim af proportionem 
eandem ac quae data est habebit. 

LI. Neque incredibile est angulos incommensurabiles in- Prop. 
veniri posse. Nam per hoc proximum problema etiam eius- 
dem circuli circeumferentiae incommensurabiles sumentur, et, 
si unum angulum vel circumferentiam rationalem supposueri- 
mus, reliquus angulus vel circumferentia irrationalis fiet. 

Exponatur quadrans ay, in 


c eoque (describatur. quadratrix aet, 
| et, uL libet, ad eam lineam ducatur 
7 ξ λ, recla Be, et ipsi βγ parallela em, 
ϑ 4 et abscindatur 23 ipsi 8 longitu- 
dine incommensurabilis (elem. 10, 

10), et ducatur 39ó parallela rec- 

B tae e, et iungatur 0f; dico angu- 

d x £L / lum sf angulo of incommensu- 


rabilem esse. 

Ducatur perpendicularis ὃν; est igitur propter lineae 
proprietatem ut &x ad ὄν, ita angulus ef ad angulum 0827). 
Sed est ex incommensurabilis ipsi ὅν (quia item βὴ ipsi 83) ; 
ergo etiam angulus εβζ angulo dL incommensurabilis erit, 


4) Datam proportionem a scriptore rectis o 7 expressam esse, elsi 
Pappus non disertis verbis tradit, tamen inde apparet, quod in prima 
figura littera o reperitur. ' 

***) Id est "facere δὴ — o-nx: z^, vel ex veterum usu loquendi 
"cum magnitudine data sit yx, iuxta datam proportionem a recta ηξ 
abscindere 5d". 

*) Propter quadratricis proprietatem (XXX) circumferentiae «y : 
By : Ày inter se sunt ut rectae ag: ἐκ: dv; ergo propter elem. 6, 33 
est EX : ὅν — [ μβγ: L λβγ. 


4H ἐπεὶ xal ἡ ΗΘ τῆι ΒΘ A*S (cod, Co), δὲ ἡ ay τῇ ὃν etc. B! (δὲ ἡ 
By τῇ δὴ BJ), corr. Co | 
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) ὑποστησώμεϑα τὴν ὑπὸ EBZ γωνίαν (xdv ἡμίσειαν ὀρϑῆς], 
ἄλογος ἔσται ἡ ὑπὸ 48Ζ. 

78 νβ΄. Τῆς ὑπὸ Τρχιμήδους ἐν τῷ περὶ ἑλίκων βιβλίῳ 
λαμβανομένης νεύσεως τὴν ἀνάλυσίν σοι κατέταξα, ἵνα τὸ 
βιβλίον διερχόμενος [περὶ τῶν ἑλίχων] μὴ διαπορῇς. λαμ- 5 

βάνονται δὲ εἰς αὐτὴν οἵ 
ὑπογεγραμμένοι τόποι καὶ 


γ ξ πρὸς ἄλλα πολλὰ τῶν στε- 
ρεῶν προβλημάτων χρήσι- 
? μοι. 10 
& 7 , Θέσει εὐθεῖα ἡ 4B, 
καὶ ἀπὸ δοϑέντος σημείου 
x τοῦ Γ' προσπιπτέτω τις 


?) ΓΩ͂, καὶ πρὸς ὀρϑὰς 
τῇ 4B ἡ AE, ἔστω δὲ 15 
λόγος τῆς ΓΖ πρὸς AE: 
ὅτι τὸ Ε πρὸς ὑπερβολῇ. 
Ἤχϑω διὰ τοῦ P τῇ πρὸς ὀρϑὰς παράλληλος ἢ VZ: 
δοϑὲν ἄρα τὸ Z. καὶ τῇ 4B παράλληλος ἡ EH, καὶ τῷ 
τῆς P.f πρὸς 4Ὲ λόγῳ ὃ αὐτὸς ἔστω τῆς ΓΖ πρὸς ἕκα- 20 
τέραν τῶν ΖΘ ZK: δοθὲν ἄρα ἑχάτερον τῶν Θ K. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΑ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΔΕ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ, καὶ λοιποῦ ἄρα τοῦ 
ἀπὸ τῆς Z.1, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ τῆς EH, πρὸς λοιπὸν τὸ 
ὑπὸ τῶν ΚΗΘ λόγος ἐστὶν δοϑείς. καὶ ἔστι δοϑέντα 25 


7 


4. ὑπὸ EBZ Hu pro ὑπὸ 48Ζ x&v ἡμίσειαν ὀρϑῆς del. Hu 
8. vov add. B, »B S 4. ἀνάλυσιν οὐ ABS, ov om. Co, corr. Hu 
5. περὶ τῶν bis scripta in Α, zreo) τῶν ἑλέκων om. Co 44. ἡ T4 
Co pro ἡ TB 471. πρὸς ὑπερβολήν ABS, corr. Hu 48. ὀρϑὰς Hu, 
4E A? obducta prima scriptura (BS) 1 ΓΖ add. Hu (idem alieno 
loco add. Co) 49. 20. xa) τῷ τῆς] r9 in A vix perspicuum, unde 
roU B — 20. λόγῳ Hu auctore Co pro λόγος — 21. τῶν ΘΑ ^, distinx. 
BS 43. πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4E, οὕτως add. Hu auctore Co 84. τεῆς 
EH Co pro τῆς BH 
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et, si angulum efi rationalem supposuerimus, irrationalis erit 
angulus ὅβξ. 


LII. Inclinationis eius quae ab Archimede in libro de Prop. 
helicibus adhibetur!) resolutionem tibi apposui, ne illum li- s 
brum percurrens baesitares. Quam ad resolutionem hi qui se- 
quuntur loci adhibentur, qui ad alia quoque permulta pro- 
blemata solida utiles sunt. 

Sit recta linea af? posttione data, eique a dato puncto y 
occurrat recta quaedam γὅ, et ipsi af perpendicularis duca- 
lur δὲ; sit autem proportio γ : δὲ data; dico punctum e ad 
hyperbolam esse. 

Ducatur per » perpendiculari parallela γζ; ergo punctum 
C datum est (dat. 28. 25). Et rectae a parallela ducatur 
ej, productae γζ in ἢ occurrens, et fiat yà : δὲ Ξε γζ : 059. — 
yb : 0x") ; ergo utrumque punctorum 2 x datum est?).. lam 
quia est yÓ? : δεῖ z- γζξ : C9?, quarum proportionum utraque 
data est (dat. 50); data igitur est etiam quae subtrahendo 


4) Quoniam vel ipse Pappus vel alius scriptor, cuius problemata 
Peppus in hanc collectionis partem receperit, non solum hoc loco, sed 
etiam supra cap. 59 disertis verbis dicit abSArchimede in libro de he- 
licibus iniuria solidi problematis constructionem adhibitam esse, et 
hinc omnis argumentatio scriptoris, eaque ingeniosissima , pendet, pri- 
mum cavendum esse videtur, ne forte temere et imperite Archimedis 
rationem reprehensam esse existimemus. Αἱ vero si statuere liceat 
non eam Archimedis operum editionem quae ad nostra tempora per- 
venit, sed aliam quandam interpolatam illi scriptori in manibus fuisse, 
et haec reprebensio, quam apud Pappum legimus, in interpolatorem, 
non in Árchimedem, cadat, et extrema huius libri verba facile expli- 
centur, quibus rursus Archimedem (immo interpolatorem) scriptor vi- 
tuperset, ac tamen veram rationem (id est demonstrationem per plana, 
quae quidem sola reperitur cum in toto Archimedis ipsius de helicibus 
libro tum propositione duodevicesima) e tbeorematis de belice repeti 
posse profitetur. Denique tertium restat, quod in cogitationem indu- 
camus: fieri potuisse ut hic scriptor in Archimedis per plana demon- 
stratione occultam latere solidorum problematum rationem iudicaret, 
quae quidem quaestio hic paucis dissolvi nequit. 


*) Id est, cum magnitudine data sit γῷξ (adnot. 2), iuxta datam 
proportionem yd : δὲ a recta yg abscindatur £9, et ei aequalis 4x. 


3) Quoniam data sunt puncta y ᾧ, recta y& magnitudine data est 
(dat. 26); ergo etiam (9 (x magnitudine datae (2); atque eaedem po- 
sitione (28); ergo etiam puncta 9 x data (27). 


912 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ F. 


Εἰλήφϑω τοῦ μὲν 4EZ κύκλου κέντρον τὸ O, τοῦ δὲ 
περὶ τὸ ΑΒΓ πολύγωνον περιγραφομένου κύκλου κέντρον 
τὸ H, καὶ περιγεγράφϑω περὶ τὸν κύκλον πολύγωνον ὅμοιον 


p; 


c x y 


τῷ .4BU τὸ “ΝΞΟ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ OA, xai κάϑετος 
ἀπὸ τοῦ H ἐπὶ τὴν ΑΓ ἤχϑω ἡ ΗΚ. ἐπεὶ οὖν μείζων ὅ 
ἐστὶν 7) τοῦ ΑἸΗΝΞΌῸ πολυγώνου περίμετρος τῆς τοῦ 4EZ 
κύκλου περιφερείας, ὡς ἐν τῷ περὶ σφαίρας καὶ κυλίνδρου 
Αρχιμήδει ὑπόκειται [διὰ τὸ περιέχειν αὐτήν], ἡ δὲ τοῦ 
κύχλου περιφέρεια ἴση ἐστὶν τῇ τοῦ ΑΒΓ πολυγώνου περι- 
μέτρῳ, καὶ ἡ τοῦ ΑἸἼΝΞΟ πολυγώνου περίμετρος μείζων 10 
τῆς τοῦ ΑΒΓ πολυγώνου περιμέτρου. καὶ ἔστιν ὅμοια τὰ 
πολύγωνα" μείζων ἄρα ἡ 45 τῆς ΑΚ. καὶ ἔστιν ὁμοιον 
τὸ ΔΗΚ τρίγωνον τῷ .1Θ4 τριγώνῳ (xai γὰρ τὰ ὅλα πο- 
λύγωνα ὅμοιά ἐστι)" μείζων ἄρα καὶ ἡ O4 τῆς ΗΚ. ἴση 
δὲ ἡ τοῦ 4ΕΖ κύχλου περιφέρεια τῇ τοῦ 41ΒΓ πολυγώνου 15 
περιμέτρῳ᾽" μεῖζον ἄρα τὸ ὑπὸ τῆς 4“ καὶ τῆς τοῦ “ΕΖ 
κύχλου περιφερδίας τοῦ ὑπὸ τῆς HK καὶ τῆς τοῦ ΑΒΓ 
πολυγώνου περιμέτρου. καὶ ἔστι τὸ μὲν ὑπὸ τῆς 4O καὶ 
τῆς τοῦ κύκλου περιφβρείας διπλάσιον τοῦ 4ΕΖ κύκλου 
(xaà τοῦτο γὰρ ὑπὸ Τρχιμήδους ἐν τῷ περὶ τῆς τοῦ κύχλου 20 
περιφερείας δέδεικται), τὸ δὲ ὑπὸ τῆς ΗΚ καὶ τῆς τοῦ 
ΑΒΓ πολυγώνου περιμέτρου διπλάσιον τοῦ ΑΒΓ πολυ- 
γώνου, καὶ τὰ ἡμίση" μείζων ἄρα ὃ κύκλος τοῦ ΑΒΓ πο- 
λυγώνου. 

6 4. Ὅτι μὲν οὖν τὸ ὑπὸ τῆς περιμέτρου τοῦ κύχλου 25 
καὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου διπλάσιόν ἔστι τοῦ κύχλου JAgyi- 
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fit C0? : χη $9 "*), id est 57? : xy. 59. Et data sunt puncta 
x 9; ergo punctum & ad hyperbolam est quae transit per 
9 eg"), . 

LII. Sit recta «f positione et magnitudine data, eique Prop. 
perpendicularis ducatur yÓ, et sit rectangulum quod rectis ui 
«y yB continetur aequale ei quod datà quadam et yó con- 
tinetur; dico punctum ó positione parabolam attingere. 

Recta enim aff! bifariam secetur in puncto δ, et perpen- 
dicularis ducatur &&, et quadrato ab e aequale sit rectan- 
gulum quod datà rectà et ez continetur; ergo punctum ζ da- 
tum est!). Et rectae «f parallela ducatur δ; ergo per sub- 
wactionem quadratum ab sy, id est ab 70, aequale est rec- 
tangulo quod datà rectà et 5» continetur?). Et datum est 
punctum 2; ergo punctum ó parabolam per puncta a LZ f 
transeuntem, cuius axis est ez, attingit 3). 

LIV. His. demonstratis problema ab initio. (LIT) proposi- Prop." 
(um solvitur hunc in modum 4). 


**) Propter elem. 2, 4 est de? — (3? 4- 9p? “τ 2 (9-95. Sed est 
369-95 τῷ x9-95, et ey κϑιϑὴη τῷ χη ηϑ (elem. 2, 8); ergo 
de? τὸ (9? -- xp- 29, itaque dc? — ζ93 τὸ χη 49 (Co). Data est autem 
proportio £2? : χη. 59 propter dat. 4. 


***) Erit enim eius hyperbolae transversum latus (sive diametrus) 
9x, et rectum (sive parametrus) illud quod ad 93x est ut ex? : 9n. nx 
ex 94. primi libri conicorum Apollonii (Co). 


4) Recta enim «4 magnitudine data est (dat. 57) ; atque eadem po- 
sitione (30); ergo punctum £4 datum (27). 


4) Sit data recla 39; itaque ex constructione est 
ef? τὸ ϑ' εξ. Sed propter elem. 2, 5 est 
ef? — αγ.γβ -- €y?, et ex hypothesi «y: yB 2 9-yÓ; ergo 
ϑ.εξ — 9-yd — cjy?, id est 9. tn — cy? — 9. 


8) Quia ex constructione est £5? πὸ 9. εξ, et, ut statim (adnot. 4) 
demonstratum est, $0? — 3-45, est igitur 
eg? : 00? — εξ : ζη; 
iaque per puncta « ἢ δ B parabolam transire efficitur ex Apollonii 
copic. 4, 20. 


4) Operam infinitam, ut videbatur, ac saepius desperatam tandem 
eo usque absolvimus, ut legi problema posset et, quid voluisset scriptor, 
quodammodo divinari. ltem figuram nostra coniectura delineevimus. 
ltaque via quasi praemonstrata fieri poterit, ut, si quid aliis quoque 
utile ad propositum venerit in mentem, totus locus in integrum resti- 
tuatur. 
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ABT. καὶ ϑέσει ἐν αἰτῷ εὐθείας τῆς ΒΓ, xai δοθέντος 
ἐπὶ τῆς περιφερείας τοῦ 4, ϑεῖναε μεταξὲ τῆς ΒΓ εὐϑείας 
καὶ τῆς ΒΖΓ περιφερείας ἴσην τῇ τεϑείσι͵ νείοτσαν πρὸς 
τὸ TF. 

Γεγονέτω γάρ, καὶ κείσϑω τῇ Ef ἴση, xoi sz BI? 
πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 42 ἴση τῇ 44. ἐπεὶ οὖν πρὸς ϑέσει 
τὴν BI ἀπὸ δοϑέντος τοῦ 44 προσβέβληταε ἡ 24.4, xai 
ἴση τῇ πρὸς ὀρϑὰς ἐφέσεηχεν ἡ ἀπὸ το ....... εν νον νον 
πρὸς ὑπερβολῇ ἐπεὶ ἴσον ἐσεὶν τὸ ὑπὸ BAT τῷ ὑπὸ “1.18, 
τουτέστιν τῷ ὑπὸ ZAE,. καὶ ἔσειν δοϑεῖσα ἡ 4“Ε- soe 
ἄρα ὑπὸ BAT ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ δοϑείσης καὶ τῆς .1Z- 
τὸ 2 ἄρα πρὸς παραβολῇ - δοϑὲν ἄρα τὸ Ζ. ἀναλο.......... 
τῷ προβλήματι χρῆται ὁ Αρχιμήδης πρὸς τὸ δεῖξαι κύκλοι 
περιφερείᾳ ἴσην εὐθεῖαν. αἰτιῶνται δὲ αὐτοῦ τινες ὡς οὐ 
δεόντως χρησαμένου στερεῷ προβλήματε ................... . 15 
δεικνύουσιν ὡς καὶ διὰ τῶν ἐπιπέδων εὑρεῖν ἔστιν εὐθεῖαν 
ἴσην τῇ τοῦ κύκλου περιφερείᾳ χρησάμενον τοῖς ἐπὶ τῆς 
ἕλιχος εἰρημένοις ϑεωρήμασιν. 


4. αὐτῷ Hu, αὐτῇ S τῆς BT Hu, τῆς ET AB?S, τῆς γε B! 
δοϑέντος Hu pro δοϑὲν ὡς 4. μεταξὺ B, μετὰ AS 8. περιφέρειαν 
ἴσην τῇ ϑέσει νεύουσαν Β 17 δοθείσῃ coni. Hu ὅ. τῇ εα S, τῆι 
E4 AB 6. πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω paene evanuerunt in Α 6. 7. προσ- 
ϑέσει τῇ BP A, προϑέσει τῇ By B, πρὸς ϑέσει τῇ By S, τὴν corr. Hu 
7. τοῦ Α Hu pro τοῦ 4 — προσβέβληται Hu, eli ires A, προβέβλη- 
ται 8, om. B ἡ 44 AS, rij ad B9, om. B! 8. ἔση Hu, lan] A, 
ἴσην BS Tj 4 πρὸς ὀρϑὰς ἐφέστηχεν ἡ 4Z, τὸ ἄρα Z ση- 
μεῖόν ἐστιν coni. Hu 9. πρὸς ὑπερβολῇ Hu, /[///| ὑπερβολὴ A(B), 
πρὸς ὑπερβολήν 8 τὸ ὑπὸ ΒΑΓ τῶι ὑπὸ 247 ABS, corr. Hu 
40. δοϑεῖσα ἡ 4E AB38, corr. Β' 44. xal τῆς δὲ B, καὶ τῆς aj S, 
καὶ τῆς ?Z A (incertum utrum ^f an 4) 49. τὸ Ζ ἄρα πρὸς Hu, 
tot litterae evanidae in A, ὡς ..... προσ B, .... ἄρα πρὸς S παρα- 
βολὴ Hu, υπερβολὴ aegre comparet in A, ὑπερβολήΒ8 ἀναλο, {{{{{{{ 
A(B!S), ἀνάλογον ϑέσει αὐτῷ B3, ἀνάλυσις (quae fuerit glossa margini 
adscripta), tum τούτῳ coni. Hw 44. περιφερεέας ABS, corr. Hu 
«Ut/] A, αὐτῶ B, αὐτὼ S, corr. Hu 45. χρησάμενον AB3S, corr. 
B! — post zoofAguar: viginti fere litterae evanuerunt in A 46. deix- 
νύουσιν À (sine » S), δεικνύν B!, δεικνύντα B3 ὡς add. Hu 
46. 17. post εὑρεῖν quindecim fere litterae evanuerunt in A, ἔστιν sup- 
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Positione datis circulo ay in eoque rectà By, et in cir- 
cumferentia puncto « dato, construatur inter rectam y et 
circeumferentiam f$ recta, quae cui- 
/ y LS dam positione datae aequalis sit et 
P V — ad punctum y inclinet. 
e I— . . 
/ Factum jam sit, et constructa 


sit recta γζ ipsi ex aequalis, et rec- 

tae By perpendicularis ducta 07 ipsi 

αδ aequalis. Iam quia ad fly posi- 

ξ tione datam a dato puncto α deducta 

est αδ, eique aequalis perpendicularis constituta ὃξ (propos. 

42), punctum igitur ζ est ad hyperbolam (quoniam est 86 - dy 

zz αὖ. δὲ — ζδ. δε). Et est data de; ergo rectangulum quod 

rectis β Jy continetur aequale est ei quod datà rectà et dd 

continetur (propos. 45); ergo punctum ζ est ad parabolam. 

Sed idem ad hyperbolam esse demonstravimus; ergo datum 

est punctum G........ . hoc problemate Árchimedes uti- 

tur, ut rectam circuli circumferentiae aequalem inveniri posse 

demonstret. Sunt autem qui illum minus recte solido pro- 

blemate usum esse coarguant ipsique demonstrent fieri posse, 

ut per plana rectam circuli cireumferentiae aequalem invenia- 

mus, siquidem theorematis quae de helice proposita sunt 
utamur. 


plet Hu, εὐθεῖαν BS, ἴσην τῇ B3. 48. Eu/// elonuév//| A, restit. BS 
post ϑεωρήμασιν add. παππου συναγωγῆς οπὲρ ἔστιν «mot» (sic) 
ϑεωρημάτων ἐπιπέδωι xav στέρεων και γραμμιχων Αϑ, τέλος τοῦ τῆς 
πάππου τοῦ ἀλεξανδρέως συναγωγῆς τετάρτου ὅπερ ἐστὶν ἀνθηρῶν 
ϑεωρημάτων ἐπιπέδων otc. B, τοῦ δοὺ βιβλίου τέλος S 
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Περιέχει δὲ συγχρίσεις τῶν ἴσην περίμετρον ἐχόντων ἐπιπέδων σχημάτων 
πρὸς ἄλληλά τε xal τὸν χύχλον, xal συγχρίσεις τῶν ἴσην ἐπιφάνειαν ἐχόντων 
στερεῶν σγημάτων πρὸς ἄλληλά τε καὶ τὴν σφαῖραν. 


1 Σοφίας καὶ μαϑημάτων ἔννοιαν ἀρίστην μὲν καὶ τελειο- 5 
τάτην ἀνθρώποις ϑεὸς ἔδωκεν, ὦ χράτιστε εγεϑίον, ἐκ 
μέρους δέ που καὶ τῶν ἀλόγων ζῴων μοῖραν ἀπένειμέν 
τισιν. ἀνθρώποις μὲν οὖν ἅτε λογικοῖς οὖσι τὸ μετὰ λόγου 
καὶ ἀποδείξεως παρέσχεν ἕκαστα ποιεῖν, τοῖς δὲ λοιποῖς 
ζῴοις ἄνευ λόγου τὸ χρήσιμον καὶ βιωφελὲς αὐτὸ μόνον 10 
κατά τινὰ φυσικὴν πρύνοιαν ἕκάστοις ἔχειν ἐδωρήσατο. 
τοῦτο δὲ μάϑοι τις ἂν ὑπάρχον καὶ ἐν ἑτέροις μὲν πλεί- 
στοις γένεσιν τῶν ζῴων, οὐχ ἥκιστα δὲ κἀν ταῖς μελίσσαις" 
ij ve γὰρ εὐταξία xal πρὸς τὰς ἡγουμένας τῆς ἐν αὑταῖς 
πολιτείας εὐπείϑεια ϑαυμαστή τις, ἣ τε φιλοτιμία καὶ 15 
χαϑαριότης T περὶ τὴν τοῦ μέλιτος συναγωγὴν καὶ ἡ περὶ 
τὴν φυλακὴν αὐτοῦ πρόνοια καὶ οἰκονομία πολὺ μᾶλλον 
ϑαυμασιωτέρα. πεπιστευμέναι γὰρ, ὡς εἰκός, παρὰ ϑεῶν 
κομίζειν τοῖς τῶν ἀνϑρώπων μουσικοῖς τῆς ἀμβροσίας ἀπό- 
μοιράν τινα ταύτην οὐ μάτην ἐχχεῖν εἰς γῆν xai ξύλον $20 
τινα ἑτέραν ἀσχήμονα καὶ ἄτακτον ὕλην ἠξίωσαν, ἀλλ᾽ ἐκ 
τῶν ἡδίστων ἐπὶ γῆς φυομένων ἀνϑέων συνάγουσαι τὰ κάλ- 
λιστα κατασχευάζουσιν ix τούτων εἰς τὴν τοῦ μέλιτος ὑπο- 
δοχὴν ἀγγεῖα τὰ καλούμενα κηρία πάντα μὲν ἀλλήλοις ἴσα 

2 xai ὅμοια καὶ παραχείμενα, τῷ δὲ σχήματι ξξάγωνα. τοῦτο 25 
δ᾽ ὅτι κατά τινα γεωμετρικὴν μηχανῶνται πρόνοιαν οὕτως 
ἂν μάϑοιμεν. πάντως μὲν γὰρ ᾧοντο δεῖν τὰ σχήματα 
γκαραχεῖσϑαΐ ve ἀλλήλοις καὶ κοινωνεῖν κατὰ τὰς πλευρᾶς, 
ἕνα μὴ τοῖς μεταξὺ “ταρατιληρώμασιν ἐμπίπτοντά τινα ἕτερα 


4—4. παππου ἀλεξανδρέως συναγωγὴς € περιέχει de συγχρισεις 
των ἴσην περίμετρον ἔχοντων ἐπιπέδων σχημάτων προσαλλήλατε καὶ T 
χύχλων (superscr. o) xa: συγρίσεις T ἴσην ἐπιφανειαν ἐχόνξ στερξ σχημᾶ 
πῇ αλληλα τὲ καὶ T σφ Α53(Β8) 3. τὸν χύχλον B, τοὺς xUÜxAovc 
Paris. 2368 SV (de A? vide supra) 4. στερεῶν om. B 6. μεγε- 
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Pappi Alexandrini collectionis liber V. 


Continel figurarum planarum aequalem perimelrum habentium inter 
se el cum circulo comparaliones, item figurarum solidarum aequalem 
superficiem habentium inter se el cum sphaera comparationes. 


PARS PRIMA. 
Figurarum planarum comparationes. 

Sapientiae ac mathematicorum cognitionem optimam qui- 
dem et perfectissimam, clarissime Megethio, hominibus con- 
cessit deus, sed particulam quandam etiam nonnullis anima- 
libus rationis expertibus impertivit. Hominibus igitur ratione 
praeditis tribuit, ut considerate et scienter omnia agerent, 
reliqua autem animalia sine ratione id ipsum quod ad vitae 
necessitates utile est naturali quodam instinctu quaerere vo- 
luit. Atque hoc ita comparatum esse cum in aliis animalium 
generibus permultis, tum maxime in apibus cognoscas, qua- 
rum non solum disciplina et erga reginas obedientia admira- 
bilis est, sed diligentia ac munditia in colligendo melle, et 
in eodem. custodiendo prudentia atque assiduitas multo etiam 
admirabilior. Ambrosiae enim, opinor, libamenta quaedam a 
diis se perferre confidunt ad eos homines qui artibus ingenuis 
student, quae munera cum in humum vel lignum vel aliam 
quamcunque deformem rudemque materiam temere nolint 
effundere, ex suavissimis qui in terris nascuntur floribus 
praestantissimos conquirunt sucos atque inde mellis recepta- 
cula, quae favi vocantur, omnia inter se aequalia et similia 
et cohaerentia, specie autem hexagona comparant. Sed eam 
operam geometrica quadam prudentia peragi hdc ratione in- 
tellegamus. Omnino apes vasculorum latera inter se com- 
ponenda et colliganda esse putabant, ut ne alienae res in 


$t» (sine acc.) Δ, μεέγέϑειον BS, corr. Hu 44. x«l add. Sca 
44. 45. τῆς ἐν αὑταῖς πολιτείαις A(B9), ταῖς πολιτείχες S, αὑταῖς corr. 
Hu, πολιτείας B! 43. ευπιϑεια A(B), corr. S 46. ἡ περὶ (post 
καϑαριότης) Hu pro ποιεῖ 47. πολλυ A, corr. BS 40. γῆν ἢ 
ξύλον» coni. Hu 27. πάντως Sca pro πάντες 

Pappus I. 20 
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λυμήνηται αὐτῶν τὰ ἔργα. τρία δὲ σχήματα εὐθύγραμμα 
τὸ προχείμενον ἐπιτελεῖν ἐδύνατο, λέγω δὲ τεταγμένα τὰ 
ἰσόπλευρά τε καὶ ἰσογώνια, τὰ δ᾽ ἀνόμοια ταῖς μελίσσαις 
οὐχ ἤρεσεν. τὰ μὲν οὖν ἰσόπλευρα τρίγωνα καὶ τετράγωνα 
καὶ τὰ ἑξάγωνα χωρὶς ἀνομοίων παραπληρωμάτων ἀλλήλοις 5 
δύναται παρακείμενα τὰς πλευρὰς κοινὰς ἔχειν [ταῦτα γὰρ 
δύναται συμπληροῦν ἐξ αὑτῶν τὸν περὶ τὸ αὐτὸ σημεῖον 
τόπον, ἑτέρῳ δὲ τεταγμένῳ σχήματι τοῦτο ποιεῖν ἀδύνατον]. 

ὃ γὰρ περὶ τὸ αὐτὸ σημεῖον τόπος ὑπὸ G μὲν τριγώνων 
ἰσοπλεύρων καὶ διὰ c' γωνιῶν, ὧν ἑχάστη διμοίρου ἐστὶν 10 
ὀρϑῆς, συμπληροῦται, τεσσάρων δὲ τετραγώνων xai δ' ὁρ- 
ϑῶν γωνιῶν [αὐτοῦ), τριῶν δὲ ξξαγώνων καὶ ξξαγώνου γω- 
viU» τριῶν, ὧν ἑκάστη a' y' ἐστὶν ὀρθῆς. πεντάγωνα δὲ 
τὰ τρία μὲν οὐ φϑάνει συμπληρῶσαι τὸν περὶ τὸ αὐτὸ 
σημεῖον τόπον, ὑπερβάλλει δὲ τὰ τέσσαρα τρεῖς μὲν γὰρ 15 
τοῦ πενταγώνου γωνίαι à ὀρϑῶν ἐλάσσονές εἰσιν (ἑκάστη 
γὰρ γωνία μιᾶς καὶ &' ἐστὶν ὀρθῆς), τέσσαρες δὲ γωνίαι 
μείζους τῶν τεσσάρων ὀρϑῶν. ἑπτάγωνα δὲ οὐδὲ τρία περὶ 
τὸ αὐτὸ σημεῖον δύναται τίϑεσϑαι κατὰ τὰς πλευρὰς ἀλλή- 
λοις παρακείμενα" τρεῖς γὰρ ἑπταγώνου γωνέαι τεσσάρων 20 
ὀρθῶν μείζονες (ἑκάστη γάρ ἐστιν μιᾶς ὀρϑῆς καὶ τριῶν 
ἑβδόμων). ἔτι δὲ μᾶλλον ἐπὶ τῶν πολυγωνοτέρων ὃ αὐτὸς 
ἐφαρμόσαι δυνήσεται λόγος. ὄντων δὴ οὖν τριῶν σχημά- 
των τῶν ἐξ αὑτῶν δυναμένων συμπληρῶσαι τὸν περὶ τὸ 
αὐτὸ σημεῖον τόπον, τριγώνου τὲ καὶ τετραγώνου καὶ ἕξα- 25 
γώνου, τὸ πολυγωνότερον εἵλαντο διὰ τὴν σοφίαν ai μέ- 
λισσαι πρὸς τὴν παρασχευήν, ἅτε καὶ πλεῖον ἑκατέρου τῶν 
λοιπῶν αὐτὸ χωρεῖν ὑπολαμβάνουσαι μέλι. 

Καὶ αἱ μέλισσαι μὲν τὸ χρήσιμον αὑταῖς ἐπίστανται 
μόνον τοῦϑ᾽ ὅτι τὸ ξδξάγωνον τοῦ τετραγώνου καὶ τοῦ τρι- 30 
γώνου μεῖζόν ἐστιν καὶ χωρῆσαι δύναται πλεῖον μέλι τῆς 
ἴσης εἰς τὴν ἑκάστου κατασχευὴν ἀναλισχομένης ὕλης, 


$3. post ἐδύνατο add. σχῆμα τὰ τεταγμένα ABS, del. Sca (fuerat 
olim in margine glossa σχήματα τεταγμέναις — 8. ἰσογώνια τὰ δ᾽ add. 
Sca 6. ταῦτα γὰρ — 8. ἀδύνατον interpolatori tribuit Hu 43. «v- 
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intervalla incidere et mellificia corrumpere possent. Tres 
autem figurae hoc quod propositum erat efficere poterant: 
ordinatas dico et aequilateras et aequiangulas ; nam inaequalia 
apibus displicebant. Nimirum aequilatera triangula et qua- 
drata et hexagona absque dissimilibus supplementis inter se 
connexa possunt latera communia habere; nam locus qui 
circa idem punctum est aut sex triangulis aequilateris ac sex 
angulis, quorum quisque duarum partium recti est, com- 
pletur, aut quattuor quadratis ac quattuor rectis angulis, aut 
tribus hexagonis ac tribus hexagoni angulis, quorum quisque 
unum rectum et tertiam eius partem continet. Pentagona 
quidem tria non sufficiunt ad locum qui circa idem punctum 
est replendum, quattuor autem superant, quia tres pentagoni 
anguli minores quattuor rectis (nam unusquisque rectum an- 
gulum cum quinta parte continet), quattuor autem maiores 
sunt. Nec vero tria heptagona circa idem punctum ita col- 
locari possunt, ut latera inter se contingant, siquidem tres 
heptagoni anguli quattuor rectos superant (nam unusquisque 
rectum angulum cum tribus septimis continet); eoque magis 
ad polygona quae plura etiam latera habent haec ratio trans- 
ferri poterit. Sic igitur cum tres figurae, eaeque aut tribus 
aut quattuor aut sex angulis, per se locum qui circa idem 
punctum est replere valerent, propter insitam sapientiam apes 
ad mellificium eam eligebant formam, quae, cum plures an- 
gulos haberet, etiam maiorem mellis copiam quam reliquae 
duae formae recipere posset. 

Et apes quidem nihil nisi hoc quod ipsis conducit no- 
verunt, formam hexagonam maiorem esse et plus mellis re- 
cipere posse quam quadratam aut triangulam, siquidem ae- 
qualis materies in constructionem cuiusque formae consuma- 
τοῦ spurium, nisi forle αὐτῶν dedit scriptor 48. a T A, « I" BS 
44, οὐ φϑάνει) οὐκ ἀρχεῖ vel οὐ πέφυχε coni. Hu — 45. γὰρ add. Hu 
47. καὶ ἐ Α(8), xal ε΄ B 48, οὐδὲ] οὔτε coni. et lacunam post τρεῶν 
áfdouov statuit. Hu 33. πολογονωτέρων A, corr. prima man. 
44. αὐτῶν (sine acc.) À, αὐτῶν BS, corr. Hw 96. εἴλαντο ABS 


98. αὐτὸ Sca pro αὐτὰ 49. αὐταῖς ABS, corr. Hu 
20 * 
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Ἐχβεβλήσϑω ἡ ΒΑ͂, καὶ κείσϑω τῇ ΓΑ͂ ἴση ἡ 42, 
καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Ζ4 4.4. ἐπεὶ οὖν αἱ ZAB τῆς ΒΖ 
μείζονές εἰσιν, καὶ τῶν BAT ἄρα μείζονές εἰσιν (ἴση γὰρ 
ἡ AT τῇ 42]. ἀλλ᾽ αἱ BAT ταῖς BAT ἴσαι εἰσίν καὶ 
αἱ B4Z ἄρα τῶν BAT μείζονές εἰσιν. κοινῆς ἀφαιρεϑείσης 5 
τῆς Β4 λοιπὴ ἡ Z4 τῆς AT μείζων ἐστίν. δύο δὴ αἱ Ζ.44 
δύο ταῖς ΓΑ.4 ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" καὶ βάσις ἡ 
Z4 βάσεως τῆς 4T μείζων" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΖΑ4 γω- 
γνίας τῆς ὑπὸ ΔΑΓ μείζων ἐστίν. ἣ ἄρα ὑπὸ Ζ411 τῆς 
ὑπὸ 444 μείζων ἐστὶν ἢ διπλῆ. διπλῆ δέ ἐστιν τῆς ὑπὸ 10 
-ABI, τουτέστιν τῆς ὑπὸ UB (ἰσοσκελὲς γὰρ τὸ τρίγω- 
νον" καὶ ἡ ὑπὸ ΑΓΒ ἄρα μείζων ἐστὶν τῆς ὑπὸ .1.44Γ. 
κείσϑω αὐτῇ ἴση 1j ὑπὸ 
ΓΑ͂Η: παράλληλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4H τῇ ΒΓ διὰ τ5 
τὰς ἐναλλὰξ γωνίας ἴσας. 
ἐκβληϑείσης οὖν τῆς ΓΖ 
ἐπὶ τὸ Η καὶ ἐπιζευχ- 
ϑείσης τῆς ΒΗ φανερὸν 
K ὅτι τὸ ΑΒΓ τρίγωνον 2. 
NI τοῦ BAT μεῖζόν ἐστιν" 

NNI ἴσον γὰρ τὸ BAT τῷ 

Y ΒΗΓ. πάλιν ἐκβεβλή- 

7 σϑω ἡ B4 ἐπὶ τὸ K, 
καὶ κείσϑω τῇ AT ἴση ἣ 4K, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ KE 4E. 25 
ἐπεὶ αἱ BEK τῆς ΒΚ, τουτέστιν τῶν BAT, τουτέστιν τῶν 
ΒΕΓ μείζονές εἰσιν; κοινῆς ἀφαιρεϑείσης τῆς ΒΕ λοιπὴ 5 
EK τῆς ΕΓ μείζων ἐστίν. δύο δὴ αἱ KAE δυσὶ ταῖς LAE 
ἴσαι εἰσὶν ἑκατέρα ἑκατέρᾳ" καὶ βάσις ἡ ΚΕ βάσεως τῆς 
ET μείζων" γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ ΚΖΈ. γωνίας τῆς ὑπὸ L4E30 
μείζων ἐστίν" μείζων ἄρα ἣ ὑπὸ KAT ἢ διπλῆ τῆς ὑπὸ 
ΓΔΈ. τῆς δὲ ὑπὸ 4ΓΒ ἐλάσσων ἢ διπλῆ ἡ αὐτὴ ἣ ὑπὸ 
KAT. (μείζων γάρ ἐστιν ἡ ὑπὸ 4ΓΒ τῆς ὑπὸ 481. ἴσαι 
γὰρ αἱ ὑπὸ ΑΒΓ 4T B): μείζων ἄρα ἡ ὑπὸ ATB τῆς ὑπὸ 
TAE. συνεστάτω πρὸς τῇ 41" καὶ τῷ 4 τῇ ὑπὸ AT B ἴση 3. 
ἡ ὑπὸ 4.47 φανερὸν γὰρ ὅτι μεταξὺ τῶν 4E AK ἡ 4.4 






ΞΞΤ NN 
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Producatur f?«, et ponatur aZ — «y, et iungantur CÓ δα. 
lam quia sunt 
CÓ 4- 0B 7 fL, sunt igitur etiam (quia αζ — ay) 
» βὰ -- ey. Sed ex constructione sunt 
ga 4- ay Ξε βὸ -- 0y; ergoetiam 
* βὸ - θἧ Óy.  Auferatur communis 60; restat 
igitur “ 
CÓ * Óy. lam quia in triangulis ζαδ γαδ est Ca z γα, 
et αὃ — αδ, et (à » γδι est igitur 
L Ga0 7 [ yaÀ ; ergo 
L Cay 2L 7a0. Sed est 4 ζαγ — 2 [ ay Ξε 2L αγβ 
(nam triangulum ey aequicrure est); 
ergo est 


L ayB »  γαδ. 
Ponatur /, gay — L ayB; ergo ax gy parallelae sunt propter 
aequales angulos alternos. Iam productà yd ad ἡ et iunctà 
B9 apparet esse 
A afy *» A δβγ, quia A αβγ — A ηβγ. 
Rursus producatur β ad x, et ponatur Óx — ὅγ, et iungan- 
tur xe δε. Quia sunt 
ps - €x » px, id est 
» βὸ 4- à», id est 
Bs - sey, communi sublatà fe restat 
&x 7» &y. lam quia /n (riangulis xóe γδὲ est κὃ — 70, 
el δὲ — Óe, et xe Ὁ 7e, est igitur 
L «óc » L yÓe. Ergo 
L xóy » 2 [ γδε. Sed est 
L xóy « 2 L δγβ (est enim [ xóy — L δγβ - L Ofy, 
et L ÓyB » L Ófy, quia L yf 
L ayB , ei L 0fy « L αβγ, el L αγβ 
— [ ay; ergo 
L 9yB  L γδε. 
Construatur ad rectam yó punctumque ὅδ᾽ angulo βγδ acqua- 
lis 70A; apparet enim rectam δὰ inter δὲ ὄχ esse, quoniam 
2. αἱ Z4 H» τῆς Ἀ 25. τῆι AT A 48. μεῖζον (sine δας.) A, 
corr. BS 34. αἱ ὑπὸ ΑΒΙ AT ABS, corr. Co Sca 35. πρὸς τὴν 
ΖΓ ΑΒ, corr. S 
Pappus I. 91 
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ἔσται παράλληλος οὖσα τῇ ΒΓ διὰ τὰς ἐναλλὰξ γωνίας" 
ἐχβληϑείσης ἄρα τῆς DE ἄχρι τῆς 4.4 παραλλήλου καὶ 
συμπιπτούσης κατὰ τὸ ^ καὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς B.4 ἔσται 
τὸ ΒΓ. τρίγωνον ἴσον τῷ BAD [ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 
τῆς ΓΒ καὶ παραλλήλων τῶν ΒΓ 4.1], ὥστε μεῖζον εἶναι ὃ 
τὸ ΑΒΓ vo(yovov τοῦ BEI ἐλάσσονος ὄντος τοῦ BAT. 

12 ς΄. Πάλιν ἔστω δύο τρίγωνα ὀρϑογώνια ὅμοια τὰ ΑΒΓ 
4ΕΖ ἴσας ἔχοντα τὰς Γ᾽ Ζ γωνίας: λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ 4Γ 
42 ὡς μιᾶς ἴσον ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ ΒΓ EZ ὡς μιᾶς καὶ τῷ 


ἀπὸ .44Β AE ὡς μιᾶς. 10 
χ 
a 
ϑ ὃ 
n] 7 7 ξ ὃ 


Ἐχβεβλήσϑω γὰρ ἡ ΕΖ ἐπὶ τὸ H, καὶ κείσϑω τῇ ΒΓ 
ἴση ἡ EH, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η παράλληλος τῇ 4E ἀχϑεῖσα 
συμπιπτέτω τῇ 4Z ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ K, διὰ δὲ τοῦ A 
παράλληλος τῇ ΖΗ 1$ 40. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4O τῇ 
HE ἐν παραλληλογράμμῳ, τουτέστιν τῇ ΒΓ, καὶ ἡ ὑπὸ ιὉ 
KA4O γωνία τῇ Z ἴση, τουτέστιν τῇ Γ, xai ὀρϑὴ ἡ O τῇ B, 
καὶ λοιπὴ ἡ K τῇ 4, ἰσογώνια ἄρα τὰ KO4 ABE. τρί- 
γωνα καὶ ἴσα" τὸ ἄρα ἀπὸ KZ ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΚΗΖ, 
τουτέστιν τὸ ἀπὸ ΑΓ 2 ὡς μιᾶς τῷ τε ἀπὸ 48Β AE 
ὡς μιᾶς καὶ τῷ ἀπὸ BU ΕΖ ὡς μιᾶς. 20 

13 ζ΄. Τὰ ὅμοια ἰσοσκελῆ τρέγωνα συναμφότερα τῶν ἐπὶ 
ταῖς αὐταῖς βάσεσι συναμφοτέρων ἰσοσκελῶν τριγώνων ἀνο- 
μοίων μὲν ἀλλήλοις καὶ τοῖς ὁμοίοις, ἰσοπεριμέτρων δὲ 
αὐτοῖς, μείζονά ἐστιν. 

Ἔστω ὕμοια ἰσοσκελῖ τρίγωνα τὰ 4ΖΒ BAT, καὶ 25 
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propter aequales angulos alternos ipsi Jy parallela est; ergo 
si ye ad δὰ parallelam producatur eique occurrat in puncto 
À et recta βλ iungatur, erit 

A ÀBy τ Δ ὅβγ. Sed ex conslructione est 

A Agy » A efly, et supra demonstravimus esse 

A ófy « Δ afly; itaque erit 

A afy » Δ 0fy » Δ εβγ. 

VI. Rursus sint duo triangula orthogonia similia af» Prop. 
ócL aequalibus angulis » C; dico esse 

(ay 4- 0C)? — (By 4- &D)? -- (aB - δὲεὶ)3. 

Producatur enim Ze ad 7, et ponatur &y — fly, et per 
ῃ rectae δὲ parallela ducatur, quae ipsi CÓ productae occur- 
rat in x, et per ὃ rectae C» parallela 3. Iam quia est 
ϑὸ — ne in parallelogrammo, id est 9d — By, et [, x09 — 
L κζη — L αγβ, et rectus ὁ χϑὸ — ὁ αβγ, et reliquus ὁ 940 — 

L Bay"), triangula igitur x9à egy similia et aequalia sunt. 

Ergo est 

xp? - χη --- eU id est 

(Gy -- 02)? — (ag 4- 0e)? 4- (By - εἴ}, 

VII. Summa similium triangulorum aequicrurium maior Prop. 
est summà triangulorum aequicrurium quae in iisdem basi- 1 
bus constituta ac dissimilia cum sibi invicem tum illis simi- 
libus sunt, sed quorum summa laterum aequalis est laterum 
summae illorum. 

Sint similia triangula aequicruria C0 afy, et in iisdem 
basibus alia aequicruria triangula εὖβ 4fy, quorum summa la- 


*) Graeca p. 322, 44. ἐπεὶ οὖν — 47. ἡ K τῇ .4, Si absint, nemo 
desideret; item proximo lemmate p. 324, 8. verba ἴσαι γάρ εἰσι» — 
45. ὀρϑαὶ αἱ M M. Sed veteres mathematici etiam in difficilioribus 
demonstrationibus interdum ad ipsa tironum elementa descendunt. 
Conf. infra Simsoni adnotationem ad VII propos. 462. 


4. παραλληλαις ABS, corr. Sca (Co) &. 5. ἐπὶ τῆς — ΒΓ 4.4 
interpolatori tribuit Hu 5. τῆς ΓΒ A? ex τῆς xH 6. ὄντος τοῦ 
BAT ABS, corr. Hu. 1. z A! in marg. (B), om. 8 8. τὰς ΓΖ A, 
distinx. BS 47. τὰ KG.A ABS, corr. Co 49. τῷ τε Hu pro καὶ 
τῶι (xal om. etiam Co) $34. c A! in marg. (B, om. S 

21* 
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ἐπὶ τῶν αὐτῶν βάσεων ἄλλα ἰσοσκελῇ τρίγωνα τὰ 4EB 
BAT ἰσοπερίμετρα μὲν τοῖς 5ΖΒ ΒΑ͂Γ, ἀνόμοια δὲ & 
ἀνάγκης [ὅτι αἱ γωνίαι ἄνισοί εἰσιν] τοῦτο δὲ ὡς δυ- 
νατὸν κχατασχευάσαι δειχϑήσεται: λέγω ὅτε τὰ 482 
ΒΑ͂Γ συναμφότερα τῶν 4ΕΒ BAU συναμφοτέρων μεἰί- ὃ 
ζονά ἐστιν. 

Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΖ 44, καὶ éxfsflgo9woa» ἐπὶ 
τὰς βάσεις" τεμοῦσι δὴ αὐτὰς δίχα τε καὶ πρὸς ὀρϑάς " ἴσαι 
γάρ εἰσιν αἱ 4ΕΖ ταῖς ΒΕΖ, καὶ βάσεις ἴσαι αἱ 5“2Ζ ZB 
διὰ τὸ ἰσοσχελῇ εἶναι τὰ τρίγωνα, καὶ γωνίαι ἴσαε (xoi l0 
ὅμοια τὰ .4EZ ZEB τρίγωνα), dore καὶ τὰς ἐχτὸς γωνίας 
Z Z ἴσας εἶναι [ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἐντός), ἴσαι δέ εἰσιν καὶ 
αἱ Δ B, xai αἱ λοιπαὶ αἱ H Η ἴσαι: ὀρϑαὶ ἄρα εἰσὶν" 
xai ἴσαι αἱ 4H ΗΒ. ὁμοίως δὲ καὶ αἱ BM MF ica: εἰσίν, 
xci ὀρϑαὶ αἱ ΗΜ M. τεμνέτωσαν otv κατὰ τὰ H M, xoit» 
ἐχβεβλήσϑω ἡ EH, xai κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ HO, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ OB: ἔσται δὴ ἴση ἡ ὑπὸ EBH τῇ ὑπὸ OBH. 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ EBH μείζων τῆς ὑπὸ 4181 (ὅτι καὶ τῆς ὑπὸ 
ZBH ἴσης" ὅμοια γὰρ τὰ 4BZ BAT τρίγωνα) " xai ἡ ὑπὸ 
OBH ἄρα μείζων τῆς ὑπὸ .J4BI* ἡ aga τὰ O 41 σημεῖα: 
ἐπιξευγνύουσα τέμνει τὴν BM, ὑποχειμένης τῆς .1ΒΓ εἰ- 
ϑείας καὶ τῆς ΘΒΝ ἐκβεβλημένης ἔξωϑεν τῆς MB, ὅτι 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΑΒΓ τῆς ὑπὸ OBH, τουτέστιν τεῆς 
χατὰ κορυφὴν τῆς ὑπὸ NBI, καὶ τιολλῷ ἡ ὑπὸ “181 ἐλάσ- 
σων, ὥστε τὴν BM τέμνεσθαι ὑπὸ τῆς O^f κατὰ τὸ Κι 
ἱκαὶ φανερὸν ὅτι οὐ τὴν MI τέμνει, ἵνα μὴ τὴν 4M ἐχ- 
βαλλομένην τέμῃ κατ᾽ ἄλλο σημεῖον τοῦ 71]. ἐπεὶ οὖν αἱ 
ΨἷΕΒ BAT ταῖς J4ZB Β.417 ἴσαι εἰσίν (ὑπόκεινται 7a 


3. ὅτι — εἶσιν interpolatori tribuit Hu 8. ἴσαι — 45. αἱ M MJ 


conf. p. 333 adnot. * 10—12. manifesta glossemata duo del. Hu 
43. αἱ 1B Δ, distinx. ΒΒ. 45. χατὰ τὰ ΠΛΙ͂ A, distinx. ΒΒ 46. ἡ 
EH Co Sca pro ἡ 8l 90. «p« τὰ O.1 ^, dislinx. BS 48. τῆς 


ὑπὸ OIID ABS, corr. Co Sca 386. 91. xoà φανερὸν --- τοῦ .1 inter- 
polatori tribuit Hu 
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terum aequalis sit summae laterum triangulorum Zóf agy, ipsa 
triangula autem necessario illis dissimilia (hoc enim construi 
posse infra propos. 8 demonstrabitur) ; dico esse A ζδβ 4- 
A αν» Δ £0] -- Δ 2f». | 


4d lungantur ἐξ 

^ y / i «À producantur- 

^h / / N que ad bases ; has 

/ / SN PA | NS igitur bifariam οἱ 

/ | N / 4A | NN ad rectos angulos 
/ D /' "n , NM secabunt. — Sunt 


Áo | V / | NX enim εὖ — «efl, οἱ 
. σέ. ᾿ Bx ] Wy εἴ Ξξ εξ; οἱ δζ — 
| ἣν, BC, quia triangula 
| / aequicruria sunt, 
| | ideoque — anguli . 

| 7 aequales, itaque 
᾿ eliam anguli' ex- 
9y terni & ζ aequa- 
les sunt; sed etiam anguli ὃ /? aequales; ergo etiam re- . 
liqui y y: hi igitur recti sunt, et acquales 0; 5g. Simi- 
liter etiam 4 ΜΚ aequales et anguli μι à recti sunt. Hectae 
igitur ἐξ αλ productae secent bases in punctis ἢ μι, et pro- 
ducatur £5 eique aequalis ponatur 79, ct iungatur 9; an- 
guli igitur £9» 2585 aequales erunt. Sed est angulus ej» 
maior angulo efy /quia etiam angulo C9», qui ipsi ey 
aequalis est; nam triangula CÓf αν similia sunti; itàáque 
etiam angulus Jf5 maior est angulo afgy. Ergo recta puncta 
9 À iungens, secat rectam [)u, supposità scilicet. rectà gy - 
οὐ productà 98» extra ag, quia angulus «fy minor est an- 
gulo 98r, id est angulo vfy ad verticem; et angulus Af 
multo minor est angulo »87; itaque fj rectà 94 sccatur, 
idque in puncto x ἰοὺ apparet punctum x non inter & y ca- 
dere; nam si ita esset, recta 94 ipsam Àu productam seca- 

ret in alio puncto ac A4). Iam quia ex hypothesi sunt 

δὲ - tB -- BÀ -- Ày τὸ OC -- CB -- fa -- ay, atque 

iten dimidiae partes 
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ἐσοττερίμετροι), καὶ αἱ ἡμίσειαι αἱ ΕΒ..Ἵ, τουτέστιν oi 
OB, ταῖς ΖΒΑ͂ ἴσαι εἰσίν, αἱ δὲ ΘΒ. τῆς O.A μεί- 
ζονές εἰσιν, καὶ 
αἱ ZB.A ἄρα τῆς 
Θ.1 μείζονές εἰ- 5 
σιν. καὶ τὸ ἀπὸ 
συναμφοτέρου 
ἄρα τῆς ΖΒ. ὡς 
μιᾶς μεῖζόν ἐστιν 
τοῦ ἀπὸ  O.1.10 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
συναμφοτέρου 
τῆς ΖΒΑ͂ ὡς μιᾶς 
ἴσα εἰσὶν τὰ ἀπὸ 
συναμφοτέρου 15 
τῆς ZH 4M με- 
τὰ τοῦ ἀπὸ συν- 
αμφοτέρου τῆς HBM ὡς μιᾶς, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ HM, 
διὰ τὴν τῶν HZB B.4M τριγώνων ὀρϑογωνίων ὁμοιό- 
τητα (τοῦτο γὰρ προεδείχϑη), τῷ δὲ ἀπὸ ΘΑ͂, τουτέστιν 20 
τῷ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς ΘΚ ΚΑΊ ὡς μιᾶς, ἴσα ἐστὶν τὰ 
ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 111] HO ὡς μιᾶς, τουτέστιν τοῦ 
ἀπὸ /1M HE ὡς μιᾶς, μετὰ τοῦ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 
HK KM wg μιᾶς, τουτέστιν τοῦ ἀπὸ HM, διὰ τὸ αὐτὸ 
προδειχϑέν: τὸ ἄρα ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς .$MM ZH ὡς 25 
μιᾶς μετὰ τοῦ ἀπὸ HM μεῖζόν ἐστι τοῦ ἀπὸ συναμφοτέρου 
τῆς EH “1 ὡς μιᾶς μετὰ τοῦ ἀπὸ HM. χοινὸν ἀφῃρή- 
σθω τὸ ἀπὸ HM: λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 
ZH .4M ὡς μιᾶς μεῖζόν ἐστιν τοῦ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 
HE 4M ὡς μιᾶς" καὶ μήκει ἄρα μείζων ἡ ZH 4M ὡς 30 
μία τῆς EH .“ΠΠ ὡς μιᾶς. τὰ δ᾽ ὑπὸ τὸ αὐτὸ ὕψος ὄντα 
τρίγωνα πρὸς ἄλληλά ἐστιν ὡς αἵ βάσεις" ἔστιν ἄρα ὡς 
μὲν ἡ ΗΕ πρὸς HZ, τά τε ἡμίση τῶν τριγώνων τὸ ΕΗΒ 
πρὸς ΖΗΒ καὶ τὰ ὅλα τρίγωνα [διπλάσια] τὸ 4ΕΒ πρὸς 
4ZB, ὡς δὲ ἢ . πρὸς Η͂, τὸ MAT. πρὸς τὸ MAT, 35 
xai τὸ διπλάσιον B.4T πρὸς τὸ ΒΑΓ" καὶ συνϑέντι ἄρα 


€ 
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εβ -- BÀ — CB - Ba, id est 
90 -- 8A — LB -4- flo, et 
9B -4- BÀ 5 91, ergo ctiam sunt 
CB 4- Ba 94, itaque 
T8 -4- faj? 94?. Sed superiore /emmate demonstra- 
vimus esse (similia enim sunt tri- 
angula orthogonia £n auf) 
ιξβ - fa)? — (En - aui? a (n8 - Su)?, id est 
- (Cp -- «u)? -- nu?, atque item 
342, id est (3x 4- 24)? — (Au 4- 97)? - (nx τ ς κμ)}, id est 
- (Au 4- δη}3} -- nu?; ergo sunt 
Ig 4- au)? -- nu? * (Au 4- ex)? 2- gu?. Commune 
auferatur yu?, restat igitur 
(5p τ Ὺ αμὶ * (Ap -- δὴ} ergo etiam 
Cn - au *» Àu - p 6er. Sed triangula eàdem altitudine 
inter se sunt ut bases; est igitur 
en: in τε, A εὴβ.: A ζηβ, et, quia triangula εηβ ζηβ 
sunt dimidia εδβ L0f, 
— Δ εδβ : A LOB. Atque item 
λμ: au τὸ Δ Ay : A αμγ, ac dupla item, id. est 
Ξε Δ βγ : Δ αβγ: ergo compositis proportio- 
nibus, id quod deinceps demonstra- 
bitur, est ἢ 


1) Merito haec quae, ut in Graecis exstant, ita repetivimus cor- 
rupta esse videantur; sed multo etiam difficultas augetur ipsa demon- 
stralione, quam promittit scriptor (conf. p. 832, 44), deperdita. Equi- 
dem existimo et hoc loco et iníra cap. 47 ipsam Pappi demonstrationem 
iam ex codice aliquo vetustissimo evanuisse, ac tum dubia illa quae 
supra leguntur inculcata esse ab interpolatore, qui tamen non valuerit 
ostendere id de quo ambigitur, qua ratione quibusque terminis stare 


possit aequatio su ζη.ηβ τα 


9. μεέζων AB Paris. 2368, μεέζον S, corr. Hu 43. ZBA ὡς — 
16. τῆς (ante Z1/ 4M) add. A? in marg. 49. τῶν IIZB B.1M Sca (per 
errorem! 33. τῆς .1MIIG ABS, distinx. Co $3. ἀπὸ .1MII ἕως 
ABS, corr. Co 26. μεῖζον add. Sca, maius Co, in A est lacuna unius 
litterae (in archetypo igitur compendium scripturae fuit) 27. rnc OH 
-4M Sca 80. HE.4M ABS, distinx. Co, HO £M Sca — 31. μία Hu 
auctore Co pro μιᾶς τῆς EHL4M ABS, distinx. Co 84. διπλάσια 
del. Hu 
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πρὸς συγχείμενον τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον ὡς ἡ EH 4TH πρὸς 
τὴν ΖΗ .4M, τὰ ./EB B.AT τρίγωνα πρὸς τὰ A4ZB ΑΒΓ 
τρίγωνα" καὶ τοῦτο γὰρ ἑξῆς. ἐλάσσων δὲ συναμφότερος 
ἢ EH AM τῆς ΖΗ .4M συναμφοτέρου" ἐλάσσονα ἄρα xoi 
τὰ συναμφότερα .TEB Β.1Γ τρίγωνα τῶν 4Ζ8Β ΒΑ. ov»- 5 
ἀμφοτέρων τριγώνων. 

1ὅ η΄. Ἔστω ἐπὶ ἀνίσων βάσεων τῶν 48 Γ. ἰσοσκελῆ 
τρίγωνα τὰ ΑΕΒ ΓΖΖ, καὶ ἣ μὲν ΔΕ τῇ ΓΖ ἴση ἔστω, 
ἡ δὲ .4B τῆς AT μείζων (ἀνόμοια ἄρα τὰ τρίἰγωναὶ - δεῖ 
δὴ ἐπὶ τῶν ΑΒ ΓΖ ὅμοια ἰσοσκελῆ τρίγωνα συστήσασϑαι, lo 
ὥστε τὰς Ó πλευρὰς αὐτῶν ἅμα ἴσας εἶναι ταῖς ΑΕΒ 
ΓΖΖΔ ἅμα. 

Ἐχκείσϑω γὰρ ἡ HO εὐϑεῖα ἴση οὖσα ταῖς 388 ΓΖ.1, 
καὶ τετμήσϑω κατὰ τὸ K, ὥστε εἶναι ὡς τὴν ΗΚ πρὸς ΚΘ, 
οὕτως τὴν 41Β βάσιν πρὸς τὴν L4, τετμήσϑω δὲ καὶ ἕκα-- 15 
τέρα τῶν HK ΚΘ δίχα κατὰ τὰ ^4 M σημεῖα. ἐπεὶ οὖν 
ἡ HO συναμφοτέρων τῶν .4 ΓΖ4 μείζων ἐστίν [ὅτι xai 
αἱ ΑΕΒ IZ), καὶ ἔστιν ὡς ἡ 48 πρὸς L4, ἡ ΗΚ πρὸς 
ΚΘ, μείζων ἄρα καὶ ἣ μὲν ΗΚ τῆς 418, ἡ δὲ KO τῆς Γ. . 
xal τέτμηται ἑκατέρα Olya: τῶν ἄρα 4B H.4 .1Κ αἱ δύο νυ 
τῆς λοιπῆς μείζονές εἰσιν τεάντη μεταλαμβανόμεναι. ὁμοίως 
χαὶ τῶν Γά KI MO. συνεστάτω οὖν ἐκ μὲν τῶν 4B H4 

. 44K τὸ RB τρίγωνον (φανερὸν γὰρ ὅτε ἔξω πίπτουσιν 
τῶν .4EB διὰ τὸ μείζους εἶναι τὰς ΗΚ τῶν ΑΕΒ’ ἡ 
μὲν γὰρ .4EB ἡμίσεια τῆς ΗΘ, ἴσαι γὰρ αἱ .4EB ταῖς 25 
ΓΖΩ͂, καὶ oi δ΄ ἅμα εὐθεῖαι τῇ ΗΘ, ἡ δὲ ΗΚ μείζων ἢ 
ἡμίσεια τῆς HO) , ἐκ δὲ τῶν Γά ΚΙ͂Θ τὸ ΓΝΖΔ (ὁμοίως 


4.3. πρὸς τὴν Hu pro πρὸς τὸ 4. πρὸς τὰ 428 ABS, corr. Co 
&. ἐλασσον ἄρα A, ἑλάσσον ἄρα B, corr. S 7. H. A! in marg. (B), om. S 
ante Ἔστω legi voluit Co: To dà ὑπερτεϑὲν δειχϑήσεται οὕτως (quod 
autem positum est ita. ostendetur) 8. τὰ 4EB ABS, corr. Co Sca 
40. τῶν .4BI 4 AS, distinx. B» Co 441. ὡς τὸ τῆς 4 πλευρᾶς AE AB!S, 
ὥς τε τὰς corr. B5, accentus quoque corr. Co 46. χατὰ τὰ “ΜΙ Α, 
distinx. BS 47. τῶν ABI 4 A, distinx. BS 21. πάντηι Δ, corr. B 
Paris. 2368 34. rdc H ΑΚ A, coniunx. BS 
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Hmock)u 0 Add Α λῆγ — Sed er 
ian T AE AM Sed erant 
bn 4- ap o9 69 4- ἀμ; ergo etiam sunt 
A LOB -- A af A εὃβ - A Af». 


VII. | Quod. autem supra (p. 35: dilalim est, sic de- Prop. 


monstrabilur. Sint in basibus inaequalibus a yó aequi- 
cruria triangula £a C70, οἱ sil a6 — γζ, el ap »Ῥ yÓ ergo 
dissimilia sunt triangula); oportet igitur in basibus aff 7ó 
similia triangula aequicruria ita conslituere, uL eorum summa 
quattuor laterum aequalis sit summae a& 4- &ff 4- 7C 4- Có. 


8 
/xN δ 
ξ / 
/ 4 / ^ 
N. m / »" v 
N [S 0NS 
Á NN 2 E S 
n Νὰ / ἊΝ 
/ Ν 
.2 7 δ / x 
7 Ν 7 3 
ac 2 — LLL ——- ^g y! L2 δὲ 


Exponatur cnim recta rJ - «6 4- &) 4- yL 4- 20, 
quae in puncto x ila secetur, ut sil rz : 49 zz αἢ : yó, 
atque eliam utraque recetarum zx x9 bifariam in punctis 
À n secetur. lam quia est 

n9 *» af! -- γδ (quoniam ee - eff »» ap, et 
75 δ.» 70, οἱ 
a: 70 — nx: 29, est igitur 
px 9 ap, εἱ 49 9 yÓ. Et utraque bifariam secta 
est; ergo est 
ηλ τ Àx 9» afl, et ag -- Àx 0 ηλ, et 
αἢ - ηλ * Àx, ac similiter 
Xj 2- L9. 9 70, οἱ 70 - u9 9 Χμ, ct 
yÓ 4- xu ?» H9. 
lam primum ex af? ηλ Àx construatur triangulum a£ (at- 
que apparet /atera «5$ 58 extra ae ef cadere, quia sunt 
ηλ τ Àx ?» a€ 4- e; sunt enim ae 4- εβ 2 7: 4- Có τῷ 
[529 quia ae 4- eg -- yc -- CÓ — 59, el 9A ἀχ» 
1529), tum ex 7ó χμ u9 triangulum y»ó similiter enim 
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γὰρ ἔνδον συνίστανται). καὶ φανερὸν ὅτε ὅμοια ἔσται τὰ 
τρίγωνα, ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ «4 πρὸς .“], οὕτως ἡ HK πρὸς 
ΚΘ, καὶ αἱ ἡμίσειαι ἣ τε Η. πρὸς KIH καὶ ἡ 44K πρὸς 
MO, καὶ αἱ ἴσαι συνιστάμεναι ἡ 445 πρὸς ΓΝ καὶ ἡ ΒΞ 
πρὸς 4Ν. 5 
16 [To δὲ .J4EB τρίγωνον τοῦ ΓΖ. τριγώνου ποτὲ μὲν 
μεῖζον γίνεται, ποτὲ δὲ ἔλασσον, ποτὲ δὲ ἴσον αὐτῷ. ἔστω 


“ 


T 


gi— » v x Ü 


γὰρ τρίγωνον τὸ IIPZ ἴσην ἔχον τὴν μὲν IIP τῇ ΖΓ, τὴν 
δὲ ΡΣ τῇ .1Ζ, τὴν δὲ ΠΣ τῇ Γ.2: ἴσα ἄρα καὶ ὅμοιά ἐστι 
τὰ ΓΖΩ͂ ΠΡΣ τρίγωνα ἀλλήλοις. ἐπεὶ οὖν ἡ .41Β μείζων ἐσεὶν 10 
τῆς ΓΖ, τουτέστιν τῆς ΠΣ, καὶ αἱ .4Ε EB ἴσαι ταῖς IP PX 
ἰἐπεὶ καὶ ταῖς ΓΖ Z4 ἑκατέρα ἑκατέρᾳ), γωνία ἄρα ἡ ὑπὸ 
.1ῈΕ8Β τῆς ón0ó ΠΡΣ μείζων ἐστίν ᾿ἐπεὶ xai τῆς ὑπὸ ΓΖ. 
μείζων ἐστίν). κείσϑω ἢ ὑπὸ IIPT γωνία τῇ E ἴση, καὶ 
ἡ PT τῇ PS, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ IIT: ἴσον ἄρα καὶ ὅμοιον 15 
τὸ IIPT τρίγωνον τῷ .4ΕΒ τριγώνῳ. ἐχβεβλήσϑω δὲ ἢ 
ΠΣΥ, καὶ τῇ .18Β ἴση ἡ HY, xai ἐπεζεύχϑω 5 ΡΥ μεί- 
Lu» ἄρα 5 PY τῆς ΡΣ xai τῆς PT ἑκατέρα γὰρ τῶν ΠΡ 
PT ἴση ἐστὶν τῇ ῬΣ. τὸ οὖν IIPT τρίγωνον τῷ .4EB 
ἔσον ἐστὶν καὶ ὅμοιον, τῷ δὲ ΠΡΣ τὸ IIPT ἤτοι ἴσον ἐστίν, 20 
ἐὰν ἡ ΤΣ παράλληλος ἡ τῇ PII, καὶ αἱ ἐναλλὰξ γωνίαι 
ἔσαι ὦσιν αἱ ὑπὸ PIT ΠΥ͂Σ (ini γὰρ τῆς αὐτῆς βασεώς 


4. συνεσταμέναι coni. Hu, constitutlae sunt. Co 6 — p. 889, 10. 
totum caput 46 interpolatum esse videtur 415. ἡ PC τῆι PT. ABS, 
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latera 7v và intra γζ CÓ positae sunt). Et apparet triangula 
αὲβ γνδ similia fore, quoniam est ag : yó τε gx : x9 z ηλι χμ 
zz ἀκ : μϑ, id est — αξ: yy 2 ἔβ : »0. 

iSed triangulum e&f? modo maius, modo minus fit wi- 
angulo γζδ, modo eidem aequale!). Sit enim triangulum 
790, cuius latus zQ — γζ, et ρ΄ — ζδ, et πο — yÓ; ergo 

est ἃ πρό 7 Δ γζδ. lam quia 
€ est af *» yÓ, id est »» πσ, et 
a6 4- εβ 22 πρ -t- o0 (quia a6 4- 
εβὶ — yL 4- CÓ), angulus igitur 
ee) maior est angulo πρσ  (quo- 
niam angulo yCÓ maior est). Po- 
natur [ zov — [ αεβ, et 9v — 
06, ct iungatur zz; ergo esl 
A zov 7: Δ ae.  Producatur σπισ 
ad v, sitque zv — af, ct iun- 
gatur ov; est igitur ov ?» Qo, 
ilemque ?» ot jest enim Qr — 
qo). lam triangulum πρτ trian- 
gulo ae? aequale est οὐ simile; idem autem triangulum πρτ 

aut triangulo πρ΄ aequale est, si recta τσ parallela sit 
ipsi oz, et anguli alterni ozz z*G0 aequales sint /nam in 


“΄ 





T 4 





1) Latino sermone haec expressimus, sicul Graece cap. 16 tradita 
sunt; sed tamen totus locus inter- 
μενος polatus esse videtur. Mitto amba-: 
P " "A ges scriptoris vix tolerabiles; ma- 
? xime autem in eo peccat, quod zv 
aequalem af ponit; hoc enim nihil 
ad rem, quoniam id tantummodo 
agitur, utrum recta per r ipsi ort 
parallela ducta extra 6 cadat, un 
intra, an in ipsum c. Ne multa, ad 
modum eius quam hic adscribimus figurae binorum triangulorum aequi- 
crurium areae comparandae et termini definiendi erant. 





corr. Hu auctore Co 48. 19. ἑχατέρα — τῇ PY] satius erat scribere 
ἴση γὰρ ἡ PT τῇ P2, optimum autem hanc parenthesin tamquam con- 
sentaneem omittere — 22. ὦσιν Hw auctore Co pro εἰσὲν 
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ἔσται παράλληλος οὖσα τῇ ΒΓ διὰ τὰς ἐναλλὰξ γωνίας" 
ἐχβληϑείσης ἄρα τῆς ΓΕ ἄχρι τῆς 4.4 παραλλήλου καὶ 
συμπιπτούσης κατὰ τὸ .1 καὶ ἐπιζευχϑείσης τῆς Β.1 ἔσται 
τὸ BI4 τρίγωνον ἴσον τῷ Β.7Γ [ἐπὶ τῆς αὐτῆς βάσεως 
τῆς ΓΒ καὶ παραλλήλων τῶν ΒΓ 4.1], dore μεῖζον εἶναι 5 
τὸ ΑΒΓ τρζωνον τοῦ BEI ἐλάσσονος ὄντος τοῦ BAT. 

12 ς΄. Πάλιν ἔστω δύο τρίγωνα ὀρϑογώνια ὅμοια và 4ΒΓ 
4ΕΖ ἴσας ἔχοντα τὰς D Ζ γωνίας: λέγω ὅτι τὸ ἀπὸ ΑΓ 
42 ὡς μιᾶς ἴσον ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ ΒΓ ΕΖ ὡς μιᾶς καὶ τῷ 


ἀπὸ .4B AE ὡς μιᾶς. 10 
x 
c 
2 δ 
β / 7? f ἅ 


Ἐχβεβλήσθω yàg ἣ ΕΖ ἐπὶ τὸ H, καὶ κείσϑω τῇ ΒΓ 
ἴση ἡ EH, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η παράλληλος τῇ 4E ἀχϑεῖσα 
συμπιπτέτω τῇ 4Z ἐκβληϑείσῃ κατὰ τὸ K, διὰ δὲ τοῦ 4 
παράλληλος τῇ ΖΗ ἡ 40. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 7 40 τῇ 

HE ἐν παραλληλογράμμῳ, τουτέστιν τῇ ΒΓ, καὶ ἡ ὑπὸ ιὉ 
ΚΖ4Θ γωνία τῇ Z ἴση, τουτέστιν τῇ Γ, xai ὀρϑὴ ἡ Θ τῇ B, 
καὶ λοιπὴ ἡ K τῇ «Α΄, ἰσογώνια ἄρα τὰ KO4 BF. τρί- 
γωνα καὶ ἴσα" τὸ ἄρα ἀπὸ ΚΖ ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΚΗΖ, 
τουτέστιν τὸ ἀπὸ ΑΓ 4Ζ ὡς μιᾶς τῷ τ ἀπὸ 48 AE 
ὡς μιᾶς καὶ τῷ ἀπὸ BU ΕΖ ὡς μιᾶς. 20 

18 ζ΄. Τὰ ὅμοια ἰσοσκελῇ τρίγωνα συναμφότερα τῶν ἐπὶ 
ταῖς αὐταῖς βάσεσι συναμφοτέρων ἰσοσχελῶν τριγώνων ἀνο- 
μοίων μὲν ἀλλήλοις καὶ τοῖς ὁμοίοις, ἰσοπεριμέερων δὲ 
αὐτοῖς, μείζονά ἔστιν. 

Ἔστω ὥὕμοια ἰσοσχελῖ τρίγωνα τὰ A4ZB BAT, καὶ 25 
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propter aequales angulos alternos ipsi y parallela est; ergo 
si ye ad δλ parallelam producatur eique occurrat in puncto 
À et recta βλ iungatur, erit 

A Af τε Δ 0fly. Sed ex constructione est 

A Ay » A efly, et supra demonstravimus esse 

A δβγ « Δ apy; itaque erit 

A αβγ» Δ 0gy 7» Δ εβγ. 

VI. Rursus sint duo triangula orthogonia similia af» Prop. 
δεζ aequalibus angulis y» C; dico esse 

(ay 4- 0L)? τε (By - &D)? 4- (aB - δε)3. 

Producatur enim 6e ad ἡ, et ponatur δῇ 2 fy, et per 
p rectae δὲ parallela ducatur, quae ipsi Có productae occur- 
rat in x, et per ὃ rectae C» parallela 93. lam quia est 
ϑὸ — ve in parallelogrammo, id est 90 — f», et ὁ x09 — 

L x59 — L ay, et rectus [, χϑὸ — ὁ afy,. et reliquus [, 940 — 
L Bay"), wiangula igitur x90 afgy similia et aequalia sunt. 
Ergo est 

xD? τῷ. x5? -- 5, id est 

(ay - 0D)? Ξε (of -- 9e)? -- (By - θ εἴ). 

VII. Summa similium triangulorum aequicrurium maior Prop. 
est summà triangulorum aequicrurium quae in iisdem basi- ! 
bus constituta ac dissimilia cum sibi invicem tum illis simi- 
libus sunt, sed quorum summa laterum aequalis est laterum 
summae illorum. 

Sint similia triangula aequicruria ζὸβ af», et in iisdem 
basibus alia aequicruria triangula 608 λβγ, quorum summa la- 


*) Graeca p. 332, 44. ἐπεὶ οὖν — 17. ἡ K τῇ .4, si absint, nemo 
desideret; item proximo lemmate p. 324, 8. verba ἔσαι γάρ slow — 
45. ὀρϑαὶ αἱ M M. Sed veteres mathemalici eliam in difficilioribus 
demonstrationibus interdum ad ipsa tironum elementa descendunt. 
Conf. infra Simsoni adnotationem ad VII propos. 162. 


4. παραλληλαις ABS, corr. Sca (Co) 4. 5. ἐπὶ τῆς — ΒΓ 4.4 
interpolatori tribuit Hu 5. τῆς ΓΒ A? ex τῆς «B 6. ὄντος Ὁ τοῦ 
ΒΑΓ ABS, corr. Hu 7. e M in marg. (Bj, om. S 8. τὰς FZ A, 
distinx. BS 47. rà K&.4 ABS, corr. Co 49. τῷ τε Hu pro χαὶ 
τῶι (xa om. etiam Co) 34. C A! in marg. (Bj, om. S 

21* 
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ἐπὶ τῶν αὐτῶν βάσεων ἄλλα ἰσοσκελῆ τρίγωνα τὰ A4EB 
BAT ἰσοπερίμετρα μὲν τοῖς 4ZB Β.4Γ, ἀνόμοια δὲ ἐξ 
ἀνάγκης [ὅτι αἱ γωνίαι ἄνισοί εἰσιν)" τοῦτο δὲ ὡς δυ- 
νατὸν χατασχευάσαι δειχϑήσεται" λέγω ὅτε τὰ ABZ 
Β.Α͂Γ συναμφότερα τῶν 4ΕΒ BAL συναμφοτέρων μεί- ὃ 
ζονά ἐστιν. 


Ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΖ .4.1, καὶ ἐχβεβλήσϑωσαν ἐπὶ 
τὰς βάσεις" τεμοῦσι δὴ αὐτὰς δίχα τε καὶ πρὸς ὀρθάς " ἴσαι 
γάρ εἰσιν αἱ 4ΕΖ ταῖς ΒΕΖ, καὶ βάσεις ἴσαι αἱ 4Z ZB 
διὰ τὸ ἰσοσκελὴῇ εἶναι τὰ τρίγωνα, καὶ γωνίαι ἴσαι [καὶ 10 
ὅμοια τὰ 4“31ΠΕΠΖ ZEB τρίγωνα), ὧστε καὶ τὰς ἐχτὸς γωνίας 
Z Z ἴσας εἶναι [ἴσαι εἰσὶν ταῖς ἐντός), ἔσαι δέ εἶσιν καὶ 
αἱ d B, καὶ αἱ λοιπαὶ αἱ Η Η ἴσαι: ὀρϑαὶ ἄρα εἰσίν" 
xai ἴσαι αἱ 2H ΗΒ. ὁμοίως δὲ καὶ αἱ BM MF ἴσαι εἰσίν, 
χαὶ ὀρϑαὶ αἱ ÀM M. τεμνέτωσαν οὖν χατὰ τὰ Η M, καὶ 15 
ἐχβεβλήσϑω ἡ EH, xai κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ HO, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω 7 ΘΒ’ ἔσται δὴ ἴση ἡ ὑπὸ EBH τῇ ὑπὸ ΘΒΗ. 
ἀλλὰ ἡ ὑπὸ EBH μείζων τῆς ὑπὸ .4BI^ (ὅτι καὶ τῆς ὑπὸ 
ZBH ἴσης" ὕμοια γὰρ τὰ 482 BAT τρίγωνα) " καὶ ἡ ὑπὸ 
ΘΒΗ͂ ἄρα μείζων τῆς ὑπὸ 4181 ἡ ἄρα τὰ O 11 σημεῖα 20 
ἐπιζευγνύουσα τέμνει τὴν BM, ὑποχειμένης τῆς 1ΒΓ et- 
ϑείας χαὶ τῆς ΘΒΝ ἐκβεβλημένης ἔξωϑεν τῆς .48Β, ὅτι 
ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABI τῆς ὑπὸ OBH, τουτέστιν τῆς 
κατὰ κορυφὴν τῆς ὑπὸ NBI, xai τιολλῷ ἡ ὑπὸ .18Β81" ἐλάσ- 
σων, ὥστε τὴν BM τέμνεσθαι ὑπὸ τῆς ΘΙ. κατὰ τὸ K25 
[xai φανδρὸν ὅτι οὐ τὴν MI τέμνει, ἵνα μὴ τὴν 74M ἐκ- 
14 βαλλομένην τέμῃ xar! ἄλλο σημεῖον τοῦ .1]. ἐπεὶ οὖν αἱ 
JJEB BAT. ταῖς 4ZB ΒΑ͂Γ ἴσαι εἰσίν (ὑπόκεινται γὰρ 


3. ὅτι — εἶσιν interpolatori tribuit Hu 8. ἴσαι — 15. eíl M MJ 


conf. p. 333 adnot. * 10—12. manifesta glossemata duo del. Hu 
43. αἱ .1D A, distinx. BS 45. χατὰ τὰ 17M. Δ, distinx. BS 46. ἡ 
EH Co Sca pro ἡ 9Il 40. «o« τὰ &9.4 A, distinx. ΒΒ 48. τῆς 


ὑπὸ ΘΙ} ABS, corr. Co Sca 26. 27. xai φανερὸν — τοῦ .4 inter- 
polatori tribuit Hu 


LIBER V. PROPOS. 7. 325 . 
terum aequalis sit summae laterum triangulorum Zóf? afly, ipsa 
triangula autem necessario illis dissimilia (hoc enim construi 
posse /nfra propos. $ demonstrabitur) ; dico esse Δ CÓ 4- 
A afly 5» Δ «0 «- Δ λδ᾽). 

« lungantur e? 


€ 
ἤ γ / i αλ producantur- 
À ΙΧ que ad bases; has 


UNS CA CUN ioi fari: 
// M ΥΩ | N igitur bifariam et 
| | [VA N ad rectos angulos 
/ δ [V ἢ NV secabunt. — Sunt 
X enim δὃ — ef), et 


Ὧν, 
/ d Y . e 
δ ΠΌΣΙΝ Wy e -— e, el ὃζ m. 
a BC, quia triangula 





| / aequicruria sunt, 
| /, | ideoque ^ anguli 
| 7 aequales, itaque 
 / eliam anguli' ex- 
δὴ terni £L ζ aequa- 


les sunt; sed etiam anguli à 9 aequales; ergo etiam re- . 
liqui ; 7; hi igitur recti sunt, et aequales δὴ ηβ. Simi- 
liter etiam 4 t7 aequales et anguli μὲ à recti sunt. Hectae 
igitur ££ «À productae secent bases in punctis ἢ u, et pro- 
ducatur £y eique aequalis ponatur 79, et iungatur 8; an- 
culi igitur ἐβὴ Jf aequales erunt. Sed est angulus ef 
maior angulo eg» /!quia etiam angulo ἔβη, qui ipsi afjy 
aequalis est; nam triangula ζδβ of» similia sunÜ ; itàque 
ctiam angulus Jp maior est angulo ay. Ergo recta puncta 
9 ἃ iungens, secat rectam /u, supposità scilicet rectà Og, ' 
et productà 9f» extra af, quia angulus «fy minor est an- 
gulo 985, id est angulo »fjy ad verticem; et angulus Àfjy 
multo minor est angulo v7; itaque f rectà 94 secatur, 
idque in puncto x [et apparet punctum x non inter & y ca- 
dere; nam si ita esset, recta 94 ipsam Àu productam seca- 
ret in alio puncto ac A]. lam quia ex hypothesi sunt 

δὲ -- εβ -- BÀ A- Ày - δὲ -- CB - fa -- ey, atque 

iten; dimidiae partes 
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ρεια πρὸς. τὴν τοῦ DA χύχλου περιφέρειαν, οὕτως ἡ 448 
εὐθεῖα πρὸς τὴν ΓΖ. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ .18Β χύχλος τιρὸς τὸν D.1 xv- 
χλον, οὕτως τὸ ατὸ 41Β τιρὸς τὸ ἀπὸ [4], ἀλλὰ τοῦ μὲν 
4B κύκλου τετραπλάσιόν ἔστι τὸ πιεριεχύμενον ὀρϑογώ- 5 
γιον ὑπό ve τῆς .4B εὐϑείας καὶ τῆς τοῦ χύκλου περιφε- 
οδίας, τοῦ δὲ ΓΖΔ κύχλου τετραπλάσιόν ἐστιν τὸ ὑπὸ τῆς 
[1 εὐθείας xai τῆς τοῦ D κύκλου περιφερείας (τοῦτο 
γὰρ προδέδεικται), καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ τῆς .48Β καὶ τῆς 
περιφερείας τοῦ .4} χύχλου πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς [4 καὶ τῆς 10 
τοῦ ΓΔ κύχλου περιφερείας, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς .1Β τετρά- 
γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς L4. καὶ ἐναλλὰξ ὡς τὸ ὑπὸ τῆς 
τοῦ .4B κύχλου περιφερείας καὶ τῆς .4B πρὸς τὸ ἀπὸ 
4B, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς τοῦ P4 κύχλοι περιφερείας καὶ 
τῆς L4 πρὸς τὸ ἀπὸ L4: ὡς ἄρα ἡ τοῦ 4B κύχλου :re- 15 
ριφέρεια πρὸς τὴν .4, οὕτως ἡ τοῦ [4 περιφέρεια τιρὺς 
τὴν ΓΩ͂, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ τοῦ .418 περιφέρεια πρὸς τὴν 
τοῦ [4] περιφέρδιαν, οὕτως ?) .41}Β πρὸς τὴν ΓΖ. 

22 ιβ΄. Τοῦτο ἀποδείκνυται καὶ χωρὶς τοῦ λαβεῖν ὅτι τὸ 
ὑπὸ τῆς διαμέτρου τοῦ κύχλου xai τῆς περιφερείας τετρα- 20 
πλασιόν ἐστιν τοῦ xvxAov. τὰ γὰρ ἐγγραφόμενα τοῖς κύχλοις 
ἢ περιγραφόμενα ὅμοια πολύγωνα τὰς περιμέτρους ἔχει λό- 
γον ἐχούσας πρὸς ἀλλήλας τὸν αὐτὸν ταῖς ἐκ τῶν κέντρων, 
ὥστε καὶ αἱ τῶν κύκλων περιφέρειαι πρὸς ἀλλήλας εἰσὶν 
ὡς αἱ διάμετροι. 25 

23 Πάλιν ἔστω κύχλος ὃ ΒΓ περὲ κέντρον τὸ 4, ἐκ τοῦ 
χέντρου δὲ αὐτοῦ ἡ .[B, καὶ ἀπὸ τοῦ .1 διήχϑω τις ἡ 
AE: ὕτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ περίμετρος τοῦ κύκλου πρὸς τὴν 
BZE περιφέρειαν, οὕτως ὃ ΑΒΓ κύκλος πρὸς τὸν BAE 
touéa. 30 

Ei μὲν οὖν σύμμεερός ἐστιν ἢ BZE περιφέρεια τῇ 
ABT περιμέτρῳ τοῦ κύκλου, ἐπεὶ διαιρεϑείσης τῆς 481 
περιμέτρου τοῦ κύχλου εἰς τὰ μέτρα xai ἀπὸ τῶν τῆς δι- 
αἱρέσεως σημείων ἐπὶ τὸ Zl κέντρον ἐπιζευχϑεισῶν εὐθειῶν 


3. εὐθεῖα) διάμετρος Pappus VHI cap. 46 "00; BS, om. A 
40. χύχλου et 41. 7.2] add. Hu auctore Co 49. x«l ἐναλλὰξ — 
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.esse ut circuli a8 

cireumferentiam ad 

« JA » ὃ circuli yd circum- 
ferentiam, [ita rec- 
tam αβ ad 9. 

Nam quia est?) 
circulus af : circ. γὺ Ξε ag? : y8* (elem. 42, 2), et 
circ. ag τ l1af-.circumf. af, et 
circ. yÓ τοὸ 1 7ó-circumf. »ó (hoc enim supra propos. 3 

demonstravimus), est igitur 
ap - circumf. ag : yÓ - circeumf. γὅ πε aff? : 70?, e vicissim 
afl - circumf. ag : aff* — γδ. circeumf. γδ : yÓ*; ergo 
circumf. a8 : af z- circumf. yà : yd, et vicissim 
circumf. ag : circumf. γ — of : 70. 

XH. idem etiam demonstratur non adsumpto theoremate, 
ex quo rectangulum quod diametro et cireumferentia cireuli 
continetur quadruplum .est circuli. Nam similia polygona, 
quae circulis aut inscribuntur aut circumscribuntur, perime- 
Los habent proportionales radiis circulorum, ita ut etiam 
circulorum circumferentiae inter se sint ut diametri. 

Rursus sit circujus af» circa centrum d, et radius ójj, 
οἱ a centro ad circumferentiam ducatur quaelibet δὲ; dico 
esse ut circuli ay perimetrum ad circumferentiam f2e, ita 
circulum αβγ ad sectorem βδδ. 

Si igitur circumferentia Bce circuli 
afl perimetro commensurabilis erit, et, 
quota pars perimetri est circumferentia 
Bie, in tot partes perimetrus dividetur, 
et a punclüis sectionum rectae ad cen- 
trum d ducentur, omnes igitur sectores 





4) Commodius visum est huius lemmatis demonstrationem ad for- 
mulas, quales nostra aetate adhiberi solent, redigere; infra eutem libro 
VII ipsam Graeci scriptoris orationem Latinis verbis expressimus. 


44. veijc τοῦ F4 add. A? in marg. 48. xuxlov add. Hu 49. IB 


A! in marg. (B), om. S Ταὐτὸ coni. Hu 40. τετραπλάσιόν Hu. 


auctore (Ὁ, 4 A, J' B, τέταρτόν S 
Pappus I. 22 


Prop. 
42 
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ἐφαρμόσουσιν ἀλλήλοις πάντες οἱ τομεῖς, καὶ ἔστιν ἴσον 
τὸ πλῆϑος αὐτῶν τῷ πλήϑει τῶν μέτρων, ἔσται ἄρα ὡς 
ὅλη ἣ ΑΒΓ περίμετρος τοῦ χύχλου πρὸς τὴν BZE περι- 
φέρειαν, οὕτως ὁ ΑΒΓ χύκχλος πρὸς τὸν Β4Ὲ τομέα [ἐε’ 
24 τοῦ & στοιχείων]. εἰ δὲ μὴ ἔστιν σύμμετρος τῇ BZE περι- 5 
φερείᾳ, ὁμοίως ἐστὶν ὡς ὁ ΑΒΓ κχύχλος πρὸς τὸν BAE 
τομέα, οὕτως ἡ ΑΒΓ περίμεερος πρὸς τὴν BZE περιφέ- 
ρείαν. ἔστω, εἶ δυνατόν, ὡς ὃ ΑΒΓ κύχλος πρὸς τὸν Β4Ὲ 
τομέα, οὕτως ἣ ΑΒΓ περίμετρος αὐτοῦ πρὸς τὴν ΒΖ πε- 
ριφέρειαν πρότερον ἐλάσσονα οὖσαν τῆς BZE περιφερείας, 10 
καὶ εἰλήφϑω τις ἑτέρα περιφέρεια ἣ BH τῆς μὲν ΒΖ μεί- 
Cuv τῆς δὲ BZE ἐλάσσων, σύμμεερος δὲ οὖσα τῇ .418Γ 
περιμέτρῳ, ὡς ἔστιν λῆμμα σφαιρικῶν, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 
4H. ἔστιν οὖν διὰ τὰ προειρημένα xai ὡς ὃ ABI κύκλος 
πρὸς τὸν BA4H τομέα, οὕτως ἡ «4ΒΓ περίμεερος τοῦ κύ- 15 
κλου πρὸς τὴν ΒΖΗ͂ περιφέρειαν. ἀλλὰ ἡ .4Γ περίμε- 
τρος τοῦ κύκλου πρὸς τὴν ΒΖΗ͂ περιφέρειαν ἐλάσσονα λό- 
γον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν ΒΖ περιφέρειαν, τουτέσειν ἤπερ 
ὃ ΑΒΓ κύχλος πρὸς τὸν BAE τομέα" καὶ ó ABI οὖν 
κύκλος πρὸς τὸν ΒΩΔΉ τομέα ἐλάσσονα λόγον ἕξει ἤπερ 30 
πρὸς τὸν Β4ΔῈ τομέα, ὕπερ ἄτοπον" οὐχ ἄρα ὡς ὃ ΑΒΓ 
κύχλος πρὸς τὸν Β4Ε τομέα, οὕτως ἡ ΑΒΓ περίμετρος 
αὐτοῦ πρὸς τὴν ΒΖ περιφέρειαν ἐλάσσονα οὖσαν vig BZE 
26 περιφερείας. λέγω δὴ ὅτι οὐδὲ πρὸς μείζονα τῆς ΒΖΕ. εἰ 
γὰρ δυνατόν, ἔστω πρὸς τὴν BET περιφέρειαν, καὶ εἰλή- 35 
φϑω τις ὁμοίως ἣ ΒΕΘ περιφέρεια τῆς μὲν BZE περι- 
φερείας μείζων τῆς δὲ ΒΕΓΓ περιφερείας ἐλάσσων, σύμμε- 
τρος δὲ πρὸς τὴν ΑΒΓ περίμετρον τοῦ κύχλου, καὶ ἐπε- 
ζεύχϑω ἡ 4O. ἐπεὶ οὖν πάλεν ἐστὶν ὡς ὃ ΑΒΓ κύκλος 
πρὸς τὸν Β4Θ τομέα, οὕτως 5 «ΒΓ περίμετρος τοῦ κύ- 30 


&. 5. (I τοῦ £ στοιχειων Α(Β), διὰ τὸ 4€ τοῦ ε τῶν στοιχείων S, 

᾿ς interpolatori tribuit Hu 6. ὁμοίως ἐστὶν Co pro μηδέ ἐστιν 45. πρὸς 

τὸν B.4H AB, corr. 8 47. πρὸς τὴν EZH ABS, corr. Co 49. οὗ») 

ἄρα coni. Hu 33. BZ om. Co ante οὖσαν super vs. add. ào- 

yov ἔχει ΑΔ, eadem codex Co habet pro οὖσαν τῆς BEZ et $4. τῆς 
BE ABS, corr. Co 
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inter se congruent, quorum cum numerus aequalis sit nu- 
mero partium perimetri, erit igitur ut tota circuli a? peri- 
metrus ad circumferentiam Le, ita circulus «y ad sectorem 
flde (elem. 5, 15). At si perimetrus non commensurabilis 
est cireumferentiae le, similiter de- 
monstratur esse ut ay circulum ad 
Bós sectorem, ita perimetrum αβγ ad 
circumferentiam fie. Si fieri possit, 
sit primum ut circulus oy ad sec- 
torem βδε, ita perimetrus αβγ ad 
circumferentiam 45 minorem quam 
βζε, ev sumatur alia quaedam circum- 
ferentia 87 maior quam βζ et mi- 
nor quam fie eademque perimetro 
«fly commensurabilis, ut est lemma sphaericorum ἢ, et iun- 
gatur dr. Ergo propter ea quae modo demonstravimus est 
ut circulus ay ad sectorem βδῃ, ita circuli perimetrus αβγ 
ad circumferentiam βζη. Sed circuli perimetrus ay ad cir- 
cumferentiam βζη minorem proportionem habet quam ad cir- 
eumferentiarh 85. (elem. 5, 8), id est minorem quam circulus 
ay ad sectorem 6ós; itaque circulus agy ad sectorem βδὴ 
minorem proportionem habebit quam ad sectorem βδδ, quod 
quidem absurdum est; ergo non est ut circulus αβγ ad sec- 
torem 06, ita perinetrus afy ad circumferentiam 85 mino- 
rem quam βζε. lem dico neque ad maiorem quam fie. 
Etenim si fieri possit, sit ad cireumferentiam fy, et simi- 
liter sumatur quaedam circumferentia 869 maior quam Bie 
et. minor quam fey, eademque circuli perimetro ay com- 
mensurabilis, et iungatur ó3. lam quia rursus ut circulus 
αβγ ad sectorem 803, ita est circuli perimetrus αβγ ad cir- 





4) His verbis scriptor illam quae sequitur propositionem 27 respi- 
cere videtur, ubi Psppus Archimede auclore docet datam circumferen- 
tiam biferiam secandam esse, et rursus dimidiam bifariam,. ac sic porro, 
donec circumferentia minor datá aliquá (eademque, ut supra praecipitur, 
meior aliá datá) inventa sit. 

| 22* 
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χλου πρὸς τὴν ΒΕΘ περιφέρειαν, $ δὲ ΑΒΓ περίμετρος 
πρὸς τὴν ΒΕΘ περιφέρειαν μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ πρὸς 
τὴν ΒΕΓ περιφέρειαν, τουτέστιν ἤπερ ὁ «ΑΒΓ κύχλος πρὸς 
τὸν BAE τομέα, ἕξει δηλονότι χαὶ ὁ ΑΒΓ κύκλος πρὸς 
τὸν ΒΖΩΘ τομέα μείζονα λόγον ἤπερ πρὸς τὸν BAE τομέα, δ 
ὅπερ ἐστὶν ἄτοπον" οὐκ ἄρα ὡς ὃ ΑΒΓ᾽ κύκλος πρὸς τὸν 
BAE τομέα, οὕτως ἡ ΑΒΓ περίμεερος αὐτοῦ πρὸς μείζονα 
τῆς BZE περιφέρειαν. ἐδείχϑη δὲ ὅτι οὐδὲ πρὸς ἐλάσσονα" 
ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΑΒΓ κύκλος πρὸς τὸν BAE τομέα, οὕτως 
ἡ ABD περίμεερος αὐτοῦ πρὸς τὴν BZE περιφέρειαν. 10 
26 wy. Τὰ ὅμοια τμήματα τῶν κύχλων πρὸς ἄλληλά 
ἐστιν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν βάσεων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, καὶ 
αἱ περιφέρειαι δὲ αὐτῶν πρὸς ἀλλήλας εἰσὶν ὡς αἱ βάσεις. 
Ἔστω ὅμοια τμήματα κύχλων τὰ ΑΒΓ AEZ: λέγω 
ὅτι ὡς μὲν τὸ .4BI τμῆμα πρὸς τὸ AEZ, οὕτως τὸ ἀπὸ 15 
τῆς 4Γ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ «τῆς 4Z, ὡς δὲ ἣ ΑΒΓ 
περιφέρεια πρὸς τὴν 4ΕΖ, οὕτως 7? 4r πρὸς ΖΖ. 
᾿ς Προσαναπεπληρώσϑωσαν οἱ κύχλοι, καὶ εἰλήφϑω αὐτῶν 
κένερα τὰ Η Θ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν ak .4HI' 4Θ2Ζ. ἐπεὶ 
οὖν ὅμοιά ὅσειν τὰ 48ΒΓ AEZ τμήματα, ἴση ἐσεὶν 7) πρὸς 30 
τῷ H γωνία τῇ πρὸς τῷ O, καὶ ὅμοιον τὸ 4ΗΓ ερίγω- 
γὸν τῷ 4OZ, καὶ ἡ ΑΒΓ περιφέρεια ὁμοέα τῇ 4ΕΖ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ὃ ΑΒΓ κύκλος πρὸς τὸν (ΗΓΒ τομέα, οὕ- 
τῶς ἡ περίμετρος τοῦ ΑΒΓ κύχλου πρὸς τὴν ΒΓ περι- 
φέρειαν, τουτέστιν δ' ὀρϑαὶ πρὸς τὴν Η γωνίαν. ὡς δὲ ὃ 25 
AEZ κύκλος πρὸς τὸν 4OZE τομέα, οὕτως ἡ περίμετρος 
τοῦ 4ΕΖ κύκλου πρὸς τὴν 42 περιφέρειαν, τουτέσειν 
δ' óg9ai πρὸς τὴν Θ γωνίαν. καὶ ἴση ἐστὶν 5) O γωνία τῇ 


5. τὸν (ante B6) om. A, add. BS 8. τῆς ΒΖΕ περιφερεέας 
ABS, corr. Hu auctore Co 44. IT A! in marg. (BS) 46. ἀπὸ τῆς 
“ΕΖ ABS, corr. Co Sca 47. περιφέρεια add. Hu auctore Co 
49. τὰ HO Α,, distinx. BS αἱ ΛῊΓ 4EZ ABS, corr. Sca (Co) 
94. τὸ ΑΒΓ ἡ τρίγωνον A (in archetypo igitur pro B correctum eret: 
H), τὸ αβγη τρίγωνον BS, corr. Co Sca 88. τὸν 4H ΓΒ A, coniunx. 
BS 36. 4OZE τομέα οὔτ“ A? ex ZO» «enteoses 17. πρὸς τὴν 


482 ABS, corr. Co διὰ τουτέστιν Hu pro καὶ 
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cumferentiam (j&9, et perimetrus af» ad circumferentiam 
βεϑ' maiorem proportionem habet quam ad circumferentiam 
Bey, id est (ex hypothesi) quam cir- 

ά culus αβγ ad sectorem 8s, circulus 

igitur αβγ ad sectorem 03. maiorem 

habebit proportionem quam ad secto- 

rem βὅε, quod quidem absurdum 


d ^ est; ergo non est ut circulus ay ad 
MN sectorem ds, ita perimetrus afy ad 
6 cireumferentiam maiorem quam βζε. 

? 7r $ 


Sed demonstravimus neque ad mino- 
rem; ergo ut circulus effy ad sec- 
torem fe, ita est perimetrus ay ad circumferentiam fits. 


XIII. Similia circulorum segmenta inter se sunt ut qua- Prop. 
dreta ex basibus!), et segmentorum circumferentiae inter se 
ut bases. 

Sint similia cir- 

8 culorum segmenta 

αβγ óc; dico esse 

ut segmentum αβγ 

ad δεζ, ita ay?: 022, 

et ut αβγ circum- 

ferentiam ad δεζ, 
ita ay : OL. 

Compleantur cir- 

culi, et sumantur 
eorum centra ἡ 9, et iungantur amp yy 09 96. lam quia 
segmenta af ósij similia sunt, aequales sunt anguli η 9, 
et similia triangula «77 090, et similes circumferentiae .af?7 
δεζ. Ergo ut circulus αβγ ad sectorem amyf, ila est cir- 
culi a» perimetrus ad circumferentiam αβγ, id est quattuor 
recti ad angulum y. Átque ut circulus dez ad sectorem ὅϑζε, 
(8 est circuli ds; perimetrus ad circumferentiam δεζ, id est 
quattuor recti ad angulum ϑ. Εὖ aequales sunt anguli * 2; 





4) Conf. supra p. 269 adnot. t. 
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Η γωνίᾳ" ἔστιν ἄρα ὡς ὁ ΑΒΓ χύκλος πρὸς τὸν ΛΉΓΒ 
τομέα, οὕτως ὁ EZ κύκλος πρὸς τὸν 4ΘΖΕ «τομέα, καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς 0 ΑΒΓ κύχλος πρὸς τὸν 4ΕΖ, οὕτως ὁ 4HTB 
τομεὺς πρὸς τὸν 4ΘΖΕ τομέα. ὡς δὲ ὁ κύκλος πρὸς τὸν 
χύχλον., οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4Η| τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸδ 
τῆς 4Θ, τουτέστιν τὸ SHIT τρίγωνον πρὸς τὸ 40Z τρί- 
γωνον" xai ὡς ἄρα ὃ 4ΗΓΒ τομεὺς πρὸς τὸν. 4OZE το- 
μέα, οὕτως τὸ ΜΗΓΙ τρίγωνον πρὸς τὸ 4OZ τρίγωνον. 
xai λοιπὸν τὸ 4ΒΓ τμῆμα πρὸς τὸ 482 τμῆμά ἐστιν ὡς 
τὸ ΛΉΓ τρίγωνον πρὸς τὸ 4“1ΘΖ τρίγωνον, τουτέστιν ὡς 10 
τὸ ἀπὸ τῆς ΑΓ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ. 

21 "léyc δὴ ὅτι ἐστὶν xai ὡς ἡ “ΒΓ περιφέρεια πρὸς 
τὴν" 1ΕΖ, οὕτως 3 ΑΓ πρὸς τὴν AZ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ἐστὶν ὡς ἣ τοῦ 
ΒΓ κύκλου περιφέρεια πρὸς τὴν τοῦ 4ΕΖ κύκλου περι- 15 
φέρειαν, οὕτως ἡ ΑΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν 4EZ. ὡς 
δὲ αἱ τῶν κύκλων περιφέρειαι πρὸς ἀλλήλας, οὕτως ἡ 
AH πρὸς τὴν 4Θ, τουτέστιν 3 ΑΓ πρὸς τὴν 42Ζ: καὶ 
ὡς ἄρα ? ΑΒΓ περιφέρεια πρὸς τὴν “ΕΖ, οὕτως ἡ 4Γ 


πρὸς τὴν AZ. 


20 


28 δ΄. Ἔστωσαν δύο κύκλοι καὶ πρὸς τοῖς κένεροις αὐ- 


--- 





τῶν ἴσαι γωνίαι ἔστωσαν ai 
ὑπὸ ΑΒΓ JEZ περιεχόμεναι, 
καὶ ἐφαπτόμεναι μὲν αἱ 4H 
40, κάϑετοι δὲ αἱ ΑΚ 4.1.5 
δεῖξαι ὅτι ἐστὶν ὡς τὸ .4HK 
τρίγωνον πρὸς τὸ ΑΓΚ τρί- 
γραμμον, οὕτως καὶ τὸ 4Θ. 
τρίγωνον πρὸς τὸ 42Ζ.1 τρί- 
γραμμον. 30 
Ἔστι δὲ φανερὸν ἐκ τοῦ 
προγεγραμμένου. ὅμοιον γὰρ 
γίνεται τὸ ΑΗΚ τρίγωνον τῷ 
40.4, καὶ τὸ ΑΚ τρίγραμ- 
μον τῷ 4Z.1 τριγράμμῳ, καὶ 35 
λόγον &ys& πρὸς ἄλληλα éxd- 
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est igitur ut circulus afy ad sectorem αηγβ, ita circulus det ad 
sectorem ὅϑξζε, et vicissim ut circulus oy ad circulum δεζ, ita 
sector any ad sectorem ὅϑζε. Sed ut circulus ad circulum, 
ita est «51: δ91 (elem. 12, 2), id est Δ αηγ: Δ ὅϑξ (elem. 
6, 49); ergo etiam ut sector αηγβ ad sectorem ó9te, ita 
est Δ any : ἃ ὅϑζ. Εἰ subtrahendo (elem. 5, 19) ut seg- 
mentum «f» ad segmentum det, ita est Δ any : A 09C, id 
est ay? : 0D. 
.lam dico esse etiam ut cireumferentiam oy ad óeb, ita 
αγ : óL. 
. lisdem enim con- 
structis est ut circuli 
δ £ afy circumferentia 
ad circuli deb cir- 
cumferentiam , ita 
ϑ circumferentia αβγ 
ad δεζ. Sed ut cir- 
culorum — circumfe- 
rentiae inter se, ita 
est αη : 09"), id est (elem. 6, 4) ay: 05; ergo etiam ut 
circumferentia ogy ad deb, ita est ay : ὅξ. 





XIV. Sint duo circuli et ad centra eorum aequales an- Prop. 
guli αβγ δεῖ, et tangentes ay ὅϑ, quas reciae By eb pro- 
ductae secent in ἡ 9, et iisdem βγ δζ perpendiculares ax ὅλ; 
demonstretur esse ut triangulum «yx ad trilineum aeyx, ita 
triangulum ὅϑλ ad trilineum o4. 

Est vero manifestum ex superiore lemmate. Nam trian- 
gulum ax simile est triangulo 934, et trilineum ayx trilineo 


*) Nam ex undecima huius circumferentiae inter se sunt ut ὅ «m: 
4 49. (Co). 


8. 4. ὁ 4HT' τομεὺς AB, corr. 8 4. πρὸς τὸν ./EZ AB, πρὸς 
τὸν d(59 S, corr. Co 9. τμῆμά ἐστιν Hu, ἐστιν ἐστιν À, sed alte- 
rum ἐστιν expunctum, unde unum ἐστὶν BS 44. τὸ (ante ἀπὸ τῆς 
AT) om. A, add. BS 84. 74 A! in marg. (BS) 
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τερον πρὸς ἑχάτερον, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ τῆς ΑΚ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς “1.4. | 

29 ιδ΄. Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον. τὸ ΑΒΓ, xai regi 
xévsQov τὸ Γ διὰ τοῦ 44 περιφέρεια γεγράφϑω ἡ 4A, 
ὀρϑὴ δὲ ἔστω ἡ πρὸς τῷ B γωνία" δεῖξαι ὅτι ὁ MAT. v0-5 
μεὺς πρὸς τὸ 4d.4B τρίγραμμον μείζονα λόγον ἔχει ἧπερ 
ὀρϑὴ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ τῶν ΒΓΑ͂ περιεχομένην. 

Ἤχϑω τῇ P4 ὀρθὴ ἡ ΖΑ͂ (ἐφάπτεται ἄρα τῆς 44 
περιφερείας), καὶ διὰ τοῦ B περὶ xévsQov τὸ 24 περιφέ- 
ρεια γεγράφϑω ἣ ΕΒΗ, καὶ κάϑετος ἐπὶ τὴν ΑΖ ἤχϑω ιῦ 
? BO. ἐπεὶ οὖν μείζονα λόγον ἔχει τὸ ΕΒΖ τρίγραμμον 
πρὸς τὸ EBO τρίγραμμον ἤπερ πρὸς τὸν ΕΑ͂Β τομέα, xai 
συνϑέντε μείζονα λόγον ἔχει τὸ ZOB τρίγωνον πρὸς τὸ 
EOB τρίγφαμμον ἤπερ τὸ ΖΑΒ τρίγωνον πρὸς τὸν E.4B 
τομέα, ὡς δὲ τὸ ZOB τρίγωνον πρὸς τὸ EBO τρίγραμμον, 15 
οὕτως τὸ ΖΑΒ τρίγωνον πρὸς τὸ 4242 τρίγραμμον διὰ 
τὸ ἴσας εἶναι τὰς ὑπὸ EAB “Γ[Γ4 γωνίας (τοῦτο γὰρ 
προδέδεικται), καὶ τὸ Ζ.1Β τρίγωνον πρὸς τὸ 4.4B τρί- 
γραμμον μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ αὐτὸ τρίγωνον πρὸς 
τὸν ΕΑ͂Β τομέα, μείζων ἄρα ὃ ΕΑΒ τομεὺς τοῦ 4.18 320 
τριγράμμου " μείζονα ἄρα λόγον ἔχει ὁ ΕΑἉ“Β τομεὺς πρὸς 
τὸν .£HB τομέα ἥπερ τὸ 4418 τρίγραμμον πρὸς τὸν 
J4AHB τομέα. τὸ δὲ 4.18 τρίγραμμον πρὸς τὸν ΑΗΒ 
τομέα μείζονα λόγον ἔχει ἢ πρὸς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον" πολλῷ 
ἄρα ὃ E.4B τομεὺς πρὸς τὸν B.4H τομέα μείζονα λόγον 25 
ἔχει ἢ τὸ 4.18 τρίγραμμον πρὸς τὸ B.4T τρέγωνον. ὡς 
δὲ ὁ ΕΑΒ τομεὺς πρὸς τὸν B.4£H τομέα, οὕτως ἡ ὑπὸ 
Z.A4B πρὸς τὴν ὑπὸ B.AT- καὶ ἡ ὑπὸ ΖΑΒ ἄρα πρὸς τὴν 
ὑπὸ ΒΑ͂Γ μείζονα λόγον ἔχει v τὸ 4.4B τρίγραμμον πρὸς 
τὸ ΒΑΓ τρίγωνον. xai ἀνάπαλιν τὸ ΒΑ͂Γ τρίγωνον πρὸς 30 
τὸ BA44 τρίγραμμον μείζονα λύγον ἔχει ἤπερ 7) ὑπὸ ΒΑΓ 


3. “6 A! in marg. (BS) 5. δείξη AB, corr. S 44. πρὸς τὸν 
GEAB ABS, corr. Co 88. πρὸς τὸν 4ΒΗ ABS, corr. Hu (πρὸς τὸν 
B.4H voluit Co) 34. ἢ πρὸς Hu auctore Co pro ἥπερ 35. πρὸς 
vov BAH in A littera Z7 punctis notata est 
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ὄζλ, et utrumque ad alterum rationem habet eandem atque 
ax2 ; 0A2*). 

XV. Sit triangulum orthogonium afjy recto angulo 8, et PP 
circa centrum » per ἃ describatur circumferentia ad; de- 
monstretur sectorem óya ad tilineum δαβ maiorem propor- 
tionem habere quam rectum angulum ad angulum fya. 

Ducatur ipsi γα perpen- 
dicularis a6, quam producta 
JB secet in puncto DL (recta 
igitur a5 circumferentiam αὖ 
tangi), et per f circa cen- 
trum « describatur circum- 
ferentia «5, et perpeudicu- 
laris ad a& ducatur 89. lam 
quia trilineum εβΖ ad trilineum 6&3 maiorem proportionem 
habet quam ad sectorem εαβ (elem. 5, 8), et componendo est 

Δ ϑβὲ : wilin. «89. 9 A aft : sect. δαβ, et 

A 9865 : wilin. $99. — Δ aft : trilin. δαβ (propter supe- 
rius lemma, quia anguli ea óya 
aequales sunt), itaque (elem. 5, 43) 

Δ αβξ : trilin. δαβ » Δ af : sect. safl, est igitur (elem. 
4, 8. 40) 

sect. δαβ *» trilin. δαβ. Ergo est 

sect. δαβ : sect. Ban 7 trilin. dag : sect. Bay. Sed est 

wilin. da : sect. gor 7 trilin. af : & Say; multo igitur 

sect. δαβ : sect. gap *» trilin. daB : Δ Bay. Sed est 
(elem. 6, 33) 

sect. caf) : sect. Bam τε [ Lag : [ Bay; ergo etiam 

L ζαβ: L Bay »Ὲ wilin. δαβ: Δ Bey. Et e contrario 
(infra VII propos. 7 eztr.) 

A fy : trilin. dag *» [ Bay : L ζαβ, et componendo 
(ibid. propos. 3) 





5) Scilicet trilinea ayx δὲλ sunt dimidia segmenta αγμ di», et tri- 
angula αχβ dàe dimidia triangula aug dve, et Δ αηκ -. Δ afx, et 
Ad8À-. Δ δελ. Latius eadem persequitur Co. 


90 
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πρὸς τὴν ὑπὸ BAZ, xai συνϑέντι ὃ AT 4 τομεὺς πρὸς τὸ 

4.418 τρίγραμμον μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ ὑπὸ ΖΑ͂Γ 

πρὸς τὴν ὑπὸ ΖΑ͂Β, τουτέστιν Ὦπερ ἡ ὀρϑὴ γωνία πρὸς 

τὴν ὑπὸ TB (ion γὰρ $ ὑπὸ ΖΑΒ τῇ ὑπὸ 4ΓἘ διὰ τὸ 

ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ τῷ ZAT κάϑετον εἶναι "i AD, 5 
καὶ ὅμοιον τὸ ΖΑΒ τρίγωνον τῷ 57). 


ις΄. Ἔστω πάλιν ὀρϑογώνιον τρίγωνον τὸ ΑΒΓ óg- 
ϑὴν ἔχον τὴν πρὸς τῷ Β, καὶ περὲ κέντρον τὸ Γ διὰ τοῦ 
«4 γεγράφϑω κύχλου περιφέρεια ἡ 44: λέγω ὅτι ὁ 4“Γ24 
τομεὺς πρὸς τὸ 4184 τρίγραμμον μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ 10 
ὀρϑὴ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ATA. 

"Hy9o τῇ 4Γ ὀρϑὴ 7 4E, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ ἡ ΒΑ͂, 
καὶ διὰ τοῦ Γ σημείου περὲ κέντρον τὸ 4 γεγράφϑω χκύ- 
κλου περιφέρεια ἡ ἡ ETZ. ἐπεὶ οὖν περὶ τὴν αὐτὴν ἐχ τοῦ 
χένερου τὴν ΓΑ γεγραμμέναι εἰσὶν ot περιφέρειαι, φανε- 15 
ρὸν ὅτι ἴσων εἰσὶ χύκλων. καὶ μείζων ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4TÀ4 
γωνία τῆς ὑπὸ IJ4E: μείζων ἄρα ἐστὶν ὁ 4Γ24 τομεὺς 
τοῦ 4T E vouécg: μείζονα ἄρα λόγον ἔχει ὃ 4T τομεὺς 
πρὸς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ἤπερ ὃ ATE τομεὺς πρὸς τὸ αὐτὸ 
τρίγωνον, καὶ πολὺ μᾶλλον ἥπερ ὃ ΑΓῈ τομεὺς πρὸς τὸν 20 
(ΓΖ τομέα. ὡς δὲ ὃ ΑΓΕ τομεὺς πρὸς τὸν ΓΑ͂Ζ, οἵὕ- 
τως ἡ ὑπὸ EAT γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΓΑ͂Ζ' καὶ ὁ 4“Γ4 
ἄρα τομεὺς πρὸς τὸ ΑΒΓ τρίγωνον μείζονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ὑπὸ EAT γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ ΓΑ͂Ζ. καὶ ἀνά- 
παλιν xai συινϑέντι [καὶ ἀνοστρέψαντι) μείζονα λόγον ἔχει 25 
ὁ AL. τομεὺς πρὸς τὸ 4184 τρίγραμμον ἤπερ ἡ ὑπὸ 
ΕΑΓ γωνία πρὸς τὴν ὑπὸ EAMZ , τουτέστιν ἤπερ ὀρϑὴ 
πρὸς τὴν ὑπὸ 4Γ4 (ἔστιν γὰρ ἡ ὑπὸ EAZ γωνία ἴση τῇ 
ὑπὸ “Γ2, Ovi καὶ ἡ μὲν ὑπὸ 4“Γ4 ἴση ἐσεὶν ὀρϑῇ τῇ 
ὑπὸ ΓΒΑ καὶ τῇ ὑπὸ BAT). 30 


4. τὴν (ante ὑπὸ BAZ) om. Α, add. BS 3. τὴν (ante ὑπὸ Z.AB) 
add. Hu — 4. ἡ (ante ὑπὸ ΖΑΒ) om. A, add. BS 7. ες Αἱ in marg. 
(BS) 44. ἡ ante ὀρϑὴ γωνία add. B Sca 12. ἐκβεβλήσϑω ἡ B4 
ABS, corr. Co 47. ὑπὸ «DAE A3 ex ὑπὸ «ΓΑ͂ $4. τὴν (ante ὑπὸ 
Γ42Ζ) om. AS, add. B 45. xal ἀναστρέψαντε interpolatori tribuit 
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sect. ὄγα : wilin. dag » L Cay : L Caf, id est.— 
* Lrectus : ( Bya (est enim 
L ζαβ — Lfya, quia in tri- 
angulo orthogonio Gay perpen- 
dicularis est «f, et similià sunt 
wiangula ζαβ Lya). 
^e. XVL Sit rursus triangulum orthogonium afly recto an- PP. 
gulo J, et circa centrum y per a describatur circuli circum- 
feréntia αὖ, quam recia fy producta secet in à; dico secto- 
rem αγὸ ad trilineum afjó maiorem proportionem habere 
quam rectum angulum ad angulum ad. 

Ducatur ipsi ey perpendi- 
cularis a6, et producatur af, 
et per punctum γ circa centrum 
α describatur circuli circumfe- 
rentia δγζ. lam circumferentias, 
quia eodem radio ay descriptae 
sunt, apparet aequalium circu- 
lorum esse. Et angulus ayó 
-- 2 wmaior est angulo recto af, id 
ὁδὶ yae; ergo sector ayÓ maior 
sectore ya6, itaque 
sect. ayd : Δ afl; *» sect. yas : Δ αβγ, et multo 

» sect. ya& : sect. γαζ. — Sed, est 
sect. ya& : sect. γαζ Ξε [ yac : [ γαζ' ergo etiam 
sect. αγὸ : A afly S» L γαε: L yal. Atque e contrario 
et componendo e£ rursus e contra- 
| rio (infra VII propos. 7 et 3) est 
sect. αγδ : trilin. afjid *» [ yae : L Cae, id est 
»Οὔ L rectus : L αγδ (est enim 
L tae — L αγδ, quia uterque 
aequalis est recto uná cum an- 
gulo ay). 





Co 886. τομεὺς add. A? initio folii 64 versi 488. ἔστιν — 30. ὑπὸ 
BAT. forsiten interpolator addiderit 


31 
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ιζ΄. Τούτων προγεγραμμένων τὸ προχείμενον ϑεώρημα 
συγχριτικὸν ὑπάρχον δείξομεν οὕτως. 

Ἔστω δύο τμήματα κύκλων τὰ ΑΒΓ A4EZ ἴσας ἔχοντα 
τὰς ΑΒΓ 4ΕΖ περιφερείας, καὶ ἔστω ἡμικύκλιον μὲν τὸ 
ΑΒΓ, τὸ δὲ Ε42Ζ πρότερον ἔλαττον ἡμιχυχλίου * λέγω ὅτι ὃ 
μεῖζόν ἐστιν τὸ ἡμικύκλεον τοῦ τμήματος. 

Εἰλήφϑω κένερα τῶν χύχλων τὰ H O, xai ὀρϑὴ μὲν 
ἡ ΗΒ, ἀπὸ δὲ τοῦ O κάϑετος ἐπὶ τὴν 4Z ἢ OKE, καὶ 
τῇ 42 παράλληλος ἡ 44M, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4O. ἐπεὶ 
οὖν ἐστιν ὡς ἡ 4E περιφέρεια πρὸς τὴν Β΄, οὕτως $ 40 10 
εὐθεῖα πρὸς τὴν 4 (at γὰρ τῶν κύκλων περιφέρειαι πρὸς 
ἀλλήλας εἰσὶν ὡς αἱ διάμετροι), ἴση δὲ 7) .4B περιφέρεια᾽ 
τῇ 4E, ἔσειν ἄρα ὡς ἡ J4E περιφέρεια πρὸς τὴν Ed, ob- 
τῶς 7 .1Θ πρὸς τὴν Η. ὡς δὲ ἡ E.4 περιφέρεια πρὸς 
τὴν 4E, ὃ .106Ὲ τομεὺς πρὸς τὸν EOA τομέα. καὶ ἔχει 15 
τὸ ἀπὸ τῆς .1Θ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς «ΑΗ διπλασίονα λόγον 
τοῦ τῆς O.4 πρὸς Η“, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς Θ. πρὸς τὸ ἀπὸ 
A4H, τουτέστιν ὁ .,16Ε τομεὺς πρὸς τὸν HB, διπλασίονα 
λόγον ἔχει ἥπερ ὃ .4EG τομεὺς πρὸς τὸν 4ἘΘ τομέα" 
τῶν ἄρα. /£EO 48ΒΗ τομέων μέσος ἀνάλογόν ἐστιν ó 48Θ 20 
τομεύς. καὶ ἐπεὶ ἔχει διὰ τὸ προδειχϑὲν λῆμμα μείζονα 
λόγον ὁ Ε4Θ τομεὺς πρὸς τὸ EK τρίγραμμον ἤπερ ὀρϑὴ 
γωνία, τουτέστιν ἣ ὑπὸ .,ΘΕ, πρὸς τὴν ὑπὸ 4ΘΕ, τουτ- 
σειν ἧπερ ὁ .1ΘῈ τομεὺς πρὸς τὸν ./OE, ὡς δὲ ὃ .40E 
τομεὺς πρὸς τὸν 4ΘΕ, οὕτως ὃ 4ΘΕ τομεὺς πρὸς τὸν ΑΗΒ 25 
τομέα, ὁ ἄρα AE τομεὺς πρὸς τὸ ἘΚ τρίγραμμον μείζονα 


. 4. τῷ ΑἹ in marg. (BS) 7. τὰ H6 A, ἀϊδίϊηχ. ΒΒΞ 10. ἡ (ante 
4160) om. A, add. BS 4148. περιφέρεια add. Hu auctore (0 44. ex 
δὲ ἡ E.4 ABS, corr. Sca (ὡς δὲ ἡ .Χ1Ε voluit Co) 44. 45. πρὸς τὴν 
4E AB, πρὸς Àe S, sed πρὸς 4E corr. Sca 41. τοῦ τῆς 46.4 (ante 
πρὸς H.4) ABS cod. Co, τοῦ τῆς 49 Co, corr. Sca . di] ἄρα Co 
ἀπὸ τῆς 46.4 ABS cod. Co, ἀπὸ τὴς 440 Co, corr. Sca — 18. ὁ ΕΘ 
AB Paris. 2868 Co, corr. S διπλασίονα BS, é Α 40. μέσον 8 
48. τὴν add. Hw 25. 46. πρὸς τὸν .$HB τομέα add. Sca (item Co, 
nisi quod .4BH) 46. ὁ ἄρα JOE τομεὺς add. Co (item Sca, nisi 
quod E468 
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XVII. His praemissis propositum theorema (p. 335, XI), Pro". 
quod comparativum est, demonstrabimus hoc modo. 

Sint duo circulorum segmenta αβγ δεῖ, eorumque cir- 
cumferentiae ay Óe^ aequales, et sit αβγ semicirculus, seg- 
mentum autem ὅδεζ primum minus semicirculo; dico semicir- 
culum maiorem esse eo segmento. 


€ 


Sumantur circulorum centra y 9, et ducantur perpen- 
diculares ηβ ϑχε, et ipsi 02 parallela À4u, et iungatur 89. 
lam quia est ut circumferentia Àe ad af, ita recta 49 ad 
e» (nam propter propos. 14 circulorum circumferentiae inter 
se sunt ut diametri), et circumferentia αβ Ξε δε, est igitur 

cireumf. λὲ : circumf. δὲ Ξε 49 : ap, id est (elem. 6, 55) 
zz sect. A96 : sect. Ó9e. — Sed 
est (elem. 5 defin. 10) 
A9? : ay? x 49 : ae (st sit À9 : an 25 am : m), et propter 
propos. 43") 
À9? : ay? πὶ sect. A96 : sect. ang, eratque 
A9 : ax ΞΞ sect. A9 : sect. d9e; ergo est 
sect. A96 : sect. ὅϑε — sect. ὅϑε : sect. anf. Εἰ quia 
propter superius lemma XV est 
sect. ὅϑε : trilin. dex Ὁ 4 rectus : 4 03e, id est 
» LÀ9e: [ 09e, id est 
*» sect. .ϑε : sect. ὅϑε, et erat 
sect. A96 : sect. ὅϑε — sect. 03e: 
sect. anf, est igitur 


*) Scilicet demonstratum est semicirculos 4eu «fy inter se esse ut 
quadrata ex basibus; ergo etiam dimidii semicirculi inter se sunt ut 
quadrata ex dimidiis basibus, — Sed brevius et commodius scriptor illo 
lemmate uti poterat quod supra p. 269 adnot. 4-- signiflicavimus, 
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λόγον ἔχει ἤπερ ὃ αὐτὸς τομεὺς πρὸς τὸν -4BH τομέα᾽" 
μείζων ἄρα ὃ ΑΒΗ τομεὺς τοῦ A4KE τριγράμμου. καὶ 
τὰ διπλάσια" μεῖζον ἄρα τὸ ΑΒΓ ἡμικύκλιον τοῦ A4EZ 
τμήματος. 

32 uj. Ἔστω δὴ πάλιν τὸ .4EZ τμῆμα μεῖζον ἡμικυ- ὃ 
xÀtov* λέγω ὅτι καὶ οὕτως μεῖζόν ἐστι τὸ ἡμικύκλιον. 

Κατεσχευάσϑω γὰρ τὰ αὐτά. ὑμοίως δὴ δείξομεν ὅτι 

ἐστὶν ὡς ( .1ΘῈΕ τομεὺς πρὸς τὸν JOE, οὕτως ὁ 4OE 
τομεὺς πρὸς τὸν .£HB (ἴσαι γὰρ αἱ 488 AE περιφέρειαι. 
καὶ ἐπεὶ διὰ τὸ πρὸ δύο λῆμμα μείζονα λόγον ἔχει ὁ .fOEE 10 
τομεὺς πρὸς τὸ Ζ4ΚΕ τρίγραμμον ἥπερ ὀρϑὴ γωνία, τουτ- 
ἔστιν ἣ ὑπὸ J40E, πρὸς τὴν ὑπὸ .4OE, τουτέστιν ἥπερ ὃ 
A4OE τομεὺς πρὸς τὸν 4ΘΕ, τουτέστιν ἤπερ ó 4ΘΕ το- 
μεὺς πρὸς τὸν ΑΒΗ, ἔσται μείζων ὃ .4HB τομεὺς τοῦ 
4ῈΚ τριγράμμου. καὶ τὰ διπλάσια" μεῖζον ἄρα τὸ BI 15 
ἡμικύχλιον τοῦ 4EZ τμήματος" πάντων ἄρα τῶν ἴσας 
ἐχόντων τὰς περιφερείας κυχλιχῶν τμημάτων μέγισεόν ἐστιν 
τὸ ἡμιχύκλιον. 


Περὶ τῶν στερεῶν. 

93 ε΄. Τὸν πρῶτον καὶ δημιουργὸν τῶν πάντων ϑεὸν οἱ 20 

. quÀócogoí φασιν εἰκότως τῷ κόσμῳ σχῆμα περιϑεῖναι 
σφαιριχὸν ἐχλεξάμενον τῶν ὄντων τὸ χάλλιστον, τὰ τὲ 
προσόντα τῇ σφαίρᾳ φυσικὰ συμπτώματα λέγοντες ἔτι καὶ 
τοῦτο προστιϑέασιν ὅτε πάντων τῶν στερεῶν σχημάτων 
τῶν ἴσην ἐχόντων τὴν ἐπιφάνειαν μεγίστη ἐστὶν ἡ σφαῖρα. 25 
τἄλλα μὲν οὖν ὅσα προσεῖναι λέγουσιν αὐτῇ πρόδηλα τέ 
ἐστιν καὶ παραμυϑίας ἐλάσσονος δεῖται, τὸ δ᾽ ὅτι μείζων 
ἐστὶ τῶν ἄλλων σχημάτων οὔϑ᾽ οἱ φιλόσοφοι δεικνύουσιν, 
ἀλλ᾽ ἀποφαίνονται μόνον, οὔτε παραμυϑήσασϑαι ῥάδιον 
ἄνευ ϑεωρίας πλείονος. φέρ᾽ οὖν, ὥσπερ ἐν τοῖς πρόσϑεν 30 


5. IH Αἱ in marg. (BS) 40. πρὸ dvo Hw, Ó Α, δεύτερον BS 
45, μεέζονα ἄρα A, corr. BS 46. τοῦ 4E AB, corr. S 49. ati 
στερεων add. A? in marg. (BS) 40. I8 A! in marg. (BS) 22. 43. τὰ 
δὲ προσόντα coni, Hu 34. σχημάτων om. Εἰ 46. τἄλλα Hu pro 
τὰ ἄλλα 
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sect. ὅϑε : trilin. dex ?» sect. ὅϑε : sect. anf; itaque 
sect. anf » trilin. dex. Itemque dupla; ergo 
semicirc. af» *» segment. óeL. 
XVIII. lam rursus segmentum ὅδὲζ maius sit semicir- 
culo; dico sic etiam semicirculum eo segmento maiorem esse. . 





Construantur enim eadem; similiter igitur demonstrabi- : 
mus esse ut sectorem :ϑε ad ὅϑε, ita sectorem ὅϑε ad ay 
(aequales enim sunt circumferentiae ag δε). Et quia propter 
superius lemma XVI est 

sect. ὅϑε : trilin. dex ^» Δ rectus : [, ὅϑε, id est 

» LÀ96: L 03e, id est 

» sect. À9& : sect. 09e, id est 

*» sect. ὅϑε : sect. anf, erit 
sect. αηβ 7» trilin. dex. Et item dupla; ergo 
semicirc. ay *» segment. δεζ. 

Ergo omnium circuli segmentorum quae aequales cir- 
cumferentias habent maximus est semicirculus. 


LIBR! QUINTI PARS SECUNDA. 

In. Archimedis solidorum doctrinam. 

XIX. Primum et effectorem omnium deum spbhaericam 
figuram mundo recte tribuisse, quoniam omnium pulcherri- 
mam elegerit, philosophi docent, qui cum sphaerae naturalia 
symptomata exponunt, hoc quoque addunt, omnium solida- 
rum figurarum aequalem superficlem habentium sphaeram 
esse maximam. lam alia quidem quae ei tribuuntur tam 
perspicua sunt, ut vix ulla comprobatione indigeant, hoc au- 
tem, maiorem esse sphaeram reliquis figuris solidis, neque 
demonstratur a philosophis (qui id affirmant tantummodo) 
nec nisi longiore quaestione facile comprobatur. Age igitur, 
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εὕρομεν τὸν κύκλον μέγιστον ὄντα τῶν ἴσην ἐχόντων αὐτῷ 
τὴν περέίμδερον τεταγμένων πολυγώνων σχημάτων, καὶ νῦν 
τὴν σφαῖραν κατὰ τὸ ἀκόλουϑον ἀποδεῖξαι πειραϑῶμεν 
μεγίστην οὖσαν τῶν ἴσην ἐπιφάνειαν ἐχόντων αὐτῇ τεταγ- 
J4 μένων στερεῶν σχημάτων. πρότερον δὲ περὶ τῶν στερϑῶνϑ 

αὐτῶν, πρὸς ἃ δεῖ συγκρίνειν τὴν σφαῖραν, ὀλίγα προδια- 
ληψόμεθα" πολλὰ γὰρ ἐπινοῆσαι δυνατὸν στερεὰ σχήματα 
παντοίας ἐπιφανείας ἔχοντα, μᾶλλον δ᾽ ἂν τις ἀξιώσειε 
λόγοι τὰ τεεάχϑαι δοκοῦντα [xai τούτων πολὺ πλέον τούς 
τε χώνους καὶ χκυλίνδρους καὶ τὰ καλούμενα πολύεδρα. 10 
ταῦτα δ᾽ ἐστὶν οὐ μόνον τὰ παρὰ τῷ ϑειοτάτῳ Πλάτωνι 
πέντε σχήματα, τουτέστιν τετραεδρύν τε καὶ ἑξάδδρον, Óx- 
ταεδρύν τε xai δωδεκάεδρον, πέμπτον δ᾽ εἰχοσάεδρον, 
ἀλλὰ καὶ τὰ ὑπὸ Loyqujdovg εὑρεϑέντα τρισκαίδεκα τὸν 
ἀριϑμὸν ὑπὸ ἰσοπλεύρων μὲν καὶ ἰσογωνίων οὐχ ὁμοίων 15 
δὲ πολυγώνων περιεχύμενα. 

τὸ μὲν γὰρ πρῶτον ὀχτάεδρόν ἐστιν περιεχόμενον ὑπὸ 
τριγώνων Ó καὶ ἑξαγώνων δ΄. - 

τρία δὲ μετὰ τοῦτο τεσσαρεσκαιδεχάεδρα, ὧν τὸ μὲν 
πρῶτον͵ περιέχεται τριγώνοις v καὶ τετραγώνοις ς΄, τὸ δὲ 30 
δεύτερον τετραγώνοις ς΄ καὶ ξξαγώνοις η, τὸ δὲ τρίτον 
τριγώνοις η καὶ ὀχταγώνοις ς΄. 

μετὰ δὲ ταῦτα ἑκχκαιεικοσάεδρά ἔστιν δύο, ὧν τὸ μὲν 
πρῶτον περιέχεται τριγώνοις η΄ καὶ τετραγώνοις ιη΄, τὸ δὲ 
δεύτερον τετραγώνοις (f, ἑξαγώνοις η΄ καὶ ὀχταγώνοις ς΄. 25 

μετὰ δὲ ταῦτα δυοκαιτριακοντάεδρά ἐστιν τρία, ὧν τὸ 
μὲν πρῶτον πιεριέχεται τριγώνοις x' καὶ πενταγώνοις ιβ΄, 


4. εὕρομεν ΑΞοχ εὕρωμεν 5. στερεῶν allerum om. S ὶ 8. μᾶλ- 
λον uv, deleto δ᾽, vel μᾶλλόν γ᾽ ἄν coni. Hu — 9. λόγον S Εἰ τὰ add. 
Huasuctore Co — 9.40. xol τούτων — πολύεδρα interpolatori tribuit Hu 
48. τριγώνων “1 À, τριγώνων τεσσάρων B, τεσσάρων τριγώνων S. Ei 
δ΄ alterum] Z A (ac similiter posthac, lineolá super numerorum notas 
ductá), τεσσάρων BS (ac similiter posthac B saepius, 8 fere constanter 
pro notis numeralibus) 49. τρία S, dvo AB 40. τετραγώνοις Ei 
ῬΓῸ ὀχσταγώνοις 48. ὀχταγώνοις Ei pro τετραγώνοις 48. c χαιειχο- 
σαεδρα (sine acc.) A, FE καὶ εἰχοσάεδρα͵ B, ἐξχαιεικοσάεδρά S Εἰ, corr. 
Hu 45. δεύτερον BS, β' A, item p. 354, 4 26. dvo xa) τριακον- 
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quemadmodum in superioribus invenimus circeulum maximum 
esse polygonorum regularium, quae aequalem ipsi perime- 
trum habent, nunc simili ratione demonstrare conemur sphae- 
ram maximam esse ordinatarum figurarum solidarum, quae 
aequalem ipsi superficiem habent. Sed prius de solidis 
ipsis, cum quibus sphaera comparanda est, paucis dissera- 
mus. Etenim cum multae figurae solidae, quae varias su- 
perficies habeant, cogitatione fingi possint, inprimis tamen 
respiciendae sunt eae quae ordinatae esse videntur. Quo ex 
genere non solum quinque sunt figurae, de quibus Plato ille 
divinus exposuit, tetraedrum dico et hexaedrum, octaedrum 
et dodecaedrum, denique icosaedrum, sed etiam tredecim 
illae ab Archimede inventae, quas aequilatera et aequiangula, 
nec tamen similia polygona complectuntur?), quorum 
(4) primum est polyedrum 8 basium (ὀχεάεδρον,, quod 
ὁ triangulis et & hexagonis continetur ; 
tum tria polyedra 14 basium (τεσσαρεσχαιδεκαεδραὶ, 
quorum 
(2) primum 8 triangulis et 6 quadratis, 
(3) secundum 6 quadratis et 8 hexagonis, 
(4) tertium 8 triangulis et 6 octagonis continetur; 
tum duo polyedra 26 basium (&xxateixooaedoa!, quorum 
(5) prius 8 triangulis et 18 quadratis, 
(6! alterum 12 quadratis, 8 hexagonis, 6 octagonis 
continetur ; 
tum tria 32 basium (δυοκαετριακονταάδδρα), quorum 
(7) primum 20 triangulis et 12 pentagonis, 


4) Tim. p. 54 sq., de anima mundi p. 98, Euclid. elem. 13, 13—18. 


4) Qua ratione Archimedes haec polyedra invenerit eorumque nu- 
merum defioiverit, apparet ex iis quae loannes Kepplerus in Harmonice 
mundi (Lincii Austriae 4649) p. 632—865 aculissime demonstrat. Conf. 
eliam Balizer, Elemenle der Mathematik M, 5 ὃ 7, 6. 








ταεῦρα À, δύο x«l τριαχονταεϑραά BS, coniunx. Paris. 2368 (vel Wailzius 
in describendo codice; 47. πενταγώνοις Hu pro δεχαγώνοις conf. 
infra cap. 36, ubi ex numero solidorum angulorum manifesto apparet 
hanc veram esse scripluram; 

Pappus I. 23 
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τὸ δὲ δεύτερον πενταγώνοις (f καὶ ἐξαγώνοις x', τὸ δὲ 
τρίτον τριγώνοις X' xai δεκαγώνοις ιβ΄. 
μετὰ δὲ ταῦτα ἕν ἐστιν ὀκτωκαιτριακοντάεδρον περι-- 
δχόμενον ὑπὸ τριγώνων .β' καὶ τετραγώνων ς΄. 
μετὰ δὲ τοῦτο δυοχαιεξηκοντάεδρά ἐστι δύο, ὧν τὸ 
μὲν πρῶτον περιέχεται τριγώνοις x! καὶ τετραγώνοις λ' καὶ 
πενταγώνοις ιβ΄, τὸ δὲ δεύτερον τετραγώνοις λ’ καὶ ἐξαγώ- 
γοις x' καὶ δεκαγώνοις ιβ΄. 
μετὰ δὲ ταῦτα τελευταῖόν ἔστιν δυοκαιενενηχονξτάεδρον, 
D περιέχεται τριγώνοις π' καὶ πενταγώνοις ιβ΄. 10 
35 Ὅσας δὲ γωνίας ἕκαστον ἔχει στερεὰς τῶν Ly τούτων 
σχημάτων πολυέδρων καὶ ὅσας πλευράς, διὰ τοῦδε τοῦ 
τρόπου ϑεωρεῖται᾽ ὅσων μὲν γὰρ «ἁπλῶς πολυέδρων αἱ 
στερεαὲ γωνίαι τρισὶν ἐπιπέδοις περιέχονταε γωνίαις, ἐξ- 
αριϑμηϑεισῶν τῶν ἐπιπέδων γωνιῶν ἃς ἔχουσιν πᾶσαι αἱ 10 
ἕδραι τοῦ πολυέδρου, δῆλον ὡς ὁ τῶν στερεῶν γωνιῶν 
ἀριϑμὸς τρίτον μέρος ἐστὶ τοῦ γενομένου ἀριϑμοῦ, ὅσων δὲ 
πολυέδρων ἡ στερεὰ γωνία τιεριέχεται τέσσαρσιν ἐπιπέδοις, 
ἐξαριϑμηϑεισῶν πασῶν τῶν ἐπιπέδων γωνιῶν ἃς ἔχουσιν 
αἱ ἕδραι τοῦ πολυέδρου, τοῦ γενομένου ἀριϑμοῦ τὸ τέταρ- 30 
vov μέρος ἐστὶν ὁ ἀριϑμὸς ὁ τῶν στερεῶν γωνιῶν vob 
᾿πολυέδρου. ὁμοίως δὲ καὶ ὅσων πολυέδρων ἡ στερεὰ γω- 
νία περιέχεται ὑπὸ εἰ γωνιῶν ἐπιπέδων, τὸ πέμπτον τοῦ 
πλήϑους τῶν ἐπιπέδων γωνιῶν ἐστιν ὁ ἀριϑμὸς τοῦ πλή- 
ϑους τῶν στερεῶν γωνιῶν. 25 
36 Τῶν δὲ πλευρῶν τὸ πλῆϑος ἃς ἕκαστον ἔχει τῶν πο- 
λυέδρων τόνδε τὸν τρόπον εὑρήσομεν. ἐξαριϑμηϑεισῶν γὰρ 
πασῶν τῶν πλευρῶν ἃς ἔχει τὰ ἐπίπεδα τὰ περιέχοντα τὸ 


2. τρίτον BS, ΓΑ δεχαγώνοις Hu, πενταγώνοις᾽ Ei pro τετρα- 
γώνοις 3. μεταταῦτα A(S), δὲ add. B!, sed alia manus id rursus 
delevit δ. δύο καὶ ἑξηχονταεδρα À, δύο x«l é£gxorracdo« B, coniunx. 
S 9. δύο x«à ἐνενηχοντάεδρον A/B), δυοκαιεννενηχοντάεδρον S. Ei 
441. IT. A, δϑεχατριῶν BS, item p. 856, 5 44. γωνέαις pro γων»εῶν 
scripsit et 415. ὡς add. Εἰ auctore (Ὁ 47. τρέτον BS, PA 49. ἃς 
add. Ei auctore (Ὁ 33. τὸ πέμπτον Ei auctore Co, & AS, πέντε B 
37. rov add. B! 
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(8) secundum 12 pentagonis et 90 hexagonis, 
(9) tertium 20 triangulis et 19 decagonis continetur; 

(10) tum unum 38 basium (ὀχεωκαιτριακοντάεδρον), 
quod 32 triangulis et 6 quadratis continetur; 

tum duo 62 basium (δνοκαεδξηκονεαεδρα), quorum 

(1) prius 20 triangulis, 30 quadratis, 42 pentagonis, 
(12) alterum 30 quadratis, 20 hexagonis, 42 decago- 
nis continetur ; 

(13) postremo unum 92 basium (διοχαιδνενηκονταάεδρον), 
quod 80 triangulis et 42 pentagonis contipetur. 

Quot autem angulos unumquodque horum tredecim po- 
lyedrorum, et quot latera habeat, hac ratione perspicitur. 
Quorum enim, ne multa, polyedrorum solidi anguli ternis 
planis constant, enumeralis angulis planis quos habent cunc- 
tae polyedri bases, manifesto numeri sic effecti tertia pars 
est numerus solidorum angulorum; quorum autem polyedro- 
rum solidus angulus quattuor planis constat, enumeratis 
cunctis planis angulis quos habent bases polyedri, numeri 
effecti quarta pars est numerus solidorum polyedri angulo- 
rum; denique quorum polyedrorum solidus angulus quinque 
planis constat, similiter quinta pars numeri planorum angu- 
᾿ lorum est numerus angulorum solidorum ὃ). 

Quot autem latera unumquodque polyedrum habeat, hoc 
modo inveniemus. Enumeratis enim cunctis lateribus quae 
sunt planorum polyedrum complectentium, numerus eorum 


8) Haec sine dubio Graecus scriptor ita composuit, ut vel discipulos 
qui ea audirent vel lectores huius collectionis polyedrorum exempla 
sive solida sive in plano descripta ante oculos vellet habere; quare, etsi 
verba quae supra leguntur per se obscuriora videantur, nulla tamen 
difficultas restat, dummodo nos quoque figuras adhibeamus. Ergo, ut 
apparatu qui est apud Kepplerum utar, polyedrum huius Latinsee ver- 
sionis primum (1) habet angulos solidos ex 3 planis angulis constantes 
(fig. 3 Keppl.), secundum ex 4 (fig. 8j, tertium ex 3 (fig. δ), quartum 
ex 3 (fig. 4), quintum ex 4 (fig. 10), sextum ex 3 (fig. 6, septimum 
" ex ἃ (fig. 9), octavum ex 3 (fig. 4), nonum ex 3 (fig. 8), decimum ex 
5 'fig. 43), undecimum ex 4 (fig. 44), duodecimum ex 3 (fig. 7), tertium- 
decimum ex 5 fig. 48). 

23 * 
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πολύεδρον, ὁ ἀριϑμὸς αὐτῶν δῆλον ὡς ἴσος ἐστὶν τῷ πλή- 
Se, τῶν ἐπιπέδων γωνιῶν. ἀλλ᾽ ἐπειδὴ δύο ἐπιπέδων 
ἑχάστη τῶν πλευρῶν αὐτοῦ κοινή ἐστιν, δῆλον ὅτι vot 
πλήϑους τὸ ἥμισυ αἱ πλευραί εἰσι τοῦ πολυέδρου. 
y ^ “- “- 
τὸ μὲν ov» πρῶτον τῶν ἀνομοιογενῶν ιγ΄ πολυέδρων 5 
ἐπεὶ περιέχεται τριγώνοις δ΄ καὶ ἑξαγώνοις δ΄, γωνίας μὲν 
ἔχει στερεὰς ιβ΄, πλευρὰς δὲ (9: τῶν μὲν γὰρ τεσσάρων 
τριγώνων ot τε γωνίαι ιβ΄ εἶσιν καὶ αἱ πλευραὶ ιβ΄, τῶν 
δὲ δ' éEaycvov αἵ τε γωνίαι xÓ' εἶσιν καὶ αἱ πλευραὶ và : 
A Led 3 . ῳ hl , P] «pg A 
γενομένου δὴ τοῦ ἀριϑμὸοῦ παντὸς λς΄ ἀναγχαῖόν ἐστιν τὸν 10 
μὲν τῶν στερεῶν γωνιῶν ἀριϑμὸν τρίτον μέρος εἶναι τοῦ 
προειρημένου ἀριϑμοῦ, ἐπεὶ καὶ ἑχάστη τῶν στερεῶν αὐτοῦ 
γωνιῶν ἐπιπέδοις γωνίαις περιέχεται γ΄, τὸ δὲ τῶν πλευρῶν 
αν M e - ) “- ew , et 
πλῆϑος τὸ ἥμισυ vob αριϑμοῦ, τουτέστιν τοῦ Àc, ὡστε 
Ύ 4 , 
εἶναι πλευρὰς tm. 15 
τῶν δὲ τετρακαιδεκαέδρων TO πρῶτον περιέχεται τρι- 
γώνοις η΄ καὶ τετραγώνοις ς΄, ὥστε ἔχειν στερεὰς μὲν γω- 
νίας ιβ΄ (ἑκάστη γὰρ αὐτοῦ γωνία ὑπὸ τεσσάρων ἐπιπέδων 
- A à 7» A 4 L4 
γωνιῶν περιέχεται), πλευρὰς δὲ .&yei] κδ΄. τὸ δὲ δεύτερον 
τῶν τετρακαιδεχαέδρων, ἐπεὶ περιέχεται τετραγώνοις ς΄ 20 
καὶ ξξαγώνοις wy, ἕξει στερεὰς μὲν γωνίας χδ' (ἑκάστη γὰρ 
ἂν ^ 2 ^ ),w Li 
τῶν γωνιῶν αὐτοῦ περιέχεται ὑπὸ 7 γωνιῶν ἐπιπέδων;, 
π 4 δὲ LÁ À , -— ^Y , -— “κε ^ é6 
Aevoag δὲ [Exet] Ac. τὸ δὲ τρίτον τῶν τετραχαιδεχαέδρων, 
ἐπεὶ περιέχεται τριγώνοις η΄ xal ὀχταγώνοις 7, ἕξει στερεᾶς 
μὲν γωνίας χδ΄, πλευρὰς δὲ λε΄. 25 
τῶν δὲ ἐχχαιειχοσαέδρων τὸ μὲν πρῶτον, ἐπεὶ περι- 
ἔχεται τριγώνοις τε ἡ καὶ τετραγώνοις iy, ἔξει στερεὰς 
A] ; A i] , A φ , Ld 
μὲν γωνίας xÓ', πλευρὰς δὲ μη. τὸ δὲ δεύτερον τῶν 
ἐχχαιειχοσαέδρων, ἐπεὶ περιέχεται τετραγώνοις ιβ΄ καὶ 
ἑξαγώνοις η΄ xai ὀκταγώνοις ς΄, ἕξει στερεὰς μὲν γωνίας 30 
μη΄, πλευρὰς δὲ οβ΄. 
nd | ) M M] ev * 
τῶν δὲ δυοκαιτριαχονταέδρων τὸ μὲν πρῶτον, ἐπεὶ 
περιέχεται τριγώνοις τε κ΄ xai πενταγώνοις ιβ΄, ἕξει στε- 


9. τε post γωνέκι repetit A 40, τὸν (post ἐστι») A! ex τῶν 
44. τρίτον BS, ΓΑ 42. «αὐτοῦ AB*S, om. B! 44. ἥμισυ BS, 
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laterum manifesto aequalis est summae planorum angulorum; 
sed quia singula polyedri latera binorum angulorum plano- 
rum comnunia sunt, numerum laterum dimidium numeri 
angulorum esse apparet. Ergo tredecim polyedrorum quo- 
rum dissimiles sunt bases 

(4) primum, quia triangulis ὁ et hexagonis & contine- 
tur,- angulos habet solidos 12, latera 48; nam quattuor tri- 
angulorum sunt anguli 49 et latera 12, tum quattaor hexa- 
gonorum anguli 24 et latera 24; itaque cum et angulorum 
el laterum prodeat summa 36, necessario eius numeri tertia 
pars est numerus angulorum solidorum :quoniam eius poly- 
edri anguli solidi ternis planis constant), dimidium autem 
eiusdem numeri est laterum numerus, scilicet 48; ium 

:2) primum polyedrum 14 basium, triangulis 8 et qua- 
dratis 6 continetur, quapropter solidos angulos 12 (nam 
unusquisque polyedri angulus quattuor planis angulis con- 
stat), latera 24 habet, 

(3) secundum polyedrum 14 basium, quia quadratis 6 
et hexagonis 8 continetur, solidos habet angulos 24 (nam 
unusquisque polyedri angulus tribus planis angulis constat, 
latera 36, 

(4) tertium polyedrum 14 basium, quia triangulis 8 et oc- 
lagonis 6 continetur, solidos habet angulos 24, latera 36; tum 

(5) prius polyedrum 96 basium, quia triangulis 8 ct 
quadratis 18 continetur, solidos habet angulos 24, latera 48, 

(6) alterum polyedrum 26 basium, quia quadratis 12 et 
hexagonis 8 et octagonis 6 continetur, solidos habet angulos 
18, latera 72; tum 

(7) primum polyedrum 32 basium, «quia triangulis 20 


L'A 416. τεσσαρεσκαιδεκαέδρων coni. Hu, item vs. 20et 233 πρώ- 
rov S, « AB 17. μὲν om. Ei 419. ἔχει del. Hu, ilem vs. 23 
δεύτερον BS, B A, item vs. 38 48. τὸ δὲ τρίτον — 45. λε΄ add. Ei 
Inisi quod om. τῶν τετραχαιδεχαέδρων) 26. ἐξχαιειχοσαέδρων A(B)S, 
corr. Hu, item vs. 29 ἐπεὶ add. Hu auctore Co 27. τε om. S Ei 
38. re xai x A, Sed x«i del. prima m. πενταγώνοις AB, δεχαγώνοις 
S Εἰ ἕξεις A, corr. BS 
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ρεὰς μὲν γωνίας λ΄, πλευρὰς δὲ ξ΄. τὸ δὲ δεύτερον τῶν 
δυοκαιτριακονταέδρων, ἐπεὶ περιέχεται πενταγώνοις if καὶ 
ἑξαγώνοις κ΄, ἕξει στερεὰς μὲν γωνίας E', πλευρὰς δὲ Cy. 
| τὸ δὲ τρίτον τῶν δυοκαιτριαχονταέδρων, ἐπεὶ περεέχεεαι 

τριγώνοις τὰ X' καὶ δεχαγώνοις ιβ΄, ἕξει στερεὰς μὲν γωνέας 5 
ξ΄, πλευρὰς δὲ Οὐ. 

τὸ δὲ ὀκεωκαιτριαχοντάεδρον, ἐπεὶ περιέχεται τριγώ- 
votg τὸ λβ' καὶ τετραγώνοις ἕξ, ἕξει σεερξὰς μὲν γωνίας 
χδ'’, πλευρὰς δὲ E. — 

τῶν δὲ δυοκαιεξηχονταέδρων τὸ μὲν πρῶτον, ἐπεὶ τυ 
περιέχεται τριγώνοις τὲ X' καὶ τετραγώνοις λ’ καὶ πεντα- 
γώνοις ιβ΄, ἕξει στερεὰς μὲν γωνίας ξ΄, πλευρὰς δὲ ρχ΄. τὸ 
δὲ λοιπὸν τῶν δυοκαιεξηχκονεαέδρων, ἐπεὶ τιεριέχεται τεερα- 
γώνοις λ΄ καὶ ξξαγώνοις κ΄ καὶ δεκαγώνοις ιβ΄, ἕξει στερεὰς 
μὲν γωνέας ρχ΄, πλευρὰς δὲ oz. 15 

τὸ δὲ δυοκαιδνενηχονταεῦρον, ἐπεὶ περιέχεται τριγώ- 
γοις τὸ 7t xai πενταγώνοις ιβ΄, ἕξει στερεὰς μὲν γωνίας E , 
πλευρὰς δὲ Qv. 

37 Ταῦτα μὲν οὖν τὰ ιγ΄ σχήματα [ἤτοι ἀνομοιογώνια 
ὄντα ἢ] ὑπὸ ἀνίσων καὶ ἀνομοίων πολυγώνων περιεχύμενα 20 
διὰ τὸ ἀτακτότερον παρῃτήσϑω τὸ νῦν, τὰ δὲ καλούμενα 
εἰ σχήματα τῇ σφαίρᾳ συγκρίνειν ἄξιον" ὑπὸ γὰρ ἴσων 
καὶ ὁμοίων ἐπιπέδων περιεχύμενα μόνα ταῦτα τὰς στερεὰς 
γωνίας ἴσας ἔχει, καὶ διὰ τοῦτ᾽ εὔτακτα παρὰ τὰ λοιπὰ 
μιᾶλλόν ἐστιν. ὅτι δὲ πλείω τῶν ε΄ τούτων ἀδύνατόν ἔστεν 25 
εὑρεῖν ἄλλα σχήματα ἴσοις καὶ ὁμοίοις ἰσοπλεύροις πολυ- 
γώνοις περιλαμβανόμενα, καὶ ὑπὸ τοῦ Εὐκλείδου καὶ ὑπό 
τινων ἄλλων ἀποδέδεικται. συγκχρίνωμεν οὖν αὐτὰ ταῦτα 
πρότερον τὰ πολύεδρα τῇ σφαΐρᾳ. 

38 Ἔστω γὰρ σφαῖρα μὲν ἐν 5 τὸ ΑἹ, ἕν δέ τι τῶν 30 
προειρημένων ε΄ σχημάτων ἴσην ἔχον τὴν σύμπασαν ἐπι- 


4. δεύτερον BS, 4“ α,!οἝ 8. ἕξεις AB, corr. S, item vs. 5. 8. 43. 44 
&. τρίτον BS, PA δύο xal τριακονταέδρων AB, coniunx. S — 5. δε- 
χκαγώνοις AB Ei, τετραγώνοις S. 9. xd' Ei, u AB, τεσσαράχοντα S 
10. dvoxal εξηχκονταέδρων A, δύο xol ἐξ. B, coniunx. Paris. 2368 
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et pentagonis 12 continetur, solidos habet angulos 30, la- 
tera 60, 

(8) secundum polyedrum 32 basium, quia pentagonis 
13 et hexagonis 90 continetur, solidos habet angulos 60, la- 
tera 90, 

(9) tertium polyedrum 32 basium, quia triangulis 20 et 
decagonis 12 continetur, solidos habet angulos 60, latera 
90; tum 

(40) polyedrum 38 basium, quia triangulis 32 et quadratis 
6 continetur, solidos habet angulos 95, latera 60, tum - 

(14) prius polyedrum 62 basium, quia triangulis 20 et 
quadratis 30 et pentagonis 12 continetur, solidos habet an- 
gulos 60, latera 120, 

(19) alterum polyedrum 62 basium, quia quadratis 30 
el hexagonis 20 et decagonis 12 continetur, solidos habet 
angulos 120, latera 180; denique 

(413) polyedrum 92 basium, quia triangulis 80 οἱ pentago- 
nis 12 continetur, solidos habet angulos 60, latera 180. 

Ut igitur has tredecim figuras, quae inaequalibus et dis- 
similibus polygonis continentur, nunc omittamus, quia minus 
ordinatae (sive regulares) sunt, quinque illa polyedra Pluto- 
nica cum spbaera comparare operae est pretium, quae qui- 
dem, quoniam aequalibus ac similibus planis continentur, 
sola aequales babent angulos solidos et praeter cetera bene 
ordinata sunt. Sed exceptis bis quinque figuris nullas inveniri 
posse alias, quae aequilateris polygonis aequalibus ac simi- 
libus contineantur, et ab Euclide (elem. 45 extr.) οὐ aliis 
quibusdam demonstratum est. Primum igitur haec cum 
sphaera comparemus. 

Sit enim sphaera, cuius centrum «o, οὐ unum quodpiam Prop. 
horum quinque polyedrorum, cuius tota superficies sphaerae 





πρῶτον BS, & A 43. dvo x«l ἐξηχοντιέδρων A(B), coniunx. S 
14. x B, εἴχοσι AS 46. δύο x«l ἐγενηχοντάεδρον AB, δυοχαιεννενη- 
xovtdtdQov 8 47. χαὶ om, AS, add. B. 8E A 49. ιγ΄ 85 


Εἰ, τρισκαίδεχα o Parisino 2368 descripsit Waitzius, P A, τρέα B 
49. 20. ἤτοι — ὄντα ἢ interpolatori tribuit Hu — 38. συγχρένομεν B 
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φάνειαν τῇ τῆς 24 σφαίρας' λέγω ὅτι μείζων ovi» ἢ 

σφαῖρα. 

Νοείσϑω γὰρ εἰς τὸ πολύεδρον ἐγγεγραμμένη σφαῖρα, 
ὥστε τῶν περιεχόντων ἐπιπέδων ἅπτεσθαι" μείζων ἄρα 
ἐστὶν ἡ τοῦ πολυέδρου ἐπιφάνεια τῆς ἐπιφανείας τῆς ἐγ-- 5 
γεγραμμένης σφαίρας" περιέχει γὰρ αὐτήν. ἀλλ᾽ ἡ τοῦ 
ποηλυέδρου ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν τῇ τῆς 44 σφαίρας ἐπιφα- 
vele, ὥστε xai ἡ τῆς 44 σφαίρας ἐπιφάνεια μείζων ἐστὶν 
τῆς ἐπιφανείας τῆς ἐγγεγραμμένης τῷ πολυέδρῳ σφαίρας" 
καὶ ἡ ἐχ τοῦ κέντρου ἄρα τῆς Α σ(αΐρας μείζων ἐστὶν 10 
τῆς ἐκ τοῦ χέντρου τῆς ἐγγεγραμμένης σφαίρας. ἴση δὲ 
7 τῆς 4 σφαίρας ἐπιφάνεια τῇ τοῦ πολυέδρου ἐπιφανείᾳ" 

ὁ ἄρα χῶνος ὁ βάσιν μὲν ἔχων κύκλον ἴσον τῇ ἐπιφανείᾳ 
τῆς «Α΄ σφαίρας, ὕψος δὲ ἴσον τῇ ἐχ τοῦ χέντρου τῆς À σφαί- 
ρας, μείζων ἐστὶν τῆς πυραμίδος τῆς βάσιν ἐχούσης εὐθϑύ- 15 
γραμμον τὸ ἴσον τῇ τοῦ πολυέδρου ἐπιφανείᾳ καὶ ὕψος 
τὴν ἐχ τοῦ κέντρου τῆς ἐγγεγραμμένης αὐτῷ σφαίρας. 
ἀλλ᾽ ὁ μὲν κῶνος ἴσος ἐστὶν τῇ «4 σφαίρᾳ (τοῦτο γὰρ x 
τῶν ὑπ᾽ Ζρχιμήδους δεδειγμένων ἐν τῷ περὶ σφαίρας καὶ 
κυλίνδρου xai τῶν ἄλλων ὑφ᾽ ἡμῶν ὑποτεταγμένων λημ-- 20 
μάτων ἐστὲ φανερόν), vj δὲ πυραμὶς ἴση τῷ πολυέδρῳ " 
μείζων ἄρα καὶ ἡ .4 σφαῖρα τοῦ ὑποκειμένου :τολυέδρου. 

39 x. Ἔχει δέ τινα σύγκρισιν καὶ ταῦτα τὰ ε΄ σχήματα 

πρὸς ἄλληλα, περὶ ἧς ὕστερον ἐπισχεψόμεϑα- δείκνυται 

γὰρ ὑποχειμένων ἴσων τῶν ἐπιφανειῶν τὸ πολυεδρότερον 25 

ἀεὶ καὶ μεῖζον. οἷον τὸ μὲν εἰκοσάεδρον τοῦ δωδεκαέδρου, 

τὸ δὲ δωδεκάεδρον τοῦ ὀχταέδρου, καὶ ὁμοίως τὸ μὲν 
ὀχτάεδρον τοῦ κύβου, ὁ δὲ κύβος τῆς πυραμίδος" ὅμοιον 
γάρ τι πέπονθεν τὰ στερεὰ ταῦτα τοῖς ἐπιπέδοις πολυ- 

yovoig* xai γὰρ ἐπ᾽ ἐχείνων, ὁπότε τὰς περιμέτρους ἴσας 30 


4. τῇ τῆς 4 σφαίρας ἕω auctore Co, τῇ om. AB, unde τῇ « σφαέρᾳ 
Paris, 2368 (S) Ei 5. ἐπιφάνεια τῆι ἐπιφανεέαι AB, corr. S 7. 4 
om .B! Εἰ΄Ὃ 142. 4 om. Εἰ 18. ὁ τὴν βάσιν A, sed τὴν del. prima 
m. xuxiov ΑΒ Ei, κύχλου BS τὸ ante ἴσον add. ABS, del. Ei 
44. 45. ὕψος — σφαέρας add. Ei 45. τῆς (ante πυραμέδος) om. Ei 
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superficiei aequalis sit; dico sphaeram maiorem esse po- 
lyedro. 

Fingatur enim po- 
lyedro inscripta sphae- 
ra, quae plana polve- 
dri tangat; ergo super- 


ficies polyedri maior 
/. N ] est superficie sphaerae 
DAN inscriptae, — quoniam 
hanc complectitur illa. 
Sed ex hypothesi polyedri superficies aequalis est sphaerae a 
superficiei, ita ut sphaerae «o superficies maior sit superficie 
sphaerae polyedro inscriptae; ergo etiam radius sphaerae ἃ 
maior est radio sphaerae inscriptae. Sed sphaerae « superficies 
aequalis est superficiei polyedri; ergo conus basim habens 
cireulum aequalem superficiei sphaerae α et altitudinem radio 
sphaerae a aequalem maior est pyramide cuius basis cst 
reclilineum aequale superficiei polvedri et altitudo radius 
sphaerae polyedro inscriptae. Sed conus ille aequalis est 
sphaerae α —— hoc enim et ex iis quae Archimedes in libro 
de sphaera et cylindro primo-propos. ὅδ᾽ et 56 demonstravit 
et ex his quae sequuntur lemmatis a nobis subiunctis :pro- 
pos. 20 sqq.) apparet — et pyramis illa polvedro acqualis 
(id quod ex elem. 12, 6 sequitur); ergo sphaera «& maior est 
eo quod supra posuimus polvedro. 

XX. Sed est etiam quacdam horum quinque polvedrorum 
inter se comparatio, de qua infra videbimus (cap. 72 sqq.). 
Etenim, si aequales polyedrorum superficies supponantur, de- 
tponstratur semper id quod plures bases habeat maius esse, 
velut icosaedrum maius dodecaedro, et dodecaedrum octa- 
edro, et similiter octaedrum cubo, et cubum pyramide. Nam 
simile quid in his solidis contingit atque in planis polvgonis, 
quoniam in illis quoque, si aequales perimetros habebant, 


Z 
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τὴν βάσιν AB, corr. Paris. 2868 S 30. ἄλλων B!, ἄλλως ABSS Fi 
33. x At in marg. (BS) ?4. ἐπισχεψώμεθα A! ex ἐπισχεψόμεϑα 
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 &lyev, ἀεὶ μεῖζον ἀπεδείκνυτο τὸ τιολυγωνότερον, xai τεάν- 
των ὃ κύκλος μεΐζων, ὥσπερ ἐδείχϑη νῦν τῶν πολυέδρων 

40 ἡ σφαῖρα. τιρόδηλον δ᾽ ὅτι xai ὁ κῶνος καὶ ὁ κύλινδρος 
ἑκάτερος ὃ ἴσην ἔχων ἐπιφάνειαν τῇ τῆς σφαίρας ἐλάσσων 
ἐστὶν αὐτῆς. ὁ μὲν γὰρ κῶνος ὁ βάσιν ἔχων ἴσην τῇ ἐπε- 5 
φανείᾳ τῆς σφαίρας, ὅλην δὲ τὴν ἐπιφάνειαν μείζονα τὴς 
ἐπιφανείας τῆς σφαίρας, ἴσος αὐτῇ καταλαμβάνεται, ὅταν 
τὸ ὕψος αὐτοῦ ἴσον ἢ τῇ ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας, ὁ 
δὲ κύλινδρος ὁ τὴν αὐτὴν βάσιν ἔχων τῷ κώνῳ, ἣ ἐστιν 
ἴση τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ τὸ γ΄ voi ἄξονος 10 
τοῦ κώνου, καὶ ἴσος ὧν τῷ κώνῳ, ἴσος εὑρίσκεται xai τῇ 
σφαίρᾳ μείζονα τὴν ἐπιφάνειαν ἔχων αὐτῆς αἱ γὰρ δίο 
βάσεις αὐτοῦ τῆς βάσεως τοῦ κώνου, τουτέστιν τῆς ἐπε- 
φανείας τῆς ἀφαΐέρας, διπλασίους εἰαίΐίν, ὥστε ὕταν ἑχάτε- 
ρον τῶν σχημάτων ἴσην ἔχῃ τὴν ἐπιφάνειαν τὴ τῆς σφαέρας, 15 
εότ᾽ ἐξ ἀνάγχης ἡ σφαῖρα ἑκατέρου σχήματος μείζων ἐστίν. 

41 Τοσαῦτα μὲν οὖν περὶ τῆς συγκρίσεως τῆς σφαΐέρας 
πρὸς τὰ εἶ σχήματα καὶ τὸν κῶνον xci κύλινδρον, τὰ 
δ᾽ ὑπὸ τοῦ ρχιμήδους, ὡς εἴρηται, δειχϑέντα καὶ ἄλλως 
ἀποδείξομεν, προγράψαντες ὅσα εἰς τὰς ἀποδείξεις αὐτῶν 20 
συντείνει λημμάτια. . 

42 (a ] . Ημικύχλιον τὸ ἐπὶ τῆς .4B διαμέτρου καὶ τυ- 
χοῦσαι ἐπὶ τὴν διάμετρον κάϑετοι αἱ ΓΖά EZ, καὶ ἐφα- 
πτομένη ἡ DE: ὅτι τὸ δὶς ὑπὸ ΖΕΓ᾽ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 
ALB. AZ. 25 

Ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E κάϑετος ἐπὶ τὴν L4 ἡ EH, xoi 
ληφϑέντος τοῦ € χέντρου ἐπεζεύχϑω ἡ ΕΘ. ἐπεὶ οὖν 
ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ ΓΕΘ τῇ ὑπὸ ΖΕΗ ἐστὶν ἴση, κοινῆς ἀφαιρε- 
ϑείσης τῆς ὑπὸ HEO ἔσται λοιπὴ ἡ ὑπὸ ΓΕΗ͂ τῇ ὑπιὺ 
ΖΕΘ ἴση. ἀλλὰ καὶ ὀρϑὲ ἣ Z τῇ H iom: ἰσογώνιον ἄρα 30 

4. τῇ τῆς σφαίρας Hw, τῆι σφαίραι ABS, τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαί- 
o«g Ei 40. τὸ f^ A, τὸ roíroy BS 44. διπλασίους A! ex διπλα- 
σέυυ 43. τῇ add. Hu (τῇ ἐπιφανείς add. Ei) 20. ὅσα posl αὐτῶν 
transpos. S Ei — 21. λημμάτι" Al!, α add. ΑΞ 32. «' add. Hu (quo- 
niam lemmata huius secundae quinti libri partis a scriptore seorsum 
numerantur) 
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semper maius demoustrabatur id quod plures angulos habe- 
bat 'propos. /;, et omnibus polygonis maior circulus (pro- 
pos. 2), sicut polyedris sphaeram »aiorem esse statim osten- 
dimus. Apparet etiam 

et conum οὐ cylindrum, si uterque aequalem super- POP. 

ficiem ac sphaera habeat, eàdem minorem esse. 
Nam conus cuius basis superliciei sphaerae aequalis est (lota 
igitur superficies maior superficie sphaerae;, aequalis sphae- 
rae deprehenditur, si altitudinem radio sphaerae aequalem 
habeat (propter Archim. de sphaer. et cyl. I, ὅδ. 56, ; cvlindrus 
aulem eandem cum eo cono basim habens :quae cst super- 
fieiei sphaerae aequalis), altitudinem autem coni axis tertiam 
partem, quoniam aequalis est cono (ibid. 56. 57) sphaerae 
eliam aequalis invenitur, cum tamen maiorem cà superficiem 
habeat (namque, u£ curvam superficiem | omitllumus, | ipsae 
duae bases cylindri duplae sunt baseos coni, id est super- 
ficii sphaerae); itaque si et conus et cylindrus aequalem ac 
sphaera superficiem habeat, utroque sphaeram maiorem esse 
necesse est. 

Haec igitur de sphaerae euim quinque polyedris et cono 
et cylindro comparatione; eadem autem quae ab Archimede, 
ut diximus, demonstrata sunt nos alia ratione ostendemus 
praemissis lemmatis quaecunque. ad eam demonsuationem 
adhibentur. 

(Lemma 1). Sit semicirculus diametro αβ, οἱ quae- Prop. 
libet ad diametrum ducantur. perpendiculares yó εζ, et tan- 

sens ye; dico esse 2 ζε: 6y — 


7, ap - óc. 
BN Ducatur a puncto ε ad rec- 
᾿ς lam yÓ perpendicularis δὴ, et 
MD LEES sumpto centro J iungatur &J. 
7 ——.--——— 
γα 


N recto. rel aequalis est, com- 
/ ἢ . muni sublato angulo ηεϑ' restat 
"4 angulus yer aequalis angulo ϑεξ. 
Sed quia etiam anguli 7 C, ut 


^ 7 lam quia rectus angulus γεϑ 
| 
l 
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τὸ ΓΕΗ͂ τρίγωνον τῷ ΖΕΘ τριγώνῳ" ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΖΕ 
πρὸς ΕΘ, j ΗΕ πρὸς ΕΓ τὸ ἄρα ὑπὸ ΖΕΓ ἴσον ἐσεὶν 
τῷ ὑπὸ OEH, ὥστε καὶ τὸ δὶς ὑπὸ ΖΕΓ τῷ δὶς ὑπὸ 

OEH ἐστὶν ἴσον. ἀλλὰ τῷ δὶς ὑπὸ GEH ἴσον ἐστὶν τὸ 

ὑπὸ .1Β 4Z (ἴση γάρ ἐστιν ἡ ΗΕ τῇ 42)" xai τὸ δὶς 5 
ὑπὸ ΖΕ ΕΓ ἄρα ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ 4B AZ, ὥστε καὶ τὸ 

ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς EZ 4Ή xai τῆς ΓΕ ἴσον ἐστὶν τῷ 

ὑπὸ .4B AZ. 

43 xo' (8). Ἔστωσαν δὴ πάλιν ἐπὶ τὴν διάμετρον τυχοῖσαι 
κάϑετοι αἱ ΓΔ EZ, καὶ ἡ EOT ἐφατιτομένη τοῦ ἡμικυ- 10 
χλίου, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ΓΘ τῇ OE: ὅτι τὸ ὑπὸ 4B AZ 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΓΔ -EZ καὶ τῆς ΓΕ. 


γ-.. κα y δ ς 
€ | ΠῚ 
CS Δ 

d $ x t^^ D ] n 4 

"Hy9v κάϑετος ἡ OK καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ 4HE. ἐπεὶ 
παράλληλοί εἰσιν αἱ ΓΙ OK ΕΖ, καὶ διπλῆ ἐστιν ἡ ΓΕ 
τῆς ΕΘ, διπλῆ ἐστιν καὶ ἡ μὲν 4 τῆς ΘΗ, ἡ δὲ ΕΖ τῆς 15 
HK, ὥστε καὶ συναμφότερος ἣ 4 ΕΖ τῆς OK ἐστὶν δι- 
πλῆ. διὰ δὲ τὸ προδειχϑὲν τὸ δὶς ὑπὸ KOT ἴσον ἐστὶν 
τῷ ὑπὸ .48Β.43Κ. καὶ τὰ διπλάσια - τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
ἄρα τῆς l4 EZ καὶ τῆς ΓῈ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ .4B AZ. 

44 χβ' (q'). Ἔστω πάλιν τὸ ἡμικύχλιον καὶ τυχοῦσα ἣ ΓΕ 10 

καὶ κάϑετοι αἱ Γ.Ὶ ΕΖ' ὅτι τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς Γ.Π 
EZ καὶ τῆς ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ iz τε τῆς .1Ζ 
xai τῆς ὑποτεινούσης περιφέρειαν, ἥ ἐστιν μετὰ τῆς TE 
ἡμιχυχλίου. 

'Προσαναγεγράφϑω ὁ κύχλος, καὶ ἔστω διάμετρος αὐ- 25 
τοῦ ἡ ΓΘ, καὶ ἐχβληϑείσης τῆς DA ἐπὶ τὸ K χάϑετος 
ἐπ᾽ αὐτὴν ἡ EH, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΕΘ EK. ἐπεὶ ἡ 





4. tdi A! ex τὸ (ilem τῷ B Puris. 2368, scd τὸ 85, τὸ δὶς ὑπὸ 
GET Εἰ — 4. 5. τὸ ὑπὸ AB, τῷ ὑπὸ S Εἰ 5. post 4H. ./Z τορο- 
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recti, aequales sunt, triangulum igitur yen simile est trian- 
gulo ϑεζ; est igitur 
Le : ε9 25 ne : cy, ilaque C6-6e7 — Je. er, sive 
$Le-&y — 996-sy. Sed cst 99ε.δὴ - off. ὃδζ (quia 
236 — a, et δὴ 2 δ ; ergo etiam 
2L6.ey 2 αβ' δξ, sive ἰδὴ -- Ce)ey — afl. óL. 


XNI (2). Sint rursus ad diametrum «ductae. quaelibet Prop. 


perpendiculares yd ez, et recta yJe tangens semicirculum, 
ita ut sit y9 — Je; dico esse ap - 0C 2 í(yÓ -- εἴγε. 

Ducatur perpendicularis 9x, οἱ iungatur recta ὅδῆηε. 
Quoniam parallelae sunt yÓ 9x εζ, οἱ γὲ 2 99e, ost etiam 
propter. triangulorum. similitudines 9d τε 995. et εἴ — ϑηχ, 
itaque etiam 

yd -- εἶ Ξε 29x. Sed propter superius lemma est 9 x9 . 97 
— αβ΄ ὄχ; atque item dupla, id est 

2x9 -.ys 2 αβ. δῖ; ergo est 

(yÓ -- εἴ γε — αβ. δ΄. 

XXII (5). 
γε, et diametro a8 perpendiculares 7d εἴ; dico rectangulum 
(yÓ 4- Ἐ εἴ γε aequale esse rectangulo quod rectà à7 et eà con- 
linetur quae cireumferentiam unà 
cum circumferentia ye semicir- 
culum efficientem subtendit 1). 

Compleatur circulus sitque 
diametrus eius y9, et produ- 
catur yó ad x punctum circum- 
ferentiae, et ad. eam perpen- 
dicularis ducatur £5, et iun- 
gantur &e9 «cx. Quoniam a6 





4! Ad Graecum ἡμειχυχλέου apparet supplendum esse περιφέρεια. 
Ipsa autem scriptoris verba, quae primo obscuriora videantur, clara 
quasi luce collustrantur, simulatque ex constructione circumferentias 
γε ἃ t9 semicirculum efficere cognovimus. 


tunt ἐστιν ΑΒ. 9. χα A! in marg. BS, β΄ add. Hu δὴ ABS, δὲ 
Εἰ 410. xe) HEGF A!, corr. A? 40. AB A! in marg. (BS,, γ΄ add. 
Hu τὸ om. Εἰ 25. προσαναπληρώσϑω (voluit προσαναπεπληρώ- 


σϑω Ei auctore Co 


Sit rursus semicirculus, et ducatur. quaelibet P 


rop. 
23 
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AB τὴν ΓΚ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει, ἴση dosi» ἢ L4 τῇ AK. 
ἀλλὰ xai ἡ H4 τῇ ΕΖ ἐσεὶν ἴση: 5 HK ἄρα συναμφο- 
τέρῳ τῇ l'4 EZ ἐστὶν ἴση [ἡ δὲ 4Z τῇ HE]. ἡ δὲ τὴν 
λοιπὴν ὑποτείνουσα τοῦ ΓΕΘ ἡμικυκλίου ἐσεὶν ἡ ΕΘ. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ μὲν Κὶ γωνία τῇ Θ, ἡ δὲ ὑπὸ ΘΕΓ ὃ 
ἐν τῷ ἡμικυκλίῳ γωνία ὀρϑὴ ἴση ἐστὶν τῇ Η, ἰσογώνια 
ἄρα ἐστὶν τὰ GEL KEH τρίγωνα᾿ ἔστιν ἄρα ὡς $ OE 
πρὸς ΕΓ, 5; ΚΗ πρὸς ΗΕ᾿ τὸ ἄρα ὑπὸ τῆς OE καὶ τῆς 
EH, τουτέσειν τῆς 4Z, ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ τῶν HK ΓῈ, 
τουτέφειν τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου sf; D4 EZ καὶ τῆς ΓΕ. 10 

45 xy (δ). Kai ἐκ τούτου φανερὸν ὅτι, ἐὰν ἡμικυκλέου 
τινὸς ὡς τοῦ 41 περιφέρειά τις ὡς ἡ MEA διαιρεϑῇ 
εἰς ὑποσαοῦν ἴσα xai ἐπιζευχϑῶσιν εὐθεῖαι, αἱ ὑπὸ τῶν 
ἐπιζευχϑεισῶν τῶν ΜΕ EZ ZU UH HA κατὰ τὴν περὲ 
ἄξονα τὴν ΑΒ στροφὴν γινόμεναι ἐπιφάνειαι ἴσαι εἰσὲν 15 
κύχλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται, ἐπιζευχϑείσης τῆς 
ΕΒ, τὸ ὑπὸ EB .40. 

Ἡ μὲν γὰρ ὑπὸ τῆς ΗΔ γινομένη ἐπιφάνεια ἴση ἐστὲν 
χύχλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς ΗΚ 46 καὶ τῆς HA [ὧν μέση ἀνάλογόν ἐστιν ἡ ἐκ τοῦ 20 
xévtgov τοῦ εἰρημένου κύκλου]. λέγει γὰρ ρχιμήδης ὅτε 
“᾿ῤξὰν κῶνος ἐσοσκελὴς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῇ βάσει, 
τῇ μεταξὺ τῶν τταραλλήλων ἐπιπέδων ἐπιφανείᾳ τοῦ χώ- 
vov, ἴσος ἐστὶν κύκλος Ot ἡ ἐκ τοῦ κέντρου μέσον λόγον 
ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κώνου τῆς μεταξὺ τῶν παραλλήλων 25 
ἐπιπέδων καὶ τῆς ἴσης ἀμφοτέραις ταῖς ἐκ τῶν κέντρων 
τῶν χύκλων τῶν ἐν τοῖς παραλλήλοις ἐπιπέδοις". ὥστε 
5 ὑπὸ τῆς H4 γινομένη ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν κύκλῳ οὗ ἡ 

4. ἡ H4 Alex ἡ Ν4 3. ἡ δὲ — HE interpolatori tribuit Hu 
τὴ € BS, τῆι HC Δ 4. τοῦ Ei pro τὸ 9. τῶν Ei pro τῆς 
40, τῆς l'4EZ AS, distinx. B 41. KT. A! in marg. (BS), δ΄ add. 
Hu 48. ἐπιφανειας xol εἰσὶν A(B),. ἐπιφανείας καὶ εἰσὶν ἐν S, 
corr. Εἰ auctore Co 20. 94. ὧν μέση — χύχλου interpolatori tri- 
buit Hu 34. ὁ anle "Aoxiu. add. B!, del. B3, item p. 368, 31 


24. ὁ ante χύχλος add. S Ei (invitis AB alque ipso Archimede? 
25. τῆς te πλευρᾶς Archim. 
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ipsam yx ad rectos angulos secat, aequales sunt γὺ óx 
(elem. 5, 3). Sed etiam ηὖ εἴ aequales sunt; ergo est yx — 
γὸ τ 6G. Sed ea quae circumferentiam semicirculum ye3 
complentem subtendit est &9. Iam quia anguli x 9 aequales 
sunt (elem. 5, 21), itemque angulus γεϑ, ut in semicirculo, 
aequalis est recto xe, similia igitur sunt triangula Jey xe. 
Ergo est Je : ey 25 x7: 56; itaque 

9ε.η8 — xn.&y. Et est ne — OL, et xij — yÓ -r- eC; ergo 

(yd - εἴ γε — 06-63. 

XXIII (4j. Atque ex his manifestum est, si semicirculi, 
velut «8», circumferentiae pars quaedam, velut αγδ, in 
quotcunque aequales partes dividatur rectaeque, velut a& && 
Cy yn ηδ, iungantur, eas superficies, quas hae rectae con- 
versione cirea axem af? cfficiunt, aequales esse cireulo, cuius 
radii quadratum (iunctà ef; aequale est rectangulo ἐβ : αϑ. 

Nam superficies, 
quam 7zÓ efficit, ae- 
qualis est circulo, cu- 
ius radii quadratum 
aequat — rectangulum 
(gx -- 09)g0, τὰ est 
circulo, cuius radius 
media — proportionalis 
est. rectarum yx - 09 
οἱ ηδ'΄). Docet enim Archimedes (de sphaer. et cyl. I, 17): 
"si conus isosceles plano secetur basi parallelo, coni super- 
ficiei, quae inter parallela plana interiicitur, aequalis est 
cireulus, cuius radius media proportionalis est inter coni la- 
tus, quod interiicitur inter parallela plana, et rectam aequa- 
lem summae radiorum circulorum qui in parallelis sunt pla- 
nis". [taque superficies, quam ηδ efficit, aequalis est cir- 





Ἢ Significemus radium eius de quo agitur circuli nota 7; ergo Pappus 
ponit 2? τὸ (gx ὁ 039:gd, itemque Archimedes ηδ Q9 αἱ: ἢν ἃ 5, 
quae Graece sic dici poterant: τουτέστιν χύχλῳ οὐ ἡ ἐχ τοῦ χέντρου 
μέση ἀνάλογόν ἐστιν cet. (velut Latinis verhis perspicuitatis causa supra 
expressimus), neque vero ea ratione quam in Graeco contextu inter- 
polator secutus est. 


Prop. 
33 
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éx τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς HK 46 
χαὶ τῆς H4, ὕπερ ἐδείχϑη τῷ ὑπὸ EB KO ἴσον. ἡ δὲ 
ὑπὸ τῆς DH ὁμοίως ἴση ἐστὶν κύκλῳ οὗ ἡ ἐχ τοῦ κένερου 
δύναται τὸ ὑπὸ EB AK [καὶ γὰρ τοῦ κύχλου προσανα-- 
πληρουμένοι καὶ τῆς ἴσης τῇ ΕΒ εἰς τὸν κύκλον ἐναρμο- ὃ 
ζομένης διὰ τοῦ Η γίνεται τὸ ὑπ᾽ αὐτῆς καὶ τῆς 41K ἴσον 
TQ 70 συναμφοτέρου 
τῆς ΓΑ͂ HK xai τῆς 
ΓΗ. | δὲ ὑπὸ τῆς 
EZ ἴση ἐστὶν κύκλῳ 10 
οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου 
δύναται τὸ ὑπὸ ΕΒ 
«y i Xx ^» MN: τοῦτο γὰρ ἔσον 
τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου 

τῆς ΕΝ ZM καὶ τῆς EZ], καὶ ἐπὶ τῶν ἑξῆς τὰ αὐτά. ι5 
καὶ ἡ ὑπὸ τῆς ἐσχάτης τῆς J4E κωνικὴ ἐπιφάνεια γινο- 
μένη ἴση ἐστὶν χύκλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ 
EB ΑΝ, ὅπερ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΕΝ (καὶ γὰρ ἰσογώ- 
νιά ἐστιν τὰ ΔΕΒ AEN τρίγωνα, xai ἡ ὑπὸ τῆς «4 γι- 
γνομένη ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν κύχλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου 20 
δύναται τὸ ὑπὸ J4EN: xai τοῦτο γὰρ ᾿Ἰρχιμήδης ἀπέδει- 
ξεν). xai jj ὑγὸ πασῶν ἄρα τῶν 4H ΗΓ ΓΖ ΖΕ EA γι- 
vouévy σύνϑετος ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν κύχλῳ οὗ ἡ ἐχ τοῦ 
χέντρου δύναται τὸ ὑπὸ EB .4O. 

fov δὲ ὅτε καὶ ἐὰν ἡ ὕλη τοῦ ἡμικυκλίου περεφέ- 25 
θρεια εἰς ἴσα διαιρεϑῇ, ὧν μία ἐστὶν ἡ 4E, καὶ ἐπιζευχϑῶ- 
σιν εὐθεῖαι, ἡ γινομένη ὑπὸ πασῶν τῶν tob πολυγώνου 
σιλευρῶν ἐπιφάνεια χατὰ τὴν ὁμοίαν στροφὴν ἴση ἐστὶν 
κύχλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δίναται τὸ ὑπὸ ΕΒΑ͂. 





— —À — 





— 


4. τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου — ἃ. ϑύναται om. S, quorum verborum 
loco add. Ei ro ὑπὸ EB OK, ἡ dà ὑπὸ τῆς ΠΓ γινομένη ἐπιφάνεια 
ἴση ἐστὶ κύχλῳ οὗ ἡ ix τοῦ κέντρου δύναται &. χαὶ γὰρ — 4δ. x«l 


τὴς EZ interpolatori tribuit Hu 5. τῇ EB Ei auctore Co pro τῆς 
EB 8. 9. χαὶ τῆς ΓΝ ABS, corr. Co 9. 40. ὑπὸ τῆς EZ Hu pro 
ὑπὸ τῆς TZ 43. δύναται τὸν ὑπὸ AB, corr. S ᾽ 49. post 4EN 


add. NEB ABS, del. Hu. post ὑπὸ τῆς ΑΕ add. Ν καὶ γὰρ ἰσογώ- 
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eulo, cuius radii quadratum aequat rectangulum (rx 4- δϑ)ηδ, 
id est, ut superiore lemmate demonstravimus, rectangulum 
xJ.eQ*"). Similiter superficies, quam γῃ efficit, aequalis 
est circulo, cuius radii quadratum aequat rectangulum 4x-efj, 
οἱ eadem ratione in reliquis. Εἰ superficies conica, quam 
ultima «e efficit, aequalis est circulo, cuius radii quadratum 
aequat rectangulum a».e, quod quidem rectangulo ae-ev 
aequale est (nam propter triangulorum aeg a»e similitudi- 
nem est a£: &f ze av: ἐν, et superficies, quam ae efficit, 
aequalis est circulo, cuius radii quadratum aequat rectan- 
gulum αδ'ὲν, ut Archimedes /. c. propos. 15 demonstravit. 
Ergo superficies, quam omnes δὴ zy γζ Ce δα efficiunt, com- 
posita aequalis est circulo, cuius radii quadratum aequat 
"rectangulum ef-a3. 

Àc manifestum est, 
δὶ tota semicirculi cir- 
cumferentia in aequales 
partes dividatur, qua- 
rum una sit ae, et rec- 
tae, μὲ supra, iungan- 
tur, superficiem, quam 
omnia polygoni latera 
simili conversione effi- 
ciunt, aequalem esse circulo, cuius radii quadratum aequat 
rectangulum εβ'βα. 

Atque item apparet rectam. 8&8. aequalem esse. diametro 
circuli eidem polygono inscripti; nam si ez contactüs puncto 
9 ad centrum duxerimus θη, haec ipsi eB parallela est ; 





**) Facile apparet rectam quae hic ponitur ef respondere illi ε9 
in superiore lemmate; est enim a& — ηδ, itaque, ut generaliter dictum 
est propositione 32, ipsa est recta «8 "quae circumferentiam uná cum 
circumferentia ;d semicirculum efficientem subtendit". Quae Graecus 
scriptor tamquam consentanea omisit; interpolator autem paulo post, 
alieno scilicet loco, demonstrationem quandam similem inculcavit. 


via ἔστιν À, sed del. prima m. $7. εὐθεῖαι add. Ei γιγνομένη 
Α, corr. BS 
Pappus I. 24 
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46 χδ' (s). Διῃρήσθω δὲ πάλιν ἡ τοῦ ἡμικυκλέου πιδρε- 
φέρεια εἰς ἴσα ὁποσαοῦν, ἀφ᾽ ὧν ἐφαπεόμεναι ἤχϑωϑσαν, 
ὡς καταγέγραπταε' ὅτε αἱ ὑπὸ τῶν I4 dE EZ ΖΗ ΗΘ 
γενόμεναι ἐπιφάνειαι κατὰ τὴν ὁμοίαν στροφὴν ἔσαι εἰσὲν 
κύκλῳ ov 5j ἐκ τοῦ κένερου ἐστὶν ἣ 418. 5 





Κάϑετοι ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν 4 EZ H ἐπὶ τὴν διά- 
μετρον. διὰ δὴ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΓΞ τῇ ΞΖ4 καὶ καϑέ- 
τους τὰς ΓΑ͂ Ω4Κ, τὸ ὑπὸ ΒΑΚ ἴσυν ἐστὶν τῷ ὑπὸ συν-- 
αμφοτέρου τῆς ΓΑ͂ 4“33Κ καὶ τῆς Lf: τοῦτο γὰρ β' ϑεω- 
ρήματι προδέδειχται. ἀλλὰ ἡ ὑπὸ τῆς ΓΖ γινομένη ἐπι-- 10 
φάνεια ἴσῃ ἐστὶν κύχλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
ὑχὸ συναμφοτέρου τῆς ΓΑ͂ 4K καὶ τῆς L4 διὰ τὸ αὐτὸ 
Zoyuujdovo ιζ΄ ϑεώρημα' xai Ó κύκλος ἄρα οὗ ἡ ἐκ τοῦ 
κένερου δύναται τὸ ὑπὸ ΒΑ͂Κ ἴσος ἐστὶν τῇ ὑπὸ τῆς ΓΩ͂ 
γινομένῃ ἐπιφανείᾳ. ὁμοίως δὲ καὶ ὃ κύχλος οὗ ἡ ἐχ τοῦ 15 
χέντρου δύναται τὸ ὑπὸ 4B ΚΑΙ, διὰ τὸ ἴσην εἶναι πάλιν 
τὴν 40 τῇ ΟΕ, ἴσος ἐσεὶν τῇ ὑπὸ τῆς AE γινομένῃ ἐπι- 


φανείᾳ, xai ἐπὶ τῶν ἑξῆς τὰ αὐτά. καὶ ὁ κύκλος ἄρα οὗ 


. Και At in marg. (BS), ε΄ add. Hu δὴ B!, sed δὲ restituit B? 

6. τῶν ZE ZH A, distinx. BS 8. τὰς PAAK et 9. τῆς PAAHK A, 
distinx. BS 9. βΊ Br AB, 8 y S, τῷ δευτέρῳ Εἰ (conf. adnot. ad 
p. 362, 33) - 4140. γινομένης AB, corr. 8 * 1418. TZ AB cod. Co, 
ἑπτακαιϑέχατον S Ei (ex edit. Basil. «c' voluit Co) 45. γινομένη 
ἐπιφάνεια A, corr. BS 46. διὰ τὸ S, διὰ rov AB 41. τὴν 46. O 
τῆς ΕΑ, τὴν d ὁ τῆς ε BS, corr. Co 47. 48. γινομένη ἐπιφανεία A, 
corr. BS 
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itaque οὗ triangulorum asB αϑὴ similitudinem est e8 2 233 
z 205, id est aequalis diametro circuli polygono inscripti ἢ. 

XXIV (δ). Rursus semicirculi circumferentia in quot- Prop. 
eunque aequales partes dividatur, a quibus tangentes du- H 
cantur, ut in figura descriptum est; dico superficiem, quam 
rectae γὲ δὲ εζ Cn n9 simili conversione efficiunt, aequalem 
esse circulo, cuius radius est of. 

À punctis à & C ἡ perpendiculares ducantur ad diame- 
trum. lam quia est »$ — £0"), et perpendiculares sunt γα 
ὄχ, est igitur αβ' ox — (ya -- Óx)yd, id quod supra theo- 
remate 2 (propos. 21) demonstravimus. Sed superficies, 
quam γδ efficit, aequalis est circulo, cuius radii quadratum 
aequat rectangulum (γα -4- Óx)yÓ propter idem, quod modo 
citacinnus, Archimedis theorema?) decimum septimum; ergo 
etiam circulus, cuius radii quadratum aequat rectangulum 
af.acx aequalis est superficiei, quam »ó efficit. Similiter 
etiam circulus, cuius radii quadratum aequat rectangulum 
af.xÀ, quia rursus est do — oe, et perpendiculares sunt ὄχ 
&À, aequalis est superficiei, quam δὲ efficit, et eadem ra- 
tione in reliquis. Nam sí unum latus, velut && in figura ad- 
scripta, diametro af? parallelum sit, rursus propter super(us 
theorema 2 est a - Àu z (Ae -- Cj)et — 2λε. 6C, οἱ propler 
Archimedis theorema 14 superficies, quam εἶ efficit, aequalis 
est circulo, cuius radii quadratum aequat rectangulum 248: εξ, 


4) Haec auctore Commandino :/cuius vide commentarios ad propos. 
44) addidimus propter eum Pappi locum qui infra cap. 68 legilur, ubi 
verbis διὰ τὸ δ΄ ϑεώρημα haec ipsa quae supra restituimus, in nostris 
codicibus deperdita, citantur. Vel idem etiam ea ratione quam scriptor 
lemmatis XXV breviter attigit (vide ibi adnot. **) demonstreri polest. 


*) Hoc e Graeci scriptoris sententia sic demonstrandum esse vide- 
tur. Sumatur semicirculi centrum zr, et ducantur yz £z ὅπ oz. lam 
primum ex arcuum e£ £o aequalitate efficitur angulos ἀπὲ ἔπο inter 
se aequales esse (elem. ἃ, 37). Tum angulos «zy £y, itemque ἐπ 
οπᾶ aequales esse demonstratur ex elem. 6, 7; esl igitur 4, γπὲ — 
ὁ  απὲ, οἱ ἰ ὅπξ τῷ 1 [ £o, itaque /[,y2£— [ ὅπξ. Ergo propler 
elem. 4, 36 est γξ — 9t. 


4) Θεώρημα scriptor ἀπὸ τοῦ χοινοῦ posuit pro πρότασιν; nam 
inter has 47 Archimedis propositiones sunt problemata 5, theoremala 12. 
Conf. supra p. 80, 7 sqq. 

24* 
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ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶν ἡ 4B ἴσος ἐστὶν τῇ ὑπὸ πασῶν 
τῶν ΓΩ 4E EZ ZH HO γινομένῃ ἐπιφανείᾳ. 

κε΄. Ἢ οὕτως τὸ αὐτό. ἐγγεγράφϑω τὸ 4ΓΔΈΖΗΘΒ 
πολύγωνον εἰς ἕτερον ἡμικύκλιον περὲ τὸ αὐτὸ κένερον, 





4 x 04 v 4^ 

xai ἔστω αὐτοῦ διάμετρος 7) PX, xai κάϑετοι ὁμοίως ἤχϑω- 5 
cav: γένεται δὴ διπλῆ ἡ μὲν ΓΩ͂ τῆς ΓΡ, ἡ δὲ ΗΘ τῆς 
ΘΣ διὰ τὸ προκείμενον, καὶ διὰ τοῦτο ἡ L4 uesa τῆς 
ΓΖ4Θ ἴση ἐστὶν τῇ POZ. ὑποτείνει δὲ τὴν ΓΩΘ ἡἣ ἐπὶ 
τὰ D Θ ἐπιζευγνυμένη ἴση τῇ «4 ἔσται δὴ διὰ τὸ y. ϑεώ- 
equa τὸ ὑπὸ ΘΓ .4K, τουτέστιν τὸ ὑπὸ B.4K, ἴσον τῷ 10 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΓΑ͂ 5“3Κ καὶ τῆς D4, καὶ τὸ ὑπὸ 
B.4 ΚΑ τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 4K ΕΑ καὶ τῆς 4E. 
xai ἐπὶ τῶν ἑξῆς τὰ αὐτά. καὶ πάντα ἄρα πᾶσιν ioa * καὶ 
ὁ κύχλος ἄρα οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶν ἡ ΑΒ ἴσος dosi» 
ταῖς ὑπὸ τῶν ΓΖΩ 4E ΕΖ ZH ΗΘ γινομέναις ἐπιφανείαις. 15 

xg (c). Ἡμιχύχκλιον οὗ διάμεερος ἡ 4B, xai ἤχϑω 


4. P4 4E Co pro P4 4B. γινομένη AB, corr. S ἐπιφανεια 





(Sine acc.) A, ἐπιφάνεια B, corr. 8 8. KE A! in marg. (BS) 
ἐγγεγράφϑω AB, γεγράφϑω S Εἰ τὸ ΑΒΓ 4EZ ΗΘΒ ΑΒ, τὸ 
αβϑεζηϑβ S, corr. Co 4. περὶ τὸ αὐτὸ xévrQov Co, περὶ τὸ αὐτὸ 


᾿ κέντρον τὸ ΑΘΒ ΑΒ, καὶ ἔστω αὐτοῦ τὸ χέντρον τὸ af S, om. Ei 

δ. διάμετρος αὐτοῦ Εἰ 6. 7. τῆς LA ἡ δὲ ΗΘ τῆς ΘΒ ABS, corr. 
Hu 7. 8. ἡ T4 μετὰ τῆς 40 ABS, ἡ ΓσΘ μετὰ τῆς 4E Ei, corr. 
Hu 8. rj ΡΘΣ Ei pro τῆι 46C ἡ om. AB Paris. 3868, add. 
S* Ei 9. τὰ ΓΘ A, distinx. BS post τῇ .£B add. τουτέστιν τῆι 
4E ABS, del. Ei y' Hu, 4 A, à B, τέταρτον S Ei, κα' voluit Co 
(qui omnino in corruptissimo hoc theoremate restituendo aliam, nec 
tamen rectam viam ingressus est; circumferentiam enim yd bifariam 
divisit in ξ et rectam £c iunxit, quibus ambagibus abstinuit vetus scrip- 
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ergo eliam circulus, cutus radii quadratum aequat rectangu- 
lum ag - Au, aequalis est superficiei, quam δζ efficit*). Ergo 
circulus, cuius radii quadratum aequat rectangulum 

af(ax -- xÀ ... 4- vf), 
id est cuius radius est ipsa afl, aequalis est superficiei quam 
cunctae γδ δὲ sb Dy 99 efficiunt. 

XXV. Vel idem hoc modo. [Inscribatur idem polygo- 
num αγδεζηϑβ in alterum semicirculum circa idem centrum, 
sitque eius diametrus oc, et perpendiculares similiter du- 
cantur; fit igitur ex eo quod propositum est circumferentia 
jy9 dupla ipsius yp ei 59 dupla ipsius 9s, ideoque circum- 
ferentia. yd -- 5039. aequalis ipsi ρϑσ, id est semicirculo. 
Sed circumferentiam γδϑ subtendit recta 79, ipsi af? aequa- 
lis; erit igitur propter theorema 3 "") 

y9.ax, id est ag - ax z (γα -- àx)yO, et 

afl - xÀ zs (Ox -- δλ) δε, 
et eadem ratione in reliquis. Ergo etiam summae inter se 
aequales, itaque circulus, cuius radius ef, aequalis est 
summae superficierum quas rectae γὸ δὲ εζ ζη $9 efficiunt). 

XXVI (6). Sit semicirculus, cuius diametrus αβ, et du- Prop. 

35 

8) Interpolator ille qui infra cap. 70 verba μέση ἀνάλογον cet. in- 
culcavit Archimedis propositionem 47, quae est de cono, etiam de cy- 
lindri curva superficie valere voluit, quod, etsi re verum est, tamen 
nisi peculiari lemmate demonstratum enuntiari non debebat. Quare 
nobís hoc loco non Graecus scriptor aliquid, quod necessarium esset, 
incuria omisisse, sed codicum scriptura, sicut fere ubique in hac quinti 
libri parte, gravius corrupta esse videtur, quam nos sic, ut supra per- 
scriptum est, restituimus. Ac simile quiddam sine dubio sensit ille 


Graecus scriptor, qui sub titulo οὕτως τὸ αὐτό lemma XXV, de- 
monstratione elegentissima insigne, addidit. 

**) Ut fere fit, locus olim desperatissimus nunc correctis et litteris 
geometricis et theorematis numero mira perspicuitate enitet; nam, ut 
est in lemmate 3 (propos. 22), ipsa recta y9 circumferentiam uná cum 
circumf. yd (id est »o - 9o) semicirculum efficientem subtendit. 


4) Demonétratio in brevius contracta ex superiore lemmate sup- 
plenda est. 


tor Graecus) — 10. ὑπὸ ΘΓ AK] ὑπὸ 4D ΑΚ ABS, ὑπὸ ΓΘ ΑΚ Co 
Εἰ 44, τῆς ΓΟΑΚ AS, distinx. B, corr. Co 43. BAK.41 τῶι el 
τῆς 4KE.4 A, distinx. BS 46. Kc A! in merg. (BS), ς΄ edd. Hu 


ἡ ante διάμετρος add. S Ei 
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τυχοῦσα ἡ ΑΗ, καὶ ἡ 4H περιφέρεια διῃρήσϑω sig ἴσας 
ὁποσασοῦν περιφερείας τοῖς IV N Ξ' σημείοις καὶ ἀπὸ τῶν 
4 H xai τῶν διαιρέσεων ἐφατιτόμεναι αἵ ΑΓ Ld 4E EZ , 
ZH, xoi τῇ ZH ἴση ἢ HO καϑέτου οὔσης τῆς HP ὅτε, 
&i περὶ ἄξονα τὸν 4B στραφὲν τὸ ἡμικύκλιον ἀποχατασταέη, 5 
ἡ γινομένη ὑπὸ πασῶν τῶν 4Γ ΓΖ JE,EZ ZH ἐπιφάνθεα 
τοῦ κύχλου οὗ ἡ ἐχ τοῦ κέντρου dosi» 7) 4H μείζων ἐστὶν κύκλῳ 
οὗ ἢ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐπὲ τὰ Ζ Θ. 
Ἤχϑωσαν χάϑετοι ἀπὸ τοῦ Ζ, ἐπὶ μὲν τὴν ΑΒ ἡ 
Z.4, ἐπὶ δὲ τὴν HP ἡ ΖΚ, τῆς ΖΚ καϑέτου, ὀξείας μὲν 10 
οὔσης τῆς ὑπὸ ΖΗΘ, μεταξὺ τῶν H Θ πιπτούσης, ἀμ- 
βλείας δὲ οὔσης τῆς ὑπὸ ZHO, ἐχτὸς τοῦ Ἡ, ὡς ἔχουσιν 
ai καταγραφαί. ἐπεὶ οὖν τὸ δὶς ὑπὸ PHO ἢ PHZ ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΒ AP (τοῦτο γὰρ ἐν τῷ o' ϑεωρήματε 
δέδεικται), κοινὸν προσκείσϑω τὸ ὑπὸ B.4.4 μετὰ τοῦ ὑπὸ 15 
ΗΘΚ. ἴσον ἄρα xai τὸ ὑπὸ Β.4 μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΑ .4P 
καὶ τοῦ ὑπὸ ΗΘΚ τῷ vc δὶς ὑπὸ PHO xai τῷ ὑπὸ B.4.4 
μετὰ τοῦ ὑπὸ ΗΘΚ. ἀλλὰ τῷ ὑπὸ BA μετὰ τοῦ ὑπὸ 
B.4 41Ρ, τουτέστιν τῷ ὑπὸ B.4P, ἴσον ἐσεὶν τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΗ: ἴσον ἄρα xai τὸ ἀπὸ τῆς ΑἩ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΗΘΚ 20 
τῷ δὶς ὑπὸ PHO μετὰ τοῦ ὑπὸ ΗΘΚ καὶ τοῦ ὑπὸ B.4.A. 
ἀλλὰ τῷ δὶς ὑπὸ PHO xai τῷ ὑπὸ ΗΘΚ ἴσον ἐσεὶν 
τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΗΡΚ καὶ τῆς HO μετὰ τοῦ ἀπὸ 
HO (τοῦτο γὰρ ἑξῆς δειχϑήσεται)" καὶ τὸ ἄρα ἀπὸ 4H 
$. ὁποιασοῦν Ei τοῖς ΜΝΞ et 8. AH καὶ A, distinx. BS 
3. al om. S Ei 4. χκάϑετος AB, corr. 8 7. χύχλου ἡ exxéytQov À, 
κύχλου ἢ ix τοῦ κέντρου B, χύχλου ἢ ἐκ κέντρου S, corr. Ei auctore 
Co κύχλῳ Ei auctore Co pro χύκχλου 8. ἡ om. A, add. BS 
τὸ ἥμισυ BS, 1:0 L' A ἐπὶ τὸ ΖΘ ABS, corr. Co (conf. adnot. ad 
p. 376, 16. 47) 441. τῶν HO A, disinx. B5. — 18. 2 $, ἡ ἃ 
(cum proximis sic confundit B zo ηζ) 14. ὑπὸ 4B 4Ρ A! corr. A? 
(BS) α΄ Hu, B A(B), δευτέρῳ S Εἰ, x' voluit Co $21. τῶ δις vro 
deletum!, τῷ δὲς etc. BV (nisi quod V habet μεεὰ τοῦ ὑπὸ Ox), om. 
A! Paris. 2368 S, τῷ τὲ δὶς ὑπὸ PHO χαὶ τῷ ὑπὸ HOK Ei καὶ 
τοῦ ABS, μετὰ τοῦ Εἰ 42. τῷ (ante ὑπὸ ΗΘΧΚῚ edd. Ei 48. τὸ 
ἀπὸ AS, τῷ ἀπὸ B, ὑπὸ corr. Εἰ auctore Co 


LIBER V. PROPOS. 55. 375 


catur quaelibet ey, et circumferentia a7 in quotcunque ae- 
quales partes dividatur, velut in punctis u » 5$, οἱ ab a ἢ 
itemque a punotis divisionis ducantur tangentes «y yà δὲ el 
6p, et ipsi 5x aequalis ponatur 59, cum η0 sit perpendicu- 
laris ad diamelrum; dico, si semicirculus circa axem af 
conversus in priorem locum restituatur, superficiem, quam 
cunc(ae ay γὸ de eL ζη efficiunt, aequalem esse circulo, cu- 
ius radius «5, unà cum circulo, cuius radii quadratum ae- 
quet dimidium 532. 

Ducantur a 
puncto ζ perpen- 
diculares &À ad 
diametrum a£, et 
ζκ ad ey, qua 
in constructione 
perpendicularis 
Ux, si angulus 
Cn9 acutus sit, 
inter puncta ἡ 9 
cadit, sin vero 
obtusus, extra 
punctum 5*), ut 
figurae — osten- 
dunt. lam quia 
propter — theo- 
rema 4 ( propos. 
20) est 

2t».790 - of. Àg, id est (quia Cy — 99) 

$05.59 τ αβ'.ρ, commune apponatur βα- αλ 4- 
59 -.9x; ergo 
βα.αλ -- Ba-Àp -- 99. 9x τ 295.59 -- Ba-aÀ -- 
7n9.9x. Sed est Ba a4 -- fa. Àg, 
id est 8a. ag — ar? (elem. 6, 8 
coroll. et 17), et 395. n9 -- n9. 9x 
— (rng - ρχ)ηϑ - ηϑ3, id quod 
deinceps (8) demonstrabitur; ergo 
^) In tertio casu, nimirum si angulus rectus sit, quid fiat, tam- 
quam .consentaneum omisit scriptor. 
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μετὰ τοῦ ὑπὸ ΗΘΚ ἴσον ἐσεὶν τῷ τὸ ὑπὸ BA44 καὶ τῷ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς HPK καὶ τῆς ΗΘ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ΗΘ. ἐπεὶ δὲ καὶ οἱ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους εἰσὶν ὡς τὰ 
ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα, καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ἐκ τῶν 
κέντρων, xai ἐδείχϑη πρὸ ἑνὸς τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΓΖά 4E EZ5 
ἐφαπτομένων κωνιχῶν ἐπιφανειῶν γινόμενον σχῆμα ἔσον 
κύκλῳ οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ B.4 4, τὸ δὲ 
ὑπὸ τῆς ΖΗ ἐν τῇ στροφῇ γινόμενον σχῆμα κωνικῆς ἐπι- 
φανείας ἴσον κύκλῳ οὗ ἡ ἐχ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ 
συναμφοτέρου τῆς ΗΡΚ καὶ τῆς ΗΘ [ἔστιν Ιρχιμήδους 10 
ιζ ϑεωρήματι), τὸ δὲ ὑπὸ τῆς ΓΑ͂ γινόμενον σχῆμα κύ- 
κλος ἐστὶν οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ἀπὸ HO, οἱ 
τρεῖς ἄρα κύκλοι, τουτέστιν ἡ ὑπὸ τῶν ΑΓ L4 4E EZ 
ΖΗ γινομένη ἐπιφάνεια μείζων ἐστὲ τοῦ κύκλου οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου δύναται τὸ ἀπὸ τῆς AH κύκλῳ οὗ ἡ ἐκ vobis 
κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ ΗΘΚ, τουτέστιν τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ἐπὶ τὰ Ζ 8. 

48 (C). Ὅτι δὲ τὸ ἥμεσυ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ Z Θ loor 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΗΘΚ, δῆλον ἐντεῦϑεν. ἐπὶ μὲν τῆς πρώ- 
της καταγραφῆς, ὀξείας οὔσης τῆς ὑπὸ ΖΗΘ, τὸ ἀπὸ ZG? 
μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ ΘΗΚ ἴσον ἐστὶν τοῖς ἀπὸ ΖΗ͂ Η͂Θ, ὡς 
ἔστιν δευτέρῳ στοιχείων. τὸ ἥμισυ ἄρα τοῦ ἀπὸ τῆς ZO 
μετὰ τοῦ ὑπὸ ΘΗΚ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΘΗ (ἴση γάρ ἔστιν 
ἡ ZH τῇ HO). ἀλλὰ τῷ ἀπὸ OH ἴσον ἐσεὶν τὸ ὑπὸ 
OHK μετὰ τοῦ ὑπὸ HOK: κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος τοῦ ὑπὸ 15 
ΘΗΚ λοιπὸν ἄρα τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ τεῆς ἐπὶ τὰ Z O 
λοιπῷ τῷ ὑπὸ HOK ἐστὶν ἴσον. ἀμβλείας δὲ οὔσης τῆς 


8. τῆς (ante HO μετὰ) add. Ei 40. 44. ἔστιν — ϑεωρήματι 
interpolatori tribuit Hu (servat, et ὡς ante ἔστεν add. Ei) 44. ϑεω- 
ρήματα B, sed extremum τὰ erasum, ϑεώρημα igitur voluit corrector 
48. τρεῖς BS, PA 14. χύχλου οὗ S, οὗ om. AB — 46—19. δύναται 
τὸ ὑπὸ HOK. Ὅτι di τῷ ὑπὸ. HOK ἴσον ἐστὶ τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ἐπὶ τὰ Ζ Θ dilov Ei 46. τουτέστιν --- 19. τῷ ὑπὸ HOK om. 
Paris. 2868 S (non V) 46. 17. τὸ ἥμισυ — τὰ Z O add. Co 
48. ζ΄ add. Hu, Ὅτι dà add. Co τὰ ZO AV, distinx. ΒΒ 19. πρώ- 
της S, á A, αἴῆέ B. 33. δευτέρῳ S, é À, p? B στοιχεέω A(BS), 
corr. Hu suctore Co ἥμισυ S, L' AB. 38. V4. ἴση — τῇ HO om. 


LIBER V. PROPOS. 548. 971 


a9? -- 59 - 9x τ βα.αλ -- (5o -- ox)n9 -- 592. 

Sed quia circuli inter se sunt ut quadrata ex diametris 
(elem. 42, 2), id est ut quadrata ex radiis, et propter ea 
quae proxime (propos. 24) demonstravimus, primum summa 
superficierum conicarum, quas rectao γὲ δὲ &L conversione 
circa axem αἰ efficiunt, aequalis est circulo, cuius radii 
quadratum aequat rectangulum βα. αλ, tum superficies co- 
nica, quam recta ζῃ eádem conversione efficit, aequalis cir- 
culo, cuius radii quadratum aequat rectangulum (LÀ -&- ηρ) ζη, 
id est, quiu LÀ z xg, et ζη Ξε $9, rectangulum (re - ρχ) ηϑ, 
denique figura, quam perpendicularis «y efficit, circulus est, 
cuius radii quadratum aequat 539? (scilicel 99. 2 £n 25 ay), 
ergo summa trium quos dirimus circulorum, id est superfi- 
cies, quam cunctae ay γὅ δὲ εζ ζη efficiunt, aequalis est 
circulo, cuius radii quadratum aequat αη2, unà cum circulo, 
cuius radii quadretum aequat rectangulum 59. 9x, id est 
dimidium £32. 





Α͂ 


(7). Sed esse ηϑ. 9x — (59? ex his apparet. In prima 
figura, ubi acutus est angulus 559, propter elem. 2, 43 est 
C9? -- 2995. 5x τῷ Uy? -- 99? ; ergo (quia £y — 53) 
159? τ 9p. yx — 59?. Sed est 29? 

- ϑη 5x -- ηϑ' 9χ, communi igitur 
sublato 27. yx restat 
1059? τῷ 99. 9x. 


Ei 34. ἡ ζη S, ἡ Z AB ἐστιν τῶι A(B), corr. S 46. ἥμισυ 
BS, L' A ἐπὶ τὰ AO A, distinx. BS, Z corr. Co 37. τῶι ὑπὸ 
6HK ABS Ei, corr. Co 
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ὑπὸ ΖΗΘ, ὡς ἔχει ini τῆς δευτέρας καταγραφῆς, πάλιν 
τὸ ὑπὸ KOH ἴσον γίνεται τῷ ἡμίσει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ 
Z Θ οὕτως. ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΖΘ μεῖζόν ἐστιν τῶν ἀπὸ ZH 
ΗΘ τῷ δὶς ὑπὸ ΘΗΚ, καὶ τὸ ἥμισυ ἄρα τοῦ ἀπὸ εῆς 
ἐπὶ τὰ Z Θ τοῦ ἀπὸ HO μεῖζόν ἐστιν τῷ ὑπὸ ΘΗ͂Κ᾽ τὸ" 
ἄρα ἀπὸ ΘΗ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΘΗΚ ἴσον. ἐστὶν τῷ ἡμίσει τοῦ 
ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ ΖΘ. τῷ δὲ ἀπὸ ΘΗ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΘΗΚ 
ἴσον ἐσεὶν τὸ ὑπὸ KOH διὰ τὸ γ' τοῦ β' στοιχείων καὶ τὸ 
ἥμισυ ἄρα τοῦ ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ Z Θ ἴσον dosi» τῷ ὑπὸ ΚΘΗ. 

Καὶ ἐπεὶ τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ Ζ Θ᾽ ἔλασσόν 0 
ἐσειν ἀεὶ τοῦ δὶς ἀπὸ Z H, δῆλον ὡς ἡ ὑπὸ τῶν AT TÀ 
AE EZ ZH γινομένη ἐπιφάνεια τοῦ κύκλου οὗ ἣ ἐκ sob 
κέντρου ἐστὶν ἡ 4H. μετὰ δύο κύκλων, ὧν ἣ ἐχ κέντρου 
ἐστὶν ἡ ΖΗ, ἐλάσσων ἐστίν. 

49 xt 1). Ὅτι τὸ δὶς ὑπὸ PHO μετὰ τοῦ ὑπὸ KOHi15 
ἴσον τῷ ὑπὸ συναμφοτέρου εῆἧς HPK καὶ τῆς HO μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΗΘ. 

Κείσϑω τῇ μὲν ΗΡῚ ἴση ἡ ΡΣ, τῇ δὲ OP Ὶ ? PA: λοιπὴ 
ἄρα ἣ ΑΣ τῇ ΘΗ ἐστὶν ἴση. ἐπεεὶ οὖν τὸ ὑπὸ PHO ἴσον 
ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΡΘΗ μετὰ τοῦ ἀπὸ HO, καὶ τὸ δὲς ἄρα 20 
ὑπὸ PHO ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ ΡΘΗ͂ μεεὰ τοῦ δὶς ἀπὸ 
ΗΘ. ἴση δὲ ἡ μὲν HP τῇ PX, ἡ δὲ OP τῇ P4, ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΣΗΘ τῷ ὑπὸ 40H μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ ΗΘ. 
κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ KOH: τὸ ἄρα ὑπὸ ZHO 





4. δευτέρας BS, 8 Α 3. τὸ ὑπὸ ΚΗΘ ΑΒ, corr. Co (τὸ ὑπὸ 
ϑηχ S, quem errorem retinuit Εἰ, sed peulo post vs. 9 recte se- 
cutus est Commandinum) ἡμίσει S, L' AB, item vs. 6 4, 8. ἐπὶ 
τὰ ZO A, distinx BS, item vs. 5. 7. 9. 10 8. οὕτως ἐπὶ τὸ ABS, 
τὸ γὰρ Ei, corr. Hu 4. ἥμισυ S, L' AB 8. στοιχείου ABS, 
corr. Hu 9. ἥμισυ S, L' A, S" B τῷ ὑπὸ ΚΘΗ Co pro τῶι 
vto ΚΗ͂Θ 40. ἐπεὶ τὸ ἥμισυ S, ἐπὶ τοῖι ΑΒ 10. 44. ἐλάσσονα 
ἔστιν A(B', corr. S 49. ἡ om. AB, add. S 48. 5 (ante 2x) 
om. ABS, add. Ei 15. x£ Αἱ in marg. (BS), 5 add. Hu — μετὰ 
τὸ AB, corr. S 20. post ἐστὲν τῷ add. τε ABS, om. Ei, item vs. 24 
21. dig ὑπερ | ΘΗ A(D!), ὑπὸ corr. B?S, ΡΘΗ Co 23. 33. ἴση — 
«zo 170 om. Ei $4. τὸ ἄρα — p. 880, 7. ὑπὸ KOH] pro his sic 
Scribere ausus est Ei: τὸ dig ἄρα ὑπὸ PHO μετὰ τοῦ ὑπὸ KOH leor 
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: Sed si angulus 559 obtusus sit, ut est in altera figura, 
rursus fit (59? — ηϑ᾿ J9x hac ratione. Quoniem propter 
elem. 2, 12 est 





^ φ 
. £9? m Up? τ 29? 2- 2909-9, est igitur 
159? 2 539? τ ϑη zx. Sed propter elem. 2, 3 est 
9? 4- 9n. nx τ nJ- 9x; ergo 
159? 2 99. 9x. 

Et quia utique 1 59? uinus est quam 2£r? (nam propter 
elem. 1, 20 est 205 » 539), apparet superficiem, quam rectae 
«y yÓ δὲ cb Ln efficiunt (quae aequalis est. circulo, cuius ra- 
dius ap, unà cum circulo, cuius radii quadratum aequat 
1537, minorem esse circulo, cuius radius a7, unà cum duo- 
bus circulis, quorum radius est ζη. 

XXVII (8j. Sequitur alterum quod supra distulimus: esse 
295.29 τ 19. 9x — (yo - Qx)n9 - η93. 
| Ponatur ρα — 7o, et 

s à Q 9  - x 0^- 90; restat igitur 
95 — ἀσ. lam quia est 
Q9: 99 τ Q3: 9x -- 59?, ergo etiam 
2905.59 — 299.395 -- 299?. Sed est gy — qo, et 
Q9 Ξε oÀ; ergo 
05.59 τῷὸ ÀA9.959 -- 259?. Commune addatur x3. 95; 
iam quia est 





— — —— — ... 


ias) τῷ dic ὑπὸ POH μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ HO καὶ τοῦ ὑπὸ ΚΘΗ’ καὶ 
ἔστι τὸ μὲν dig ὑπὸ ΡΘΗ, ἢ .(GH, μετὰ τοῦ ἀπὸ OH ἴσον τῷ ὑπὸ 
6H, τὸ δὲ ὑπὸ 20H μετὰ τοῦ ὑπὸ KOH ἴσον τῷ ὑπὸ .YK OH^ τὸ 
dig ἄρα ὑπὸ PHO μετὰ τοῦ ὑπὸ KOH ἴσον ἐστ 84. ἄρα ὑπὸ COH 
ΑΒΒ, corr. Co 
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[τουτέστιν τὸ ὑπὸ HZ] μετὰ τοῦ ὑπὸ KOH, τουτέσειν 
τοῦ ὑπὸ ΚΗ͂Θ καὶ τοῦ ἀπὸ ΗΘ, τουτέστιν τὸ ὑπὸ συναμ- 
φοτέρου τῆς ΗΡΚ καὶ τῆς ΗΘ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΗΘ, ἴσον ἐσεὲν 
τῷ ὑπὸ ΑΘΗ͂ μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ HO καὶ τοῦ ὑπὸ KOH. 
ἴσον δὲ τὸ μὲν ὑπὸ /£OH μετὰ τοῦ ἀπὸ HO τῷ ὑπὸ “ΗΘ, 5 
τὸ δὲ ἀπὸ HO τῷ ὑπὸ HO ΑἿΣ: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΣΗΘ, 
ὅπερ ἐστὶν τὸ δὶς ὑπὸ PHO, μετὰ τοῦ ὑπὸ KOH τῷ ὑπὸ 

᾿ συναμφοτέρου τῆς ΗΡΚ καὶ τῆς ΗΘ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΗΘ. 

50 κῃ (8). Εὐθεῖα ἡ .4B, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς τυχόντα σημεῖα 
τὰ D 4^: ὅτι τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΒΑ 444 καὶ τῆς ΓΒτο 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ .48Β ΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ BIA. 
^— Τῇ 44 ἴση ἡ ΑΕ, τῇ δὲ ΑΓ ἡ MZ: λοιπὴ ἄρα ἡ 
I4 τῇ ΕΖ ἐστὶν ἴση. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον dosiv 
τῷ ὑπὸ ,4“ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ διὰ τὸ y ϑεώρημα τοῦ 
β΄ στοιχείων, τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ ΑΒΓ ἴσον ἐσεὶν τῷ δὶς ὑπὸ 15 
TB μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ ΓΒ. τῷ δὲ δὶς ὑπὸ ΑΓΒ ἴσον 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΖΓΒ (διπλῆ ydo dosi» ἡ ΖΓ τῆς F.4): καὶ 
τὸ ὑπὸ ΖΓΒ ἄρα μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς 
ὑπὸ ΑΒΓ. κοινὸν προσχείσϑω τὸ ὑπὸ ΓΒ EZ, ὅπερ 
ἐστὶν τὸ ὑπὸ ΒΓ L4: τὸ ἄρα ὑπὸ ἘΓ ΓΒ μετὰ τοῦ dig 10 
ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ ΒΓΖ. 
ἀλλὰ τῷ ὑπὸ ΕΓΒ μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ ΕΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ (τὸ γὰρ ὑπὸ ΕΓΒ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΕΒΓ διὰ τὸ αὐτὸ στοιχείων) " 
xai τὸ ὑπὸ ΕΒΓ ἄρα, ὅπερ ἐσεὶν τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 25 
τῆς B.4 244 καὶ τῆς ΒΓ, μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ, ἴσον ἐσεὶν 
τῷ δὶς ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ BI.f [ὥστε τὸ ὑπὸ συν- 
ἀμφοτέρου τῆς ΒΜ 41 xai τῆς ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ ἴσον 
ἐστὶν τῷ δὶς ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ ὑπὸ BI.f]. 


4. τουτέστιν τὸ ὑπὸ HZ interpolatori tribuit Hu 4. 2. τουτ᾽ 
ἔστιν ἡ ὑπὸ ΚΗΘ  A(BV), τουτέστιν τὸ ὑπὸ χηϑ S, corr. Hu sauctore 
Co 4. τοῦ ὑπὸ ΚΘΗ͂ Co pro τοῦ ὑπὸ KHO 6. ὑπὸ ΗΘ ΔῈ ἴση 
AD!, c super e corr. B2, ὑπὸ ηϑ 19 ἴσον S 7. τοῦ ὑπὸ ΚΘΗ͂ Co 
pro τοῦ ὑπὸ KH ΘΙ 9. KH A! in marg. (BS), 9' add. H« 
46. τὰ P4 A, distinx. BS 44. dic ὑπὸ ΑΒΓ Ei. — 18. Κείσϑω τὴ 
μὲν 44 ἴση Ei auctore Co 48. οὖν S, εἰ AB 45. σεοιχεέων Hu 
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07-19 -- x9-95 τε ση n9 Ἔ χη n9 τ η83 
ΞΞ (sy -- κῃ)ηϑ -- ηϑ3 
- (ηρ -- ρχ)ηϑ - η91,͵ 
est igitur 
(e -- 9x) 99 -- 292 22 49. 9.5 -- 259? -- x9.- ϑη. Sed est 
49-95 -ἰ 59? 2 λη. 99, et 
923? zm 19 - Ag, ilaque 
Àn - 99 -τ 59. Ao — 05. 59, id est 
Ξε 295.13; ergo 
(ye -- ex)n9 -- 29* τὸ 295: 29 -- x3. 95*). 
XXVIII (9). Sit recta ag, et in ea quaelibet puncta γ Prop. 
4; dico esse (fa -- αδὴγβ -- yf! τε 4αβ.βγ -- βγ'γδ. ἢ 
μ-- ΒΝ Ponatur a& «α αὖ, 
t d « " δ᾽ B eo, c ay; restat igi- 
tur εζ — yd. lam quia propter elem. 2, 3 est 
ap. gy zx» ay-yg - yfi^, est igitur 
$2ag.By τα 2ay-yB -- 2y89?, id est (quia Cy 2: 2ya, 
ideoque 2ay y z- cy yf) 
— Uy. -- 2y82. Commune addatur γβ' εζ 
— βγ.γδ; ergo est (quia 
Uy yB e γβ' eb Ξε ey y) 
2a8.8y - By. yÓ — sy-yB -- 2yf^. Sed quia propter 
elem. l|. c. est 6γ.γβ - yf? z— 
εβ.βγ, id est το (Ba - αδ)γβ, 
est igitur 
2af.By -- βγ.γδ Ξε (Ba -- a0)y8 -- yf. 

*) Alterum buius theorematis casum, 8i punctum x inter 9 ἡ ca- 
dat, brevitatis causa omisit scriptor. 
Neque quidquam differt, nisi quod pro 
05-939 -- 15-39. ponendum est 893-59 
— 25-99, sc similiter in proxima parenthesi (05 — x»); reliqua autem 
conveniunt. 

**) Si eisdem litteris atque in superiore lemmate utamur, haec 
propositio sic sonet: esse (ηρ -- ox)9x -- 9x* τὸ 8 ox x9 -- x9. 9n. 





 ———————4——— —— 
σ ἃ Q 9 xm 


auctore Co pro στοιχείου, item vs. 24 pro στοιχεῖον ἐστιν τῶν A(B), 
oorr. 8 47. 48. καὶ τὸ 8, καὶ τοῦ ΑΒ 49. 20. ὃ ἐστὶ S Ei 
40. τὸ ὑπὸ BI4 et τὸ ἄρα ὑπὸ ΕΓΒ Ei 36. τῆς 8.444 Ei 
41. ὥστε — 29. ὑπὸ ΒΓΖ del. Co 
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" 


51 x9' (V). Ἔστω τις κύκλου περιφέρεια ἡ ΚΙΑΒΓ xoi 
εὐθεῖα ἡ 4: ὅτι δυνατόν ἐστιν ἀπειραχῶς ἀπολαβεῖν τὴν 
ΚΑ περιφέρειαν μέρος οὖσαν τῆς ΚΒΓ ᾿ ὅπως, ἐφαπτο- 
μένων ἀχϑεισῶν τῶν KE AE, ἐλάσσονες ὦσιν αὗται τῆς Ζ. 

Ἔστω γὰρ ἐφαπεομέπη ἡ ἡ KH 
ἔση τῇ 4, καὶ ἐπὶ τὸ κέντρον 
ἡ ΗΒΘ. τέμνοντες δὴ τὴν ΚΒΓ 
περιφέρειαν δίχα καὶ τὴν ἡμί- 
σειαν αὐτῆς δίχα, καὶ τοῦτο ἀεὶ 
ποιοῦντες λεέψομέν sive περι- 10 
qégeiav ὡς τὴν Καὶ ἐλάσσονα 
τῆς ΚΑΒ. καὶ ἤχϑω ἐφαπτο- 
μένη τοῦ τμήματος ἡ 4E: ἴση 

ἄρα ἐστὲν ἡ .4E τῇ KE, καὶ ἔσται γεγονὸς τὸ ξητούμενον᾽ 

ἡ γὰρ διὰ τῶν Θ y ἐχβάλλεται ἐπὶ τὸ Z, καὶ αἱ KE 1 
τῆς ΚΖ ἐλασσονές εἰσεν διὰ τὸ μείζονα εἶναι τὴν ΖΕ ἕχα- 
τέρας τῶν ΜΕ ΕΚ, ὀρϑῆς οὔσης τῆς ὑπὸ Ζ.4Ε, καὶ πολὺ 
μᾶλλον τῆς 4 ἴσης ὑποχειμένης τῇ KH. 

59 λ΄ (ww). Παντὸς τμήματος σφαίρας ἡ κυρτὴ ἐπιφάνεια 

z ἴση ἐστὶν κύχλῳ ov 120 
ἐκ τοῦ κέντρου ἴση ἐσεὶν 
τῇ ἐκ tot πόλου τοῦ 
τμήματος. 

Ἔστω γὰρ τμῆμα 
σφαίρας, οὗ πόλος μέν 25 
ἐστιν τὸ Καὶ σημδῖον, ἐχ 
πόλου δὲ ἡ KB, καὶ ὁ 
διὰ τῶν Καὶ Β μέγιστος, 
οὗ διάμετρος ἣ KT, ἐφ᾽ 
ἣν κάϑετος ἡ B.4* λέγω 30 








4. ΚΘ A! in marg. (BS), ε΄ add. H« ἡ AKBF AB, ἡ ΚΕΙ͂ Co, 
corr. S 5. Ἔστω Co pro ὡς 6. ἴση τῇ idem pro ἐλάσσων τῆς 
7. ἡ ΘΒΗ͂ ABS, corr. Co 8. ἡμίσειαν S, L' AB M. τὴν KA 
Co pro T τὴν κά 45. τῶν ΘΑ͂ A, distinx. B, τῶν 9 ε S Ei 47. τῆς 
ὑπὸ ΘΖΑ͂ ABS, corr. Co πόλον A? ex πολλὺ 49. ἃ A! in marg. 
(BS), α΄ add. Hu — 26. τὸ KC σημεῖον AB, corr. S 486. 37. exaolev 
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XXIX (f0). Sit quaedam circuli eireumferentia xay, et Prop. 
recta à; dieo fieri posse, ut infinite abscindatur cireumferen-- : 
tis xa, quae eircumferentiae xoay pars ita existat, ut, si 
tangentes xs a& ducantur, hae minores sint quam d. 

Sit enim tangens x; aequalis ipsi à, et ad centrum dw- 
cahur recta 262. Bifariam igitur circeumferentiam x9, secan- 
tes, et rursus dimidiam bifariam, et id semper facientes re- 
linquemus aliquam circumferentiam, velut xa, minorem quam 
καβ. Et ducatur ex «a tangens «8; ergo est a& — xe"), οἱ 
fectum erit id quod quaerimus; nam recta: 9o producta ca- 
dit. inter. puncta. x ἡ (sitque sectionis punctum C), et xe 4- sa 
minores sunt quam x&, propterea quod Cs maior est quam 
e£, quia angulus Cae rectus est, itaque be -- ea, 1d est xL, 
maior quam 25a, id est x& -- sa. Ergo x& 4- δὰ multo mi- 
nores sunt quam x», quae aequalis supposita est ipsi d. 

XXX (4f). Omnis segmenti sphaerae curva superficies Prop. 
aequalis est circülo, cuius radius aequalis est rectae quae ex 
polo segmenti ad circumferentiam baseos. ducitur !). 

Sit enim sphaerae segmentum, cuius polus est punctum 
x, et ex polo?) ducatur xB, et per puncta x B maximus cir- 
culus, cuius diametrus xy, in eamque perpendicularis ga; 


*) Conf. supra p. 371 adnot. *. 


4) Idem Archimedes primum de segmento, quod minus est hemi- 
«phaerio, tum de eo, quod maiüs est, demonstrat de sphaer. et cyl. 
4, 48. 49; de hemisphaerio autem valere voluit propositionem 8uam 35, 
quae est de tota sphaera. Sed statim apparet Archimedis enuntiatum, 
ex quo hemisphaerii superficies aequalis est duobus maximis in sphaera 
circulis, congruere cum hac Pappi propositione, quoniam, si punctum 
& Sit centrum sphaerae, fit xj? — 2 «$?. Et conf. hanc propos. extr. 


4) Τὴν ix πόλον Peppus dicit cum Theodosio in sphaeric. 4, 46. 
41 cet. ; nam apud eundem 4 def. 5 χύχλου πόλος ἐν σφαέρᾳ ἐστὶ ση- 
μεῖον ἐπὶ τῆς ἐπεφανείας τῆς σφαίρας, ἀφ᾽ oU πᾶσαι προσπέπτουσαει 
εὐθεῖαε πρὸς τὴν τοῦ κύχλου περιφέρειαν ἴσαι ἀλλήλαις εἰσίν. — Archi- 
medes autem polum χορυφὴν τοῦ τμήματος, et, quam τὴν ix πόλου 
Theodosius aliique, eam appellat τὴν ἀπὸ τῆς πορνφῆς τοῦ τμήματος 
ἐπὶ τὴν περιφέρειαν ἠγμένην τοῦ κύχλου, ὃς ἐστι βάσις τοῦ τμήματος 
τῆς σφαίρας. 


» 


— — 


A? ex exztelo, ix πόλου BS, ἢ ἐκ τοῦ πόλου Ei 48. τῶν KB A, 
distinx. BS 


384 - ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ E. 


ὅτι σφαιρικὴ ἐπιφάνεια τοῦ τμήματος, οὗ βάσις μέν ἐσειν 
κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶν 5) 418, κορυφὴ δὲ τὸ Κα 
σημεῖον, ἴση ἐστὲν κύκλῳ οὗ ἡ ἐχ τοῦ κέντρου ἐσεὶν ἡ KB. 
Ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, ἄνισα ταῦτα, καὶ πρόεερον 
μείζων ἣ τοῦ τμήματος ἐπιφάνεια, καὶ τῆς ὑπεροχῆς αὐτῶν 5 
γοείσϑω ἐλάσσων κύκλος, οὗ διάμετρος ἡ O, ὥσεε τὴν 
ἐπιφάνξδιαν τοῦ τμήματος μείζονα εἶναι τῶν δύο κύχλων, 
οὗ ἡ ἐκ κέντρου ἐστὶν $ KB καὶ οὗ διάμδξερος ἡ Θ, καὶ 
διῃρήσϑω ἡ ΚΒ περιφέρεια εἰς ἴσας ὁποσασοῦν, καὶ. 
ἐφαπτόμεναι ἤχϑωσαν, ὡς καταγέγραπται, ὥστε ἑκάστην 10 
αὐτῶν ἐλάσσονα εἶναι τῆς δυναμένης τὸ η΄ τοῦ ἀπὸ O- 
τοῦτο γὰρ ὡς δυνατὸν προγέγραπται. ἐπεὶ οὖν μεῖζόν 
ἐστιν τὸ ἀπὸ Θ τοῦ ὀχτάχις ἀπὸ ΗΒ, καὶ ὁ περὶ διά- 
μέτρον ἄρα τὴν O κύκλος μείζων ἐστὶν δύο κύκλων ὧν 
ἣ ἐκ κένερου ἐσεὶν ἡ ΗΒ. οὗτοι δὲ οἱ δύο κύχλοι καὶ ὁ 15 
κύχλος οὗ ἢ ἐκ κέντρου ἐστὶν ἡ ΚΒ, ὡς προδέδεικται τῷ 
c' ϑεωρήματι, μείζονές εἰσιν τῆς γινομένης ὑπὸ τῶν ἐφαπτο- 
μένων ἐπιφανείας, ἥτις περιγέγραπται περὲ τὸ τμῆμα τῆς 
σφαίρας: ἔσται ἄρα αὕτη ἣ ἐπιφάνεια, καὶ πολὺ μᾶλλον 
ἡ τοῦ τμήματος τῆς σφαίρας, ἐλάσσων κύκλων οὗ τε T, ἐκ 10 
χέντρου ἐστὶν ἡ KB xai οὗ διάμετρος ἐστὶν ἣ O. ἀλλὰ 
τς χαὲ μείζων ὑπόκειται, ὅπερ ἄτοπον. 

53 λα’ (8). Ἔστω δὲ μείζων ὃ κύχλος οὗ ἢ ix κέντρου 
ἐστὶν ἡ ΚΒ τῆς σφαιρικῆς ἐπιφανείας τοῦ τμήματος" καὶ 
ὁ κύκλος ἄρα οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ ΓΚΑ͂ 20 
μείζων ἐστὶν τῆς χυρτῆς ἐπιφανείας τοῦ τμήματος. νοείσϑω 
δὲ μεταξὺ αὐτῶν κύχλος οὗ ἣ ἐκ τοῦ χέντρου δύναται 
τὸ ὑπὸ ΘΚΑ͂' μείζων ἄρα ἐστὶν ἣ ΚΓ τῆς Θ' ἔστω τῇ Θ 





4. ἡ ante σφαιρικὴ add. Εἰ 5. τῇ ὑπεροχῆι À, τῇ ὑπεροχῇ B, 
corr. S 8. τοῦ ante xévrgov add. B Ei 44. τὸ ΗΑ, τὸ ἡ BS 
45. ἡ éx] ix ABS, ἡ ἐχ τοῦ Ei, item proximo vs. 47. c' Hu, Η À, 
m B, ὀγδόῳ S Ei (in 25. hwus Co) εἰσιν Ei auctore Co pro εἶναι 
47. 48. τῆς γινομένης ὑπὸ τῶν ἐφαπτομένων om. Ei 40. οὔτε ΑΒ, 
corr. Paris. 4868 V (οὗ τὲ 8)" 7 (ante 2x) add. Hu 30. 44. àx τοῦ 
xÉvroou Ei 38. À« A! in marg. (BS), ιβ΄ add. Hu ἡ àx] ἐχ ABS, 
ἡ ἐκ τοῦ Ei — 95. τὸ ὑπὸ KTA AB, corr. S — 27. post μεταξὺ repe- 
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dico sphaericam superficiem segmenti, cuius basis est circulus 
radio ag, et vertex x, aequalem esse circulo, cuius radius x. 

Si enim fieri possit, haec sint inaequalia, ac primum 
maior sit segmenti superficies, et differentià, quae stt inler 
segmenti. superficiem. οἱ circulum radio x8, minor fingatur cir- 
culus, cuius diametrus 3, ita ut superficies segmenti maior 
sit cireulo, cuius radius x8, unà cum circulo, cuius diame- 
trus 9; et cireumferentia x8 dividatur in quotcunque aequa- 
les partes, et tangentes, quemadmodum figura ostendit, ita 
ducantur, ut unaquaeque earum, -velw 78, minor sit eà 
rectà, cuius quadratum aequat 13? 'hoc enim fieri posse su- 
periore lemmate demonstratum est). lam quia est 9? *»» 8762, 
id est *»» 2(258)?, ergo etiam circulus, cuius diametrus 9, 
maior est duobus circulis, quorum radius yg. Sed hi duo 
circuli unà cum circulo, cuius radius est x9, ut supra theo- 
remate 6 (propos. 25; demonstravimus, maiores sunt super- 
ficie segmento sphaerae circumscriptà, quam tangentes effi- 
ciunt?; baec igitur superficies, et multo magis segmenti 
sphaerae superficies minor erit circulo, cuius radius est xf, 
unà cum circulo, cuius diametrus est 9. Αἱ ex hypothesi 
eadem superficies maior est, quod quidem absurdum. 

XXXI (12). Sed maior sit circulus, cuius radius est 
xg, segmenti sphaericà superficie; ergo circulus, cuius radii 
quadratum aequat rectangulum yx-xa*)!, maior est curvà 
segmenti superficie. Sed fingatur inter has superficies*) cir- 
culus, cuius radius aequat reclangulum J-.xa; ergo est 

8) Ex ipsa propos. 95 superficies, quam tangentes efficiunt, aequa- 
lis est circulo, cuíus radius xg, uná cum circulo, cuius radii quadra- 


tum sequat id quod illic est ὁ (92. Sed cum illic sit 2 50? » 4 (97, 
hoc igitur loco efficitur id quod supra perscriptum est. 


*) Est enim propter elem. 6, 8 yx : x8 z x8: xa, id est xf! 2 
yx-xa (Co). 


4) Scilicet inter circulum, qui superficiei segmenti aequalis est, et 
inter circulum, cuius radii quadratum aequat rectangulum γχ χα, id 
est, cuius radius est xf. 


tunt δὲ AB3, del. BIS ἡ S, om. ΑΒ 38. τὸ ὑπὸ 8 ΚΑ Ei pro τὸ 
ὑπὸ 4KA ἔσται ABS, corr. Eé auctore Co 
Pappus 1. 25 
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ἴση ἢ ΓΟ, καὶ διῃρήσϑω ἡ KOB περιφέρεια εἰς περε- 
φερείας ἴσας ὁσασδήποτε, ὧν ἑχάστη ἐλάσσων ἔσεω τῆς 
K.40, ὡς ἔστιν πρὸ ἑνός, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ ΚΑ ,1Μ 
MN NB. 1) δὴ ὑπὸ τούτων γινομένη ἐπιφάνεια [κατὰ τὴν 
περὶ ἄξονα τὴν ΚΑ͂ στροφῆς ἀποκατάστασιν) περιέχεται 
ὑπὸ τῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας [καὶ τὴν αὐτὴν αὐτῷ 
βάσιν ἕξει) καὶ ἔστιν ἴση μὲν κύκλῳ οὗ $ ἐκ τοῦ κένερου 
δύναται, ἐπιζευχϑείσης τῆς L4, τὸ ὑπὸ 4T K.4 διὰ τὸ 
δ΄ ϑεώρημα, ἐλάσσων δὲ τῇς σφαιρικῆς τοῦ τμήματος ἐπι- 
qavetag: πολλῷ ἄρα ὃ κύκλος o0 T &x κένερου δύναται 10 
τὸ ὑπὸ OI ΚΑ ἢ τὸ ὑπὸ Θ ΚΑ ἐλάσσων ἐστὶν τῆς σφαι- 
ρεικῆς τοῦ τμήματος ἐπιφανείας. ἀλλὰ καὶ μείζων ὑπό- 
χειται μεταξὺ ὧν τοῦ τμήματος καὶ τοῦ κύκλου οὗ ἣ ix 
χέντρου ἐστὶν ἡ ΚΒ, ὅπερ ἀδύνατον: ἔσα 
ἄρα ἐστὶν τὰ ζητούμενα. 15 
Καὶ δῆλον ὡς, ἐὰν τὸ 4 κένερον ἢ, 
γένεται τὸ τμῆμα ἡμισφαίριον, καὶ ἔσται 
/? ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας ὅλης ἴση κύκλῳ 
ΞΖ οὐ ἢ Éx τοῦ χέντρου ἐστὶν ἡ ΚΓ, ἢ καὶ 
γ ἐξ ἀμφοτέρων τῶν τμημάτων, ὁποῖα ἂν ἢ, 10 
τὸ αὐτὸ συναχϑήσεται. 
54 AB' (uw). Ἐὰν ὦσιν y εὐθεῖαι ὡς oí 41 B T, ὁ κιῶνος 


x 


——— 


1. ἡ TO Co pro ἡ ΓΘ 2. 8. τῆς ΚΙ idem pro τῆς K.469 
ἃ. δὴ AB, di S Ei 4.5. xara --- ἀποχατάστασιν interpolatori tribuit 
Hu δ. στροφὴν, deleto ἀποχατάστασιν, Ki 6. 1. καὶ τὴν — ἔξει 
interpolatori tribuit Hw 6. αὐτῷ om. Co Ei 7. μὲν om. Ei 
8. τὸ ὑπὸ .4K ΚΑ ABS, corr. Co 9. δ Hu, É ἃ, € B, πέμπτον 8 
Ei (ex 38. huius Co) 40. πολλῷ — 12. ἐπιφανείας om. Paris. 2868 
S Ei 40. ἡ éx] x AB!, ἐκ τοῦ B3, ἡ ix vov V 44. 5 V, ἡ AB, 
τουτέστεν voluit. Co τὸ ὑπὸ OK 4 ABV, distinx. Co 49. 48. ἐπε- 
φανείας — τμήματος bis scripta in ΑΚ 43. ὧν om. S, unde Ei ὑπό- 
κειται γὰρ μεταξὺ τοῦ cet. j ix] ix ABS, ἡ ἐχ τοῦ Ei 46. ὡς 
ἐὰν Ei, ὥσουν A? ex ὥσων, ut videtur, ὡς ov B, ὡς ov S, ὡς av Co 
ἢ Co, 3A, ἡ B, ἢ 8 49. οὗ ἡ ἐκ τοῦ Co, οὔση ἔχτου A, οὔση Ex 
τοῦ B cod. Co, οὗ ἴση ἐκ τοῦ S κέντρου add. S Co, om. AB cod. 
Co 3 om. Ei 48. AB A! in marg. (BS), :y' add. Hw T A, 
τρεῖς BS — al ABT A, distinx. BS 
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9 « «y. Sit yo Ξξ ϑ, et dividatur circumferentia κοβ in 
quotcunque aequales partes, quarum unaquaeque minor sit 
quam x4o, ut proxime 
(propos. 27) traditum 
est, et iungantur xà Au 
p» v9. Quam igitur hae 
rectae superficiem effi- 
ciunt, ea segmenti su- 
perficie continetur et 
aequalis est circulo, cu- 
ius radii quadratum, 
iunctà yÀ, aequat rec- 
tangulum Ày-xa prop- . 
ter theorema & (propos. 
25), eademque minor 
est. quam sphaerica segmenti superficies; multo igitur cir- 
culus, cuius radii quadratum aequat rectangulum 0y: xa, 
id est 9 xa, minor est quam sphaerica segmenti superficies. 
Αι ex hypothesi idem circulus maior est, quoniam esl inter 
segmenti superficiem et circulum, cuius radius x (adnot. 4), 
quod quidem fieri non potest. Ergo hae, de quibus quae- 
ritur, superficies aequales sunt. 

Et apparet primum, si punctum « centrum sphaerae 
Sit, segmentum esse hemisphaerium, tum, sí maius semper 
fiat seginentum , tandem. rectam x8. congruere cum xy diame- 
tro, itaque Votius sphaerae superficiem aequalem esse circulo, 
cuius radius est «;; vel idem etiam ex summa segmento- 
rum, qualiacunque sunt, concludetur, »am utique tolius 
sphaerae superficies aequalis est circulo, curus radii quadra- 
tum aequat. xB* A- By?, id est cuius radius est xy**j. 

XXXII (45). Si sint tres rectae, velut « 8 y, conus basim PrOP- 





| **) His verbis, quae nos partim e Graecis convertimus partim con- 
iectura supplevimus, Pappus significat theorema suum, ut de quovis 
.Sphaer&e segmento, ita singulariter de hemisphaerio, quin etiam de tota 
spbaera valere, ergo ab ipso in unum comprehensa esse ea quae Ar- 
chimedes (supra adnot. 4) sub tribus theorematis disposuit. 
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οὗ βάσις μέν ἔστιν κύκλος οὗ 7) ἐκ τοῦ κένερου δύναται 
τὸ ὑπὸ “4 B, ὕψος δὲ ἡ D, ἴσος ἐσεὶν κώνῳ o5 βάσις μέν 
ἔστιν χύκλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου δύναται τὸ ὑπὸ B T, 
ὕψος δὲ ἡ Α. 
Ἐχχείσϑωσαν γὰρ 5 
—À E———À Ce—— ———3À - δύο κύχλοι oi E Z, 


7 4 καὶ τοῦ μὲν E ἣ ἐκ 


7 τοῦ κένερου δυνάσϑω 
τὸ ὑπὸ Α B, coo δὲ Ζ 
ἢ ἐκ τοῦ χέντρου δυνά- 10 
ε σϑω τὸ ὑπὸ ΒΓ, ὕψος 
δὲ τοῦ μὲν Ε χώνου 


ἔστω τὸ EH ἴσον τῇ T, 
τοῦ δὲ Ζ ὕψος τὸ ΖΘ 
ἔσον ἔστω τῇ Α΄. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ Α' πρὸς T, τουτέστιν 15 
ὡς 5 ΖΘ πρὸς τὴν ΕΗ, τὸ ὑπὸ ΑΑ B πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΓ 
[τουτέστιν ἡ ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Ε πρὸς τὴν ἐκ τοῦ κέντρου 
τοῦ Z], τουτέστιν ὁ E πρὸς τὸν Ζ, ἴσος ἄρα ὃ κῶνος οὗ 
βάσις μὲν ὁ E κύχλος, ὕψος δὲ τὸ EH, τῷ κώνῳ οὗ βάσις 
μὲν ὁ Z κύκλος, ὕψος δὲ τὸ ΖΘ' ἀντιπεπόνθασιν γὰρ 20 
αὐτῶν αἱ βάσεις τοῖς ὕψεσιν. | 
55 λγ΄ (i). Τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, καὶ μενούσης τῆς ΒΓ 
περιενεχϑὲν τὸ τρίγωνον εἰς τὸ αὐτὸ ἀποκαϑεστάτω᾽ ὅτι τὸ 
γινύμενον ὕπ᾽ αὐτοῦ στερεὸν ἴσον ἐστὲν κώνῳ οὗ 1) μὲν βάσες 
᾿ ἐστὶν ἴση τῇ ὑπὸ τῆς ΑΒ ἐν τῇ στροφῇ γινομένῃ κωνικῇ 25 
ἐπιφανείᾳ, ὕψος δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ Γ᾽ ἐπὶ τὴν .4B κάϑετος. 
Ἤχϑωσαν γὰρ ἐπὶ τὰς 4B ΒΓ κάϑετοι ἀπὸ τῶν Α Γ 
ai ΓΕ 44. ἐπεὶ ὀρϑή ἐστιν ἡ 4 ὀρϑῇ τῇ E ἴση, κοινὴ 


à. ὑπὸ AB et 3. ὑπὸ ΒΓ A Paris. 2368 S, distinx. ΒΥ 6. ol EZ 
À, distinx. BS 9. 40. τὸ ὑπὸ .4 B — δυνάσϑω add. Co 44. ὑπὸ 
ΒΓ AS, distinx. Β 12. xovov Hv pro xvxàov (proprie dicenda erant 
ToU κώνου τοῦ ἀπὸ τοῦ E χύχλου) 48. τῇ Γ᾽ Εἰ, τῶι r ABV, om. 
Paris. 2368 S 45. τῇ 4. Ei pro τῶι A4 46. ὑπὸ 4B — ὑπὸ Br 
ABS, distinx. Hw 47. 48. τουτέστιν — τοῦ Z interpolatori tribuit Hw, 
δυνάμει post E et post Z add. Ei, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ix τοῦ xfvrQev 
τοῦ E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ix τοῦ κέντρου τοῦ Z coni. Co 48. πρὸς τὴν Z 
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habens circulum, cuius radii quadratum aequat rectangulum 

α.β, altitudinem autem y, aequalis est cono basim habenti 

cireulum, cuius radii quadratum aequat rectangulum fy, 

altitudinem autem a. 

Exponantur enim duo circuli € ζ, et circuli & radii qua- 
dratum aequet rectangulum α- β, circuli autem ζ rectangu- 
lum 8-»y, et coni & altitudo sit ey — y, altitudo autem coni 
ζ sit ζϑ — a. Iam quia est 9: ey 2 a: y — a: By, 
id est z circ. & : circ. £, conus igitur, cuius basis est cir- 
culus & et altitudo ep, aequalis est cono, cuius basis est 
circulus ζ et altitudo £9, quoniam bases e contrario altitu- 
dinibus respondent ἢ). 

XXXIII (f4). Sit triangulum αβγ, et manente rectà 

By triangulum convertatur in eundemque locum restituatur; 

dico id quod ita efficitur solidum aequale esse cono, cuius 

basis aequalis est conicae superficiei ab af in conversione 
effectae, altitudo autem perpendicularis a γ ad af. 

c Ducantur enim 
a punctis a y ad 
By αβ perpendi- 
culares aó ye"). 
Quoniam anguli ὃ 

. €, Ut recli, ae- 

P ὁ 7} 99 7 ὃ quales sunt οἱ an- 


4) Secundum elem. 6 def. 3 ἀντιπεπονθϑότα σχήματά ἐστιν, ὅταν 
ἑχατέρῳ τῶν σχημάτων ἡγούμενοί τε χαὶ ἑπόμενοι λόγων ὃ ὁροι ὦσιν. Ergo 
quia supra demonstratum est (9: ἕξη — circ. e: circ. ζᾧ, sive α: y — 
α.β: B-y, propter elem. 48, 45 coni, de quibus agitur, aequales sunt. 


c 


5) Figurae adscriptee duos theorematis casus exhibent, quibus ac- 
cedunt terlius (secundo e contraria parte respondens), si angulus egy 
obtusus sil, quartus, si angulus «y obtusus sit (qui casus in proximo 
lemmate occurrit), denique tres alii simpliciores, si aut angulus βαγ, 
aut «yg, aut afy rectus sil. Quos casus et enumerare et figuris illu- 
sirare supersedit scriptor, quia nullus peculiarem difficultatem habet. 


ABS, corr. Εἰ auctore Co 33. 4T A! in marg. (BS), :d' add. Hu 
35. 96. γινομένη κωνικὴ ἐπεῴφανεια À, yii. xov, ἐπιφάνεια BS, corr. Ei 
auctore Co 81. ἀπὸ τῶν ΑΓ A, distinx. BV, ἀπὸ τῶν af Poris. 2368 
(distinx. S) 48. ὀρϑὴ τῆι E A, corr. BS 





—— 


Prop. 
80 


56 
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δὲ ἡ B, ἰσογώνιον γίνεται τὸ ,.,1}8Ἐ4 τρίγωνον τῷ ΒΓῈ ερι- 
»κύνῳ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς μὲν ἡ ΒΑ πρὸς 4ἽἼ4, ἡ ΒΓ πρὸς ΓΈ. 
ὡς δὲ ἡ ΒΑ͂ πρὸς 44, τὸ ὑπὸ Β.44 πρὸς τὸ ἀπὸ 44; 
ἔσται ἄρα xai ὡς τὸ ὑπὸ B4 πρὸς τὸ ἀπὸ “44, οὕτως 
rn ΒΓ πρὸς TE: καὶ ὁ κῶνος ἄρα οὗ βάσις μέν ἐστιν" 
κύκλος ov E éx vob κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ BAf4, ὕψος 
δὲ ἡ ΓΕ, ἴσος ἐσεὶν κώνῳ οὗ βάσις μέν ἐστιν κύκλος οὗ ἡ 
ἐκ τοῦ κένερου ἐστὶν ἡ 4.], ὕψος δὲ ἡ ΒΓ (διὰ τὸ ἀνει- 
πδπονϑέναι πάλιν τὰς βάσεις αὐτῶν τοῖς ὕψεσιν). καὶ 
ἔστι τὸ γινόμενον ὑπὸ τοῦ ΑΒΓ τριγώνου ἐν τῇ σεροφῇ 10 
στερεὸν ἴσον τῷ κώνῳ οὗ βάσις μέν ἐστιν κύκλος οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου ἡ 44, ὕψος δὲ ἡ BI: τὸ αὐτὸ ἄρα στερεὸν 
ἔσον ἐστὶν τῷ χώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι χύχλον οὗ $ ἐκ 
τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑτιὸ B.A4, ὕψος δὲ τὴν ΓΕ xa- 
Sezov. ἀλλ᾽ ὁ μὲν χύχλος οὗτος ἶσος ἐστὶν τῇ ὑπὸ τῆς 1 
AB ἐν τῇ σεροφῇ γινομένῃ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ διὰ τὸ ιε΄ 
γτάλιν Ἀρχιμήδους ϑεώρημα [παντὸς γὰρ χώνου ἰσοσκελοῦς 
j ἐπιφάνεια, χωρὶς τῆς βάσεως, ἴση ἐστὶν κύκλῳ οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ xévtgov μέσον ἀνάλογον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κώνου 
καὶ τῆς ἐκ τοῦ χέντρου τοῦ χύχλου Og ἐστιν βάσις τοῦ 20 
κώνου]. ἐὰν ἄρα μενούσης τῆς ΒΓ περιενεχϑὲν τὸ τρί- 
γωνον εἰς τὸ αὐτὸ ἀποκχατασταϑῇ ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, 
τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτοῦ στερεὸν ἴσον ἐστὶν κώνῳ οὗ βάσις 
μέν ἐσειν ἴση τῇ ὑπὸ τῆς AB ἐν τῇ στροφῇ γινομένῃ κωνιχῇ 
T ὕψος δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ Γ ἐπὲὶ τὴν 48 κάϑετος. 25 
λδ΄ (ιε΄. Ἔστω πάλιν τρίγωνον τὸ MEZ καὶ τυχοῦσα 
διήχϑω " Γ B, ἧς μενούσης περιενεχϑὲν τὸ τρίγωνον εἰς τὸ 


—À 


4,4. BTE τριγώνω A! ex ΒΓΕ τρίγωνον 7. ἡ TE Co το ἡ P 


41. ἡ ante βασις add. ABS, del. Ei 48. τῷ ente χωνῳ om. Ei 

μὲν om, S Ei 46. γινομένη xovixg ezuqaveut À, yu. κωνικὴ ἐπι- 
φάνεια B, corr. S ιε΄ Hu, I4 AB Co, évdéxerov S Ei (ergo hic 
Archimedem evolvere non duxit operae pretium) 17. παντὸς — 
21. xevov interpolatori tribuit Hu 49. aut μέσον λόγον ἔχει (sic Ei), 
aul μέση ἀνάλογόν ἔστιν scribere debuit interpolator 34. ἐὰν ἄρα 
S* Co, ἐν «ga A, ἕν ἄρα B, [ἐὰν γὰρ Paris. 4368 48. χώνου ΑΒ, 


corr. S 84. 25. γινομένη κωνικὴ ἐπιφανεια A, γινομένη κωνιπῆ ἐπι- 
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gulus 9 communis, triangulum igitur afó triangulo γβὲ simile 
est, itaque 

af: αὃ τε yf : ye. Sed est aff : aó — αβ' αὖ: ad?; ergo 

af - αὃ : a0? — yf : ye; 

ergo propler superius lemma conus basim habens circulum, 
cuius radii quadretum aequat rectangulum fla. αὖ, et altitu- 
dinem ye, aequalis est cono basim habenti circulum, cuius 
radius est ad, et altitudinem fy (quia rursus bases altitu- 
dinibus e contrario respondent). Et solidum, quod a trian- 
gulo ay in conversione circa axem fy efficitur, aequale est 
oono basim habenti circulum, cuius radius est a, et altitu- 
dinem $»"'); ergo idem solidum aequale est cono basim 
babenti circeulum, cuius radii quadratum aequat rectangulum 
βα- αὖ, et altitudinem 7e, id est perpendicularem a » ad 
ef. Sed rursus (μὲ supra propos. 25) propter Archimedis 
theorema 15 hic circulus aequalis est conicae superficiei 
quam recta ef! in conversione circa axem β efficit ?). Ergo, 
si manente rectà gy triangulum affy convertatur in eundem- 
que locum, unde moveri coeperit, restituatur, solidum ita 
effectum aequale est cono, cuius basis aequalis est conicae 
superficiei ab ef in conversione effectae, altitudo autem per- 
pendicularis a y ad af. 

XXXIV (f5). Sit rursus triangulum e£, et extra trian- 
gulum ducatur quaelibet recta yf ila, ut productae tja occur- 
ra(!), et rectà yf manente triangulum convertatur in eun- 

*9» Hoc, sive angulus βαγ acutus, sive rectus, sive obtusus est, 
efficitur ex elem. 13, 44. 


3) Similiter ac supra propos. 88 adnot. * ad Archimedis propos. 47 
demonstravimus, verba Archimedis quae sunt de sphaer. et cyl. I, 45 
sic fere mutare licet: παντὸς κώνου ἰσοσχελοῦς, χωρὶς τῆς βάσεως, 1 
ἐπιφάνεια lo ἐστὶ χύχλῳ οὐ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ τῆς 
πλευρᾶς τοῦ χώνου καὶ τῆς ἐχ τοῦ χέντρου τοῦ χύχλου Og ἐστι βάσις 
τοῦ χώνου. Quo facto, quid Pappus οἰΐϊδηάο hoc theoremate egerit, 
statim apparet. 


Prop. 
81 


4) Alter casus, si fy ipsi «4 parallela sit, proxima propositione - 


additur. 


φανεία (sic) B, corr. 8 36. £4 Αἱ in marg. (BS), «' add. Hu 
37. ἡ add. Ei 
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αὐτὸ ἀποχαϑεσεάτω᾽ ὅτι τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτοῦ σεορεὸν 

ἴσον ἐστὲν κώνῳ οὗ βάσις μέν ἔστιν κύκλος ἢ ἔσος τῇ ὑπὸ 

τῆς AZ γινομένῃ ἐπιφανείᾳ κατὰ τὴν σεροφήν, ὕψος δὲ ἡ 

ἀπὸ τοῦ Tl ἐπὶ τὴν 42 κάϑετος. 

Ἐχβεβλήσϑω ἡ Z45 

i ἐπὶ τὸ B- διὰ τὸ προ- 

| δειχϑὲν ἄρα τὸ ὑπὸ τοῦ 

ABDU τριγώνου γινόμενον 

στερεὸν ἔσον ἐσεὶν κώνῳ 

οὗ βάσις μὲν ion ἐσεὶν 10 
᾿ τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου 

5 ἣν ποιεῖ ἡ 48, ὕψος δὲ 
ἡ ἀπὸ τοῦ Γ ἐπὶ τὴν ΒΙ͂, τὸ δὲ ὑπὸ τοῦ ΒΖΓ γινόμενον 
ὁμοίως ἴσον ἐστὶν κώνῳ 0v ἡ μὲν βάσις ἴση ἐστὶ τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τοῦ κώνου ἣν ποιεῖ ἡ ΒΖ, ὕψος δὲ τὸ αὐτό" καὶ 15 
λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τοῦ 41ΓΖ γινόμενον στερεὸν ἴσον dosi» 
κώνῳ οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐστὶν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κολούρου 
κώνου ἣν ποιεῖ ἡ 42, ὕψος δὲ τὸ αὐτό [7 ἀπὸ τοῦ Γ᾽ ἐπὶ 
τὴν AZ]. 

51 λε΄ (ι-Ἴ. Ἔστω δὲ παράλληλος 5 42 τῇ ΒΓ καὶ κά- 20 
ϑετοι ἤχϑωσαν αἱ ΖΓ 44^ ὅτι τὸ ὑπὸ τοῦ 482Ζ τρι- 
γώνου ἐν τῇ στροφῇ γινόμενον στερεὸν ἴσον ἐσεὶν κώνῳ οὗ 
βάσις μέν ἐστιν κύχλος ov ἣ ἐκ κέντρου ἐστὶν ἡ ΓΖ, ὕψος 
δὲ ἡ διπλῇ τῆς 42, τουτέστιν τῆς AT. 

Ἐπεὶ γὰρ ὃ ἀπὸ τοῦ ΑΓ παραλληλογράμμου γι-- 25 
vóusvog κχύλινδρος ἴσος ἐστὶν κώνῳ βάσιν μὲν ἔχοντι 
χύχλον οὗ ἢ ἐχ τοῦ χέντρου ἐστὶν 7 “414, ὕψος δὲ τὴν 
τριπλασίαν τῆς 4I, ὁ δὲ ὑπὸ τοῦ 4824 τριγώνου y- 
νόμενος κῶνος βάσιν μὲν ἔχει τὴν αὐτήν, ὕψος δὲ τὴν 
ΒΖ, τὸ ἄρα ὑπὸ τοῦ ABA τριγώνου μετὰ τοῦ ὑπὸ 30 





4. ὅτι om. S Ei 8. γινομενὴ ἐπιφανεια A, corr. ΒΒΞ κατὰ 
τὴν στροφὴν γινομένῃ ἐπιφανείᾳ Εἰ 1. τοῦ om. Εἰ 18. s» ποιω 
Α, corr. BS 48. τοῦ ΒΖΓ Co pro τοῦ “ΖΓ 46. τοῦ 4ΓΖ idem 
pro τοῦ ΓΖ 4141. κολούρου] vide adnot..ad Lat. 418. τὸ αὐτό om. 
Ei, restituit et proxima ἡ ἀπὸ toU Γ ἐπὶ τὴν .4Z interpolatori tribuit 
Hu τοῦ Γ Co pro τοῦ ΓΕ 40. λἀε A! in marg. (BS), «g' add. Hu 
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demque locum restituatur; dico id quod ita efficitur solidum 
aequale esse cono, cuius basis est circulus aequalis conicae 
superficiei ab a£ in conversione effectae, altitudo autem per- 
pendicularis a γ ad act. 

Producatur £a ad fj, et ducantur perpendiculares ys aó; 
ergo propler superius lemma solidum, quod ab af» triangulo 
efficitur, aequale est cono, cuius basis aequalis est conicae 
superficiei ab αβ effectae, altitudo autem perpendicularis a 
y ad fa; similiter solidum, quod a βζγ triangulo efficitur, 
aequale est cono, cuius basis aequalis est conicae superficiei . 
a fL ellectae, altitudo autem eadem; ergo per subtractio- 
nem?) restat solidum ab αγζ triangulo effectum aequale cono, 
cuius basis aequalis est superficiei conicae?) ab a£ effectae, 
altitudo autem eadem. 

XXXV (6). Sed sit By ipsi aZ parallela, et ducantur Prop. 
perpendiculares αὖ ζγ; dico solidum, quod ab aff; triangulo 
in conversione circa axem (jy efficitur, aequale esse cono, 
cuius basis est circulus radio by, altitudo autem dupla aL, 
id est dupla dy. 

Quoniam enim cylindrus, qui 

ω ὁ ^ ab αὖγζ parallelogrammo efficitur, 
aequalis est cono basim habenti 

circulum radio αὖ (sive Dy), alti- 

tudinem autem triplam ó7 (elem. 

F; | y 12, 10. 14), conus autem qui ab 
αβὸ triangulo efficitur, basim ean- 

dem, altitudinem autem 8 habet, solidum igitur, quod et ab 


4) Subtraehi posse alterum conum ab altero sequitur ex Euclid. 
elem. 12, 11 (Archim. de sphaer. et οὐ]. 4, 17 lemm. 4). 


8) Graecum xoloUgov, id est coni detruncati, omisimus, ne lan- 
guide addi necesse esset "praeter utramque basim ". Atque aliis locis 
ipse scriptor hoc epitheto per se consentaneo abstinuit, quod forsitan 
interpolator huc intulerit. 








22. ἴση ἔστιν Α, corr. BS xe vet A? ex χοινῶι 23. ἡ ix B!, ἐκ 
AB?S, ἡ ἐχ τοῦ Ei 27. χύχλον — ἡ 4.f] τὴν .44 ABS, corr. Hu auc- 
tore Co 48. τὸ ante ὑπὸ τοῦ add. ABV!, del. Paris. 9368 SV? 
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τοῦ 4ATZ παραλληλογράμμου γινόμενον στερεὸν ἴσον ἐσεὶν 
χώνῳ ἀπὸ τῆς αὐτῆς βάσεως ὕψος ἔχοντι τὴν BA μετὰ 
τριῶν τῶν 4I. κοινὸς ἀφῃρήσϑω ὁ ὑπὸ τοῦ BIZ τρι- 
γώνου γινόμενος ἀπὸ τῆς αὐτῆς βάσεως κῶνος, ὕψος ἔχων 
τήν τε Bá καὶ ἅπαξ τὴν 4Γ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τοῦ 4BZ 5 
γινόμενον στερεὸν ἴσον ἐστὶν χώνῳ τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι 
τὴν αὐτήν, ὕψος δὲ τὴν διπλασίαν τῆς AT ἢ τῆς 42. 

9S ἜἜει δὲ καὶ τοῦτο φανερὸν ὅτι τῇ ὑπὸ τῆς MZ γινο- 
μένῃ ἐπιφανείᾳ, κυλινδρικῇ οὔσῃ, ἴσος dati» κύκλος οὗ ἡ 
ἐχ τοῦ κέντρου μέσον λόγον ἔχει τῆς πλευρᾶς τοῦ κυλίέν- 10 
ὅρου καὶ τῆς διαμέτρου τῆς βάσεως (τοῦτο γὰρ Τρχιμήδης 
ἔδειξεν uo ϑεωρήματι περὶ σφαΐρας καὶ κυλίνδρου) , ὥστε 
j ὑπὸ τῆς 42 γινομένη ἐπιφάνεια i ἴση ἐστὶν χύχλῳ οὗ ἢ Ex 
τοῦ κέντρου δύναται τὸ δὲς ὑπὸ τῶν ZI 4. 

59 ς΄ (C). Ἐὰν μέντοι τὸ B μεταξὺ ἢ τῶν 4 P, εὐχε- 15 
"A δείκνυται. ὁ yàg ὑπὸ vob J4A4TZ παραλληλο- 
γράμμου γινόμενος κύλινδρος, τοῖς ὑπὸ τῶν B4 ΖΒΓ 
τριγώνων γινομένοις κώνοις τὴν αὐτὴν ἔχων [αὐτοῖς) βάσιν 
καὶ ὕψος τὴν 4Γ, ὑπερέχει αὐτῶν τῷ ἀπὸ τῆς αὐτῆς βά- 
σεως κώνῳ ὕψος ἔχοντι τὴν διπλασίαν τῆς 4Γ, ὥσεε καὶ 20 
τὸ ὑπὸ τοῦ .448ΒΖ τριγώνου γινόμενον στερεὸν ἴσον ἐσεὶν 
τῷ αὐτῷ κώνῳ, ὕπερ: “- 

60 AU (ui. Ἔστω τετράπλευρον τὸ 4ΒΓΖΩ, καὶ ἀπὸ τοῦ 
B ἐπὶ τὰς 44 AT κάϑετοι ἴσαι, καὶ διήχϑω τις ἡ BE, 
καὶ μενούσης αὐτῆς περιενεχϑὲν τὸ τετράπλευρον εἰς τὸ 15 
αὐτὸ ἀποκαϑεστάτω" ὅτε τὸ γινόμενον ὑπὸ τοῦ τετρα- 
πλεύρου στερεὸν ἴσον ἐστὶν χώνῳ οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐστὶν 
ταῖς ὑπὸ τῶν .44 4T ἐν τῇ στροφῇ γινομέναις ἐπιφα- 
νγείαις, ὕψος δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ B ἐπὶ μίαν τῶν 444 AT κάϑετος. 


4, τῷ ante ἀπὸ τῆς add. B! 7. αὐτήν Ei, αὐτὴν ΓΖ A!B3, αὖ- 
τὴν τῷ Cy Bl, αὐτὴν dy S, αὐτὴν τὴν ΓΖ voluit Co 8. Ἔστι δὲ Ei 
8. 9. τῆς Uno τῆς AZ γινομένης ἐπιφανείας χυλινδρικῆς οὔσης ABS, 
corr. Ei auctore Co 42. ιδ΄ Hu, IP A, IT B, τρισκαιδεκάτῳ S Ei 
(conf. adnot. 8 ad propos. 24) 43. 44. χύχλῳ — δύναται add. Co 
44. τὸ Co, τῶι ABS (quod quidem ante χύχλῳ reponit Co) 15. ἧς At 
jn marg. (BS), εζ΄ add. Hv τῶν JT A, distinx. B, τῶν y d 8 Ni 
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eóyt parallelogrammo et ab «f triangulo efficitur, aequale 
est cono eandem basim et altitudinem 0 -- 30y habenti. 
Communis subtrahatur conus, qui a a fiy triangulo efficitur, 
eandem basim et altitudinem 8d -&- óy habens; restat igitur 
solidum, quod ab afi triangulo efficitur, aequale cono ean- 
dem basim et altitudinem 9 ὅγ, sive 2 o0, habenti. 

Hoc quoque manifestum est, superficiei cylindricae, quae 
ab at efficitur, aequalem esse circulum, cuius radius media 
proportionalis est inter cylindri latus et baseos diametrum 
(hoc enim Archimedes de sphaer. et cyl. / propos. 44 de- 
monstravit]; itaque superficies, quae ab aC efficitur, aequa- 
lis est circulo, cuius radii quadratum aequat 20». 9. 

XXXVI (47). Sin vero punctum f inter à γ cadat, fa- 
cilius idem demonstratur. Nam cylindrus, qui ab αδγζ pa- 
rallelogrammo efficitur, quoniam eandem 


Dl i ! 
. basim cum conis, qui ab αβὸ 7f» tri- 
N / angulis efficiuntur, et altitudinem óy ha- 
bet, hos conos (quorum swmma est co- 


nus eiusdem baseos et allitudinis dy) su- 
δ , J perat eo cono, qui eandem basim οἱ al- 
titudinem ὁ dy habet; itaque solidum, quod ab αβζ triangulo 
efficitur, eidem cono aequale est, q. e. d. 

XXXVII (/8). Sit quadrilaterum αβγδ, et a fj ad aó Prop. 
ὃγ perpendiculares infer se aequales, et. extra ducatur quae- à 
libet recta j£, quà manente quadrilaterum convertatur in 
eundemque locum restituatur; dico solidum, quod a quadri- 
latero efficitur, aequale esse cono, cuius basis aequalis est 
summae earum superflcierum, quas rectae αὖ Óy in conver- 
sione efficiunt, altitudo autem perpendicularis a f ad αὖ 
vel óy. 







46. 44 TZ A, coniunx. BS, om. Ki (7. ὑπὸ toU AB cod. Co, corr. 
S Co 48. τριγώνοις Ei invitis ABS αὐτοῖς del. Hu 23. ὅπερ 
om. Εἰ 28. xQ (sic) A! in marg., corr. BS, εη΄ add. Hw τὸ ante 
τετραπλ. add. ABS, del. Ei 35. eig ABS, ἐπὶ Ei 40. τῶν 4H 
Ζ4Γ ABS, corr. Co 
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Ἐπεζεύχϑω ἡ Β4 τὸ ἄρα ὑπὸ τοῦ τεεραπλεύρου yi- 
νόμενον στερεὸν τὸ ὑπὸ τῶν 44ΒἘ4 σ ΓΒ τριγώνων ἐσεὶν γι- 
γόμενον. καὶ δέδειχεαε πρὸ δυοῖν τὸ μὲν ὑπὸ τοῦ 484 
γινόμενον ἴσον χώνῳ οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐσεὶν τῇ ὑπὸ τῆς 
A4 γινομένῃ ἐπιφανείᾳ, ὕψος δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ B ἐπὶ μέαν 5 
τῶν 444 4T κάϑετος, τὸ δὲ ὑπὸ τοῦ .ÍBI τριγώνου ἴσον 
χώνῳ οὗ 5 μὲν βάσις ἴση ἐστὶν τῇ ὑπὸ τῆς 4T γινομένῃ 
ἐπιφανείᾳ, ὕψος δὲ τὸ αὐτό" xai ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ τοῦ 
ΑΒΓΔ, τετραπλεύρου γινόμενον στερεὸν ἴσον ἐσεὶν xovq 
οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐσεὶν ταῖς ὑπὸ τῶν 244 AT γινομέ- 10 
γαις κατὰ τὴν στροφὴν ἐπιφανείαις, ὕψος δὲ ἡ ἀπὸ τοῦ 
B ἐπὶ μίαν τῶν 444 AT. 

61 λη΄ (4). Κἂν ἀντὶ τοῦ τετραπλεύρου δὲ πεντάπλευ- 
eov ἢ τὸ 4.418ΒΖΓ ἢ καὶ ὁποσασοῦν πλευρὰς ἔχον, ὥστε 
τὰς ἀπὸ τοῦ B ἐφ᾽ ἑκάστην τῶν Α4' AT ΓΖ καϑέτους 15 
ἴσας εἶναι, δειχϑήσεται ὁμοίως τὸ ὑπὸ τοῦ πολυγώνου γι- 
νόμενον στερεὸν i0O» χώνῳ οὗ ἡ μὲν βάσις ἴση ἐσεὶν ταῖς 
ὑπὸ τῶν 444 AT ΓΖ γινομέναις ἐπιφανείαις, ὕψος δὲ μία 
τῶν εἰρημένων ἴσων χαϑέτων. καὶ οὐδὲν διαφέρει, ἂν ἡ 
ἐσχάτη ἐφαρμόζῃ τῇ ΕΒ. [ἑξῆς τὸ σχῆμα. 20 

62 A9' (X). Τὸ δ᾽ αὐτό ἐστιν τῷ εἰρημένῳ λέγειν ὅτι, 

ἐὰν περὶ ἡμικύκλιον οὗ κέντρον τὸ Σ, γραφῇ τι πολύγω- 

vov ὑποσασοῦν ἔχον πλευράς, ὡς τὸ BEZO.AT, μενούσης 
δὲ τῆς ΒΓ περιενεχϑὲν τὸ πολύγωνον εἰς τὸ αὐτὸ ἀποκα- 


——— -- τ -τ 


4. τρέγωνον ABS, corr. Εἰ auctore Co 3. πρὸ δυοῖν Hu, πρὸς 
δὲ ABS, prorime Co, πρὸ ἑνὸς Ei 5. γινομένης AB, corr. 8 àmi- 
q«v»ti À, corr. BS 6. τοῦ “ΒΓ Co pro τοῦ ΑΒΓ τρεγώνωι 
AB, corr. S 7. 8. γινομένης ἐπιφανείας AB, corr. S 42. 4H At 
in marg. (BS), :9' add. Hu di om. Ei 44. τὸ .14B ZTH | καὶ 
A, τὸ δαβζγη καὶ BS, corr. Co post 7 xol add. ἄλλο τι πολύγωνον 
Ei ὁποσαου À!, ὅποσαουν ΑΞ, ὁποσοιν B!, corr. B^S 45. χαϑέ- 
τοὺς A! ex χαϑέτου 49. ἴσων add. A! super vs. 30. τῇ EB Hu 
pro τῆι 48 ἔξης 'sine spir. et acc.) A, ἐξ ἧς BS, corr. Hu ἀἑξῆς 
τὸ σχῆμα del. Co Ei 434. .40 A! in marg. (BS), x' add. Hw 
39. τὸ Σ Co pro τὸ E γραφῆτε A ( in rasura), distinx. BS 
48. τὸ BEZ | ΘΑ͂ A, coniunx. BS, Γ᾽ add. Co 
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Iungatur 80; ergo solidum, quod a quadrilatero, idem 
esi ac quod ab αβὸ ὅβγ triangulis efficitur. Et proxime 
Ó (propos. 31) demonstravimus 
solidum, quod ab afó wian- 
gulo efficitur, aequale esse co- 
no, cuius besis aequalis est 
superficiei ab aó effectae , al- 
titudo autem perpendicularis a 
—— LL B ad ad vel dy, et solidum, 
e 5 quod a fy triangulo, aequale 
cono, cuius basis aequalis est superficiei a dy effectae, altitudo 
autem eadem; ergo etiam summa eorum solidorum, id est 
solidum, quod ab ey quadrilatero efficitur, aequale est cono, 
cuius basis aequalis est superficiebus ab αὖ óy in conversione 
. effectis, altitudo autem perpendicularis a β ad ad vel óy. 
XXXVIH (19). Quodsi pro quadrilatero sit quinquela- Prop. 
terum. δαβὺγ vel polygonum quotcunque latera ita posita 
habens, ut perpendiculares ad - 
δ singula latera αὖ ὃγ yc... 
duclae inler se aequales sint, 
$ similiter demoustrabitur soli- 
dum, quod a polygono effici- 
tur, aequale esse cono, cuius 
6 y. basis aequalis est superficie- 
bus ab aó óy γζ. .. effectis, 
altitudo autem una earum quas diximus perpendicularium. Nec 
quidquam differt, si extrema perpendicularis congruat cum ef. 
XXXIX (20). ldem autem est, ac si dicamus, si circa 
i 39 semicirculum, cuius 
AX) 7 centrum g, polygo- 
2 / num aliquod descri- 
€ 4 N V / δὴ batur quotcunque 


latera habens, velut 





" M — βεζϑλγ, et manente 
/ Nl rectà gy polygonum 
i Ó o convertatur in eun- 


Ll 
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τασεαϑῇ, τὸ γινόμενον ὕπ᾽ αὐτοῦ στερεόν, ὃ δὴ καὶ περι- 
γέγραπται περὶ τὴν σφαῖραν ἣν ποιεῖ τὸ ἡμικύχλεον, ἔσον 
ἐστὶν κώνῳ οὗ βάσις μὲν ἡ ἐπιφάνειά ἐστιν ἡ ὑπὸ τῶν 
τοῦ πολυγώνου πλευρῶν γινομένη χατὰ τὴν σεροφήν, ὕψος 
δὲ ἡ ἐκ τοῦ κένερου τῆς σφαίρας" ττᾶσαι γὰρ αἱ ἀπὸ τοῦ 8 
Σ ἀγόμεναι ἐπὲ τὰς πλευρὰς κάϑετοι, ὡς αἱ SM, SK SH 
S4 X4, ἴσαι εἰσίν. καὶ οὐ διαφέρει, ἐὰν τὸ .1 τῷ Ο, 
ἢ τὸ M τῷ Ξ ταὐτὸν 1) 

Δῆλον δ᾽ ὅτι, x&v περὶ τομέα χύχλου, οἷον τὸν ΞΣΙ͂ 
ἢ MZ. περιγραφῇ τι πολύγωνον, τὰ αὐτὰ δειχϑήσεται. 10 

03 μὴ (xa). Πᾶσα σφαῖρα ἴση ἐσεὶν κώνῳ οὗ βάσις 

μέν ἐστιν ἡ ἐπιφάνεια τῆς σφαίρας, ὕψος δὲ ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου. 

Ἔστω γὰρ σφαῖρα ἧς διάμετρος ἡ ΑΒ, κένερον δὲ τὸ 
[, καί, εἰ δυνατόν, πρότερον ἔστω μείζων ὁ κῶνος ov βά- 15 
σις μὲν ἡ ἐπιφάνδια τῆς σφαίρας, τουτέστιν ὁ xíxAog οὗ 
ἡ &x τοῦ χένερου ἐσεὶν ἡ 41, ὕψος δὲ ἡ ΓΒ ἐχ τοῦ κέν- 
τρου τῆς σφαίρας, καὶ μεταξὺ αὐτῶν, τουτέστιν ἐλάσσων 
μὲν τοῦ κώνου, μείζων δὲ τῆς σφαίρας, νοδίσϑω χῶνος 
ἄλλος, οὗ ἡ μὲν βάσις ἐστὶν ἣ αὐτή, ὕψος δὲ ἡ ΒΩ,,3υ 
ἐλάσσων οὖσα τῆς ΓΒ, xai ἡμικυκλίου ὄντος τοῦ .4EB 
ἤχϑω ἡ ΑΚ δυναμένη τὸ δὶς ὑπὸ .,18 ΓΔ καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ 4484 ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς ἐπὶ τὰ K 
B. καὶ τὰ ἡμίση" τὸ ὑπὸ A4B4 ἴσον ἐστὶν tulssc τῷ ἀπὸ 


3. βάσις μὲν ἡ Εἰ euctore Co pro ἡ μὲν 9. δ' ὅτε Hu pro ἤδη 

τὸν EK ΣΑ͂ A, coniunx. BS 44. &. Αἱ in marg. (B Paris, 3368 V, 
om. S), x«' add. Hu ἡ ante βάσις add. Εἰ 44. δὲ τὸ BS, ro δὲ 
τὸ À 40 — p. 402, 8) totus hic locus misere turbatus est in co- 
dicibus, quem nos, quantum probabili conieclura assecuti sumus, re- 
stituimus (longe alia ratione Εἰ, de quo vide append.) 30. 241. ἡ B4E 
ἐλάσσων ABS, corr. Co $1. τῆς ΓΒ Ei pro τῆς ΓΖ τοῦ ΔΕΒ 
Co pro τοῦ .4BE 33. ny9w Co, ἐδείχϑη ABS, εἰλήφϑω Ei ὑπὸ 
ABFA AB, distinx, 8 88. 24. ἐπὶ τὰ KB A, distinx. B, ἐπὶ τὰ B x 
S $4. xa) τὰ ἡμίση — p. 400, 1. τὰ B K om. S Ei $4. x«l 
ABS, om. B! ἡμίση Co pro ἥμισυ ἡμίσει add. Hu (ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῆς ἐπὶ τὰ BH K καὶ τῆς ἡμισείας Co) 


/ 
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demque locum restituatur, id quod ita efficitur solidum, quod 
quidem sphaerae a semicirculo effectae circumscriptum est, 
aequale esse cono, cuius basis circulus est aequalis summae 
superficierum, quas polygoni latera in conversione efficiunt, 
altitudo autem radius sphaerae; nam omnes perpendiculares 
a centro g ad latera ductae, velut σμ σχ σὴ σα cÓ, inter se 
aequales sunt. Nec quidquam differt, si punctum δ᾽ cum 0, 
vel u cum ἔ congruat (id est, si ipsa extrema polygont 
latera diametro perpendicularia sint). 

Idem etiam demonstrabitur, si circa sectorem, velut ἔσα 
vel μσα polygonum quoddam describatur. 

XL (21). Omnis sphaera aequalis est cono, cuius basis Pop 
est sphaerae superficies, altitudo autem radius. 


---΄ ΝΙΝ 7 
€ d o 
| ᾷ 
/ N 
λ 
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— 5-- Ὶ 
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Sit enim sphaera, cuius diametrus αβ ac centrum 7, et, 
si fieri possit, primum ^ac sphaerá maior sit conus, cuius 
basis est sphaerae superficies, id est circulus radio af (pro- 
pos. 28 eactr.), altitudo autem y radius sphaerae; atque 
inter haec, id est minor eo quem dirimus cono et maior 
sphaerá, fingatur alius conus, cuius basis sit eadem, altitudo 
autem 8d minor quam yf"), et in semicirculo «& ducatur 
«x ita, ut sit ax? — 9af-yÀ; ergo, quontam est 

af? τῷὸ 9ag-.By, si hinc subtrahatur 


*) Hinc in Graecis incipit gravissima scripturae traditae corruptela, 
quam sanari posse adeo desperavit Eisenmannus, ut suo arbitrio no- 
vam demonstrandi rationem concinnaret, de qua vide append. 


΄ 
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τῆς ἐπὶ τὰ B Καὶ [τὸ γὰρ δὶς ὑπὸ .4Β4 μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
-4B ΓΖ, τουτέστιν τὸ δὶς ὑπὸ “ΒΓ, τὸ ἀπὸ ΑΒ ἐστὶν 
ἴσον ὃν τοῖς ἀπὸ .4KB, ὀρϑῆς οὔσης τῆς πρὸς τῷ Κὶ ἐν 
64 ἡμικυκλίῳ]. ἐγγεγράφϑω δὴ εἰς τὸ ἡμικύκλιον πολύγωνον 
ἰσόπλευρον [ἀρτιόπλευρον] τὸ .4EZHO AB, ὥστε ἐλάσσονα ὃ 
εἶναι τὴν ΒΙ1 περιφέρειαν τῆς Β.1Κ (δυνατὸν δὲ τοῦτο 


$ 


»m 


/ X 
| 3 


—— 


«€ / un 7 d 
τέμνοντες γὰρ τὸ ἡμικύκλιον δίχα xai τὴν ἡμίσειαν περι- 
φέρειαν δίχα καὶ τοῦτο ἀεὶ ποιοῦντες Acly'ouév τινα περι- 

65 φέρειαν ἐλάσσυνα τῆς BA1K, ὡς τὴν B^f). καὶ ἐπεζεύχϑω 
j 4441, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἡ LO. ἐπεὶ οὖν ἰσογώνιόν 10 
ἐστιν τὸ (1.18 τρίγωνον τῷ ΓΟΒ τριγώνῳ καὶ διπλῆ ἐστιν 
ἡ μὲν 24.4 τῆς ΓΟ, ἡ δὲ .1Β τῆς BO, καὶ ἐλάσσων ἐστὶν 
ἡ .18Β τῆς 4.4, τὸ ἄρα ὑπὸ 44.1 ΓῸ μεῖζόν ἐστιν ἡμί- 
σους τοῦ ἀπὸ τῆς ..1Β. διὰ ταὐτὰ δὴ κἂν μὲν τὴν ΚΒ 
ἐπιζεύξωμεν, παράλληλον δὲ διὰ τοῦ D μέχρι τῆς ΚΒ τῇ 15 
ΓΚ ἀγάγωμεν, τὸ ὑπὸ τῆς ἀγομένης ταραλλήλου καὶ τῆς 
ΑΚ μεῖζόν ἐστιν ἡμίσους τοῦ ἀπὸ τῆς KB εὐϑείας" καὶ 
1. ἐπὶ τὰ BK A, distinx. B τὸ γὰρ δὲς — 4. ἡμιχυχλέῳ inter- 
polatori tribuit Hw (om. Ei) ὑπὸ 4B.4 Co pro ὑπὸ ABI 4.2. τοῦ 








di; ὑπὸ ABFI'A A, distinx, BS $. ἀπὸ add. Co ἐστὶν om. S 
4. γεγράφϑω 8. Ei 5. ἀρτιόπλευρον interpolatori tribuit Hu τὸ 
ΛΜΕΖῊΘΟ.Β Α, coniunx. BS 6. δυνατὸν --- 9. τὴ" B.4 forsitan 


interpolatori tribuenda sint, quoniam eadem iam supra cap. 54 scriptor 
exposuit 71. τὸ om. AS, add. B Ei ἡμίσειαν S, L' AB 48. ὑπὸ 
A44TO A, distinx. BS, item p. 402, 4. 3 sq. 7 43. 44. ἡμίσους 
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ax? τὸ 9 afl -7À, restat 
xf? — ?a-.00, itemque dimidia 
(0 4uP — aff: 6. 
lam semicirculo polygonum aequilaterum αεζηϑλ ἘΣ ita in- 
' Seribatur, ut circumferentia 9À minor sit quam 4x (quod potest 
fieri, quoniam semicircuülum, wt swpra propos. 27 emposwi- 
mus, bifariam secantes, et rursus dimidiam circumferentiam 
bifariam, et id semper facientes relinquemus aliquam cir- 
cumferentiam, velut 4, minorem quam gàx. Et iungatur 
«À, eique parallela ducatur 70. lam quia est Δ αλβ — A vof, 
ideoque aÀ — 9γο, et λβ — 9B, et aÀ *» A8**"*), est igitur 
aÀ-.70 *» ÀB- og, id est 
 14?. Eadem ratione, si rectam xf iunxe- 
rimus!), et per y ipsi ex parallelam 
duxerimus usque ad xf, scilicel 55, est 
75 » |x9?. Sed esl aÀ *» ax; ergo eo magis 
**) Quemadmodum haec litterarum series ac multitudo indicat, figura 
dimidii dodecagoni :vide append.) in codicibus exstat. Sed quoniam scrip- 
tor bifariam semper circumferentiam secari iubet, nos semicirculum in 


octo partes divisimus et, ut nostra figura ostendit, litteras geometricas 
.atis probabiliter disposuisse videmur. 


***) Dt in re manifesta scriptor exponere omisit, quibus terminis 
Sil «1 0 AB, et «x 7 xB. Scilicet oportet esse circumferentiam 48 « 
xB « 1 circumf. circuli. Sed quoniam polygonum ex scriptoris prae- 
cepto (si circulum completum fingimus) minime est 8 laterum, vel 
eliam 8-3, vel ὃ. 8.4 elc., et silentio circumferentia x8 minor suppo- 
nitur quam 3x8, consentaneum est ipsam xg utique minorem esse qua- 
drante circumferentiae circuli. 


4) Haec verba supervacanea videantur, quoniam de vecta xf iam 
supra dictum est. Sed illic in Graecis est ἡ ἐπὶ τὰ K B, quo dicendi 
genere non id diserte praecipitur, ut recta x ducatur. 





τοῦ ἀπὸ τῆς [4B] τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 4H. ABS, τοῦ ὑπὸ τῆς 48 
καὶ τῆς ἡμισείας τῆς 21H Co, corr. Hu 44. ταὐτὰ Hu, ταῦτα ΑΒ, 
τὰ «αὑτὰ S τὴν KB Hu, ZY ΑΒ, ὧν S 43. 46. τῆς AB τῇ AK 
Hu, τῆς FB ἐπ᾿ εὐθείας ABS, ipsi AK parallelam duxerimus usque ad 
KB Co 47. ἡμίσους τοῖ ἀπὸ τῆς KB| τοὺ «πὸ τὴς ἡμισείας τῆι 
KB AB, τοῦ ἀπὸ τῆς ἡμισεέες τῆς χβ S, τοῦ ὑπὸ τῆς KB χαὶ τῆς ἡμι- 
σεέας τῆς KB Co, corr. Hu 
Pappus I. 26 
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πολλῷ τὸ ὑπὸ Α,(..1 ΓΟ ἡμίσους τοῦ ἀπ᾽ αὐτῆς, τουτ- 
ἔστιν τοῦ ὑπὸ Α44Β4. καὶ ὃ κῶνος ἄρα, οὗ βάσις μέν 
ἐστιν κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ 4.4 
ΓΟ, ὕψος δὲ 5 418, μείζων ἐστὶν τοῦ κώνου οὗ ἡ μὲν 
βάσις ἐστὶν χύκλος οὗ jj ἐκ τοῦ κένερου δύναται τὸ ὑπὸ 5 
“484, ὕψος δὲ ἡ .4. ἀλλ᾽ ὃ χῶνος οὗ βάσις μέν ἐστιν 
χύχλος οὗ ἡ ἐκ τοὺ κένερου δύναται τὸ ὑπὸ 4.4 ΓΟ, ὕψος. 
δὲ ἡ 418, ἴσος ἐστὶν χώνῳ οὗ ἡ μὲν βάσις ἐστὶν κύκλος 
οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ Α.. 48, ὕψος δὲ 
ἡ ΓΟ: καὶ ὃ κῶνος ἄρα οὗτος, τουτέστιν οὗ ἡ μὲν βάσις 10 
ἐστὶν κύκλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ .14{8, 


φ 





«€ 
ὕψος δὲ ἡ ΓΟ, μείζων ἐστὶν τοῦ κώνου, οὗ ἣ μὲν βάσις 
ἐστὶν κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου δύναται τὸ ὑπὸ BA, 
ὕψος δὲ ἢ .48, τουτέστιν τοῦ ἴσου κώνου οὗ ἡ μὲν βάσις 
ἐστὶν κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου ἐστὶν jj ΑΒ, ὕψος δὲ ἡ 15 
B4 [ὡς γὰρ τὸ ἀπὸ .418Β πρὸς τὸ ὑπὸ J4BA, οὕτως ἡ 48 

66 πρὸς Β4η. καὶ δέδδικται τῷ δ᾽ ϑεωρήματι ἡ γινομένη 
ὑπὸ πασῶν τοῦ πολυγώνου πλευρῶν ἐπιφάνεια κατὰ τὴν 
ὁμοίαν στροφὴν ἴση κύκλῳ οὗ ἧ ἐχ τοῦ χέντρου δύναται 
τὸ ὑπὸ 4B: καὶ ὃ κῶνος ἄρα οὗ ἡ βάσις μέν ἐστιν κύ-- 20 
κλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ .,..48, ὕψος δὲ 


4. ἡμίσους τοῦ ἀπ᾿ αὐτῆς) τοῦ ἀπ᾿ αὐτῆς ABS, eo quod ésdem 
continetur Co, corr. Hu ἃ. τοῦ ὑπὸ 4B4 Co pro τὸ ὑπὸ .44B 
4. μεῖζον AB Paris. 2868 S, corr. V 7. τοῦ om. A, add. BS 
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aÀ.yo » ix8?1), id est, ut supra demonstravimus 
» αβ. βὸ. 
Ergo etiam conus basim habens circulum, cuius radii qua- 
dratum aequat rectangulum a4-yo, altitudinem autem a, 
maior est cono basim habente circulum, cuius radii quadra- 
tum aequat rectangulum aff. 8ó, altitudinem autem eandem. 
Sed conus basim habens circulum, cuius radii quadratum 
aequat rectangulum α . γο, altitudinem autem ef, aequalis 
est cono basim habenti circulum, cuius radii quadratum ae- 
quat rectangulum a4 - ag, altitudinem autem yo (propos. 29); 
ergo etiam conus basim habens circulum, cuius radii qua- 
dratum aequat rectangulum aà- e, altitudinem autem yo, 
maior est cono basim habente circulum, cuius radii quadra- 
tum aequat rectangulum af 80, altitudinem autem af, id 
est maior aequali cono basim habente circulum radio af, 
altitudinem autem gà). Ac theoremate & (propos. 23 p. 369) 
demonstravimus superficiem, quam omnia polygoni latera si- 
mili conversione efficiunt, aequalem esse circulo, cuius radii 
quadratum aequat rectangulum a4-:ag; ergo etiam conus 
basim habens circulum, cuius radii quadratum aequat rectan- 


4) Apparet eam demonstrationem non satis elegantem ac concinnui 
esse; nam, omissa comparatione cum 4 12, satis erat ostendere ex. γξ 
» x8, et αλ αὶ «x. Sed eae quae supra leguntur ambages inde or- 
tae sunt, quod ipse scriptor notatione 7& (quam nos intulimus) absti- 
nuit; itaque esse «x-y£ ^ xB-£8 commode demonstrere non potuil ; 
ergo primum id quod simile est ostendit in reclis «4 18 yo, ac postea 
eandem rstionem esse rectarum «x xf el eius quae ipsi ex parallela 
est, omissa appellatione y£, significat. 


4H) Hoc rursus ex propos. 29 sequitur, dummodo pro "circulum 
radio ef" substituamus "circulum, cuius radii quadratum aequat rec- 
tangulum αβ’ αβ᾽, quod, ut manifestum, non adnotavissemus, nisi in 
Graecis et hoc loco et paulo post p. 404, 48 sq. 406, 7— 48 aliena 
interpretamenta occurrerent. 


V 


40. 44. τουτέστιν — χύχλος om. Ei 43. οὗ om. A, add. BS 45. τοῦ 
om. ἃ, add. BS 45. 46. ἡ .1B ὕψος δὲ ἡ 4 ABS, corr. Co 46. 47. ὡς 
γὰρ — πρὸς BA interpolatori tribuit Hu 471. 4 AB, τετάρτῳ S Ei, 
$93. hwius Co 418. πλευρὰ AB, corr. S « 
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ἡ ΓΟ, Og ἐστιν ἴσος τῷ ἐγγεγραμμένῳ᾽ εἰς τὴν σφαῖραν 
στερεῷ σχήματι, μείζων ἐστὶν τοῦ κώνου οὗ ἡ μὲν ἐκ τοῦ 
κένερου τῆς βασεώς ἐστιν ἡ 48, ὕψος δὲ ἣ B4, ὥστε 
καὶ τὸ εἰρημένον στερεὸν σχῆμα μεῖζόν ἐστιν τοῦ κώνου οὗ 
7? μὲν ἐχ τοῦ κέντρου τῆς βασεώς ἐστιν ἡ 4B, ὕψος δὲ 5 
ἡ BA. ὑπόκειται δὲ xai ὃ κῶνος οὗτος μείζων τῆς σφαί- 
pac: πολλῷ ἄρα μεῖζύν ἔστιν τῆς σφαίρας τὸ στερεὸν 
σχῆμα τὸ ἐγγεγραμμένον εἰς αὐτήν, ὅπερ ἀδύνατόν ἐστεν. 

67 μα' (xg). Ἔστω δὲ ἐλάσσων τῆς σφαίρας ὃ εἰρημένος 
κῶνος, οὗ βάσις μέν ἐστι κύκλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου ἐσεὶν 10 





ἡ ΑΒ, ὕψος δὲ ἡ ΓΒ, τουτέστιν οὗ βάσις μέν ἐστιν κύ- 
κλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ ΑΒΓ, ὕψος δὲ 
ἢ ΑΒ [ὡς γὰρ ἡ .4B πρὸς ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ .1Β πρὸς 
τὸ ὑπὸ .4BTl], καὶ μεταξὺ τῆς σφαίρας καὶ τοῦ κώνοι 
νοείσϑω κῶνος οὗ βάσις μέν ἐστιν ἡ αὐτή, ὕψος δὲ ἡ Κὶ 15 
μείζων τῆς 41, καὶ περιγεγράφϑω περὲ τὸ ἡμικύκλιον 
πολύγωνον ἰσόπλευρον, ὦστε μέαν αὐτοῦ πλευρὰν τὴν 4E 
τῆς ὑπεροχῆς τῶν K ΑΒ ἐλάσσονα εἶναι. καὶ ἔστιν μεί- 
ζων ἡ 4Ε τῶν 4.4 BM, ἐπεὶ καὶ ἡ Νά τῆς dd: xai ἡ 
68 4Μ ἄρα τῆς Καὶ ἐλάσσων ἐσείν. ἐπεὶ δὲ xai ἡ γινομένη 20 
ὑπὸ τοῦ πολυγώνου ἐπιφάνεια κατὰ τὴν περὶ ἄξονα τὴν 


3. ὥστε Co pro ὡς δὲ 1. μεέζων AB, corr. S στερεὸν AB, 
εἰρημένον S. Ei 8. ἀϑύνατον A! ex δυνατόν 9. μα ΑἹ in merg. 
(BS), x8' add. Hu 43. 44. ὡς — ΑΙ ΒΓ interpolatori tribuit Hu 48. τὸ 
S,ó AB — 15.16. δὲ η utiQuv A(BS), K add. Co 418. τῶν K.A4B ABS, 


LIBER V. PROPOS. 85. 405 


gulum αλλ. og, altitudinem autem yo, qui conus aequalis est 
solidae figurae in sphaeram inscriptae?), maior est cono ba- 
sim habente circulum radio af, altitudinem autem βὅ; ita- 
que etiam ea quam diximus solida figura maior est cono 
basim habente circulum radio af, altitudinem autem $04. 
Atqui ex hypothesi hic conus maior est sphaerà; multo igitur 
solida figura sphaerae inscripta maior est sphaerà, quod 
quidem fieri non potest?3). Ergo non mator est sphaerá conus, 
cuius boasts est sphaerae superficies, altitudo autem radius. 
XLI (22). Sed minor sit sphaerà ille conus, cuius ba- 
sis est circulus radio a, altitudo autem γβ, id est conus 
basim habens circulum, cuius radii quadratum aequat rectan- 
gulum afj.8y, altitudinem autem αβ (propos. 29!; atque 
inter sphaeram et eum conum fingatur conus, cuius basis 
sit eadem, altitudo autem x maior quam afl, id est conus 
basim habens circulum, cuius radit quadratum aequat. rectan- 
gulum κ᾿ αβ, altitudinem autem γβ, et semicirculo circum- : 
scribatur polygonum aequilaterum ita, ut unum eius latus, 
velut ὅδε, minus sit differenti rectarum x afl, id est, ut sit 


x » δε -- af. Et est δὲ » δὰ -- βμ (quoniam 40s — 
ὃν *» Óa); ergo etiam 
δὲ -- af *» δα - αβ -- Bu, id est 
* Ou, itaque eo magis 
x *» Oy. 
Sed quoniam superficies, quam polygonum conversione circa 


3) Hoc sequitur ex lemmate 20 (p. 397); nam yo est radius semi- 
circuli, cui polygonum αεζηϑλί' circumscriptum est, et circulus, cuius 
radii quadratum aequat rectangulum «à. «f, aequalis est superficiei, 
quam polygoni latera efficiunt. 


8) Est enim minor, id quod ex Archim. de sphaer. et cyl. 4, 36. 
$7. 35. 36 sequitur. Ceterum quod Commandinus vereri se dicit, ne 
haec Pappi demonstratio non omnino satisfacere videatur (quare aliam 
sua coniectura addit), equidem existimo, si ex nostratium usu numero 
π adhibito breviores formulae ponantur, Graeci scriptoris viam ac ra- 
tionem facile perspici. 
distinx. Ei 49. τῶν 4.4 ΒΖ ABS, corr. Co ἡ NA Co, ἡ MA ABS, 
ἡ ἡμίσεια τῆς AE Ei 49. 30. ἡ 4M Coproz 4Z 4! — p. 406,4. 
πατὰ τὴν περὶ ἄξονα τὴν 4.4 στροφὴν ABS Ei, ex simili conversione 
circa axem “Μ Co 





406 ΠΑΠΠΟΥ͂ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ E. 


4M στροφὴν διὰ τὸ δ' ϑεώρημα ἴση ἐστὲ κύκλῳ οὗ ἡ ἐκ 
τοῦ κέντρου ἐστὶν ἦ δυναμένη τὸ ὑπὸ ΔΜ 418, δῆλον ὡς 
χαὶ τὸ γινόμενον ὕπ᾽ αὐτοῦ στερεόν, ὃ δὴ περιγέγραπεαι 
περὶ τὴν σφαῖραν ἣν ποιεῖ τὸ ἡμιχύκλιον, ἴσον ἐσεὶν 
χώνῳ, οὗ ἡ ἐκ τοῦ χέντρου τῆς βάσεώς ἐστιν ἣ δυναμένη S 
τὸ ὑπὸ ΔΜ “8, ὕψος δὲ ἡ ΓΒ éx τοῦ χένερου τῆς σφαΐ- 
ρας διὰ τὸ x' ϑεώρημα, [τῷ δὲ κώνῳ οὐ ἡ ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῆς βάσεως ἐστιν ἡ 44Β, ὕψος δὲ ἡ ΒΓ, τουτέσει τῷ 
χώνῳ, οὗ ἡ μὲν βάσις ἐστὶν ἴση κύκλῳ οὗ 1) ἐκ τοῦ κένερου 
δύναται τὸ ὑπὸ ΑΒΓ, ὕψος δὲ ἡ 418, ἴσος dosi» κῶνος, οὗ 10 
ἡ μὲν βάσις ἐστὶν κύκλος οὗ ἣ ἐχ τοῦ κέντρου δύναται τὸ 
ὑπὸ 4M 4B, ὕψος δὲ ἡ Bl, διὰ τὸ εἶναι πάλιν ὡς τὸ 
ὑπὸ .1M 4B πρὸς τὸ ὑπὸ ΑΒΓ, οὕτως τὴν 4B πρὸς 
τὴν ΒΓ, καὶ ἀντιπεπονϑέναι τὰς βάσεις τοῖς ὕψεσιν" καὶ 
τὸ γινόμενον ἄρα ὑπὸ τοῦ πολυγώνου στερεὸν κατὰ τὴν 15 
περὶ ἄξονα τὴν 4M στροφὴν ἴσον ἐστὶν χώνῳ οὗ ἡ βάσις 
μέν ἐστιν κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κέντρου δύναται τὸ ὑπὸ 4M 
4B, ὕψος δὲ ἡ Bl]. καὶ ἔστιν μείζων ἡ K τῆς 4M, ὁ 
δὲ κῶνος, οὗ βάσις μέν ἐστιν κύχλος οὗ ἡ ἐκ τοῦ κένερου 
δύναται τὸ ὑπὸ Καὶ AB, ὕψος δὲ ἡ ΒΓ, ἐλάσσων ἐστὶν τῆς 20 
σφαίρας" πολλῷ ἄρα [μᾶλλον] τὸ περιγεγραμμένον στερεὸν 
ἔλασσόν ἐστιν τῆς σφαίρας, ὅπερ ἀδύνατον. ἴσος ἄρα ὁ 
κῶνος τῇ σφαίρᾳ. 
69 μβ΄ (xy). Σφαίρας δοθείσης καὶ λόγου, τεμεῖν τὴν 
ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας ἐπιπέδῳ τινί, ὥστε τὰς ἐπιφα- 25 
vé(ag τῶν τμημάτων πρὸς ἀλλήλας λόγον ἔχειν τὸν αὐτὸν 
τῷ δοϑέντι. 

Ἔστω γὰρ σφαῖρα, ἧς μέγιστος κύκλος ὃ 4248Ε, xai 
διάμετρος ἡ ΑΒ, ὁ δὲ δοϑεὶς λόγος ὃ τῆς Ζ πρὸς H, καὶ 


4. διὰ τὸ € ϑεώρημα ΑΒ, διὰ τὸ πέμπτον ϑεώρημα S Ei, om. Co, 
corr. Hu 2. δυναμένη τὸ ὑπὸ .1M add. Hu auctore Co, item vs. 58q. 
(ϑύναται τὸ ὑπὸ 4B 4M Ei) 6. 7. ix τοῦ χέντρου — τὸ x' ϑεώ- 
ρημα om. Ei 7. x A(B), εἰχοστὸν S, 35. huius Co τῷ δὲ χώνῳ — 
48. ἡ ΒΓ del. Εἰ 9. ἴση add. Hu. 410. χώνωι ABS, corr. Co 48. ὑπὸ 
4M Α8 Co pro ὑπὸ 4ZAB (distinx. BS), item vs. 43 et 4784. pro ὑπὸ 
4Z AB 45. 46. χατὰ — στροφὴν om. Co 46. τὴν 4M Hu pro 
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axem ὧμ efficit, propter theorema & (propos. 35 extr.) ae- 
qualis est circulo, cuius radii quadratum aequat rectangulum 
ὅμ. af, apparet solidum a polygono effectum, quod quidem 
sphaerae quam semicirculus efficit circumscriptum est, ae- 
quale esse cono basim habenti circulum, cuius radii qua- 
dratum aequat rectangulum ópu: af, altitudinem autem yf, 
propter theorema 20 (p. 397). Ac demonstravimus x *» Oy, 
et ex hypothesi conus basim habens circulum, cuius radii 
quadratum aequat rectangulum x- af, altitudinem autem fj, 
minor est sphaerá, multo igitur solidum sphaerae circum- 
scriptum minus est sphaerà, quod quidem fieri non potest ἢ). 
Ergo non minor est sphaerá conus, cuius basis est sphaerae 
superficies, altitudo autem radius. Αἱ idem, ut modo demon- 
stravimus, ne maior quidem es(í; ergo is quem diximus conus 
sphaerae aequalis est. 

XLII (23). Sphaerà datà et proportione, superficies Prop. 
sphaerae plano ita secetur, ut segmentorum curvae superfi- δ 
cies inter se proportionem eandem habeant ac datam. 





Sit enim sphaera, cuius maximus circulus αδβε et dia- 
metrus «8, data autem proportio 5: η, et diametrus aff in 


4) Est enim maius, id quod ex Archim. de sphaer. et cyl. 4, 31. 
89. 35. 36 sequitur. 





τὴν A4Z 47. xuxàog B?S, χύχλου AB! 48. τῆς ./M Co pro τῆς 
4Z 30. τὸ ὑπὸ ΚΑΒ AB, distinx. Εἰ 44. μᾶλλον del. Hu 
34. μβ A! in marg. (BS), xy' add. Hu 38. ὁ 42 BE ^, coniunx. 


B, ὁ eft S Ei 


408 IIAIITIOY ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ E. 


τετμήσϑω ἡ .18Β κατὰ τὸ T, ὥστε εἶναι ὡς τὴν Γ΄ πρὸς 
ΓΒ, οὕτως τὴν Ζ πρὸς H, καὶ διὰ τοῦ Γ ἐπιπέδῳ τεεμή- 
σθϑω ἡ σφαῖρα πρὸς ὀρϑὰς τῇ .18Β εὐϑείᾳ, καὶ ἔστω κοινὴ 
τομὴ ἡ “]Ὲ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 AB, καὶ ἐχκεέσϑω- 
σαν δῖο κύχλοι οἱ ΘΚ, ὃ μὲν Θ ἴσην ἔχων τὴν ἐκ τοῦ ὃ 
κέντρου τῇ «42, ὁ δὲ K τὴν ἐκ τοῦ κέντρου ἴσην ἔχων sj 
4B: ἔσται ἄρα ὁ μὲν Θ χύκλος ἴσος τῇ ἐπεφανείᾳ τοῦ 
“1.41 τμήματος, ὃ δὲ K τοῦ JBE τμήματος" τοῦτο γὰρ 
προδέδεικται. καὶ ἐπεὶ ὀρϑή ἔστιν ἡ ὑπὸ 4418 καὶ κά- 
S9ezog ἡ “Γ, ἔστιν ὡς ἢ ΑΓ πρὸς ΓΒ, τουτέστιν ἡ Zi10 
πρὸς H, τὸ ἀπὸ 414 πρὸς τὸ ἀπὸ 4B, τουτέστιν τὸ ἀπὸ 
τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τοῦ Θ κύκλου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 
χένερου τοῦ K κύχλου, τουτέστιν ὃ Θ κύκλος πρὸς τὸν K 
χύκλον, τουτέστιν ἡ ἐπιφάνεια τοῦ .[.4E τμήματος πρὸς 
τὴν ἐπιφάνειαν τοῦ BE τμήματος τῆς σφαίρας. ι5 
10 μγ΄. Ὄντων δὲ τούτων φανερὸν ὅτι καὶ πάσης σφαί- 
ρας ὃ κύλινδρος ὃ βάσιν μὲν ἔχων ἔσην τῷ μεγίστῳ κύκλῳ 
τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, ὕψος δὲ ἴσον τῇ διαμέτρῳ τῆς σφαί- 
ρας,. αὐτός τε ἡμιόλιός ἐστιν τῆς σφαίρας, καὶ 7) ἐπιφά- 
γεία αὐτοῦ τῆς ἐπιφανείας τῆς σφαίρας. 20 
Ἡμικυκλίου γὰρ ὄντος τοῦ ΑΕΓ, οὗ διάμετρος ἡ 
AT, διχοτομία δὲ τὸ E, καὶ κέντρον τὸ Ζ, ὁπόταν τρεῖς 
ἀχϑῶσιν ἐφαπτόμεναι διὰ τῶν 4 E T, ὡς αἱ .4B B4 
AT, μενούσης δὲ τῆς ΑΓ περιενεχϑὲν τὸ ἡμικύχλιον εἰς 
τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποχατασταϑῇ ὅϑεν ἤρξατο φέρεσθαι, ὃ 35 
γινόμενος ὑπὸ τοῦ 41ΒΖΓ παραλληλογράμμου ὀρϑογωνίου 
κύλινδρος πρὸς τὴν σφαῖραν τὴν ὑπὸ τοῦ ἡμικυκλίου γινο- 
μένην ἡμιόλιον λόγον ἕξει ὅνπερ καὶ ἡ ἐπιφάνεια αὐτοῦ 
πρὸς τὴν ἐπιφάνειαν τῆς σφαίρας. ἐπεὶ γὰρ ἡ ὑπὸ τῆς 
B4 γινομένη ἐπιφάνεια τοῦ κυλίνδρου ἴση ἐστὶν κύκλῳ οὗ 30 
ἡ éx τοῦ κέντρου [μέση ἀνάλογόν ἐστιν τῆς B4 καὶ συν- 
αμφοτέρου τῆς ΑΒ Γ΄, τουτέστιν τῷ κύκλῳ οὗ 5 ἐκ τοῦ 


— — — -..... ς-.-. e 


8. τὴ * ΑΒ εὐθεῖα A, corr. ΒΒ 5. 0L OK A, distinz. BS ὧν ante 
ὁ uivsdd.S Ei — 10. ἡ ante ΑΓ add. Hu. — 18. K alterum add. Co 
16. ΜΓ A! in marg. (BS) 22. 38. τρισαχϑωσιν (sine acc.) A, προσαχ- 
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puncto y ita secetur, ut sit «y : γβ — C: y, et per 7 sphaera 
secelur plano ad rectam «6 perpendiculari, et communis 
seclio eius plani ac circuli. maximi αὖβε sit recta ὅγε, et 
iungantur αὖ d, et exponantur duo circuli 9 x, quorum 
prior radium aequalem ipsi ad, alter ipsi δβ habeat; erit 
igitur circulus 9 aequelis curvae superficiei segmenti dae, et 
circulus x segmenti dje (hoc enim supra propos. 28 demon- 
stratum est). Et quia angulus aóf) rectus est et Óy perpen- 
dicularis, est igitur (propter elem. 6, 8 et 5 def. 10) 
ay : yf] 2x ay? : γδ2 — a? : 0f?, 

id est, ut. ζ : y, ita est quadratum radii circuli 9 ad qua- 
dratum radii circuli x, id est circulus 9 ad circulum x 
(elem. 42, 3), id est curva superficies segmenti sphaerici dac 
ad curvüm superficiem segmenti ὅβε. 

XLIH. Quae cum ita sint, apparet omnem cylindrum, 
qui basim aequalem maximo in sphaera circulo, altitudinem 
autem aequalem sphaerae diametro babeat, ipsius sphaerae 
sesquialterum esse, et cyliodri superficiem sesquialteram su- 
perficiei sphaerae. 

' Si enim sit semicirculus 

Δ, 8 Ó χεγ, cuius diametrus ay, et 
centrum C, et punctum & 
circeumferentiae dimidium, et 
per puncta a & y ires tangen- 
tes, velut a9 80 ày ducantur, 
c δ / et manente rectà oy semicir- 
culus convertatur in eundem- 

que locum, unde moveri coepit, restituatur, cyliudrus a rec- 
tangulo efjó; effectus ad sphaeram effectam ἃ semicirculo 
proportionem sesquialteram (id est {1 : 1j, eandemque super- 
ficies ipsius ad superficiem sphaerae habebit. ^ Nam quia 
curva cylindri superficies, quam recta 80 efficit, aequalis est 






ϑῶσιν S Εἰ, corr. B 33. τῶν A4ET' A, distinx. BS 46. ὑπὸ τοῦ .1BI 4 
ABS, ἀπὸ τοῦ .4BI4 Ei, corr. Hu 84. μέση — p. 440, 4. κέντρου 


interpolatori tribuit Hw (conf. adnot. * ad Lat.) 33. τῆς .4(BI'4 AS, 
distinx. B voU add. Eí 


Prop. 
87 
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κέντρου] ἐστὶν jj ΑΓ, οὗτος δὲ ὃ κύκλος ἴσος ἐστὶν τέσσαρσι 
μεγίστοις τῶν ἐν τῇ σφαίρᾳ, δέδεικται δὲ καὶ ἡ τῆς σφαΐ- 
ρας ἐπιφάνεια δ' μεγέστοις lon, ἡ ἄρα ὑπὸ τῆς ΒΔ γινο- 
μένη ἐπιφάνεια ἴση ἐστὶν τῇ τῆς σφαίρας ἐπιφανείᾳ " μετὰ 
δύο ἄρα κύχλων, οἵ εἰσιν βάσεις τοῦ κυλίνδρου, λόγον ἔχει ὃ 
πρὸς τὴν τῆς σφαίρας ἐπι- 
φάνειαν, ὃν ἔχει τὰ c' πρὸς 


Α δ δ 
τὰ δ΄. οὗτος δὲ ó λόγος 
T ἡμιόλιός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ὃ 
κῶνος ὃ βάσιν μὲν ἔχων ἔσην 10 
τῇ ἐπιφανείᾳ τῆς σφαέρας, 
Ζ t y 


ὕψος δὲ τὴν ἐκ τοῦ xévrQov 

τῆς σφαΐρας * » « ἕχτον 
μέρος ἐστὶν τοῦ παντὸς κυλίνδρου, ἡμιόλιος ἄρα καὶ ὁ κύ- 
λινδρος τῆς σφαίρας. L 

71 [Ἐδείχϑη dà ἀνώτερον, κἂν μὴ εἰς δύο ἴσα ἡ περι- 
φέρεια τοῦ ἡμιχυχλίου τμηϑῇ, ἀλλ᾽ εἰς ὁποσαοῦν, καὶ 
ἀπ᾽ αὐτῶν ἐφαπτόμεναι ἀχϑῶσιν, ὡς ἐχεῖ καταγέγραπ- 
ται, ἣ ὑπὸ πασῶν τῶν ἐφαπτομένων γινομένη κατὰ τὴν 
ὁμοίαν στροφὴν ἐπιφάνεια iom ἐσεὶν ὁμοίως δ΄ μεγίστοις 20 
κύκλοις. 

72 Kai τὰ μὲν περὶ τῶν ὑπὸ ᾿Αρχιμήδους δειχϑέντων ἐν 
τῷ περὶ σφαΐρας καὶ χυλίνδρου τοσαῦτ᾽ ἐστίν, ἑξῆς δὲ 
τούτοις γράψομεν, ὡς ὑπεσχόμεϑα, τὰς συγκρίσεις τῶν 
ἴσην ἐπιφάνειαν ἐχόντων πέντε σχημάτων, πυραμίδος τε 3" 
χαὶ κύβου καὶ ὀχταέδρου δωδεκαέδρου τε καὶ εἰκοσαέδρου 
[καὶ τὴν ἔφοδον τῶν ἀποδείξεων ἐχούσας), οὐ διὰ τῆς 
ἀναλυτικῆς λεγομένης ϑεωρίας, δι᾽ ἧς ἔνιοι τῶν παλαιῶν 


3. 4 A, τέσσαρσι ΒΒ ἴσην ἄρα AB, ἡ ἄρα S, corr. Ei 7. τὸ 
$ AB, τὰ FE S 8. τέσσαρα S 48. lacunam indicavit Co (temere 
neglexit Ei) 46. Ἐδεέχϑη — 44. χύχλοις om. Co, interpolatori tri- 
buit Hu 46. ἀνώτερον) propos. 94 49. γινομένης A 33. τοῦ 
ante "oris. add. Ei 37. χαὶ τὴν — ἐχούσας et p. 443, 4. sev 
προειρ. σχημάτων et p. 442, 8. ἐπεὶ καὶ — 6. χρεία interpolatori tri- 
buit Hu 
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circulo, cuius radius est ay*), isque circulus aequalis est 
quattuor maximis in sphaera (quoniam ay — 2a), itemque 
sphaerae superficies quattuor maximis circulis aequalis de- 
monstrata esi!), superficies igitur, quam recta β efficit, 
aequalis est sphaerae superficiei. Ergo cum duobus circulis 
maximo in sphaera aequalibus, quae sunt bases cylindri, 
lota cylindri superficies ad superficiem sphaerae proportio- 
nem habet 6: 4 z2 41: 4. Et quia conus basim habens 
circulum. superficiei sphaerae aequalem, altitudinem autem 
radium sphaerae, /psi sphaerae aequalis est (propos. 55), 
conus igitur basim habens circulum in sphaera maximum, 
altitudinem autem eandem, quarta. pars. est. sphaerae. — Sed 
idem conus lerlia pars est cylindri basim et altitudinem ean- 
dem habentis (elem. 42, 10), id est?) sexta pars totius, quem 
inilio posuimus, cylindri; ergo hic cylindrus ad sphaeram 
habet proportionem 6 : 4, id est sesquialter est sphaerae. 


LIBRI QUINT] PARS TERTIA. 
Quinque polyedrorum Platonicorum comparaliones. 

Sic igitur cum de iis quae Archimedes primo de sphaera et 
cylindro libro demonstravit satis sit dictum, iam porro, ut 
polliciti sumus (cap. 39), comparationes quinque polyedro- 
rum aequalem superficiem habentium, videlicet pyramidis, 
cubi, octaedri, dodecaedri, icosaedri, ita pertractemus, ut 


Ἢ Curvam superficiem, quam recta βδ conversione circa axem «y 
efficit, aequalem esse circulo, cuius radius est «y, ipse Pappus supra 
propos. 24 demonstravit. Qui si insuper Arcbimedem citare volebat, 
illius de sphaer. et cyl. I propositionem 44 afferre et pro verbis, quae 
nos in Graeco contextu seclusimus, sic fere dicere debuit: μέση «v«- 
loyó» ἐστιν τῆς B4 xal διπλασίας τῆς 4B, τουτέστιν cet. At. inter- 
polator Arcbimedis propositionem 47, supra apud Peppum propos. 24 
citatam, respexit, in qua de cono agitur, non de cylindro. 


4) Quoniam ipse Pappus supra propos. 28 extr. demonstravit sphae- 
rae superficiem aequalem esse circulo, cuius radius est sphaerae dia- 
metrus, hoc loco pro verbis "isque circulus — demonstrata est" bre- 
vius dicere poterat "itemque sphaerae superficies aequalis circulo, cuius 
radius est «y, demonstrata est". Attamen summa facienda erat 4 -- ὁ 
circulorum aequalium maximo in sphaera; ergo statim ab initio, Archi- 
medis dicendi genus secutus, circulum, cuius radius est «y, cum queat- 
tuor maximis in sphaera aequiperavit. 


3) Haec nos pertim auctore Co, partim nostra coniectura addidimus. 


412 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ E. 


᾿ ἐποιοῦντο τὰς ἀποδείξεις [τῶν προειρημένων σχημάτων), 
ἀλλὰ διὰ τῆς κατὰ σύνϑεσιν ἀγωγῆς ἐπὶ τὸ σαφέσεερον 
καὶ συνεομώτερον ὑπ᾽ ἐμοῦ διεσκευασμένας [ἐπεὶ xai τὰ 
λήμματα πάντα μικρά r6 καὶ μεγάλα διὰ τοὺς πολλοὺς 
τῶν φιλομαϑούνεων κατέταξα τὸν ἀριϑμὸν ἐχκαίδεκα, ὧνὅ 
ἔστιν ἐνταῦϑα χρεία]. προγράφεται δὲ [τῶν συγκρίσεων) 
τάδε. 

73 μδ’ (vw). Παντὸς ἰσοπλεύρου τριγώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς 
πλευρᾶς τετράγωνον μεῖζον μέν ἐστιν ἢ διπλάσιον τοῦ ἐσο- 
πλεύρου τριγώνου, ἔλασσον δὲ ἢ τετραπλάσιον. 10 

Ἔστω γὰρ τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ ΒΓ xai κάϑετος 
ἐπὶ τὴν ΒΓ βάσιν ἡ 40 ᾿'δίχα δηλονότι τέμνουσα τὴν BI), 
καὶ ἀναγεγράφϑω ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον τὸ ΒΔΈΓ (δῆ- 
λον γὰρ ὅτι ὑπερπεσεῖται τὸ ΒΓ τρίγωνον διὰ τὸ ἐλασ- 
σονα εἶναι τὴν ,.,1Θ κάϑετον τῆς πλευρᾶς τοῦ τριγώνου), 15 
«ai διὰ τοῦ 24 παράλληλος ἤχϑω τῇ ΒΓ ἡ ΖΑ. ἐπεὶ 
οὖν τετραπλῆ ἐστιν ἡ .4B τῆς ΒΘ δυνάμει, ἐπίτριτος ἄρα 
ἐστὶν ἡ .4B τῆς .40Θ δυνάμει, τουτέστιν ἡ ./B τῆς ΒΖ᾽ 
ἡ 48 ἄρα τῆς ΒΖ ἐλάσσων ἐστὶν ἢ διπλῆ. καὶ ἔστιν ὡς 
ἡ 4B πρὸς ΒΖ, τὸ ΒΕ τετράγωνον πρὸς τὸ ΖΓ παραλ- 20 
ληλόγρφαμμον" xai τὸ ΒΕ ἄρα τετράγωνον ἔλασσόν ἐστιν ἢ 
διπλάσιον τοῦ ΖΓ παραλληλογράμμου τουτέστιν ἢ τετραπλά- 
σιον τοῦ ΑΒΓ τριγώνου. τὸ BE ἄρα τετράγωνον ἔλασσον 
μὲν ἢ τετραπλάσιόν ἐστιν, μεῖζον δὲ ἢ διπλάσιον τοῦ 
ΒΓ τριγώνου. 25 


74 ue (B). 'H ἀπὸ τοῦ xévtgov τῆς σφαίρας τῆς περι- 
λαμβανούσης τὸ ὀκτάεδρον ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τοῦ ὀκεαέδρου 
χάϑετος δυνάμει τρίτον μέρος ἐστὲν τῆς ἐκ τοῦ κένερου 
τῆς σφαίρας. 


a a —— € — —Á 


6. dà add. et τῶν συγχρέσεων interpolatori tribuit Hu 8. ud A! 
in marg. (BS), α΄ add. Hw 40. ἐλάσσων AB, corr. 8 12. δέχα --- 
τὴν BP. et 48. δῆλον --- 45. τριγώνου forsitan interpolator addiderit 
43. τὸ ΒΖ ΕΓ AB, coniunx. S 49. ἔλασσον (sine acc.) A(B), corr. 
8 40. τὸ ΖΓῚ τὸ ΒΖ Αἱ, τὸ ΖΒ A*BS, corr. Co 438. τουτέστιν 
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omissa quaestione analytica, quam veterum nonnulli ad de- 
monstrationes adhibuerunt, synthetica ratione utamur a no- 
bis in planiorem et breviorem formam redacta. — Praemittun- 
tur autem haec lemmata. 


XLIV (f£). In omni triangulo aequilatero quadratum, Prop. 

. .Φ . 38 
quod ab uno latere fit, maius est duplo triangulo aequila- 
tero, minus autem quadruplo. 


Sit enim triangulum aequilaterum 
«fy, et ad basim By perpendicularis 
«9 (quae scilicet ipsam y bifariam 
secat), et erigatur a 87 quadratum βδεγ 
(apparet autem id ultra triangulum afly 
excedere, quia perpendicularis a9 mi- 
nor est latere trianguli), et per « du- 
catur basi 8» parallela ζαῃ. lam quia 
est f» — 2839 — afl, ideoque 

oa? — &683?, est igitur in triangulo αβϑ 

aj? — laf? - a3?, id est 

Jag? τὸ  4αϑ5, id est 

380? — & C^; ergo 80? « & 822, id est 

Bó « 28C. Et est 8ó : βζ — 80? : BC. By; ergo 

89? «; βρζ. By, id est 

« 4 A afly. 

Ergo quadratum, quod fit a 8ó, id est ab uno trianguli ae- 
quilateri egy latere. minus est quadruplo eo triangulo; sed 
idem etiam, quia ex constructione est. 80 » B7, ideoque. 80? 
» βζ. βγ, maius est duplo triangulo ag». 





XLV (2). Quadratum a perpendiculari, quae a sphaerae Prop. 
octaedrum comprehendentis centro ad wnwm  octaedri planum 
ducitur, tertia pars est quadrati a sphaerae radio. 


—— —— ———— — — 


ἢ τετραπλ. add. Εἰ (καὶ ἔλασσον ἢ τετραπλ. Co) 94. $5. τοῦ 4H 
τριγώνου AB, corr. S 26. με A! in marg. (BS), β' add. Hw 
26. 37. τῆς περιλαμβανούσης τὸ ὀχτάεδρον paulo infra (v. adnot. ad 
p. 444, ^) alieno loco inserta huc transposuit Hu (conf. cap. 84) 


4. ΠΑΠΠΟΥ XYNATQTHZ E. 


Ἔστω τρίγωνον τοῦ ὀχταέδρου τὸ ΑΒΓ, ἐν τῇ σφαίρᾳ 
ἢν, καὶ περὶ αὐτὸ χύχλος, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 xévtQOv τῆς 
σφαίρας ἐπὶ τὸ τοῦ κύκλου ἐπίπεδον κάϑετος ἡ 4E* φα- 
νερὸν δὴ ἐχ τῶν σφαιρικῶν ὅτι τὸ E κένερον ἐστὶν τοῦ 
χύχλου. ἐπεζεύχϑωσαν αἱ EB B4: ὅτε τὸ ἀπὸ τῆς Ζ85 
ἐχ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας τριπλάσιον τοῦ ἀπὸ ΖΈ. 

Ἐπεὶ γὰρ ἐδείχϑη ἐν τῷ ὀχταέδρῳ ὅτι ἡ τῆς σφαΐρας 
διάμετρος δυνάμει διπλασία Jovi» τῆς τοῦ ὀκταέδρου πλευ- 
ρᾶς, ἔστιν δὲ καὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας δυνάμει 
τετραπλασία, 9wvrAdotov ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΓ τοῦ ἀπὸ B4. καὶ τὺ 
ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΒΓ τοῦ μὲν ἀπὸ ΒΕ τριπλάσιόν ἐστιν διὰ τὸ 
ιβ' τοῦ ιγ΄ στοιχείων, τοῦ δὲ ἀπὸ Β4 [ἐστὶν] διτιλάσιον, 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΒΖ τοῦ ἀπὸ ΒΕ ἡμιόλιον. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ 
B4 τοῖς ἀπὸ BEA: τὰ ἄρα ἀπὸ BEA ἡμιόλια τοῦ ἀπὸ 
BE: διπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ BE τοῦ ἀπὸ AE: τριπλάσια 15 
ἄρα τὰ ἀπὸ ΒΕ EA, τουτέστιν τὸ ἀπὸ B4, τοῦ ἀπὸ AE. 

"MAÀwg τὸ αὐτό. 

75 MS (q). Ἐκχκείσϑω τετράγωνον, ἐφ᾽ οὗ τὸ ἥμισυ τοῖ 
ὀχταέδρου ἔστω τὸ 4B AE, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἵ τε “3. 
B4 διάμετροι τοῦ τετραγώνου xai $ EZ: ἡ EZ ἄρα éx20 
κέντρου ἐστὶν τῆς περιλαμβανούσης τὸ ὀκτάεδρον σφαίρας, 
ὡς ἐν τοῖς στοιχείοις" ἀπὸ τοῦ Z γέντρου τοίνυν ἐπὶ τὴν 
AB. κάϑετος ἤχϑω. ἡ ZH (ἴση ἄρα ἡ 4H τῇ HB, καὶ 
ἐπεζεύχϑω ἡ EH. καὶ ἐπεὶ ἰσόπλευρόν ἔστιν τὸ “418Ε 
τρίγωνον, xai ἴση ἐστὶν ἡ .4H τῇ ΗΒ, καὶ ἡ EH ἥξει διὰ 25 


4. 3. Ἔστω τρίγωνον ὀκταέδρου τοῦ εἰς: τὴν σφαῖραν ἐγγεγραμμέ- 
vov τὸ ΑΒΓ, καὶ περὶ αὐτὸ cet. coni. Hu 4. τοῦ ὀχταέδρου) τὴς 
περιλαμβανούσης τὸ ὀχτάεϑδρον σφαίρας ABS, quae om. Ei 8. τὸ 
add. Hu ἐπίπεδον om. S, unde ἐπὶ τὸν χύχλον χάϑετος Εἰ 6. τῆς 
ante 4E add. Ei 8. διπλάσιος ἐστιν Ei invitis ABS 9. 10. dv- 
νάμει τετραπλάσιον ἄρα ABS, corr. Co 44. ἐπεὶ BS, πὶ A. μὲν 
add. Hu 44. 44. διὰ τὸ O AB cod. Co, διὰ τὸ ἔννατον S Εἰ, corr. 
Co 44. στοιχείου ABS, corr. Hu. ἐστὶν del. Co 44. τὰ ἄρα S 
Co, τὸ ἄρα AB cod. Co 48. us A! in marg. (BS, γ΄ add. Hu 
49. τὸ 4B ΓΖῈ 5, coniunx, BS 33. τοῦ. ΖΑ 48. ἴση — τῇ 
HB forsitan interpolator addiderit 33. 24. xal ἐπεζεύχϑω ἡ EH xal 


EB coni. Co (oportebat x«l ἐπεζεύχϑωσαν «l EH EB; at rectam ef, 
8 
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Sit octaedri sphaerae inscripti triangulum αβγ, et circa 
id circulus, cuius ad planum a sphaerae centro ὃ ducatur 
H perpendicularis de; apparet igitur ex 
HL ON. Theodosii sphaericis (4, 4 coroll. 3) 
| ON punctum & centrum eius circuli esse. 
Iungantur eg 84; dico quadratum ἃ 
sphaerae radio 8 triplum esse qua- 
drati ab «à. 
Quoniam enim in problemate de 
0 ^ octaedro (elem. 13, 14) quadratum 8 
diametro sphaerae duplum demonstratum est quadrati a la- 
tere octaedri, idemque quadruplum est quadrati a radio 
sphaerae, esi igitur 
By? - 2988?. Et quia propter elem. 13, 12 est y? 
zz Je? est igitur 
B0? — Bs? -- ἀβεῖ, Sed in triangulo. orthogonio βεδ 
est 90? 
— (5? 2- &Ó?; ergo 
ge? τὸ ἃ εὖ2, itaque 8&? -- εδ2, id est 
go? zz 3 εὅ2, 





ALITER IDEM. 

XLVI (5). Exponatur quadratum, in eoque erigatur di- 
midium octaedrum αβγδε, et iungantur quadrati diametri 
ay BÀ in puncto L se invicem secantes, ac iungatur εἴ; ergo 
δὲ radius est sphaerae octaedrum 
comprehendentis, ut in elementis 
13, 14 est. demonstratum. lam ἃ 
centro ζ ad af! perpendicularis du- 
catur 5» (est igitur ay — ηβ), et 
iungatur cy. Et quia triangulum 
αβὲε aequilaterum est, et oa» — vB, 
recta igifur &y per centrum circuli 
triangulo age circumscripti transibit 








id est octaedri latus, iam ductam esse scriptor supponit) $94. ro 4BE 
Co, τὰ 4B AB, τὸ αβ S 


410 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATOTHS E. 


τοῦ κέντρου τοῦ περὶ τὸ BE τρίγωνον χύχλου" ἡ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ Z ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τοῦ ABE xóxoo κάϑετος 
ἀγομένη ἐπὶ τὴν EH πεσεῖται. πιπτέτω ὡς ἡ ΖΘ. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ .4Z τῇ ZB, καὶ ὀρϑή ἔστιν ἡ ὑπὸ 4ΖΒ, 

ἡ ἄρα ὑπὸ ΖΑ͂Η ἡμίσους ὀρϑῆς ἐστιν. ἀλλὰ καὶ ἡ ὑπὸ 5 
ΖΗ. ὀρϑή" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ “ΖΗ ἡμίσους ὀρϑῆς" 
ἴση ἄρα ἡ ΜΗ τῇ ΖΗ: διπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ AZ roi 
ἀπὸ ZH. ἴση δὲ ἡ 412 τῇ EZ: τριπλάσια ἄρα τὰ ἀπὸ 
ΕΖΗ τοῦ ἀπὸ ZH. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ ΕΖΗ ἴσα ἐστὶν τῷ ἀττὸ 
EH διὰ τὸ ὀρϑὴν εἶναι τὴν ΕΖ τιρὸς τὸ A4BFA τετράγω- 10 
γον" καὶ τὸ ἀπὸ EH ἄρα τριπλάσιόν ἐστιν τοῦ ἀπὸ ZH. 
xei ἔστιν ὡς ἡ EH πρὸς τὴν ΗΖ, οὕτως ἡ EZ πρὸς τὴν 
ZO διὰ τὸ ἰσογώνια εἶναι τὰ ΕΖΗ ΕΖΘ τρίγωνα. καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου τῆς σφαΐρας τοῦ ἀπὸ τῆς 
ZO καϑέτου ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον τοῦ ὀχταέδρου τριπλάσιόν 15 
ἐστιν. 

76 utc (8). Ἔστω τρίγωνον ἰσόπλευρον τὸ “4181 ἐγγε- 
γραμμένον εἰς σφαῖραν, κένερον δὲ τῆς σφαίρας τὸ 4, καὶ 
ἤχϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ Bui τὸ co) τριγώνου ἐπίπεδον χάϑετος ἡ 
AE (τὸ E ἄρα κέντρον ἐστὶν τοῦ περὶ τὸ .1ΒΓ τρίγωνον 20 
γραφομένου χύχλου, ὡς ἔστιν ἐν σφαιρικοῖς), καὶ ἐπιζευ- 
χϑεῖσα ἡ AE ἐκβεβλήσϑω- ὅτι ἡ ΑΕ τῆς ΕΖ διπλὴ 
ἐστιν. 

Ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ BE ΕΓ΄ ἴσαι ἄρα ἀλλήλαις εἰ- 
σέν. καὶ ἐπεὶ τρίτου μὲν ὀρϑῆς ἐστιν ἑχατέρα τῶν ὑπὸ 35 
Β4Ε EBZ, διμοίροι δὲ ὀρϑῆς ἑκατέρα τῶν ὑπὸ BEZ 
«ΒΓ, ἰσογώνιόν ἐστιν τὸ 48Ζ τρίγωνον τῷ BEZ τρι- 
γώνῳ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΖ, ἡ ΒΕ, τουτέστιν ἡ 
4. τρίγωνον et 1 ἄρα — 394. τοῦ .4BE add. A? in marg. (BS) 

4. χύχλον add. Hu auctore Co — 3. κύχλου add. Hu, τριγώνου Ei auc- 

tore Co — 9. ἀλλὰ τὸ ἀπὸ AB cod. Co, corr. S Co — 9. 40. τῶι ἀπὸ 


ΘΗ ABS, corr. Co 4g. ὡς ἡ EB ABS, corr. Co 48. rà EZ ἡ EZO 
À, corr. BS 43. 44. x«l τὸ ἀπὸ τῆς ΘΖ AB cod. Co, καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς (9 S, corr. Co 41. μὲ ΑἹ in marg. (BS). δ΄ add. Hu 49. τοῦ 
add. S 90. τὸ dà E ἄρα AB. δὲ del. 8 35. ἐπεὶ Paris. 2968, ἐπὶ 


ABS* 
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(elem. 5, 4 coroll.); ergo perpendicularis £9: a ζ ad planum 
circuli afe ducta, quoniam in circuli centrum cadet. (Theodos. 
l. c.), cadet in rectam £y. lam quia est αζ — Lf, rectusque 
angulus aL, est igitur 
ι ζαη τῷ jR. Sed etiam angulus Cra rectus est; ita- 
que etiam reliquus 
L αζὴ 2 AB; itaque 
αἢ — bp; ergo 
αζΖ — 20$. Sed aequales sunt aC εζ ut radii sphae- 
rae octaedro circumscriptae; ergo 
€? -- Cy? — 305?. Sed quia εζ perpendicularis est ad 
planum quadrati αβγδ (est enim e 
polus. hemisphaerii dimidio octaedro 
circumscripti, eiusque basis. circulus 
centro C, circumscriptus | quadrato 
afyà), est eC 4- Dy? 
- £m ideoque 
ep? τὸ ἃ ζη2. Et propter triangulorum δζῃ εϑξ simili- 
tudinem est 
εῇ : ζη — εξ : 90; ergo etiam 
εἴ z 3097, id est quadratum ἃ radio sphaerae ti- 
plum est quadrati ab ea recta, quae ex 
centro spbaerae ad octaedri planum du- 
citur. 

XLVII (4). Sit triangulum aequilaterum of sphaerae Prop- 
inscriptum, centrum autem sphaerae d, et ducatur ab eo ad 
trianguli planum perpendicularis de (ergo & centrum est cir- 
culi circa triangulum «f» descripti, ut est in Theodosit 
Sphaericis 4, 4 coroll. 2), et iuneta «e producatur vrectam- 
que By secet in b; dico esse ae — 2sL. 

lungantur enim e ey; hae igitur 

Ζ inter se aequales sunt. Et quoniam uter- 

que angulorum fae εβξ tertía pars recti 

'est, et uterque angulorum αβγ Bez dua- 

bus partibus recti aequalis, triangulum 
^ igitur afl simile est triangulo Bei; ita- 

21 


Pappus 1. 


71 


418 ΠΑΠΠΟΥ͂ ZYNATQT'HZ E. 


4E, πρὸς EZ. διπλῇ δὲ ἡ ΑΒ τῆς BZ: διπλῇ ἄρα xai 
$ AE τῆς ΕΖ. 

μη (ε.) Ἔστω κύχλος ὃ ΑΒΓΔ περὶ κέντρον τὸ E 
καὶ διάμεδερον τὴν ΑΓ, πενταγώνου δὲ ἔστω ἡ 4HB πρὸς 
ὀρϑὰς οὖσα τῇ ΑΓ διαμέτρῳ, καὶ κείσϑω τῇ ΓΗ ἴση 15 
ZH: ὅτι ἡ ΕΓ üxgov xai μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ 
Ζ, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ ΕΖ. 


Ἐπεζεύχϑωσαν γὰρ αἱ 
E4 ZA ΓΖ. ἐπεὶ οὖν 3) L4 
περιφέρεια δεκαγώνου ἐστέν 10 
(πενταγώνου γὰρ ἡ .ΓΓΒ[, 
εἴη ἂν ἡ ὑπὸ 4ΕΓ᾽ γωνέα 
δίο πέμπτων ὀρϑῆς᾽ ὥστε 
ἑκατέρα τῶν ὑπὸ EL4 EAT 
τεσσάρων πέμπτων ὀρϑῆς 15 
ἔστιν. ἀλλ᾽ ἐπεὶ ἡ ZH τῇ 
ΗΓ ἴση ἐστίν, κοινὴ δὲ ἡ 
4H καὶ πρὸς ὀρϑὰς τῇ 
ΖΓ, ἔστιν ἄρα καὶ ἡ 4Z εὐθεῖα τῇ 4T ἴση" ὥστε καὶ 


€ 


ἡ $n0*4ZTI' ἴση οὖσα τῇ ὑπὸ 4ΓΖ τεσσάρων πέμπτων 20 





ἐστὶν ὀρθῆς. δύο δὲ πέμπτων ἐστὶν jj ὑπὸ ΖΕΔ λοιπὴ 
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ἄρα 17 ὑπὸ E4Z δύο πέμπτων ὀρϑῆῖς ἐστιν. ἴση ἄρα 
ἡ ὑπὸ 4ἘΕΖ τῇ ὑπὸ Ε4Ζ:' ὥστε καὶ πλευρὰ ἡ EZ τῇ 
Z4 ἴσῃ ἐστίν, τουτέστιν τῇ 4Γ. ἐπεὶ οὖν ἔση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ ἘΖΓ τῇ ὑπὸ ELA, voviéosw τῇ ὑπὸ 4ΖΓ, καὶ 35 
κοινὴ ἡ ὑπὸ 4ΓΖ, λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ 4ῈΓ λοιπῇ τῇ ὑπὸ 
ZAT' ἐσεὶν ἴση ἰσογώνιον ἄρα τὸ 4ἘΓ τρίγωνον τῷ 4ΖΓ 
τριγώνῳ: ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ET πρὸς ΓΩ͂, οὕτως ἡ L4 πρὸς 
ΓΖ' τὸ ἄρα ὑπὸ ΕΓΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ ΓΖά. ἴση δὲ ἡ 
I4 vj EZ: τὸ ἄρα ὑπὸ ΕΓΖ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ EZ: 130 
ΕΓ ἄρα ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται κατὰ τὸ Ζ, καὶ 
τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἡ EZ. 

μϑ' (c). Ἐὰν εὐθεῖα γραμμὴ ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τμηϑῇ, τὸ ἀπὸ τῆς ὅλης πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
covog μείζονα λόγον Eyet ἥπερ δ' πρὸς y. 35 


4 
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que af : βζ — ge: εζ — a&: et. Sed est ag — 3 8C; ergo 
etiam a& — 9. δζ. 


XLVIII (3). Sit circulus αβγδ᾽ circa centrum e et dia- Prop. 
metrum ay, Sitque pentagoni latus δηβ perpendiculare dia- 
metro «ay, et ponatur 5b z zy; dico rectam ey extrema ac 
media proportione!) sectam esse in puncto b, et maius qui- 
dem segmentum esse &C. 

lungantur enim &d CÓ yd. lam quia circumferentia yó 
decagoni est (etenim pentagoni est dy6), angulus óey est 
duarum quintarum partium recti; itaque 

L εὃγ — L eyó — 48. 

Sed quia C ipsi yy aequalis, et recta d triangulis tàn γδη 
communis eademque ad Z7 perpendicularis est, aequales igi- 
tur sunt óc Óy; itaque etiam 

Lócy — L dye τε &R. . Sed est 4 δεζ — & RB; ergo 

L óc; — L oet — L &eÓ0C — $R ; itaque 

L δεζ — L εδζ, et 

ἐς — LÀ — Oy. lam quia est 4 ey — [ ἐγ — L δζγ, 
et (riangulis eÓy ÓyL communis est 
angulus ὅγε, restat igitur 
L δεγ — L yàL; itaque 
Δ δεγ — Δ γδζ, οἱ 
εγ : 70 — yÓ : γζ, id est ey. yC — yÓ?. Sed demon- 
stravimus esse yÓ — eb; ergo 
ey yL τῷ εζξῦ, sive &y : εἴ — εἴ : Cy; itaque recta ey in 
puncto & extrema ac media proportione 
secta est, ac maius segmentum est εζ. 


IL (6). Si recta linea extrema ac media proportione se- Prop. 
cetur, quadratum a tota ad quintuplum quadratum a minore '"? 
parte maiorem proportionem habet quam 4 : 3. 


4) Conf. supra III propos. 57 adnot. 2. 


8. μη Αἱ ἴῃ marg. (BS), ε΄ add. Hu — 31. 88. ἐστὶν ἡ — πέμπτων 
add. A? in marg. (BS) .35. ἡ ὑπὸ E4 «ΓΑ, corr. BS 30. ro 
ἄρα — EZ om. Εἰ 88. uO A! in marg. (BS), ς΄ add. Hw 

21* 
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Εὐθεῖα γὰρ ἡ .4B ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεεμήσϑω 
κατὰ τὸ DL, καὶ ἔστω ἔλασσον αὐτῆς τμῆμα τὸ DB: λέγω 
ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΑΒ πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ ΓΒ μείζονα 
λόγον ἔχει ἧπερ δ' πρὸς y. 

Κείσθω τῇ ΓΒ ἴση ? L4: γένεται ἄρα, διὰ τὸ ἄχρον δ 
καὶ μέσον λόγον τετμῆσϑαι τὴν 4B εὐθεῖαν, τὸ ἀπὸ 4B 
καὶ τὸ ἀπὸ ΓΒ ἴσα τῷ τρὶς ἀπὸ AT, ὡς ἔστιν στοιχείοις 
δ΄ τοῦ τρισκαιδεκάτου ϑεωρήματι, τουτέστιν τῷ τρὶς ὑπὸ 
ΑΒΓ. ἀλλὰ τὸ τρὶς ὑπὸ ΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ τρὶς ὑπὸ 
«ΑΓΒ καὶ τῷ τρὶς ἀπὸ ΓΒ (ἐπεὶ καὶ τὸ ἅπαξ ὑπὸ ΑΒΓ 10 
ἴσον ἐστὶν τῷ ὑπὸ ΑΓΒ καὶ τῷ ἀπὸ ΒΓ, ὥς ἔστι στοι- 
χείοις τὸ y' ϑεώρημα τοῦ fj): τὰ ἄρα ἀπὸ “ΒΓ ἴσα ἐστὶν 
τῷ τρὶς ὑπὸ ΑΓΒ καὶ τῷ τρὶς ἀπὸ ΓΒ κοινοῦ ἀφαιρε- 
ϑέντος τοῦ ἀπὸ ΒΓ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ .4B ἴσον ἐστὶ τῷ 
τρὶς ὑπτὸ ΑΓΒ xai τῷ δὶς ἀπὸ BI, τουτέστιν τῷ τρὶς 15 
ὑπὸ 4Γ4 καὶ τῷ δὶς ἀπὸ I4. ἀλλὰ τὸ τρὶς ὑπὸ ATA 
ἴσον ἐστὶν τῷ τρὶς ἀπὸ AMAT καὶ τῷ τρὶς ἀπὸ I4 «ἐπεὶ 
xai τὸ ἅπαξ ὑπὸ MIA ἴσον τῷ ὑπὸ AAT. καὶ τῷ ἀπὸ 
4T διὰ τὸ αὐτὸ y τοῦ B' στοιχείων ϑεώρημα) " τὸ ἄρα 
ἀπὸ .41Β ἴσον ἐστὶν τῷ τρὶς ὑπὸ AAT καὶ τῷ n&evsdxig 20 

19 ἀπὸ L4, τουτέστιν τῷ πεντάκις ἀπὸ ΓΒ. κείσϑω δὴ τῇ 
“44 ἴση ἡ AE: φανερὸν γὰρ ὅτι ἐλάσσων ἐστὶν ἡ 4.4 τῆς 
DA, ἐπειδήπερ καὶ ἡ ΓΑ͂ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμη- 
ται, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστιν τὸ JT. καϑύλου 
γάρ, ἐὰν ἄκρον καὶ μέσον λόγον εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ, 25 
ὡς ἡ 438, καὶ τὸ ἔλασσον τμῆμα οἷον τὸ ΓΒ, καὶ τῇ ΓΒ 
ἴση τεϑῇ ἡ L'A, καὶ ἡ ΑΓ ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμη- 
ται, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστιν τὸ AT. διὰ τὰ 
αὐτὰ καὶ ἡ 4Γ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέτμηται τῷ E, 


8. τῆς ante ΤῈ add. Ei 5. ἄρα add. Hw auctore Co 8. δ' 
Co, ΓΑ (S, sed id in Paris. 2868 punctis notatum), Σ΄ B ϑεωρή- 
ματος ABS, corr. Hu (στοιχεέοις τὸ δ' ϑεώρημα τοῦ τρισκαιδεκάτου 
Ei) 40. 44. ἅπαξ ἀπὸ AB ἴσον ἔστιν τῶ ὑπὸ ΑΒΓ A(BS), corr. 
Co (ἅπαξ ὑπὸ ΑΓ' οἷς. imperite Ej) 42. τὸ τρέτον ϑεώρημα S Εἰ, 
τῷ γ΄ ϑεωρήματε Hu 48. τῶ τρὶς ὑπὸ ΑΓΒ καὶ bis scripta in A 
48. ἴσον τὸ ὑπὸ A, corr. BS 49. τρέτον τοῦ δευτέρον στοιχείου S 
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Recta enim af! extrema ac media proportione secta sit 
in puncto y, sitque minus seg- 
«e d ἐν (d mentum yf; dico esse 
af? : 5y8? 5 & :3. 
Ponatur γ — yf; fit igitur, quia recta αβ extrema ac 
media proportione secta est, propter elem. 48, 4 
af? -- y8*? τῷ 3ay?, id est, quia ag : ay z ay : yB, 
— Jafl.By, id est, quia propter elem. 2, 3 
est ag. y zz ay-yB -- By?, 
z Jay- yf -- 3f; communi igitur sublato 
yB? restat 
af? z- 8αγ.γβ - 2y8*, id est 
- 8αγ-.γὸ -- 2y0?, id est, quia propter 
elem. 1. c. est «y. yà 
— αὖ. ὃγ 4- yà?, 





— δαδ' δγ -- 5,0? 
— δϑαδ. ὃγ 4- ὅγβ3. 
Ponatur δὲ — αὖ: et quidem apparet esse ad, id est δὲ « 
dy, quoniam etiam γα extrema ac media proportione secta 
et óy maius segmentum est. Omnino enim, si recta linea, 
velut ef, extrema ac media proportione secta sit et minori 
segmento, velut 78, aequalis ponatur γῆ, etiam ay extrema 
ac media proportione secta et yÓ maius segmentum est!). 
Est enim 
ap : ay zx» ay : yB 25 ay : yÓ, itaque 
ay : γβ — afl — ay : ay — yà 
— yp : ad, id est 
ay : yÓ — γδ: ad. 
Eadem ratione etiam óy extrema ac media proportione in 
puncto 8 secta et δὲ maius segmentum est; ergo est 


4) Hoc lemma de minore aureae sectionis parte idem docet, quod 
similiter de maiore parte Euclides elem. 48, 5. Demonstrationem au- 
tem nos addidimus multo breviorem quam Commandinus. 


Ei 40. καὶ πεντάχις ABS, τῷ add. Ei 35. ἐὰν ἄχρον S, tv«xgor 
A, ἕν ἄκρον Β γραμμὴ om. S Ei 
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xai τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐστιν ἡ 4E [καὶ ydo, τῇ 4Γ 
ἴσης τεϑείσης τῆς ΓΒ, ἡ ὅλη ἄκρον καὶ μέσον λόγον τέεμη- 
ται κατὰ τὸ Γ' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ΕΓ ἑκατέρας 
τῶν 44 AE, ἐπειδήπερ ἐστὶν ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΩ͂, ἡ I4 
πρὸς 4.4, τουτέστιν πρὸς τὴν 4Ε. xai διελόντε ὡς ἡ ὃ 
A44 πρὸς ΓΩ͂, ἡ ΕΓ πρὸς 4E. ἐλάσσων δὲ ἡ 44 τῆς 
4T: ἐλάσσων ἄρα καὶ ἡ ΕΓ τῆς 4Ε] τὸ ἄρα τετράκις 
ὑπὸ 4ΈἜΓ μεῖζόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΖΓΕ. κοινὸν προσχείσϑω 
τὸ τετράκις ὑπὸ ATE: τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ ET. καὶ τὸ 
τετράχις ὑπὸ ΖΓΕ, τουτέστιν τὸ τετράκις ἀπὸ E, μεῖ- 10 
Lov τοῦ πεντάχις ὑπὸ ATE. ἀλλὰ τὸ τετράχις ὑπὸ 4ἘΓ 
xai τὸ τετράκις ἀπὸ 4Ὲ ἴσον ἐστὶν τῷ τετράκις ὑπὸ ΓΖ" 
τὸ ἄρα τετράχις ὑπὸ ΓΔΕ μεῖζον τοῦ πεντάκις ὑπὸ ΖΓΕ. 
χοινὸν προσχείσϑω τὸ πεντάχις ὑπὸ ΓΔΕ τὸ ἄρα ἐννάκις 
oro ΓΖῈ μεῖζόν ἐστιν τοῦ πεντάχις ὑπὸ LAE καὶ τοῦ πεντά- 15 
κις ὑπὸ ΓΕ, τουτέστιν τοῦ πεντάκις ἀπὸ AT τὸ ἄρα τρὶς 
ὑπὸ .424Γ πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ AT. μείζονα λόγον ἔχει ἤπτερ 
πρὸς τὸ ἐννάκις ὑπὸ Α24Γ. λόγος δὲ τοῦ τρὶς ὑπὸ AT 
πρὸς τὸ ἐννάχις ὑπὸ ΑΔΓ, ὃν α’ πρὸς y * τὸ ἄρα τρὶς ὑπὸ 
AAT. πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ 4T. μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ a' 10 
πρὸς y * συνϑέντι τὸ ἄρα τρὶς ὑπὸ AAT καὶ πεντάκις ἀπὸ 
AT, τουτέστιν τὸ πεντάκις ἀπὸ ΓΒ, πρὸς τὸ πεντάχις ἀπὸ ΓΒ 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ δ΄ πρὸς y. ἐδείχϑη δὲ τὸ τρὶς 
ὑπὸ AT καὶ τὸ πεντάχις ἀπὸ ΓΒ ἴσον τῷ ἀπὸ AB τε- 
τραγώνῳ᾽' τὸ ἄρα ἀπὸ 4B τετράγωνον πρὸς τὸ πεντάκις }5 
ἀπὸ ΓΒ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ δ΄ πρὸς y. 
80 Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν ὅτι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4B τοῦ 
 πεντάχις ἀπὸ τῆς BI μεῖζόν ἐστιν. ᾿ 
81 » (7). Τῆς ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς σφαίρας τῆς περι- 
λαμβανούσης τὸ δἰκοσάεδρον ἐφ᾽ Ἐν ἐπίπεδον τῶν τοῦ 30 
εἰκοσαέδρου καϑέτου τὸ δυνάμει δωδεκαπλάσιον μεῖζόν 
ἔστιν τοῦ δυνάμει πενταπλασίου τῆς πλευρᾶς τοῦ εἶκο- 
σαέδρου. 
Ἐχκείσϑω κύχλος ὃ ΑΒΓ ὁ δεχόμενος τὸ πεντάγωνον 
τοῦ [εἰκοσαέδρου, ὡς ἐν στοιχείοις, καὶ ἔστω ἡ μὲν 4L 35 
διάμετρος τοῦ κύκλου, τὸ δὲ E κέντρον, ἡ δὲ 4KB πεν- 
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δὲ. £y ?» &y?, el. quia. propter elem. l. c. est ὅδδ' 8γ -- 
6y? τῷ Óy- ye, est igitur 
9 δε. εν *» À»- ye, mulloque magis 


E eR 


« δ € y 8 
kde: ἐγ 0» Óy. ye. Commune addatur ἐ dy. ye — ἐ δε2 
(quia dy : δὲ 2 de : ey); est igitur 
δε. ey -- ἰδεῖ »» 5 Uy. yc, id est, quia propter elem. 
l. c. est δε. &y 2- 0e? — y. δε, 
4 y0 - δε» 560p. ys. Commune addatur ὅγδ. δε; est 
igitur, quia dy- ye -- yó- δὲ — 0y?, 
970.06 »» 50y?. Et ex constructione est. yà- δὲ z— 
αδ. ὅγ; ergo propter elem. 35, 8 est 
ϑαδ. ὃγ : 507? » 3a0-0y : 9αδ. Oy, id est 
» 4:3; ergo componendo (infra VII 
propos. 3) 
ϑαὸδ. ὃγ -4- 5072: 505? 9 3 -- 4:3, id est 
3a0.0y - 5y0* : 5yB? 5 4. : 3. Sed demonstratum est 
(p. 421) 8 αδ. ὃγ -- 5,81 
— αβὲ, ergo 
ap? : 5yp? 5» & :3. 
Hinc apparet etiam esse a? *$ 5y8?. 
L /7.. Duodecuplum quadratum a perpendiculari, quae Prop. 
a sphaerae icosaedrum comprehendentis centro ad unum ico- 
saedri planum ducitur, maius est quintuplo quadrato ab ico- 
saedri latere. 
Exponatur circulus ey icosaedri pentagonum compre- 
hendens, ut est in elementis (ἐδ, 16), et sit eius circuli 
diametrus ay, centrum e, recta autem Óxf sit pentagoni ae- 


4. xal γάρ — 7. τῆς ./E interpolatori tribuit Hu — 3. χατὰ τὸ Γ 
Hu, καὶ τῶι Γ ΑΒ, τῷ y S Ei 43. τὸ ἄρα τετράχις ὑπὸ ΓΖΕ 
add. Co 45. ὑπὸ (post ἐννάχες) 55 Ei, om. AB Paris. 2368 μεέζων 
ἐστιν Α, μεῖζον ἐστὶ Β, accentum corr. S 49. 20. πρὸς τὸ évrdxig 
ὑπὸ AAT ὃν a πρὸς Γ τὸ ἄρα Γ ὑπὸ 427 add. A? in marg. (BS, nisi 
quod hi ἄρα τρὶς ὑπὸ) 44. πρὸς τὸ πεντάχις ἀπὸ ΓΒ add. Co 
39. N A! in marg. (ΒΒ), ζ΄ edd. Hw 30. τῶν Ei auctore Co pro 
τὴν 86. δὲ (ante E) add. H« 


424. ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓῊΣ E. 


. ταγώνου ἰσοπλεύρου πλευρὰ κάϑετος οὖσα ἐπὶ τὴν διάμε- 
Qo» [αὕτη δέ ἐστιν ἡ τοῦ εἰχοσαέδρου πλευρά, ὡς ἐν τοῖς 
στοιχείοις), καὶ ἀπὸ τῶν Ε Γ ἀνεστάτωσαν ὀρϑαὶ τῷ ἐπι- 
πέδῳ τοῦ κύκλου αἱ ΖΕΗ L4, καὶ ἑκατέρα μὲν τῶν ΕΘ 
ΓΑ ἑξαγώνου, ἑκατέρα δὲ τῶν EZ HO δεκαγώνου, καὶν 
τετμήσϑω ἡ ΕΘ δίχα κατὰ τὸ Ο' τὸ Ο ἄρα σημεῖον xé- 
tgo» ἐστὶν τῆς σφαίρας, ὡς ἐν τοῖς στοιχείοις ic^ ϑεώρημα 
τοῦ ιγ΄. ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 .4B ΑΚ ΒΓ. ἐπεὶ οὖν 
ἑξαγώνου ἐστὶν ἡ T4, δεκαγώνου δὲ ἡ ΒΓ, καὶ ὀρϑή ἐστιν 
ἡ ὑπὸ ΒΓΑ͂, πενταγώνου ἄρα ἐστιν ἡ B.4 διὰ τὸ V 9eu-10 
ρῆμα τοῦ ty^ ὁμοίως καὶ ἣ 44. ἔτι δὲ καὶ ἡ B4: τὸ 
ἄρα B.44 τρίγωνον ἰσόπλευρόν ἐστιν τῶν περιεχόντων τὸ 
εἰχοσάεδρον. καὶ ἐπεὶ ἡ ΑΚ. τῇ B4 πρὸς ὀρϑάς ἐστιν, καὶ 
τὸ διὰ τῶν ΑΓ ΚΑ ἄρα ἐπίπεδον, ὅπερ ἐστὶν τὸ διὰ τῶν 
EH ΓΑ͂ παραλλήλων, ὀρϑόν ἐστιν πρὸς τὴν ΒΔ [καὶ j!5 
B4 ἄρα ὀρϑή ἔστιν πρὸς αὐτό" ταῦτα γὰρ ἐν τοῖς στε- 
Qsoig τῶν στοιχείων ἐδείχϑη)" καὶ πάντα ἄρα τὰ διὰ τῆς 
B4 ἐπίπεδα, ὧν ἐστιν καὶ τὸ ΒΔ 4 τρίγωνον, ὀρϑά ἐστιν 
πρὸς τὸ διὰ τῶν ΕΗ ΓΑ͂ παραλλήλων ἐπίπεδον, ἐν ᾧ 
ἐστιν καὶ τὸ ΓΚΑ͂ τρίγωνον" ὥστε καὶ τὸ B4 τρίγωνον 
ὀρϑόν ἐστιν πρὸς τὸ ΓΚΑ͂. ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΚΑ κάϑετος 
fj ON: δύο οὖν ἐπίπεδά ἐστιν ὀρθὰ ἀλλήλοις τό τε ΓΚΑ͂ 
καὶ τὸ Β4.4, καὶ τῇ κοινῇ τομῇ αὐτῶν τῇ ΚΑ ἐν ἑνὶ süv 
ἐπιπέδων ὀρϑή ἐστιν ἡ ON* xai ἣ ΟΝ ἄρα κάϑετός ἐστιν 


4. 9. αὕτη — στοιχείοις interpolatori tribuit Hu 3. τῶν ET 
AB, distiox. S — 4. αἱ ZEH ΓΑ Hu, αἱ ZE HT'4 ABS, αἱ ZEGH FA 
Co, αἱ EH ΓΑ Ei ἑκατέρας ABS, corr. Ei auctore Co 4. δ. τῶν 
EGFA A, disünx. BS 1. ϑεωρήματι Hu 40. ὑπὸ ΒΓΑ͂ Co pro 
ὑπὸ BAT διὰ τὸ ϑεώρημα ABS Εἰ, numerum add. Co 44. ἔτι ΒΡ, 
ἐστιν A, ἐστὶ BIS Ej — 43. 44. πρὸς ὀρϑάς ἐστι add. Ei δυοίοτο Co, tum 
post καὶ τὸ add. « AS cod. Co, α' B, quod punctis notatum in S del. 
Co 13. τὸ (post ἐστὶν) Co, we A cod. Co, 30 B, q0 S. 45. καὶ 
ἡ B4 — v1. ἐδεῖ laor tribui Hu — 48. τὸ Β4.4 Hw, τὸ 
"Hu pro τὸ Β442 43. 48. τό 
τὰ ATA καὶ τὸ BAM Ei) 








LIBER V. PROPOS. 48. 495 


quilateri circulo inscripti latus idque ad diametrum perpen- 
diculere, et a punctis 8 y erigantur ad circuli planum per- 
pendiculares Le» yÀ, et sit utraque reotarum 69. yÀ hexagoni 
latus circulo afly in- 
script, utraque au- 
tem. δζ $9. decagoni, 
et secetur &9 bifa- 
riam in punoto o; 
ergo 0 est centrum 
sphaerae icosaedrum 
comprehendentis , ut 
est in elementis libri 
43 theorematis 16 co- 
rollario!).  Iungan- 
tur 4d A8 Àx gy. lam 
quia yÀ hexagoni ἰα- 
tus est οἱ B» deca- 
goni et angulus βγλ 
rectus, pentagoni igitur (atus est BÀ propter libri 18 theorema 
40; ac similiter Ad. Sed ex hypothesi etiam BÀ pentagont latus 
est ; ergo triangulum 84d aequilaterum est et quidem ex iis quae 
icosaedrum comprehendunt (elem. 15, 46). Et quia ἀκ ipsi 8 
perpendicularis est (etenim ex hypothesi est dx z- xf, ideoque 
anguli àxÀ βχλ inter se aequales), planum igitur quod per rec- 
tas cy xÀ transit, id est planum quod per parallelas £7 yÀ, per- 
pendiculare est rectae 8 (propter elem. 41, 4, quia 80 utrique 
rectarum axy ἀκ perpendicularis est) ; ergo etiam (elem. 41, 18) 
omnia quae per βδ transeunt plana, quorum e numero est tri- 
angulum 504, perpendicularia sunt ad planum quod per paral- 
lelas ex γλ transit, in quo est triangulum yx4; itaque etiam tri- 
angulum 80À triangulo yxÀ perpendiculare est. Ducatur ad x4 
perpendicularis o»; duo igitur sunt plana yxÀ 804 sibi in- 
vicem perpendicularia, eorumque communi sectioni χὰ in 


x 





4) 'H τῆς σφαίρας διάμετρος σύγχειται ἔχ τε τῆς ToU ἑξαγώνου (id est 
in nostra figura £9) χαὶ τῶν δύο τοῦ ϑεχαγώγου (id est εἴ 99) τῶν εἰς τὸν 
αὐτὸν κύκλον (scil. ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον ἀναγέγραπται) ἐγγραφομένων». 


426 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗ͂Σ F. 


ἐπὶ τὸ ΒΖ. τρίγωνον. καὶ διπλῇ ἐστιν 9 4B τῆς BK- 
ὥστε διπλῆ ἐστιν ἡ 4N τῆς NK διὰ τὸ δ΄. τεεμήσϑω δὲ 
δίχα ἡ ΓΙ κατὰ τὸ IM, καὶ ἐπεϊζεύχϑω ἡ ΟἿ᾽ ἔσται δὴ 
παράλληλος ἡ OM τῇ ΕΓ ἴση γὰρ ἡ EO τῇ I'M, ἐπεὶ 
καὶ αἱ ΓΙ ΕΘ διπλαΐ ἴσαι καὶ παράλληλοί εἰσιν), καὶ ἡ 
AI τῇ IK ἴση (τριγώνου γὰρ τοῦ ΓΚ. παρὰ τὴν ΓΚ ἧκται 
7 IM, καὶ ἔστιν ἴση ἡ DM τῇ MA). καὶ διπλῆ ἔστιν ἡ 
AN τῆς NK* οἵων ἄρα ἡ ΚΑ ς΄, ἡ AN δ᾽ καὶ ἡ ΚΝ ff, 
χαὶ ἑκατέρα τῶν .11 IK τριῶν, καὶ λοιπὴ ἡ IN ἑνός" τρι- 
πλῇ ἄρα ἡ ΑἹ τῆς ΙΝ' λέγω οὖν ὅτι δώδεκα τὰ ἀπὸ ΟΝ 0 
μεῖζονά ἐστιν ε' τῶν ἀπὸ BA. 

82 Keío9w τῇ ΚΓ ἴση ἡ ΚΞ' διὰ μὲν οὖν τὸ εἰ ϑεώ- 
ρημα τῶν προγραφομένων 5 ΕΓ ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τέτμηται χατὰ τὸ AK, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμα ἐστιν ἡ 
EH, διὰ δὲ τὸ ς᾽ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ τοῦ πεντάχις ἀπὸ τῆς 15 
ἐλάσσονος τῆς MI μεῖζον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΓ τοῦ μὲν 
ἀπὸ τῆς ED μεῖζόν ἐστιν ἢ πενταπλάσιον, τοῦ δὲ ἀπὸ τῆς 
ΚΓ μεῖζον ἢ εἰκοσαπλάσιον. καὶ ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΕΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΓ, τὸ ἀπὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΚ, τουτ- 
ἔστιν τὸ ἀπὸ ΟΝ mgóg τὸ ἀπὸ NI (ἰσογώνια γὰρ τὰ ONI?0 
ΠΗ AKT. τρίγωνα): τὸ ἄρα ἀπὸ ΟΝ εἴχοσι τῶν ἀπὸ 
NI μεῖζόν ἐστιν. καὶ λς’ ἄρω τὰ ἀπὸ ON yx τῶν ἀπὸ 
NI μείζονά ἐστιν. wx δὲ τὰ ἀπὸ NI ὀγδοήκοντά ἐστιν 
τὰ ἀπὸ 4.1] (ἐδείχϑη γὰρ τριπλῆ ἡ .4I τῆς IN). ὀγδοή- 
χοντα δὲ τὰ ἀπὸ [4 εἴκοσί ἐστιν τὰ ἀπὸ 74K (διπλῇ γὰρ 25 
ἡ «ΓΚ τῆς .11]. εἴχοσι δὲ τὰ ἀπὸ ΚΑ ιε΄ ἐστὶν τὰ ἀπὸ BA 





4. χαὶ διπλὴ — τῆς BK om. Ei τῆς BK Co pro τῆς OK 
3. xai add. A! super vs. 4. τῇ FM Co, τῆς M AB, τῇ uy S Ei 
8. otov (sine spir. et acc.) A, otor B, corr. S ἡ ANA xoi ἡ KNB 
A, distinguenda esse significavit B, ἡ ὧν τεσσάρων xai ἡ x» dvo S Ki 
44. ἐστιν e) ἐστιν τε Α, ἐστι B, ἐστι τριῶν S, ἔσει πέντε Εἰ auctore 
Co 13. KE Co, ἡ HKE H [T ^, ἡ qx v&y Β (ac similiter cod. Co), 
ἡ rx S 44. 45. ἡ EA] 10 s AB, τὸ G S, τὸ ἘΞ Co, ἡ corr. Ki 
20. 24. γὰρ r& ON I .1 IMA KT. 5, γὰρ τὰ ονι λιμ exy BS, .Ζ1Μ 
om. Ei, .4KTI' corr. Co 43. J'K 4E τὰ AB, corr. S 45. 26. γὰρ 
ἡ AK τῆς .1I ABS, corr. Co 86. ἀπὸ KAIE τῶν ἀπὸ Bd μείζονα 
A (BS, nisi quod x εξ), τα corr. et μεέζονα del. Co, ἐστὶν add. Hu 
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plano yxÀ perpendicularis est o»; ergo o» perpendicularis 
est ad triangulum 804 (elem. 14 def. 3). Atque est Ag — 
βὸ τῷ 28x; itaque etiam ἂν — 2»x propter superius lemma 
4. Secetur autem γὰ bifariam in puncto μ, et iungatur op 
rectam xÀ secans in 
puncto t; parallelae 
igitur erunt op ἐγ 
(rectae enim 6&0 yu 
et parallelae sunt et, 
ut dimidiae &9 4, 
inter se aequales), et 
λὲ z ἐκ (nam in tri- 
angulo yxÀ ipsi xy 
parallela ducta est 
ἐμ, estque γμ z ua). 
Et demonstrata est 
Ày 2 2x, estque tota 
Àx z ὄνκ, et utra- 
que rectarum λὲ «x 
zz dj»x, et ἐν (id est «x — yx) — i»*; ergo inter se sunt 
ἀκ: ἂν: λὲ: Xv: uy 2 6: k:3:25: 4, 

itaque λὲ — 3v; iam dico esse 120»? Ὁ ὅ β61. 

Ponatur x$ — xy; ergo propter superius theorema 5 
recta ey extrema ac media proportione secta est in puncto £ 
et maius eius segmentum est δὲ, et propter 6 theorema ez- 
tremum (quia £y est minus segmentum) est 

ey? 5» 5572, id est (quia ἐγ — 2xy) 
» 90xy?. Et est 
£y? ; xy? — γλ3 : χγῇ zm 09? : ty? (est enim ex construc- 
lione &y — yÀ, et triangula ortho- 
gonia Ayx o», inter se sunt simi- 
lia, quia utrumque triangulo A 
simile); ergo est 


7 





0v? *» 20 ,»?, itaque 

360»? » 790», Sed sunt 7204»? — 80 Àt? (nam de- 
monstrata est λὲ 22 Juv, id est λι3 
zz 91»?), et 80 44? — 20 Àx? (est enim 
Àx — 29i), et 20 Ax? 2- 41580? (nam 
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(ἐσόπλευρον γάρ ἐστιν τὸ 4BA τρίγωνον, καὶ κάϑετος 
ἡ ΑΚ, καὶ ἐπίτριτος δυνάμει ἡ Β4 τῆς Kf): ὥστε Ag 
τὰ ἀπὸ ΟΝ δεκαπέντε τῶν ἀπὸ Β4, xai δώδεκα ἄρα τὰ 
ἀπὸ ΟΝ μείζονα πέντε τῶν ἀπὸ BA, ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

83 »a' (n). Ἐὰν δύο εὐθεῖαι ἄκρον καὶ μέσον λόγον τμη- 5 
ϑῶσιν, ἐν ἀναλογίᾳ εἰσὶν τῇ ὑποκειμένῃ. | 

Τετμήσθω γὰρ ἡ μὲν 4B ἄχρον καὶ μέσον λόγον κατὰ 
τὸ FP, xai τὸ μεῖζον τμῆμα αὐτῆς ἔστω ἡ .4T, ὁμοίως δὲ 
xai 5» 4E κατὰ τὸ Z, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα ἔστω ἡ 4Z: 
λέγω ὅτε ὡς ὅλη ἡ .4B πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα τὴν .1Γ, 10 
οὕτως ὅλη ἡ JE πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα τὴν AZ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ABI ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AEZ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς 4Z, 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 41Γ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν JEZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Z: καὶ ὡς 15 
ἄρα τὸ τετράκις ὑτιὸ τῶν 4ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ “11, οὕτως 
τὸ τεεράκις ὑπὸ 582 πρὸς τὸ ἀπὸ 42, καὶ συνθέντι ὡς 
τὸ τετράχις ὑπὸ 48ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 41, Γ πρὸς τὸ ἀπὸ 
AT, οὕκως τὸ τετράχις ὑπὸ 4ΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὺ 4Z ngog 
τὸ ἀπὸ 4dZ. ἀλλὰ τὸ μὲν τετράκις ὑπὸ ΑΒΓ μετὰ τοῦ 20 
᾿ἀπὸ 41 Γ τὸ ἀτιὸ συναμφοτέρου ἐστὶν τῆς 4 καὶ BI διὰ 
τὸ y ϑεώρημα τοῦ f! στοιχείων, τὸ δὲ τετράκις ὑπὸ EZ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Z τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου ἐστὶν τῆς 4EZ: 
xai ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΑΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 42 πρὸς τὸ ἀπὸ 15 
AZ: καὶ μήκει ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ ΑΒΓ πρὸς AT, 
οὕτως συναμφότερος ἡ Z4EZ πρὸς 42. καὶ συνϑέντι ὡς 
συναμφότεραι αἱ 4B. ΒΓ μετὰ τῆς 4T, τουτέστιν δύο αἱ 
ΑΒ, πρὸς ΑΓ, οὕτως συναμφότεραι αἱ 4Ε ΕΖ μετὰ τῆς 
4Z, τουτέστιν δύο αἱ AE, πρὸς 42. καὶ τῶν ἡγουμένων 30 
τὰ ἡμίση, ὡς ἡ .ἽἍΒ πρὸς 4Γ, οὕτως ἡ 4E πρὸς 4Z. 


4. τὸ om. AB, add. S 3. post ἃς add. ./ AS cod. Co, δ΄ B, del. 
Co 8. 4. xai δώδεκα — ἀπὸ BA om. S, quapropter ex Letinis 
Commandini τουτέστε ϑώδεχα τὰ ἀπὸ ON πέντε τῶν ἀπὸ B4 μεέζονά 
ἐστιν add. Εἰ (. ἀπὸ ON (ante μεέζονα) Co, ἀπὸ FE ΑΒ ὅ. N.4 
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triangulum 804 aequilaterum est, et 
perpendicularis ἀκ, iteque 350? — 
k Ax?, ut supra lemmate 4 medio de- 
monsiratimus) ; ergo sunt 

36 0»? » 1560?, id est 

49 0»? 5 5680?, q. e. d. 


LI ($). Si duae rectae extrema ac media proportione PE 


secentur, sunt in proportione infra proposita. 
Secetur enim af extrema 


p——— ————— ——-—4 
« | y 8 ὁ media proportione in puncto 
$——t1^4 7, Sitique maius segmentum «y, 
€ 


οἱ similiter de in puncto QC, 
sitque maius segmentum ÓC; dico esse ut totam af ad ma- 
ius segmentum «y, ita totam δὲ ad maius segmentum ὅζ. 

Quoniam enim est ag. gy — ay?, et δὲ. eC — OC, est 
igitur 

ag y : ay? τε δε. εζ : OC), itaque etiam 

4 ag - By : ay? τ 4δε. cC : OC?, et componendo 

& ag-y -- ay! : ay? — ἐδε- εἴ -- 02: 0D, id. est 

^. propter elem. 9, 8 

(eB -- 8y)? : ay? Ξε (δὲ -- cQ)? : 02^; itaque 

af -- By : ay z- δὲ -- εἴ : δζ, et componendo 

af - ey 4- yB : ay Ξε δὲ -- 0C -- Ce : OL, id est 

$a : ay τε 20s : üt, et antecedenüum dimidia 

ag : ay 2 δὲ : OL. 


*) idem theorema iisdem fere verbis compositum exstat in Hyp- 
siclis libro qui vulgo fertor primo (propositione 7, Euclid. ed. Peyrard 
vol. lil p. 504). 


A! in marg. (BS), 3' add. Hu — 9. post 4E add. &xoov καὶ μέσον λό- 
γον τεκμήσϑω Ei ex Hypsicle 43. ἀπὸ τῆς B B4Z AB, ἀπὸ τῆς ga 
S, corr. Co 48. 49. τοῦ ἀπὸ [Γ πρὸς τὸ τὸ ΑΓ À, τοῦ ἀπὸ ay πρὸς 
τὸ ey B, ἀπὸ add. S 4{9. μετὰ τοῦ ἀπὸ AZ A, corr. BS. 40. ἀλλὰ 
τὸ — 48. τῆς 4Ε2Ζ om. Hypsicles 34. 92. διὰ τὸ C [η ϑεώρημα Α, 
corr. B (διὰ τὸ ὄγδοον ϑεωώρ. S Εἰ) 33. στοιχείφυ ABS, corr. Hu 
$5. süc 4T Co pro τῆς ΒΓ 38. συναμφότερος αἱ A, συναμφότερος 
7 S, corr. B (ut mox συναμφότεραι αἱ 4E ΕΖ ΑΒ8) 


84 
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'Ex δὴ τούτου φανερὸν ὅτι, ἐὰν ὦσιν δύο εὐϑεῖαι ἴσαι, 
ὡς αἱ 4B AE, καὶ ἑκατέρα αὐτῶν ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τμηϑῇ κατὰ τὰ D Z, ἔσται τὰ μείζονα τμήματα αὐτῶν 
ica καὶ τὰ ἐλάσσονα ὁμοίως ἴσα. ἐπεὶ γάρ, ὡς ἐδείχϑη, 
ἐστὶν ὡς ἡ ΑΒ πρὸς ΑΓ, οὕτως ἡ 4E πρὸς ZA, καὶϑ 
ἐναλλαξ: — 

νβ΄ (8). Ἔστω ἡμικύχλεον τὸ ΑΒΓ, ov κένερον τὸ E, 
καὶ τριπλῇ ἡ 4T τῆς ΓΖΩ͂, καὶ τῇ 4T πρὸς ὀρϑὰς ἡ 48, 
xai ἐπεζεύχϑω ἡ BI: 5 AL ἄρα τῆς Bl δυνάμει τριπλα- 
σίων ἐστίν (ὡς γὰρ ἡ -4L πρὸς ΓΩ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς" 
ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 4B 
BAT τριγώνων). τε- 
τμήσϑω δ᾽ ἡ ΒΓ ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τῷ Θ, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα 15 
ἔστω ἡ ΒΘ, καὶ γεγε- 
νήσϑω ἡ ΓΕ τῆς EZ 
δυνάμει πενταπλῇ (δυ- 
Ζ 7 ) 7 νατὸν δὲ τοῦτο" ἡ γὰρ 

ΕΓ τῆς EA [μήκει] 
τριπλῆ [δυνάμδι ἐνναπλῇ) " λέγω ὅτι λόγος ἐσεὶν τῆς BO 
πρὸς τὴν ΓΖ δυνάμει ὃν & πρὸς γ΄. 

Κείσϑω τῇ EZ ἴση ἡ EH, καὶ ? ΖΗ ἄκρον καὶ μέ- 
σον λόγον τεεκμήσϑω τῷ K, καὶ ἔστω μείζων ἡ ΖΚ. καὶ 
ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΓΕ ἑαυτῆς τμήματος τῆς ΕΖ πενταπλάσιον 35 
δύναται, καὶ ἡ διπλῆ τῆς EZ ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τέτμηται τῷ Κ, ἡ ΚΖ ἄρα ἴση ἐστὶν τῇ ΖΓ διὰ τὸ β' 
ϑεώρημα τοῦ ty στοιχείων: ὥστε καὶ ἡ ΓΗ ἄκρον καὶ 





ᾧ, ὡς αἱ 48 B4 ABS, corr. Εἰ 3. κατὰ τὰ ΓΖ A, distinx. BS 
7. NB A! in marg. (BS), 9' add. Hu 8. xal τῆς ΑΓ πρὸς AB, corr. 


8 44. 44. τῶν 4B ΓΒΕ AT. A, recte distinx. BS. 43. dq ΒΓ A, 


δὲ ἡ By B', δὴ ἡ By B3S, corr. Hu 20. μήχει et 34. δυνάμει ἔννα- 
πλῆ del. Hu (vide adnot. 4 ad Latina) — 21. ὁ ante λόγος add. S Ei. 
44, πρὸς τὴν ΓΖ AB Co, πρὸς τὴν By S, quod in πρὸς τὴν y corr. 


Sca — 37. τῶι KH KZ ἄρα AB, distinx. 8 48. στοιχείου ABS, corr. 
Hw 8&uctore Co 
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Hinc igitur apparet, si duae rectae, velut αβ de, inter 
se aequales sint, et utraque earum extrema ac media pro- 
portione secetur, velut in punctis y 5, segmenta maiora, et 
similiter minora, inter se aequalia esse. Nam quia demon- 
strata est a : ay 2 δὲ : OG, vicissim etiam est. ag : δὲ τῷ 
ay : ÓL; ergo ay z b, el γβ 2 ζε "ἢ. 

LII (9). Sit semicirculus af», cuius centrum e, et ay z 
3y0, et ipsi «y perpendicularis dd, et iungatur y; ergo est 
ay? — 368y* (nam propter triangulorum αβγ βδγ similitudi- 
nem est ay : y Ξε fy : yd, id est propter elem. 6, 20 coroll. 2 
ay : γ — ay!: fy. Sed recta fy secetur extrema ac 
media proportione in puncto 9, sitque maius eius segmen- 
tum 83, et sumatur reclae ye pars && ila, ut sit 5e?  ye?, 
quod quidem fieri potest; est enim ye — 3 εὖ etc. ἢ ; dico 
esse 83? : 0? 2 5:3. 

Ponatur ey — δζ, et bm extrema ac media proportione 
secetur in puncto x, sitque maior pars ix. Εἰ quia qua- 
dratum a γε quintuplum est quadrati ab e$, :d esl a seg- 
mento rectae ye, οὐ dupla eb, id est by, extrema ac media 
proportione secta est in puncto x, est igitur x& — Cy propter 
theorema 2 libri 13 elementorum; itaque etiam yo extrema 


**; Hoc corollarium neque apud Hypsiclem exstat, neque, si ab 
hac Pappi collectione absit, quisquam desideret; tamen omnibus rebus 
cireumspeclis causam satis idoneam, cur id interpolatori tribueremus, 
non invenimus. 


4) Quomodo datá rectà, velut γε, pars eius εἰ ita inveniatur, ut 
Sit 5 £7? zx ye?, Euclides demonstrat elem. 43 propositione 16 fere ex- 
trema (p. 269 ed. August.), quem locum Pappus perinde citare potera! 
ac peulo infra cap. 94, ubi genuinam scripturam ὡς ἔσειν λῆμμα uy 
στοιχείων nostra coniectura restituimus, Sed quoniam in hac proposi- 
tione peculiaris is casus occurrit, ut semicirculi radii ἐγ tertia pars 
abscissa sil £d, Graecus scriptor paucissimis verbis ἡ γὰρ ΕΓ τῆς E4 
τριπλὴ significavit rectam e£ ea ratione inveniri posse quam paulo 
post initio propositionis 48 (p. 437) acutissime exponil; nam quee 
recta illic est y9, ea hic notatur ej. Facile autem apperet ista quae 
& Graeco contextu seclusimus ab interpolatore addita esse, qui locum 
propter nimiam brevitatem obscurissimum (neque nos per eas tenebras 
nisi post multos indagandi errores irritosque conatus penetravimus) in- 
tellegere non posset. 


Prop. 
45 
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xai τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμα ἐστιν ἡ 4} [καὶ γάρ, τῇ 4Γ 
ἴσης τεϑείσης τῆς ΓΒ, ἡ ὅλη ἄχρον καὶ μέσον λόγον τέτμη- 
ται κατὰ τὸ Γ΄ ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν καὶ ἡ ET ἑκατέρας 
τῶν 44 AE, ἐπειδήπερ ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς L4, ἡ T4 
πρὸς 4Α͂,, τουτέστιν πρὸς τὴν AE. xai διελόντε ὡς 55 
444 πρὸς ΓΩ, ἡ ΕΓ πρὸς 4Ε. ἐλάσσων δὲ ἡ 44 τῆς 
4L: ἐλάσσων ἄρα καὶ ἡ ΕΓ τῆς 4E]: τὸ ἄρα τετράκις 
ὑπὸ EF μεῖζόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ Ζ4ΓΕ. κοινὸν προσχείσϑω 
τὸ τετράχις ὑπὸ JL E: τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ 4ἘΓ καὶ τὸ 
τεεράχις ὑπὸ ΖΓΕ, τουτέστιν τὸ τετράκις ἀπὸ 4E, μεῖ- 10 
Lov τοῦ πεντάχις ὑπὸ 4dIE. ἀλλὰ τὸ τετράκις ὑπὸ 4ῈΓ 
xai τὸ τετράκις ἀπὸ 4} ἴσον ἐστὶν τῷ τετράκις ὑπὸ LAE: 
τὸ ἄρα τετράχις ὑπὸ ΓΔΕ μεῖζον τοῦ πεντάκις ὑπὸ 4ΓΕ. 
χοινὸν προσχείσϑω τὸ πεντάκις ὑπὸ ΓΖ τὸ ἄρα ἐννάκις 
ὑπὸ LAE μεῖζόν ἐστιν τοῦ πεντάκις ὑπὸ LAE καὶ τοῦ πεντά- 15 
κις ὑπὸ ATE, τουτέστιν τοῦ πεντάκις ἀπὸ 4Γ" τὸ ἄρα τρὶς 
ὑπὸ ΑΙΖ47Τ πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ AT μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ 
πρὸς τὸ ἐννάχις ὑπὸ 4271. λόγος δὲ τοῦ τρὶς ὑπὸ Α44Γ 
πρὸς τὸ ἐννάκις ὑπὸ AAT, ὃν α' πρὸς y * τὸ ἄρα τρὶς ὑπὸ 
AAT. πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ AT. μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ α' 70 
πρὸς y " συνθέντι τὸ ἄρα τρὶς ὑπὸ AT καὶ πεντάκις ἀπὸ 
AT, τουτέστιν τὸ πεντάκις ἀπὸ ΓΒ, πρὸς τὸ πεντάχις ἀπὸ ΓΒ 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ Ó πρὸς y. ἐδείχϑη δὲ τὸ τρὶς 
ὑπὸ MAT xai τὸ πεντάκις ἀπὸ ΓΒ ἴσον τῷ ἀπὸ ΑΒ τε- 
τραγώνῳ᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ 4B τετράγωνον πρὸς τὸ πεντάκις 15 
ἀπὸ ΓΒ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ δ΄ πρὸς y. 

80 Ἐκ δὴ τούτου φανερὸν ὅτι xai τὸ ἀπὸ τῆς 4B τοῦ 
πεντάκις ἀπὸ τῆς ΒΓ μεῖζόν ἐστιν. ᾿ 

81 » (ζ). Τῆς ἀπὸ τοῦ κένερου τῆς σφαίρας τῆς περι- 
λαμβανούσης τὸ εἰκοσάεδρον ἐφ᾽ ἕν ἐπίπεδον τῶν τοῦ 30 
εἰκοσαέδρου καϑέτου τὸ δυνάμει δωδεκαπλάσιον μεῖζόν 
ἐστιν τοῦ δυνάμει πενταπλασίου τῆς πλευρᾶς τοῦ cixo- 
σαέδρου. 

Ἐχχείσϑω κύκλος ὁ ΑΒΓ ὁ δεχόμενος τὸ πεντάγωνον 

τοῦ [εἰκοσαέδρου, ὡς ἐν στοιχείοις, καὶ ἔστω 7 μὲν 4T35 
διάμετρος τοῦ κύκλου, τὸ δὲ E κέντρον, ἡ δὲ 4KB πεν- 
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δὲ. 6j o» Ey, el. quia propter elem. l. c. est óe- ey -- 
£y? τ Óy- ye, est igitur 
ἃ δε. 6y *» Óy- ys, mulloque magis 
kde. ey *» Oy. yc. Commune addatur & δγ.γ8 — & e? 
(quia ὃγ : δὲ — 0e : ey); est igitur 
ke - ey -- $606? o» 5 ὅγ.γε, id est, quia propter elem. 
l. c. est δε. ey -- 06? — γὅ. δε, 
4 y0 - δὲ» 560p. yc. Commune addatur ὅγδ-. δὲ: est 
igitur, quia dy. »& 4- yó- δὲ — à7?, 
9γδ. δὲ» ὅ ὅγ2. Et ex constructione est. yà- de Ξε 
αὖ. ὃγ; ergo propter elem. 5, 8 est 
Ja0-0y : 90? »» 3a0-0y : 9 αδ. Oy, id est 
1:3; ergo componendo (infra VII 
propos. 3) 
8 αδ. ὃγ - 5072: 50y? 5» 3 - 4:3, id est 
ϑαδ'ὃγ - ὅγβ8: 5y8? 7» & : 3. Sed demonstratum est 
(p. 421) 3a0-óy -- 5,81 
-- a; ergo 
ag? : 5yg2? 5 & :3. 
Hinc apparet etiam esse a? * 582. 
L /7;. Duodecuplum quadratum ἃ perpendiculari, quae Prop. 
a sphaerae icosaedrum comprehendentis centro ad unum ico- 
saedri planum ducitur, maius est quintuplo quadrato ab ico- 
saedri latere. 
Exponatur circulus affy icosaedri pentagonum compre- 
hendens, ut est in elementis (46, 16), et sit eius circuli 
diametrus ey, centrum 8, recta autem ὄχβ sit. pentagoni ae- 


4. xal γάρ — 7. τῆς ./E interpolatori tribuit Hu 8. xarà τὸ Γ' 
Hu, καὶ τῶι T AB, τῷ y 5 Ei 43. τὸ ἄρα τετράχις Uno ΓΖΕ 
add. Co 45. ὑπὸ (post ἐννάχες) S* Εἰ, om. AB Paris. 2368 μεέζων 
ἐστιν Α, μεῖζον ἐστὶ B, accentum corr. 8 49. 80. πρὸς τὸ ἐννάκις 
ὑπὸ ΑΓ ὃν « πρὸς Γ τὸ ἄρα Γ ὑπὸ 427 add. A? in marg. (BS, nisi 
quod hi ἄρα τρὶς ὑπὸ) 44. πρὸς τὸ πεντάχις ἀπὸ ΓΒ add. Co 
39. N A! in marg. (BS), ζ΄ sdd. Hw 80. τῶν Κὲ auctore Co pro 
τὴν . 936. δὲ (ante E) add. H« 
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. ταγώνου ἰσοπλεύίρου πλευρὰ κάϑετος οὖσα ini τὴν δεάμε- 
τρον ᾿αὕτη δέ ἐστιν ἡ τοῦ εἰχοσαέδροι πλευρά, ὡς ἐν τοῖς 
στοιχείοις], xai ἀπὸ τῶν E Γ᾽ ἀνεσεάτωσαν ὀρϑαὶ τῷ ἐπι- 
πέδῳ τοῦ χύχλου αἱ ΖΕΗ Γ΄, καὶ ἑκατέρα μὲν τῶν ΕΘ 
Γ.Ὶ ἐξαγώνου, ἑχατέρα δὲ τῶν EZ HO δεκαγώνου, καὶ ὃ 
τετμήσϑω ἡ EO δίχα κατὰ τὸ Ο᾽ τὸ O ἄρα σημεῖον χέν- 
τρον ἐστὶν τῆς σφαίρας, ὡς ἐν τοῖς στοιχείοις ic; ϑεώρημα 
τοῦ ιγ΄. ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 44 ,.18Β ΑΚ ΒΓ. ἐπεὶ οὖν 
ἑξαγώνου ἐσεὶν ἡ I4, δεκαγώνου δὲ ἡ ΒΓ, καὶ ὀρϑή ἔστιν 
ἡ ὑπὸ ΒΓΑ, πενταγώνου ἄρα ἐστιν ἡ Β.1 διὰ τὸ v ϑεώ-10 
ρημα τοῦ ιγ΄ ὁμοίως καὶ ἡ 4. ἔτι δὲ καὶ ἣ BA: τὸ 
ἄρα Β4.14 τρίγωνον ἰσόπλευρόν ἔστιν τῶν περιεχόντων τὸ 
εἰκοσάεδρον. xai ἐπεὶ v 1Κ τῇ Bil πρὸς ὀρϑάς ἐστιν, καὶ 
τὸ διὰ τῶν Α͂Γ ΚΙ ἄρα ἐπίπεδον, ὅπερ ἐστὶν τὸ διὰ τῶν 
EH ΓΑ͂ παραλλήλων, 0990» ἐστιν πρὸς τὴν B4 [καὶ 515 
B4 ἄρα ὀρϑή ἐστιν πρὸς αὐτό" ταῦτα γὰρ ἐν τοῖς στε- 
ρεοῖς τῶν στοιχείων ἐδείχϑη)" καὶ πάντα ἄρα τὰ διὰ τῆς 
B4 ἐπίπεδα, ὧν ἐστιν καὶ τὸ BA.4 τρίγωνον, ὀρϑά ἐστιν 
πρὸς τὸ διὰ τῶν EH ΓΑ παραλλήλων ἐπίπεδον, ἐν ᾧ 
ἐστιν καὶ τὸ ΓΚ. τρίγωνον" ὥστε xai τὸ ΒΖ4..1 τρίγωνον 20 
ὀρθόν ἐστιν πρὸς τὸ DKA4. ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΚΙ κάϑετος 
f$ ON: δύο οὖν ἐπίπεδά ἐστιν ὀρθὰ ἀλλήλοις τό τε DK A 
xai τὸ B4 4, xai τῇ κοινῇ τομῇ αὐτῶν τῇ ΚΙὝ ἐν ἑνὶ sov: 
ἐπιπέδων ὀρϑή ἐστιν ἡ ΟΝ᾽ καὶ ἡ ΟΝ ἄρα κάϑετός ἔστιν 


4, 8. αὕτη --- στοιχείοις interpolatori tribuit. Hu 3. τῶν ΕΓ 
AB, distiox. S 4. αὖ ZEH ΓΑ Hu, αἱ ZE ΗΓΑ͂ ABS, αἱ ΖΕΘΗ ΓΑ͂ 
Co, al EH I4 Ei ἑκατέρας ABS, corr. Ei auctore Co 4. 5. τῶν 
EGLA A, distinx. BS 7. ϑεωρήματι Hu 40. ὑπὸ BI:4 Co pro 
ὑπὸ BAT διὰ τὸ ϑεώρημα ABS Ei, numerum add. Co — 44. ἔτι BS, 
ἐστιν Α, ἐστὶ BIS Ei 48. 44. πρὸς ὀρϑάς ἐστι add. Ei auctore Co, tum 
post xal ro add. « AS cod. Co, α΄ B, quod punctis notatum in S del. 
Co 44. τὸ (post ἐστὶν) Co, go A cod. Co, ἡ o0 B, ἢο S 45. καὶ 
ἡ B4 — 47. ἐδεέχϑη interpolatori tribuit Hu 48. τὸ Bá. Ha, τὸ 
BA44 Copro τὸ B444£ 40. τὸ B4.1 Hu pro τὸ Β4Φ4Φ 33.38. τό 


τε PK 4d xai τὸ BA444 ABS, corr. Co (τό τὲ ΑΓΑ͂ καὶ τὸ B4 Ei) 
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quilateri circulo inscripti latus idque ad diametrum perpen- 
diculare, et a punctis δ y erigantur ad circuli planum per- 
pendieulares ζδη yÀ, et sit utraque rectarum 69. γὼ hexagoni 
latus circulo agy in- 
scriptt, utraque au- 
tem. εζ 99: decagoni, 
et secetur 6&3 bifa- 
riam in punoto o; 
ergo 0 est centrum 
sphaerae icosaedrum 
comprehendentis, ut 
est in elementis libri 
18 theorematis 16 co- 
rollario!).  Iungan- 
tur 40 A8 ἀκ By. lam 
quia yÀ hexagoni la- 
(us est οἱ 9» deca- 
goni et angulus βγὰ 
rectus, pentagoni igitur latus est 8À propter libri 13 theorema 
40; ac similiter Ad. — Sed ex hypothesi etiam 88 pentagoni latus 
est ; ergo triangulum βλδ aequilaterum est et quidem ex iis quae 
icosaedrum comprehendunt (elem. 43, 16). Et quia ἀκ ipsi βδ᾽ 
perpendicularis est (etenim ex hypothesi est dx — x, ideoque 
anguli ὅχλ Bx inter se aequales), planum igitur quod per rec- 
tas ay xà transit, id est planum quod per parallelas δὴ yÀ, per- 
pendiculare est rectae 80 (propter elem. 11, 4, quia 80 utrique 
rectarum axy Àx perpendicularis est) ; ergo etiam (elem. 14, 48) 
omnia quae per βὅ transeunt plana, quorum e numero est tri- 
angulum βδΆ, perpendicularia sunt ad planum quod per paral- 
lelas £y yÀ transit, in quo est triangulum yx4; itaque etiam tri- 
angulum 504 triangulo yx4 perpendiculare est. Ducatur ad x4 
perpendicularis o»; duo igitur sunt plana yx4 864 sibi in- 
vicem perpendicularia, eorumque communi sectioni χὰ in 


U 





4) Ἡ τῆς σφαέρας διάμετρος σύγχειται ἔχ τε τῆς τοῦ ἑξαγώνου (id est 
in nostra figura £9) χαὶ τῶν δύο τοῦ δϑεχαγώγου (id est εξ 99) τῶν εἰς τὸν 
αὐτὸν χύκλον (scil. ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον ἀναγέγραπται) ἐγγραφομένων». 
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ἐπὶ τὸ Bfá.d τρίγωνον. xai διπλῆ ἐσεῖν ἡ 4B τῆς BK- 
eoe διπλῆ ἐστιν 1, AN τῆς NK διὰ τὸ d. Ξεεμίσϑω dé 
ϑέχα ; ΓΙ͂ κατὰ τὸ M, xai ἐπεξείχϑω  OM- Seve δὴ 
παράλληλος ἡ ἡ OM τῇ ET Toy γὰρ ἡ EO τῇ TM, ἐπεὶ 
χαὶ αἵ ΓΑ ΕΘ διπλαῖ ἴσαι καὶ παράλληλοί εἰσιν, καὶ ἡ 5 
Al τῇ IK ἴση "τριγώνοι γὰρ τοῦ ΓΚΑ͂ παρὰ τὴν ΓΚ ἧκτεαι 
ἡ ['H, καὶ ἔστιν ἴση 5 ΓῊ τῇ Mj. καὶ διπλῆ ἐσειν ἡ 
AN τῆς ΝΚ᾿ οἵων ἄρα ἡ KA ς΄, ἡ AN à xai z ΚΝ β', 
zai ὁχατέρα τῶν 11 IK τριῶν, xai λοιπὴ 5 IN ἕνός " τρι- 
πλὴ ἄρα ἡ 41] τῆς IN: λέγω οὖν ὅτι δώδεχα τὰ ἀπὸ ΟΝ 10 
μεῖζονά ἐστιν & τῶν ἀπὸ BA. 

52 Κείσϑω τῇ ΚΓ ἴση 5 ΚΞ διὰ μὲν οὖν τὸ εἰ ϑεώ- 
ρῆμα τῶν προγραφομένων ἡ ED ἄχρον xai μέσον λόγον 
τέτμηται χατὰ τὸ E, καὶ τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά ἐσειν ἡ 
EA, διὰ δὲ τὸ c τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ τοῦ πεντάκις ἀπὸ τεῆς 15 
ἐλάσσονος τῆς MD μεῖζον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΓ τοῦ μὲν 
ἀπὸ τῆς ΞΓ μεῖζόν ἐστιν ἢ πενταπλάσιον, τοῦ δὲ ἀπὸ τῆς 
ΚΓ μεῖζον ἢ εἰχοσαπλάσιον. καὶ ἔστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΕΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΓ, τὸ ἀπὸ ΓΙ. πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΚ, τουε- 
ἔστιν τὸ ἀπὸ ON πρὸὺς τὸ ἀπὸ NI [ἰσογώνια γὰρ τὰ ONI 20 
ὙΠ AKT. τρίγωνα): τὸ ἄρα ἀπὸ ΟΝ εἴχοσι τῶν ἀπὸ 
NI μεῖζόν ἐσειν. καὶ ἃς’ ἄρω τὰ ἀπὸ ON yx τῶν ἀπὸ 
NI μείζονά ἐσειν. wx δὲ τὰ ἀπὸ NI ὀγδοήκονεά Posi 
τὰ ἀπὸ J| iddely9r γὰρ τριπλῆ ἡ .4I τῆς IN). ὀγδοή- 
4nvra δὲ τὰ ἀπὸ [41 εἴχοσί ἐστιν τὰ ἀπὸ ΑΚ (διπλῇ γὰρ 25 
ü AK τῆς .11). εἴκοσι δὲ τὰ ἀπὸ ΚΙ ue! ἐστὶν τὰ ἀπὸ BAÁ 

4, καὶ διπλῆ —- τῆς BK om. Ei τῆς BK Co pro τῆς OK 
8. xal add. A! super vs. 4. τῇ ΓΜ Co, τῆς M AB, τῇ uy S Ei 


8. oiov (sine spir. et acc.; A, otor B, corr. S 7 AN A καὶ ἡ KNB 
A, distinguenda esse significavit B, ἡ ὧν τεσσάρων xal ἡ xv dvo S Εἰ 

44. ἐστιν ε ἐστιν τε A, ἐστι B, ἐστι τριῶν S, ἔστι πέντε Εἰ auctore 
Co 13. ἡ KE Co,  HK& ΗΓ Α, ἡ ηχὲ γὲγ} B (ac similiter cod. Co), 


ἡ rxt S 44. 45. ἡ EAR] τὸ z AB, τὸ σ S, τὸ ἘΞ Co, ἡ corr. Ei 
30. 44. y&p τὰ ON T .4 IMA KT. 5, γὰρ τὰ ov. λιμ αχγ ΒΒ, 41M 
om. Ei, ἸΚΙΓΓ corr. Co 48. ΨΚ 4Ὲ τὰ AB, corr. 8 88. 26. γὰρ 
ἡ 4K τῆς .1I ABS, corr. Co 36. ἀπὸ ΚΑΙΕ τῶν ἀπὸ Bd μείζονα 


A (BS, nisi quod xÀ i), τα corr. et μεέζονα del. Co, ἐστὶν add. Hu 








LIBER V. PROPOS. 43. 421 


plano yxÀ perpendicularis est o»; ergo or» perpendicularis 
est ad triangulum 804 (elem. 14 def. 5). Atque est Αβ τῷ 
βὸὃ — 28x; itaque etiam ἂν — 2»x propter superius lemma 
&. Secetur autem γὰ bifariam in puncto u, et iungatur og 
rectam xÀ secans in 
puncto «; parallelae 
igitur erunt op &y 
(rectae enim &0 yu 
et parallelae sunt et, 
ut dimidiae 49 4, 
inter se aequales), et 
λὲ 2 ἐχ (nam in tri- 
angulo yxÀ ipsi xy 
parallela ducta est 
ἐμ, estque γμ - uà). 
Et demonstrata est 
ἂν — 2 vx, estque tota 
ἀκ --} ὄνχ, et utra- 
que rectarum λὲ ἐκ 
zm Ἰάνχ, οἱ ἐν (id est ἐκ — »x) 2 ἀνκχ; ergo inter se sunt 
ἀκ: ἂν: δε: κν: i 2 6:4 :3:25:4, 

itaque ἀὲ — 31»; iam dico esse 120»? * 5607. 

Ponatur x5 — xy; ergo propter superius theorema 5$ 
recta &y extrema ac media proportione secta est in puncto ἢ 
et maius eius segmentum est e$, et propter 6 (heorema ez- 
tremum (quia $y est minus segmentum) est 

ey? 9 55y?, id est (quia £y — 2xy) 
» 20xy: Εἰ est 
&y? ; xy! — γλ3: xy? z 0y? : ty? (est enim ex construc- 
[ione &y — γὰ, et triangula ortho- 
gonia Àyx o». inter se sunt simi- 
lia, quia utrumque triangulo Aut 
simile); ergo est 


7 





ὁ 


0v? *» 30 ε»2, itaque 

360»? » 7204»?. Sed sunt 7204»? — 80 λὲ2 (nam de- 
monstrata cst λὲ zs Ju», id est λι2 
— 9ι»Ὦ, et 80 41? 2 204»? (est enim 
ἀκ — 2i), et 20 Ax? 2 4550? (nam 
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(ἐσόπλευρον γάρ ἐστιν τὸ ./B.4 τρίγωνον, καὶ κάϑετος 
ἡ 44K, καὶ ἐπίτριτος δυνάμει ἡ Β4 τῆς ΚΙΉΏ diose Ac 
τὰ ἀπὸ ΟΝ δεκαπέντε τῶν ἀπὸ Β4, καὶ δώδεκα ἄρα τὰ 
ἀπὸ ΟΝ μείζονα πέντε τῶν ἀπὸ BA, ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

»a' (n). Ἐὰν δύο εὐθεῖαι ἄκρον καὶ μέσον λόγον τμη- 5 
ϑῶσιν, ἐν ἀναλογίᾳ εἰσὶν τῇ ὑποκειμέόνῃ. | 

Τειμήσϑω γὰρ ἡ μὲν ΑΒ ἄχρον xai μέσον λόγον κατὰ 
τὸ Dl, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα αὐτῆς ἔστω ἡ .4T, ὁμοίως δὲ 
χαὶ 5 4Ἐ κατὰ τὸ Z, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα ἔστω ἡ 4Z- 


λέγω ὅτι ὡς ὅλη ἡ .4B πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα τὴν ΑΓ, 10 


οὕτως ὅλη ἡ 4E πρὸς τὸ μεῖζον τμῆμα τὴν AZ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΑΒΓ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ, τὸ δὲ ὑπιὸ τῶν AEZ ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ τῆς AZ, 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑτιὸ τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ, 
οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν JEZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Z: καὶ ὡς 15 
ἄρα τὸ τετράκις ὑτιὸ τῶν ΑΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ “11, οὕτως 
τὸ τετράκις ὑπὸ .7ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 422, καὶ συνθέντι ὡς 
τὸ τετράχις ὑπὸ 48ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 4,1Γ πρὸς τὸ ἀπὸ 


T, οὕτως τὸ τετρᾶάχις ὑπὸ 4ΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὺ 42 πρὸς 


τὸ ἀπὸ 4Z. ἀλλὰ τὸ μὲν τετράκις ὑπὸ ΑΒΓ uesa τοῦ 20 


᾿ ἀπὸ ΑΓ τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου ἐστὶν τῆς 44 καὶ ΒΓ διὰ 


τὸ y ϑεώρημα τοῦ β' στοιχείων, τὸ δὲ τετράκις ὑπὸ 33ἘῸΖ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Z τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου ἐστὶν τῆς 5ΕΖ᾽ 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑτιὸ συναμφοτέρου τῆς ΑΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4T, οὕτως τὸ ἀπὸ συναμφοτέρου τῆς 4EZ πρὸς τὸ ἀπὸ 25 
4Z: xai μήκει ἄρα ὡς συναμφότερος ἡ ΒΓ πρὸς AT, 
οὕτως συναμρότερος ἡ ZEZ πρὸς 4Z. xai συνϑέντι ὡς 
συναμφότεραι αἱ 4B. ΒΓ μετὰ τῆς 4T, τουτέστιν δύο αἱ 
AB, πρὸς 4T, οὕτως συναμφότεραι αἱ 4Ε EZ μετὰ τῆς 
AZ, τουτέστιν δύο αἱ AE, πρὸς 4Z. καὶ τῶν ἡγουμένων 30 
τὰ ἡμίση, ὡς ἡ 1Β πρὸς ΑΓ, οὕτως ἡ 4E πρὸς AZ. 


4. τὸ om. AB, add. 8 . post ἧς add. ./ AS cod. Co, δ΄ B, del. 
Co 3. 4. xal dejótxa — ἀπὸ B4 om. S, quapropter ex Latinis 
Commandini τουτέστε δώδεχα τὰ ἀπὸ ON πέντε τῶν ἀπὸ BA μείζονά 
ἐστιν add. Εἰ 4. ἀπὸ ON (ente μεέζονα) Co, ἀπὸ FE ΑΒ ὅ. NA 
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triangulum £04 aequilaterum est, et 
perpendicularis ἀκ, itsque 358? — 
4 Àx?, ut supra lemmate 4 medio de- 
mon$siravimus) ; ergo sunt 

360»? » 1560?, id est 

419 ον ἡ» 5 80?, q. e. d. 


LI ($). Si duae rectae extrema ae media proportione "es 


secentur, sunt in proportione infra proposita. 
Secetur enim af) extrema 


MEN ————M—rL- MÀ . . . 
« y 8 ac media proportione in puncto 
y ——tT4 /, Sitque maius segmentum ay, 
€ 


et similiter de in puncto L, 
sitque maius segmentum ÓC; dico esse ut totam af ad ma- 
jus segmentum «ay, ita totam δὲ ad maius segmentum GL. 

Quoniam enim est ag.» Ξε ay?, et δε. εἴ — OC, est 
igitur 

ag - y : ay? — δε- eb : δὲ, itaque etiam 

k ad - By : ay? zs 4 δὲ. eC : OC?, et componendo 

k af -y -- ay? : ay? τῷ δε. εἴ -- 07: 0D, id est 

| A propter elem. 2, 8 

(eB -- By)? : ay? τ (δὲ -- 5D)? : 923; itaque 

ag -- By : ay z δὲ - εζ : OC, et componendo 

af -- «y - yB : ay z3 δὲ -- 06 - Ce : OL, id est 

$aof : ay — 20e: ὃζ, et antecedentium dimidia 

ag : ay Ξε δε : OL. 


*) Idem theorema iisdem fere verbis compositum exstet in Hyp- 
siclis libro qui vulgo fertor primo (propositione 7, Euclid. ed. Peyrard 
vol. lil p. 504). 


A! in marg. (BS), »'add. Hu — 9. post 4F add. ἄπρον χαὶ μέσον λό- 
γον τετμήσθω Ei ex Hypsicle 48. ἀπὸ τῆς B 8.52 AB, ἀπὸ τῆς gtd 
S, oorr. Co 48. 49. τοῦ ἀπὸ [Γ πρὸς τὸ τὸ ΑΓ A, τοῦ ἀπὸ ay πρὸς 
τὸ ey B, ἀπὸ add. S 49. μετὰ τοῦ ἀπὸ AZ Α, corr. ΒΒ 40. ἀλλὰ 
τὸ — 38. τῆς 4ΕΖ om. Hypsicles — 44. 22. διὰ τὸ ᾧ [η ϑεώρημα Α, 
corr. B (did τὸ ὄγδοον ϑεωρ. S Ei) 33. στοιχείφυ ABS, corr. Hu 
$5. τῆς ΑΓ Co pro τῆς ΒΓ 48. συναμφότερος al A, συναμφότερος 
ἡ S, corr. B (ut mox συναμφότεραι αἱ 4E EZ ABS) 
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Ἔχ δὴ τούτου φανερὸν ὅτι, ἐὰν ὦσιν δύο εὐϑεῖαι ἴσαι, 
ὡς αἱ 4B AE, xoi ἑχατέρα αὐτῶν ἄχρον xai μέσον λόγον 
τμηϑῇ κατὰ τὰ Γ Ζ, ἔσται τὰ μείζονα τμήματα αὐτῶν 
ἴσα καὶ τὰ ἐλάσσονα ὁμοίως ἴσα. ἐπεὶ γάρ, ὡς ἐδείχϑη, 
ἐστὶν ὡς 9? .4B πρὸς ΑΓ, οὕτως ἡ 4E πρὸς ΖΩ͂, xoi5 
ἐναλλαξ: — 

γβ' (8). Ἔστω ἡμικύκλιον τὸ ΑΒΓ,, οὗ κένερον τὸ E, 


καὶ τριπλῆ ἡ 4T τῆς ΓΖ, καὶ τῇ ΑΓ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 48, 


καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΒΓ ἡ ATL ἄρα τῆς ΒΓ δυνάμει τριπλα- 
σίων ἐστίν (ὡς γὰρ ἡ ΑΓ πρὸς D, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 10 
ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν 4 Γ 
ΒΖΓ τριγώνων). τε- 
τμήσϑω δ᾽ ἡ ΒΓ ἄκρον 
καὶ μέσον λόγον τῷ Θ, 
καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα 15 
λἔστω ἡ BO, καὶ γεγε- 
νήσϑω ἡ ΓΕ τῆς ΕΖ 
δυνάμει πενταπλῆ (δυ- 
Ζ 7 | 2 νατὸν δὲ τοῦτο" ἣ γὰρ 
EF τῆς Ed [μήκει] 10 
τριπλῆ [δυνάμει ἐνναπλῇ)) " λέγω ὅτι λόγος ἐστὶν τῆς BO 
πρὸς τὴν ΓΖ δυνάμει ὃν & πρὸς y. 

Κείσϑω τῇ ΕΖ ἴση ἡ ΕΗ, καὶ ἡ ΖΗ ἄκρον καὶ μέ- 
σον λόγον τεεμήσϑω τῷ Κ, καὶ ἔστω μείζων ἡ ΖΚ. καὶ 
ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΓΕ ἑαυτῆς τμήματος τῆς ΕΖ πενταπλάσιον 35 
δύναται, καὶ ἡ διπλῇ τῆς ΕΖ ἄκρον καὶ μέσον λόγον 
τέτμηται τῷ K, ἡ ΚΖ ἄρα ἴση ἐσεὶν τῇ ZU διὰ τὸ β' 
ϑεώρημα τοῦ ty στοιχείων: ὥστε καὶ ἡ ΓΗ ἄκρον καὶ 





— 





3. ὡς αἱ 4B B4 ABS, corr. Ei 3. κατὰ τὰ ΓΖ A, distinx. ΒΒ 
7. NB A! in marg. (BS), 9' add. Hu 8. καὶ vc 4Γ πρὸς AB, corr. 
S 44. 43. τῶν AB ΓΒ AT A, recte distinz. BS. 48. dq BT A, 
Ji ἡ By B!, δὴ ἡ By B3S, corr. Hu 30. μήκει οἱ 21. δυνάμει ἔννα-- 
πλῆ del. Hu (vide adnot. 4 δὰ Latina) 44. ó ante λόγος add. S Ei. 
$3. πρὸς τὴν ΓΖ AB Co, πρὸς τὴν By S, quod in πρὸς τὴν Gy corr. 


Sca 81. τῶι KH KZ ἄρα AB, distinx. S 48. στοιχείου ABS, corr. 
Hu auctore Co 
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Hinc igitur apparet, si duae rectae, velut αβ δὲ, inter 
se aequales sint, et utraque earum extrema ac media pro- 
portione secetur, velut in punctis y C, segmenta maiora, et 
similiter minora, inter se aequalia esse. Nam quia demon- 
strata est af : ay — δὲ : Ob, vicissim etiam est af : ὃὲ — 
ay : 05; ergo ay z- OL, et yB — ζε "ἢ. 

LII (9). Sit semicirculus αβγ, cuius centrum e, et ay z 
370, et ipsi ay perpendicularis dg, et iungatur fy; ergo est 
ay? — 38y* (nam propter triangulorum αβγ βδγ similitudi- 
nem est ay : By — By : yó, id est propter elem. 6, 20 coroll. 2 
&y : yó — ay? : βγῆ. Sed recta f secetur extrema ac 
media proportione in puncto 2, sitque maius eius segmen- 
tum 3, et sumatur rectae γε pars && ita, ut sit ὃ δζ3 z ye?, 
quod quidem fieri potest; est enim γὲ — 3 δὃ etc. ἢ; dico 
esse 8392? : 12 22 5 : 3. 

Ponatur &y — δζ, et ζη extrema ac media proportione 
secetur in puncto x, sitque maior pars Cx. Et quia qua- 
dratum a γε quintuplum est quadrati ab δζ, id est a seg- 
mento rectae ye, et dupla eb, id est by, extrema ac media 
proportione secta est in puncto x, est igitur χζ — Cy propter 
theorema 2 libri 13 elementorum; itaque etiam yy extrema 


49) Hoc corollarium neque apud Hypsiclem exstat, neque, si ab 
hac Pappi collectione absit, quisquam desideret; tamen omnibus rebus 
circumspectis causam satis idoneam, cur id interpolatori tribueremus, 
non invenimus. 


4) Quomodo datá reclà, velut γε, pars eius εξ ita inveniatur, ut 
Sit 5 εἴ Ξε γεῖ, Euclides demonstrat elem. 48 propositione 46 fere ex- 
trema (p. 269 ed. August.), quem locum Pappus perinde citare poteral 
ac paulo infra cap. 94, ubi genuinam scripturam ὡς ἔστιν λῆμμα "y 
στοιχείων nostra coniectura restituimus, Sed quoniam in hac proposi- 
tione peculiaris is casus occurrit, ut semicirculi radii E terlia pars 
abscissa sit «d, Graecus scriptor paucissimis verbis ἡ γὰρ ΕΓ τῆς E4 
τριπλῆ significavit rectam εὖ ea ratione inveniri posse quam paulo 
post initio propositionis 48 (p. 437) acutissime exponit; nam quae 
recta illic est y9, ea hic notatur ed. Facile autem apparet ista quae 
8 Graeco contextu seclusimus ab interpolatore addita esse, qui locum 
propter nimiam brevitatem obscurissimum (neque nos per eas tenebras 
nisi post multos indagandi errores irritosque conatus penetravimus) in- 
tellegere non posset. 


Prop. 
45 
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μέσον λόγον τέτμηται τῷ Z, xai τὸ μεῖζον αὐτῆς τμῆμά 

ἐστιν ἢ ΖΗ. ἀλλὰ διὰ τὸ προδειχϑέν ἐστιν ὡς ἢ ΓΒ 

πρὸς τὴν ΒΘ, ἡ ΓΗ πρὸς τὴν ΗΖ, τουτέσειν ἣ ΖΗ πρὸς 

ΖΓ. καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ZH, ἡ ΒΘ 

πρὸς τὴν ΓΖ. ἐπεὶ οὖν ἡ ΑΓ τῆς μὲν ΒΓ δυνάμει τρε- 5 
nÀi ἐστιν, τῆς δὲ ΗΖ πενταπλῆῇ, οἵων ἄρα δυνάμει ἡ 4 

ιδ΄, τοιούτων ἡ μὲν ΒΓ &', 1 δὲ ΖΗ γ'. ἡ ΒΓ ἄρα πρὸς 

ZH λόγον ἔχει δυνάμει ὃν ε΄ πρὸς y: ὥὦστε καὶ ἢ ΒΘ 

πρὸς ΖΓ λόγον ἔχει δυνάμει ὃν ε΄ πρὸς γ΄. 

86 vy (ἡ). Πάλιν ἔστω ἡμικύκλιον τὸ ΑΒΓ οὗ κέντρον 10 
τὸ Ζ, καὶ πενταπλάσιον τὸ ἀπὸ ΓΖ τοῦ ἀπὸ ΕΖ, καὶ τῇ 
AT. πρὸς ὀρϑὰς ἡ BE, καὶ ἐπιζευχϑεῖσα ἣ ΒΓ ἄχρον καὶ 
μέσον λόγον τετμήσϑω τῷ 4,, καὶ ἔστω μείζων ἡ Bd: ou 
τὰ ἀπὸ ΓΒ B4 πενταπλάσια τοῦ ἀπὸ ΓΕ. 

Κείσϑω τῇ ΕΖ ἴση ἡ ZH: * ΗΓ ἄρα ἄχρον καὶ μέ- 15 
σον λόγον τέτμηται τῷ E, καὶ τὸ μεῖζον τμῆμα ἐστιν ἢ 
EH. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ HIE ἴσον ἐστὶν τῷ ἀπὸ EH, ἴση 
δέ ἐστιν ἡ EU τῇ 4H (ὅτι καὶ ἡ EZ τῇ ZH), ἴσον ἄρα 
τὸ v;ró ΑΕΓ τῷ ἀπὸ EH. καὶ ἔστιν ὡς μὲν τὸ ἀπὸ EH, 
τουτέστιν τὸ ὑπὸ ΑΈΓ, πρὸς τὸ ἀπὸ ET, οὕτως τὸ ἀπὸὴ 20 
ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ B4 (ἐπεὶ καὶ ὡς ἡ HE πρὸς ET, ἡ ΓΒ 
πρὸς Bf). ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ΑΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ET, οὕτως 
ἡ ΕΑ͂ πρὸς ΕΓ [τοῦτο γὰρ δείκνυται διὰ τοῦ a' τοῦ c 
στοιχείων, τετραγώνου ἀναγραφέντος ἀπὸ τῆς ΕΓ καὶ συμ- 
πληρωθέντος τοῦ ἐπὶ τῆς .4Ε παραλληλογράμμου) " καὶ }8 
ὡς ἄρα ἡ 44E πρὸς ΕΓ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 


6. τῆς ΖΕ ΗΖ ΑἹ, corr. A rec. BS 7. ἡ δὲ ZHT A, distinx. B 
(ἡ δὲ ζη τριῶν S Ei) — 8et9. δυνάμει ὃν Hu pro ὃν ϑυνάμει Ε πρὸς 
τὰ D A, πέντε πρὸς τὰ τρίχα B, πέντε πρὸς τρία S. Εἰ 40, NT Αἱ 
in marg. (BS), ε΄ add. Hu ov Hw auctore Co pro xoc) 44. τὸ ἀπὸ 
IB B4 À, τὸ ἀπὸ ydf Bd Β (sed γδβ ut spurium notatum), corr. S 
(r& ἀπὸ PFB4 Ei) post πενταπλάσια add. ἔστε Ei, item vs. 48 post 
ἄρα 45. ἡ ΖΗ HT AB, ἡ add. S 47. τῶ ἀπὸ ΘΗ͂ A(BS), corr. 
Co 44. ὡς ἡ E πρὸς ABS, corr. Co (ὡς ἡ EH Ei) 98. τοῦτο — 
35. παραλληλογράμμου interpolatori tribuit Hu 34. στοιχείων AB, 
στοιχεέον S Ei — 36. πρὸς τὸ ἀπὸ B.4 ABS, corr. Co 


4. 
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Bc iedia preportione secla est in puncto b, maiusque eius 
segmentum est im (elem. 45, 5). Sed propter superius 
lemina 8 est yf : 89. — yn : 9b πὸ ηζ : Ux, id est ηζ : Cy; et 
vicissim "e yB : ηξ 
-z βϑ.: ἴγ. Iam quia 
initio demonstratum est 
ay? ze 3(jy?, atque est 
«ay? xx ὃ ηζ3 (quoniam 
Gy sm 2γε, el gb zz 208, 
οἱ ex constructione ys? 





7 y xé δὲ ^ - 9 562), est igitur 
ay? yf! : ἢ ζ3 τὸ 45: 5:3; itaque, quia 
yB : b τε - do. b 


839? : ὃγξ 5:3. 
LI] (f0). Bursus sit semicirculus «y, cuius centrum Prop. 
C, et sit y 2? 25 ὅ ζ632, et ipsi ay perpendicularis ge, et iuncta N 
βγ extrema ac media proportione secetur in puncto 0, sitque 
maior pars jd; dico esse yf? -- 80? τα ὕ γεῖ, 
Ponetur ζῆ x Le; 


2 0 οι : 
. 7 ς ergo &r 15 quae supe- 
| | riore lemmate  demon- 
siravimus recta yy ex- 
trema ac media pro- 
portione in puncto & 
« 7? t $ y secta  maiusque eius 


segmentum est ye. Et 
quia est oy : δὴ ΞΞ δῆ : ey, 1d est 
$y/:&y — 65?, et &y — ac (quoniam δὲ — Ly), itaque 
Ἢ Ξε ae, est igitur 
ἀξ. εγ — &yj?. Εἰ ex hypothesi ac propter lemma 8 est 
6n : &y — yB : 80"); ergo exy?, id est 
0&-&y : &y? — yf : Bà?, itaque (elem. 6, 4) 
*) Proximo enim lemmate demonstratum est, si recta ηὲ (quae 
quidem illic notatur ηζ) extrema ac media proportione secetur in x, 
maiorque pers sil xe, esse xe - ἐγ; ergo in his quae supra scripta 


sunt rectae £9 extr. ac med. prop. sectae maior pars est ey, perinde 
.3c rectae Ay maior pars 8d. 


Pappus I. 28 
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συνθέντι ὡς ἡ ΑΓ πρὸς ΓΕ, τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΑΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, οὕτως τὰ ἀπὸ ΓΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 
ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ EH, τὸ ἀπὸ ΒΔ 
πρὸς τὸ ἀπὸ EI" δι᾽ ἴσου ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ 
ἀπὸ EH, τὰ ἀπὸ ΓΒΔ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. πενταπλάσιον 5 
δὲ τὸ ἀπὸ .4T' τοῦ ἀπὸ HE: πενταπλάσια ἄρα καὶ τὰ 
ἀπὸ ΓΒΖΩ͂ τοῦ ἀπὸ ΓΕ, ἵπερ: — 

87 νδ' (ιαΊ. Τῆς δὲ τοῦ ἑξαγώνου πλευρᾶς ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τεμνομένης, τὸ μεῖζον τμῆμά ἐστιν ἣ τοῦ δε- 





χαγώνου πλευρά. 10 
᾿Ἐξαγώνου yàg ἣ 4B üxgov 
& —$ γ 4 καὶ μέσον λόγον τετμήσϑω κατὰ 


τὸ T, καὶ ἔστω μείζων ἡ 4Γ᾽ 
λέγω ὅτι ἡ HT δεκαγώνου ἐστίν. 

Προσκείσϑω ἡ 4.4 δεκαγώνου οὖσα" ἡ 4B ἄρα ἄκρον 15 
καὶ μέσον λόγον τέτμηται τῷ 4. ἀλλὰ καὶ ἡ 4B τῷ Γ᾽ 
διὰ ἄρα τὸ η΄ λῆμμά ἐστιν ὡς ἡ 448 πρὸς Β4,, τουτέστιν 
ἡ B4 πρὸς 4,4, οὕτως ἡ Β4 πρὸς 4Γ ἴση ἄρα ἡ 44 
τῇ 4Γ. δεκαγώνου δὲ ἡ 44^ δεκαγώνου ἄρα καὶ ἡ 4Γ. 

88 we (8). Τῶν εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν ἐγγραφομένων τὸ 
πεντάγωνον τοῦ δωδεκαέδρου καὶ τὸ τρίγωνον τοῦ sixoga- 
ἐδρου ὁ αὐτὸς κύκλος περιλαμβάνει. 

Ἐκκείσϑω γὰρ 
τῆς σφαίρας διά- 
μετρος ἡ 448, καὶ 15 
περὶ αὐτὴν ἡμικύ- 
κλιον οὗ κένερον 
τὸ Γ, καὶ ἀπ᾽ ai- 
τοῦ ἀρϑὴ πρὸς τὴν 
AB $ F4, καὶϑο 
τετμήσϑω ἡ ΑΒ 
ὥστε διπλασίαν εἷ- 








3. ἔστι (sine acc.) A, ἔτι ΒΡ, ἐστὶ 8, corr. B! 1. ὅπερ om. Ei 
8. ΝΖ A! in marg. (BS), «a add. Hu 15. ουσαν (sine spir. et acc.) 
A, corr. BS 46. τῷ y (post 48) S, τῶι I AB 48. οὕτως ἡ 48 
ABS, corr. Co (οὕτως ἡ 4B Ei) 40. ΝῈΡ add. B, νε΄ S, f add. Hu 
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. && : €y — yf? : 80?. Componendo est ay : ye, id est, 
quia ay : yB — yB : ye, 
ay): γβὲ — yf? 4- 80?: 80?. Sed (quia yB: 80 — 
&n : &y) est etiam 
7B? : ey? τ 80? : ey?; ex aequali igitur 
«y? : ex? z yf? « 802 : &y?. Sed quia ex. hypothesi est 
yi. z ὅ ζε3, est igitur. (quia 
«y — 2γζ, el e — 2t) 
| ay) z ὅ εηῖ; ergo etiam 
y? -- 80? τῷ 5ys?, q. e. d. 

LIV (44). Si hexagoni latus extrema ac media propor- Prop. 
lione secetur, maius segmentum est latus decagoni. "1 
Hexagoni enim /atus df extrema ac media proportione 
secetur in puncto y, sitque maior pars Óó»; dico ipsam óy 

decagoni latus esse. 

Àpponatur decagoni latus δα; ergo propter elem. 45. 9 
af extrema ac media proportione secta est in puncto ὃ ; ita- 
que est 

a: 8d — Bà: δα. Sed ex hypothesi etiam 0B extr. 
ac med. prop. secta est in y; ita- 
que propter lemma 8 est 

op : βὸ — BÓ : y; ergo est ὃγ — δα. 

Sed decagoni latus est δα; ergo etiam Óy. 

LV (42). Polyedrorum eidem sphaerae inscriptorum pen- Prop. 
tagonum dodecaedri et triangulum icosaedri idem circulus 48 
comprehendit 1). 

Exponatur enim sphaerae diametrus aj, et circa eam 
semicirculus, cuius centrum »y, et ab eo ad circumferentiam 
ducatur ipsi αβ perpendicularis yd, et recta af) ita secetur, 


4) Hoc theorema, quod scriptor iam supra lll propos. 58 extr. 
breviter attigit, item in Hypsiclis de quinque corporibus libro qui 
vulgo fertur primo propos. 2 (Euclid. ed. Peyrard vol. ΠῚ p. 485, 
Friedlein Bulletino di bibliografia e di storia delle scienze malematiche e 
fisiche, Novembre 4873, p. 10) tractatur his praemissis: τοῦτο dà yod- 
φέται ὑπὸ μὲν ᾿Δρισταίου ἐν τῷ ἐπιγραφομένῳ rà» ε΄ σχημάτων Ovy- 
χρισις, ὑπὸ δὲ Ἀπολλωνίου ἐν τῇ δευτέρᾳ ἐχδόσει τῆς συγχρίσεως τοῦ 
ϑωδεχαέδρον πρὸς τὸ εἰκοσάεδρον, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ τοῦ δωδεκαέδρου 
ἐπιφάνεια πρὸς τὴν τοῦ εἰχοσαέδρου ἐπιφάνειαν, οὕτως καὶ αὑτὸ τὸ 

28 * 
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ναι τὴν AE τῆς EB, καὶ ὀρϑὴ ἡ EZ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν 
αἱ 4.18 ZB: ἡ ZB ἄρα κύβου ἐστὶν πλευρά, ὡς ἔστιν ἐν 
τῷ ty τῶν στοιχείων ἐπὶ τοῦ κύβου. τετμήσϑω ἡ ZB 
ἄκρον καὶ μέσον λόγον τῷ H, καὶ ἔστω μείζων ἡ ZH- ἡ 
ΖΗ ἄρα δωδεκαέδρου ἐστὶν πλευρὰ διὰ τὸ ἐν τῷ ιγ΄ στοι- ὃ 
χείων ἐπιλεγόμενον τῷ δωδεκαέδρῳ. ἐπιζευχϑεῖσα δὲ ἡ 
-AT ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Κ, καὶ κάϑετος μὲν ἡ KO ἐπὶ 
τὴν 418, ἐπιζευχϑεῖσα δὲ ἡ ΚΒ üxgov καὶ μέσον λόγον 
τετμήσϑω τῷ M, καὶ ἔστω μείζων ἡ KM. καὶ ἐπεὶ ἡ 
μὲν ΑΒ τῆς ΒΓ διπλῆ, ἡ δὲ AE τῆς EB διπλῇ, λοιπὴ τὸ 
ἄρα ἡ ΕΒ λοιπῆς τῆς ΓΕ διπλῆ. ἀλλὰ ἡ BE τῇ ΕΑ 
ἐστὶν ἴση διὰ τὸ εἶναι ὡς τὴν ΒΓ πρὸς 4Γ, τὴν ΒΕ πρὸς 
EA: καὶ ἡ 4E ἄρα τῆς ΕΓ ἐστὶν διπλῆ. ἀλλὰ xai ἡ 
ΚΘ τῖς OD διπλῆ" τετραπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ OK τοῦ 
ἀπὸ ΓΘ πεντα- 15 
πλάσιον ἄρα τὸ 
ἀπὸ ΚΓ τοῦ ἀπὸ. 
TO- καὶ τὸ ἀπὸ 
ΒΓ ἄρα τοῦ ἀπὸ 


N 

δὰ N ΓΘ ἐστὶν πεντα- 30 

Νὰ «X πλάσιον: ἡ ΚΒ 
2 





ἄρα εἰχοσαέδρου 
ἐστὶν πλευρά" ποῦ- 
τὸ γὰρ ἐδείχϑη ἐν 
τῷ ey στοιχείων. ἐπεὶ οὖν ἐν μὲν τῷ 9' λήμματι δέδδικται 25 
λόγος τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BG ὃν ἔχοι τὰ 
ε΄ πρὸς τὰ y, ἐν δὲ τῷ δεκάτῳ τὰ ἀπὸ BK ΚΑΙ πεντα- 





* 7 eo 


4. τὴν AE Co pro τὴν 4B — ὀρϑὴ ἡ CZ A, cotr. BS 49. ἡ 
δὲ AE τῆς EB διπλῆ om. S, quapropter ex Latinis Commandini sj δὲ 
ME τῆς BE concinnavit Ei 44. 43. τῆς ΕΑ ἔστιν À, τῆς εἰ ἐστὶν 
B, τῇ corr. S 44. τῆς ET. διπλῆ AB, corr. Co 44, 45. τὸ ἀπὸ 
ἘΚ τοῦ TÉ ABS, τὸ ἀπὸ ΚΘ τοῦ ἀπὸ ΘΓ Co, ordinem littererum re- 
stitui Εἰ 45. πενταπλάσιον ἄρα — 18. ἀπὸ ΓΘ om. Ki, qui peulo 
post dmó ΚΓ pro ἀπὸ ΒΓ 48. ΓΘ Co pro TE 37. δεκάτῳ Fi 
{π΄ Co) pro δωδεκάτωςὨ τὰ ἀπὸ ΒΖ ZH ABS, corr. Co (rd ἀπὸ 
BKM Ei, itemque paulo post) 
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ut sit ἂς τι 965, et ducatur perpendicularis e5, et iungan- 
tur rectae δὰβ LB; ergo LB cubi latus est, ut est in libro 43 
elementorum eo loco quo de cubo agttur (propos. 15). Sece- 
tur ζβ exirema ac media proportione in puncto ἢ, sitque 
maiot pars b»; ergo 5» dodecaedri latus est propter corol- 
larium problematis de dodecaedro in libro 13 elementorum 
(propos. 17). Iuncta autem yÀ producatur ad x punctum 
circumferentiae, οἱ ad a8 ducatur perpendicularis «2, et 
iuncta x extrema aec media proportione secetur in puncto 
(47) sitque maior pars xu. Εἰ quia est aff ze 20», et α τῷ 
δεβ, subtrahendo igitur est eg 2» 2ys. Sed, quia propter 
triangulorum yÀ βελ similitudinem est By : yÓ — fie : cà, est 
igitur βὲ zs eA; itaque sÀ - 2ye. Sed propter íriangulorum 
y6À y9x. similitudinem est etiam 9x zc 2y9; ergo 9x? — 4γϑ3, 
itaque yx? e 5y3?; ergo etiam y! -- 5y29?; itaque x ico- 
saedri latus est iuxta ea quae in libro 13 elementorum de- 
monstrata sunt?). lam quia lemmate 9 ostendimus esse 
Dy? : B9? τε 5 : 9, et lemmate 10 


δωδεκάεδρον πρὸς τὸ εἰχοσάεδρον ϑιὰ τὸ τὴν αὐτὴν εἶναι εὐθεῖαν (χώ- 
ϑέτον alii) ἀπὸ τοῦ xévrQov τῆς σφαίρας ἐπὶ τὸ τοῦ δωδεκαέδρου πεν- 
τάγωνον καὶ τὸ τοῦ εἰχοσχέδρου τρέγωνον. γραπτέον» δὲ καὶ ἡμῖν αὖ- 
τοῖς ὅτι ὁ αὐτὸς κύχλος περιλαμβάνει τό τε τοῦ δωδεκαέδρου πεντά- 
γωνον καὶ τὸ τοῦ εἰχοσαέδρου τρίγωνον τῶν εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν 
ἐγγραφομένων. | Atque haec quidem demonstratio, quam Hypsicles ipse 
se composuisse profitetur, similis est illi quae apud Pappum cap. 90 
sub "4AÀec sequilur; sed ab Hypsicle omnia in brevissimum contracta ; . 
8 Peppo autem nonnulle, quibus omissis demonstrandi ratio vix per- 
spici posset, recte sunt addita; alia denique, quae non minus deside- 
rari posse viderentur, a nobis in Latina interpretatione suppleta sunt. 


3) Quoniam enim est y? : y9? 2 5:4, in eadem sunt proportione 
quadrata ex duplis rectis; itaque «f? τῷ 53x?. Ergo propter elem. 483, 
46 et coroll, recta 9x est radius circuli, a quo icosaedrum in sphae- 
ram ef inscribitur (118 scilicet, ut circulo, cuius radius 9x, inscribatur 
pentagonum aequilaterum , cuius latus aequale est lateri triangulorum, 
quibus icosaedrum in sphaeram «f inscriptum continetur). Sed ex con- 
structione, quam figure suprs descripta exhibet, est x5? τὸ 892 -- 9x; 
ergo propter elem. 413, 40 est x8 latus pentagoni, 9 decagoni, óx 
hexagoni eidem circulo inscriptorum. Sed est 9x — 2y3; itaque af —— 
9x 4- 253; ergo propter elem. 43, 16 coroll. 9x est latus hexagoni et 
B9 latus decagoni ei circulo inscriptorum, unde icosaedrum constituitur. 
Sed demonstravimus x$ esse latus pentagoni eidem circulo inscripti ; 
ergo xf esi latus icossedri in sphseram af inscripti. 
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πλάσια τοῦ ἀπὸ ΒΘ, τὰ ἄρα ἀπὸ BK KM τριπλάσια τοῦ 
89 ἀπὸ ZH. ἐκκείσϑω οὖν χύχλος ὃ περιλαμβάνων τὸ τρί- 
γωνον τοῦ εἰκοσαέδρου, καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου ευχοῦσα 
διηγμένη ἡ ΝΞ ἄκρον καὶ μέσον λόγον τετμήσϑω τῷ O, 
καὶ μεῖζον ἔστω τμῆμα τὸ ON: δεκαγώνου ἄρα ἣ NO διὰϑ 
τὸ προδειχϑέν. καὶ ἐπεὶ ἡ τοῦ τριγώνου τοῦ ἰσοπλεύρου 
τοῦ εἰς τὸν κύκλον οὗ κέντρον τὸ Ν γραφομένου τριπλασία 
ἐστὶν δυνάμει τῆς ΝΕ ἐκ κένερου, ὡς ἔσειν ἐν τῷ wy βι- 
βλίῳ στοιχείων, ἦν δὲ ἡ τοῦ τριγώνου ἡ ΚΒ, τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς ΚΒ τριπλάσιον τοῦ ἀπὸ ΝΞ. καὶ εἰσὶν ἀμφό- 10 
τεραι ἄχρον καὶ μέσον λόγον τετμημέναι' διὰ τὸ ἐν ἀρχῇ 
τοίνυν ἐστὶν ὡς ἡ ΒΚ πρὸς ΝΞ, ἡ ΚΙΜ πρὸς ΝΟ. καὶ 
τὰ τετράγωνα. καὶ ὡς ἕν πρὸς ἕν, πάντα πρὸς πάντα" 
τὰ ἄρα ἀπὸ BKM τῶν ἀπὸ ENO ἐστὶν τριπλάσια. ἐδεί- 
χϑη δὲ καὶ τοῦ ἀπὸ ZH τὰ ἀπὸ τῶν BKM τριπλάσια᾽ 15 
ἴσα ἄρα τὰ ἀπὸ ἘΝΟ τῷ ἀπὸ ΖΗ. καὶ ἔστιν ἡ μὲν ΝΞ 
ἑξαγώνου, ἣ δὲ NO δεκαγώνου: ἡ ZH ἄρα πενταγώνου 
ἐστὶν πλευρὰ τοῦ εἰς τὸν κύκλον, οὗ κέντρον τὸ Ν, γρα- 
φομένου (δέδεικται γὰρ ἐν τῷ ιγ΄ στοιχείων καὶ τοῦτο). 
ἡ δὲ ΖΗ πενταγώνου οὖσα πλευρὰ καὶ δωδεκαέδρου πλευρά 20 
dut.» ὃ αὐτὸς ἄρα xvxÀog περιλαμβάνει τὸ τρίγωνον τοῦ 
εἰχοσαέδρου καὶ τὸ πεντάγωνον τοῦ δωδεκαέδρου. 


90 vc (ww). ἄλλως ὅτι ὃ αὐτὸς χύκλος περιλαμβάνει τοῦ 
εἰκοσαέδρου τρίγωνον καὶ τοῦ δωδεκαέδρου πεντάγωνον. 
Ἐκκχείσϑω τις σφαῖρα καὶ ἐγγεγράφϑω εἰς αὐτὴν δω- 25 
δεκάεδρον καὶ εἰκοσάεδρον, καὶ ἔστω τοῦ μὲν δωδεκαέδρου 


LÁ . Κ.ΣΣ......-.-.... 


4. ἄρα ἀπὸ ΒΖ ΖΘ ABS, corr. Co, 4. τῷ Ο Co pro τῷ 6 
8. τοῦ ente χέντρου add. Εἰ ἐν τῶι ΓΙΑ, ἐν τῷ τρέτῳ S, corr. B 
40. τοῦ ἀπὸ MX AB, corr. S 48. ὡς ἡ ΒΖ τῆς NX ἡ ZH πρὸς NO 
ABS, corr. Co 48. ἕν πρὸς ἕν idem pro ἔμπροσϑεν 44. ἀπὸ 
BKM idem pro ἀπὸ BKH 45. ἀπὸ τῶν ΒΖ ZH AS, ἀπὸ τῶν Bt 
ὧν B cod. Ceo, ἀπὸ τῶν BK KM Co (quod in BKM coniunx. Ei) 
46. τὰ ἀπὸ ENI A, τὰ ἀπὸ Ero B, corr. 8 τῶι ἀπὸ XN ABS, corr. 
Co 30. 34. ἡ δὲ ZH ϑωδεκαέδρου οὖσα πλευρὰ xal πενταγώνου 
πλευρά ἐστιν Εἰ 94. τὸ ABS, τό τε Ei. 48. Nc A! in marg. (BS), 
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Bx? -- xu? τὰ 589?, est igitur 
8 ζη2 x5 xu. 


lam exponatur circulus ico- 
saedri triangulum (cuius latus est 
xf) comprehendens, cuius cir- 
culi a centro ad circumferentiam 
ducatur quaelibet »5$, quae ex- 
trema ac media proportione se- 
cetur in puncto o, sitque maius 
segmentum »o; ergo propter su- 
perius 7emma 11 decagoni latus 
est »o. Εἰ quia xfj erat latus 
trianguli circulo, cuius radius »3, inscripti, propter elem. 
18, 12 est 

xf?- 3»£2. Et utraque xf »5 extrema ac media pro- 
portione secta est; ergo propter superius 
lemma 8 est . 
xB:»5 τὲ xu :v»o. Atque item quadrata 
xf? : »5* -Ξ " : v0?, id est, ut statim ostendimus 
— 3: 1; itaque etiam summáà factà 
Bx^ « xu? : ἔν ἡ νοῦ — 3 : 1. Sed demonstravimus 
Bx? -- xu? — 309; ergo est | 
ζη2 m by? - νοῦ. 
Atqui ἔν hexagoni, et vo decagoni latus est; ergo propter 
elem. 13, 70 55 latus est pentagoni circulo, cuius centrum 
», inscripti. Sed eadem i», quemadmodum initio (p. 437) 
demonstravimus, est dodecaedri latus in sphaeram αβ in- 
scripti; ergo idem circulus et icosaedri triangulum et dodeca- 
edri pentagonum comprehendit. 

LVI (15). Aliter demonstratur eundem circulum et ico- 
saedri triangulum et dodecaedri pentagonum comprehendere 
hoc modo. 

Exponatur sphaera, cuius diametrus af, in eamque et 
dodecaedrum et icosaedrum inscriptum esse fingatur, et do- 





ιγ΄ add. Hu 38. 24. ὅτι --- πεντάγωνον om. Ei 88. ὅτι ὁ) ὅτι 
(sine acc.) A, ὅτ, B3, ὁ B!, corr. S 


wm 
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πεντάγωνον τὸ 'AEZH κύχλῳ περιοχόμενον τῷ IAE, εἰ- 
κοσαέδρου δὲ τρίγωνον ἐν κύχλῳ τῷ ΠΡΣ' λέγω ὅδτι οἱ 


----τ-.ὖ᾿---------ὕὄὔ..ὁὁὁ-Ἔ-Ἂ Ἄ ς . Ἕ  ὈἾἢ 


α ᾿ β 





8 
κύκλοι ἴσοι εἰσίν, τουτέστιν ὁ αὐτὸς κύχλος περιλαμβάνει 
τὸ πεντάγωνον καὶ τὸ τρίγωνον. 

Ἐπεζεύχϑω ἡ ET: κύβου ἄρα τοῦ ὑπὸ τὴν αὐτὴν 5 
σφαῖραν τῷ δωδεκαέδρῳ πλευρά ἐστιν ἡ DE: τοῦτο γὰρ 
ἐδείχϑη ιγ΄ στοιχείων. εἰλήφϑω τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ 
K, καὶ κάϑετος ἀπ᾿ αὐτοῦ ἡ ΚΑ, καὶ ἐχβεβλήσϑω di 
τὰ ΓΘ, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΕΘ' δεκαγώνου ἄρα ἐσεὶν ἡ 
ΕΘ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΘ, τουτέστιν τὰ ἀπὸ τῶν 10 
ΓΕΘ τετραπλάσια τοῦ ἀπὸ ΘΚ, τὰ ἄρα ἀπὸ ΓῈ ΕΘ ΘΚ 
πενταπλάσια τοῦ ἀπὸ ΘΚ. ἀλλὰ τοῖς ἀπὸ EO OK ἴσον 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ (ἡ γὰρ τοῦ πενταγώνου πλευρὰ δύναται 
τήν τε τοῦ ἑξαγώνου καὶ τὴν τοῦ δεκαγώνου τῶν εἰς τὸν 
αὐτὸν κύχλον ἐγγραφομένων, ὡς ἔστιν vy στοιχείων) " τὰ 15 
ἄρα ἀπὸ DE EZ πενταπλάσια τοῦ ἀπὸ ΘΚ. ἐχκείσϑω 
δὴ καὶ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος ἡ 4B καὶ εὐθεῖά τις ἡ 
MN, ὥστε πενταπλάσιον εἶναι τὸ ἀπὸ ΑΒ τοῦ ἀπὸ MN, 
ὡς ἔστιν λήμμα ιγ΄ στοιχείων. ἔστιν δὲ καὶ ἡ τῆς σφαί- 


4. τῷ add. Hu 4. τό re l'AEZH πεντάγωνον καὶ τὸ HPJ τρί: 
γωνον Ei ex Hypsicle 7. στοιχείω À, στοιχείῳ 8 Ei, corr. B 
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decsedri pentagonum γδεζη contineatur circulo: yde, ioosaedri 
autem 1riangulum circulo πρῦ; dico eos circulos aequales 
esse, id est, eundem circulum et pentagonum dodecaedri οἱ 
wiangulum icosaedri comprehendere. 

Iungatur ey; baec igitur cubi latus est in eandem sphae- 
ram cum dodecaedro inscripti iuxta ea quae io libro 43 ele- 
mentorum demonstrata sunt?) Sumatur circuli centrum x, 
a quo ad quodlibet pentagoni latus, velut εξ, ducatur perpen- 
dicularis xA producaturque ad y 9 puncta circumferentiae*), 
et iungatur ε9.; haec igitur decagoni latus est. Et quia est 

y92? — 4 9x?, id est (quia angulus ye9, ut in semicir- 

culo, rectus est) 
y£* -4- ε93 τῷ & 9x?, sunt igitur 
y£? -- 69? -.- 9x2 τῷ 0 9x?. Sed propter elem. 13, {0 
sunt 

6&9? -- 9*7? — εζ3; ergo 

γε} J4- &2 2 5 9x. 
Exponatur igitur (wu iam supra significavimus) sphaerae dia- 
metrus aj, et recta u» ila construatur, ut sit a? 2 5u»?, 


8) Etenim iuncta δὲ rectam ye secet in puncto o; in hoc igi- 
tur ipsa ye extrema ac media proportione secta maiorque pars est 
yo - yd propter elem. 43, 8. Sed est yd dodecaedri latus; ergo prop- 
ter elem. 18, 47 coroll. γέ cubi latus est. Quod autem nos et rectam 
9j et punctam o addidimus, cum baec duo et a Graeco contextu, qui 
nunc exstat, et a figura in codicibus tradita absint, sine dubio ex mente 
ipsius Graeci scriptoris fecimus, qui cum litterarum seriem usque ad e 
adhibuerit, certe unam o omittere noluit. 


4) Tamquam consentaneum omisit scriptor demonstrere productam 
Àx cadere in ipsum γ verticem anguli pentagoni. Αἱ rectius, nisi fal- 
lor, praecipere poterat, Ut ex puncto y per centrum duceretur recta 
γχλϑ etc. ' 


8. 9. ἐπὶ τὰ ΓΘ A, distinx. BS 43. ἐστὶ ante ro ἀπὸ add. Ei 
45. xUxào» ον γραφομένων A!, ex ev fecit evy (sic) A?, corr. BS 
46. ἀπὸ ΓῈ ΘΖ ABS, corr. Co 49. ὡς — στοιχεέων om. Co Ei 
ιγ΄. i, e. τρισχαιϑεχάτου Hu, $ A, κ΄ B, x S, εἰχοστὸν e Paris. 3368 
descripsit Waitzius (forsitan in X leteat elem. libri 48 propos. 16 men- 
tio per formulum ἐν wg εἰχοσαύδροῳ, ut paulo post) 
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θας διάμεερος δυνάμει πενεαπλασία τῆς ἐκ τοῦ χένερου 
τοῦ. κύχλου ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον, ὡς ἔσειν vy σξοιχεέων" 
&» τοῦ κένερου ἄρα ἐσεὶν τοῦ χύχλου ἀφ᾽ οὗ τὸ εἰκοσάεδρον 
ἡ MN. τειτμήσϑω ἡ MN ἄκρον καὶ μέσον λόγον κἀτὰ τὸ 
E, καὶ ἔστω μείζων ἡ ME: δεκαγώνου ἄρα ἡ ME διὰ só5 
ια΄ λῆμμα. καὶ ἐπεί ἐσειν τὸ ἀπὸ .fB τοῦ ἀπὸ MN 


» j 





πενταπλάσιον, ἔστιν δὲ καὶ τὸ ἀπὸ 4B τοῦ ἀπὸ DLE τῆς 
πλευρᾶς τοῦ κύβου τριπλάσιον, ὡς ἔστιν ιγ΄ στοιχείων, 
τρία ἄρα τὰ ἀπὸ DE ἴσα ἐστὶν εἰ τοῖς ἀπὸ MN. ὡς δὲ 
τρία τὰ ἀπὸ ΓῈ πρὸς τρία τὰ ἀπὸ ΓΖΩ͂, οὕτως πέντε τὰ 10 
ἀπὸ MN πρὸς πέντε τὰ ἀπὸ MA (τῆς γὰρ DTE κύβου 
πλευρᾶς ἄκρον χαὶ μέσον λόγον τεμνομένης τὸ μεῖζον 
τμῆμά ἐστιν ἡ τοῦ δωδεκαέδρου πλευρά, ὡς ἔστιν Ly. στοι- 
χείων) " τρία ἄρα τὰ ἀπὸ ΓΕ καὶ τρία τὰ ἀπὸ ΖΕ ἴσα 
ἐστὶν πέντε τοῖς ἀπὸ MN καὶ πέντε τοῖς ἀπὸ ME. πένεε 15 


4. ἀφ᾽ οὗ Εἰ ex Eucl. elem. 48, 46 pro ἐφ᾽ οὗ, item proximo 
vs. 3. toU xvux4ov add. Ei auctore Co 6. :«' Ei auctore Co, P] Α, 
d' B, δ 8 (τέταρτον descripsit Waitzius) — 7. 8. εῆς τοῦ χύβου πλευ- 
ρᾶς Ei 8. στοιχείω Α, στοιχεέῳ S Ei, corr. B, item vs. 48 9. τοῖς 
ἀπὸ MH AB, corr. S 48, δωδεκαέδρου) πενταγώνου temere Ei 
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sicut lemmate quodam libri 18 elementorum traditur 5. Sed 
propter elem. 43, f6 coroll. quadratum a sphaerae diametro 
item quintuplum est quadrati a radio circuli, unde icosa- 
edrum in eandem sphaeram inscribitur 9); ergo eius oirculi 
radius est uy.  Secetur μὲν extrema ac media proportione . iü 
puncto £, sitque maior pars μὲ; ergo propter lemma 1! μὲ 
est decagoni latus. Et quia est 
af? z- 5u»?, atque propter elem. 13, 15 (demonstra- 
vimus enim ye cubi latus esse) 
aj? τῷ. 3»ys?, sunt igitur 
ὃ ys? vc b uy?, Sed quia rectae γᾶ, quae est cubi la- 
tus, extrema ac media proportione sec- 
tae maius segmentum est dodecaedri 
letus, ut est libro 18 elementorum?), 
sunt igitur propter lemma 8 
396? : 3y0? 25 buy? t5u£?; itaque, quia 3yt? zs óuy?, 
propler elem. 5, 9, el quia 
γὸ τε εξ, 


5) His verbis Pappus eius quem citat libri propositionis 46 parti- 
culam quandam fere extremam (p. 269, 8—19 ed. August.) significat. 
Hoc enim loco elementorum scriptor, postquam initio praecepit rerzg- 
σθω (ἡ 4B) κατὰ τὸ T, ὥστε τεεραπλῆν εἶναι τὴν AT τῆς ΓΒ, verbis 
xal ἐπεὶ τετραπλῇ ἔστιν οοἱ., Singularis lemmatis inster, docet, quo- 
modo ea recía inveniatur, cuius quadratum sit quinta pars quadrati a 
data recta «fg. ltaque, quod hoc loco propositum est, datá recid af, 
rectam 44» statim inveniemus, si rectae eg quintam partem fecerimus 
γβ, et in semicirculo, cuius diametrus «8, perpendicularem duxerimus 
y9, et iunxerimus df eique aequalem fecerimus μν. Est enim ef : 8d 
ται /À:yf; itaque a3: 80? — a8: yf x 5:4.  (Figuram vide apud 
Euclid. l. c.) 


6) Conf. supra p. 437 adnot. 9. 


7) Hoc ex elem. 13, 8 similiter ac supra adnot. 3 demonstratur; 
nam rectae ye extrema ac media proportione sectae maior pars esi 
yo τε yd, id est ex hypothesi dodecaedri latus. 


44. τὰ ἀπὸ ΖΕ] τὰ ἀπὸ AE ABS, τὰ ἀπὸ 4E Co, τὰ ἀπὸ T4 Ei, 
corr. H« 
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δὲ τὰ ἀπὸ MN καὶ πέντο τὰ ἀπὸ MH ἴσα ἐσεὶν πέντε 
τοῖς ἀπὸ ΡΣ, ὡς ἐν τῷ εἰχησαέδρῳ ιγ' στοιχείων δείκνυ- 
ται᾿ πέντε' ἄρα τὰ ἀπὸ ΡΣ ἴσα ἐσεὶν τρισὶ τοῖς ἀπὸ ΓΕ 
καὶ τρισὶ τοῖς ἀπὸ ΖΕ. ἀλλὰ πέντε μὲν τὰ ἀπὸ ΡΣ ἴσα 
ἐστὶν δοκαπέγτε τοῖς ἀπὸ τῆς ix τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ὅ 
τοῦ περὶ τὸ ΠΡΣ γραφομένου διὰ τὸ ιβ' τοῦ ιγ΄ στοι- 
χείων. τρία δὲ τὰ ἀπὸ LE xoi τρία τὰ ἀπὸ ZE ἴσα ἐστὶν 
δεχαπέντε volg ἀπὸ τῆς ἐχ τοῦ χένερου τοῦ πκύχλου τοῦ 
περιγραφομένου πϑδρὲὶ τὸ ΓΖΈΖΗ πεντάπλευρον (ἐδείχϑη 
γὰρ τὰ ἀπὸ ΓΕΖ τοῦ ἀπὸ OK πενταπιλάσια) δεοχαπέντε 10 
ἄρα τὰ ἀπὸ τῆς ix τοῦ χέντρου τοῦ περὶ τὸ ΠΡΣ τρίγω- 
vov κύκλου ἴσα ὁσεὶν δεκαπέντε τοῖς ἀπὸ τῆς ἐχ τοῦ κέν-- 
ρου vob περὶ τὸ ΓΑΈΖΗ κύκλου" ὥστε καὶ τὸ ἕν τῷ ἑνὶ 
ἴσον ἡ ἄρα διάμετρος ἴση τῇ διαμέτρῳ, καὶ Ó κύκλος τῷ 
χύχλῳ' ὃ αὐτὸς ἄρα κύχλος περἰλαμβάνει vO τε τοῦ δω- 15 
δεκμέδρου πεντάγωνον καὶ τὸ τοῦ εἰχοσαέδρου τρέγωνον 
t6» εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν ἐγγραφομένων. 

92 νζ΄ (0). Τῶν εἰς τὸν αὐτὸν χύχλον ἐγγραφομένων τὰ 
δωδεχα πεντάγωνα μείζονά ἐστιν εἴχοσι τριγώνων. 

Ἔστω κύκλος ὁ περιλαμβάνων τό vt τρίγωνον τοῦ εἰ- 320 
κοσαξόρου x χαὶ τὸ πεντάγωνον τοῦ δωδεκαέδρου ὁ ΒΓΖΕ, 
xai ἐγγεγράφϑω sig αὐτὸν τριγώνου μὲν. πλευρὰ ἡ BE, 
πενταγώνου δὲ ἡ F4, καὶ ἔστωσαν παῤάλληλοι, καὶ εἰ- 
λήφϑω v0 κέντρον τοῦ χύχλου τὸ Αἴ, xai ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑε- 
τος ἐπὶ τὰς παραλλήληυς ἡ ΑΖΗΘ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἵἷ 25 
AB AT 44 4E B8 D0..— ἐπεὶ οὖν ἡ ΒΕ τριγώνου πλευρά 
ἐστιν, ἡ ΒΘ ἄρα ἑξαγώνου ἐσείν. πάλιν ἐπεὶ ἡ I4 πεν- 


3. ιγ΄ στοιχεέων uncis seclusit Ei 4. ἀπὸ ΖΕ Hu pro ἀπὸ 4E, 
item vs. 7 5. δεχαπέντε Hu, dé χαὶ πέντε ABS, δέχα xal πέντε Co 
Εἰ, (tem vs. 8 τῆς ix add. Ei τοῦ χύκλου bis scripta in A 
6. διὰ τὸ Z AD, διὰ ró' ἕβδομον S, corr. Ei auctore Co στοιχείου 
ABS, corr. Hu auctore Co 8. ἀπὸ τῆς add. Ei 40. δεκαπέντε Εἰ, 
di xal πέντε AB, xai πέντε S 44. ἀπὸ τῆς Ei pro ἀπὸ τῶν 
49. δεχαπέντε Εἰ pro δὲ καὶ πέντε 48. τὸ ἕν Εἰ auctore Co pro so 
ἐν 48. NÉ?" add. B, zi S, ( ιδ΄ add. Hu. 80. τό τὲ τρέγωνον 8, 


τὸ τετράγωνον ΑΒ 31. ὁ ABI'AE AB, corr. S 46. B8 ΓΘ add. H« 
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3j -- 34g — Suy? H-.5uP. Sed quia &x fis quoe 
libro 413. elementorum i» 
problemale de icosaedro 
demonstrantur9) efficitur 

esse 

E] (ur? - uB zz ὕρσξ, sunt igitur 
3 (ys? -- 5D) τας 590? Sed propter elem. 43, 42 sun 
59g? — 15 (rad. circuli z99)?, et, quia supra demon- 
swavimus ye? -ἐ- si? τε ὅ ϑ9χ2, sunt 

3 (ye? -“- s?) — 15 (rad. circuli γδεζη)3; 

ergo radius circuli circa triangulum πρσ descripti aequalis 
est radio oirculi circa pentagonum jap» descripti, itemque 
diametri aequales, etque ipsi circuli; ergo idem circulus et 
dodecaedri pentagonum, et icosaedri triangulum in eandem 
sphaeram inscriptorum comprehendit, . 

LVII (44). Duodecim pentagona circulo inscripta maiora Prop. 
sunt. viginti triangulis eidem circule inscriptis. 

Sit circulus Byde et ico- 
saedri triangulum et dodecae- 
dri pentagonum  comprehen- 
dens (propos. 48), in eumque 
inscribatur et trianguli latus fe 
et pentagoni yd, quae infer se 
parallelae sint, et sumatur cir- 

N 7 culi eentram a, ab eoque ad 
parallelas ducatur perpendicu- 

c laris αζηϑ, et iungantur af ay 
ad a& 89 y9. lam quia fe trianguli latus est, hexagoni 
igitur est 23. Rursus quia 7d pentagoni est, decagoni igi- 


mmm" 


T /NN 





E 


8) Scilicet supra p. $43 scriptor primum ex elem. 13, 46 demon- 
siravit uy esse radium circuli, unde icolaedrum constituitur, id est la- 
tus hexagoni edem circulo inscripti (elei. 5, 45 coroli.); lii μὲ esse 
letus decagont eidem circulo inscripti. Sed ex-hypothesi rursus prop» 
ter elem. 18, 46 og est latus pentegoni éidern circulo Macs "- 
propter elem, 48, 40 est ge? » us? eui? το δον ἂν E 


448 ΠΑΗΠΟΥ :ZYNATQTHZ F. 


ταγώνου ἐστίν, ἡ ΓΘ ἄρα. δεκαγώνου ἐσεέν. καὶ χάϑεεοί 
εἰσιν αἱ ΒΖ ΓΗ͂' μεῖζον ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΗΑ͂ τοῦ ὑπὸ ΒΖΑ͂ 
διὰ τὸ ἑξῆς" μεῖζον ἄρα καὶ τὸ 4 ΓΖΔ τρίγωνον τοῦ .4BE 
τριγώνου καὶ ξ΄ ἄρα τρίγωνα τὰ ΓΖΑ͂ ξ' τριγώνων τῶν 
BAE μείζονά ἐστιν. ἀλλὰ ξ΄ μὲν τὰ ΓΑ͂ΖΔ τρίγωνα τὸδ 
δωδεχάεδρόν ἐστιν (ὅκαστον γὰρ πεντάγωνον πέντε ἔχει 
τρίγωνα ὅμοια τῷ ΓΑΔ), E' δὲ τὰ ΒΑ͂Ε τὸ εἰκοσάεδρόν 
ἐστιν (ἕκαστον γὰρ τρίγωνον τρία ἔχει ὅμοια τῷ B.AE): 
μείζονα ἄρα τὰ δώδεκα πενεάγωνα εἴκοσι τριγώνων τῶν 
εἰς τὸν αὐτὸν κύκλον ἐγγραφομένων. | 10 

93 wp (w). Τὸ ὑπερτεϑέν. ἔστω κύκλος ὃ AM4BI4 o 

. χέγερον τὸ K, xai διάμετροι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἱ 4T 
B4, xai ξξαγώνου μὲν περιφέρεια ἡ 4E, δεκαγώνου δὲ ἡ 
42, καὶ αἱ ΕΘ ZH χάϑετοι ἐπὶ τὴν B4 διάμεερον ὅτι 
τὸ ὑπὸ ΖΗΚ μεῖζόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ ΕΘΚ. 15 





Ἔστω yàg ὀχταγώνου ἡ 4O: οἵων ἄρα ὁ κύχλος si, 
τοιούτων ἡ μὲν AE £', ἡ δὲ .4Z λς', ἡ δὲ ΟΖ us'* λοιπὴ 
ἄρα ἢ ZO 9', ἡ δὲ OE ιε΄.. κείσϑω οὖν τῇ ZO ἴση. ἡ 
ΟΡ. καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ Α͂Ρ τῇ 42 Von ἐσείν. ἐπιζευχϑεῖ- 
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tur est 59. Εἰ perpendiculeres sunt ff γη 1 erge est y7- ya 
* βζ. ζὰ propter proximum lemma ; itaque etiam, quia rec- 
tangulum yn: ya τὸ ἃ ayd, et BC- Ca — Δ affe, 

60 Δ ayà » 60 Δ afr. 
Sed 60 triangula αγδ dodecaedri superficiem. efficiunt (nam 
singula dodecaedri pentagona constant 5 triangulis aequalibus 
ipsi ayó), et 60 triangula affe icosaedri superficiem efficiunt 
(nam singula icosaedri triangula constant 3 triangulís aequa- 
libus ipsi age); ergo 42 pentagona maiora sunt 20 triangu- 
lis eidem circulo inscriptis. 

LVIII (45). Sequitur id quod modo dilatum est. Sit cir- Prop. 
culus αβγδ circa centrum x, eiusque diametri invicem per- 
pendiculares «y 80, et sit hexagoni anguli circumferentia de, 
decagoni autem δὃζ, et ducantur &9 ζὴ perpendiculares ad 
diametrum; dico esse Dm. yx Ὁ 69. 9x. 

Sit enim octagoni anguli circumferentia do; ergo est 
circumferentia 

δὲ — 60? 

óc Ξξ 369 

do — 45? 
el per subtractionem 

Co — 9? 

ε0 ΞΘ 15? 

lam ponatur og — ξο; ergo, quia «o0 — οὗ, etiam ἀρ 5Ξ 
C0. Et iungantur Ce Co, quibus productis ad ipsas quoque 


4. δωδεχαγώνου AB cod. Co, corr. S Co $. μείζων À, corr. 
BS ὑπὸ FHA Co, ὑπὸ ΓΗ͂ ἀπὸ AB, ὑπὸ γηϑ ἐ. τὰ TAA E] τὰ 
DT4AR ΑΒ, τὰ yad ξξήκοντα S " . &. b. τῷ BAO A, τῶν βαϑ BS, 
corr. Ei (triangulis ABE Co) 5. uiv et τρέγωνα om. Ei 6.7. Éxa- 
στον — τῷ ΓΑΖ4 om. Εἰ 7. τῶ F4 435 4E τὰ BAE A, τῷ et ce- 
tera perinde B, τοῦ om. et reliqua distinx. S 9. εἴχοσι BS, ΧΑ 
44. NH ΑἹ in marg. (BS), «' add. Hu 42. τὸ K Co pro τὸ E 
44. χάϑετοι ἐπὶ τὴν Β4 AB, κατὰ, omissis reliquis, S, χάϑετοι ἐπὶ τὴν, 
omisso B4, Ei 47. ut B Paris. 4868, E ἐλ, με 8 48. ἄρα 
Ζ0Θ ἡ δὲ OE ΤΕ AB Paris. 4868, ἄρα f o 9 et cetera perinde S, di- 


stirix. Co, ἡ add. Ei 
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σαι δὲ. oí ΖΕ ΖΡ ἐκβεβλήσϑωσαν καὶ ἔστωσαν ὡς ai 
ΝΕΖΕ APZM εὐϑεῖαι" ἐπιξευχϑεῖσα & ἄρα xai ἡ. KO δίχα 
τε xai πρὸς ὑρϑὰς τεμεῖ τὴν ZP. τεμνέεω χατὰ τὸ Σ. ᾿ 
καὶ ἐπεὶ ἡμίσους ὀρϑῆς gv» ἑχατέρα τῶν ὑπὸ ΟΚΙ 
ΟΚΙ, ἴσῃ ἄρα καὶ ἣ μὲν ΚΑΙ τῇ K.4, μείζων δὲ ἡ KE 5 
πολλῷ τῆς KN. καὶ ἔσειν ὡς ἡ NK πρὸς KE, ἣ ZH 
πρὸς ΗΞ ἐλάσσων ἄρα καὶ ἡ ΖΗ τῆς HA. ἀλλὰ ἡ ZH 
μείζων dosiv τῇς ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν ΑΚ καϑέτου, vovs- 
éow» τῆρ ΘΚ (sj γὰρ ἀπὸ τοῦ P καϑέτῳ ἴσῃ ἐσεὶν ἡ 
ZH): $ ΗΘ ἄρα πρὸς ΘΚ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ πρὸς 10 

; τὴν HE. xai συνϑένει 3) HK πρὸς ΚΘ μείζονα λόγον £ ἔχει 
ἥπερ 1; ΘΕ πρὸς τὴν EH, τουξέστιν ἤπερ ἡ ΕΘ πρὸς τὴν 
ZH: τὸ ἄρᾳ ὑπὸ ZHK μεῖζόν ξσειν τοῦ ὑπὸ ΕΘΚ. 

94 νϑ' (ι«Ἴ. Ἐὰν τρέγωγον ἐσοσχρλὲς ἔχον τὴν πρὸς τῇ 
κορυφῇ γωνίαν τεσσάρων πέμπτων ὀρϑῆς καὶ ἰσόπλευρον 15 
αὐτῷ ἴσον ἦ, δείχνυται τὸ ἀπὸ μιᾶς πλευρᾶς τοῦ ἰσοπλεί:- 

ρου πρὸς τὸ ἀπὸ μιᾶς [πλευρᾶς] τῶν ἴσων πλευρῶν τοῦ 

ἐσοσχελοῦς ἐλάσσονα λόγον ἔχον ἤπερ εὐϑείας ἄκρον καὶ 
μέσον λόγον τεμνομένης τὸ ἀπὸ τῆς ὅλης πρὸς τὸ πεντά- 

κις ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος. 20 

? Ἔστω γὰρ igo- 
σχελὲς τρίγωνον τὸ 

ΒΖΈῈ ἔχον τεσσάρων 

πέμπτων τὴν πρὸς 

τῈΕ περιειλημμέ- 28 

EL κύκλῳ οὗ κέν- 

τρον τὸ E καὶ δια- 

μεερος ἡ .(ΕΖΓ xa- 
ϑετὸς οὖσα ἐπὶ τὴν 
B4: πενταγώνου 30 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΖΖ 
πλευρά. ἐὰν δὲ 
ἀπολάβωμεν ixasá- 





— — -... .-.-.-.---ς-- 


.αἱ NE ΖΕ AP ΖΜ AB, coniux. S, 74 pro .4 corr. Co 
4. ἐπι ζευχϑεῖσαι Α, corr. BS ἡ KO Co pro ἡ ΚΘ . &. xal ἐπι A(B), 
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productas xa xà fiant rectae »c^5 λρζμ; iunota igitur xo rec- 
tam ζρ bifariam et ad rectos angulos secabit (elem. 6, 33. 
2, 5). Secet in puncto s. Et quia est | 

L oxÀ — L οκμ — AR, est igitur Δ oxA c Δ ox, itaque 

χὰ — xu. Sed quia circumferentiae punctum e cadit inter 

€ ζ, est χὰ o» xv, et xu « x$; itaque multo 
xb 7 x». Et propter parallelas vx ζη est 

x5: x» zx v5 : vC; ergo 

nb * ηζ. Sed nb maior est perpendieulari quae ab & 

|. &d ax ducitur (nam perpendiculari quae a 
e ad eandem ax ducitur aequalis est «0; 
itaque, quia perpendicularis ab & ad ax ipsi 
x9 aequalis est, 

ηξ » x9; ergo propter elem. 5, 8 est 

99 : x9 7 53 : 96. Et componendo (infra VII propos. 5) 

px: 9 0 35: 55, id est propter. parallelas 9e ηξζ |j 

» 69: : ζῆ; ergo propter VII propos. 16 

Ax 9 e3-.23*. 

LIX (16). $i sit wiengulum aequiorure, cuius ad ver- Prop. 
licem angulus sit quattuor quinterum partium recti, eique 
aequale triangulum aequilaterum, demonstratur quadratum 
ah uno aequilateri latere ad quadratum ab uno aequalium 
aequicruris laterum minorem proportionem habere quam, si 
recta quaedam extrema ac media proportione secetur, qua- 
dratum a tota ad quintuplum quadratum a minore parte. 
| Sit enim triangulum aequicrure βεδ, cuius ad verticem 
& angulus sit — &h, idque comprehendatur circulo, cuius 
centrum ὁ, ét diametrus αεζγ ad rectam βδ sit perpendicula- 
ris; ergo recta 40 pentagoni circulo inscripti latus est. Sin 


corr. S ἡμισείας. 5, ἡμίσεια Εἰ 6. ὡς ἡ K AB, ὡς 53x S, corr. Co 

44. 39 add. B, »ϑ' S, iz add. μ΄ Ἐὰν ἢ τρίγωνον Εἰ — 45. γωνίκε À 
(γωνίᾳ B), corr. 8 16. αὐτῶ ἴσον ἡ À, αὐτῷ ἴσον ἢ B, αὐτῷ ἢ, omisso 
ἴσον, S. ἴσον αὐτῷ, omisso ἡ, Ki 418. 17. τοῦ ἰσοπλεύρου — πλευρᾶς 
em. S Ei, quam corruptelam incredibili socordia adeo auxit Ei, uti vs. 48 
post ἰσοσχελοῦς adderet πρὸς τὴν τοῦ ἰσοπλεύρου, quamquam verum apud 
Commandinum videre poterat 47. πλευρᾶς del. Hu auctore Co 

$5. ἐμπεριειλημμέφη (post τῷ E) A, ἐμπεριδιλημμένη B, ἐμπεριειλημ- 
μένην S Ei, corr. Hu (in &w fersitan lateat compendium vocabuli σημείῳ) 

Pappus I. 29 


95 
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ραν τῶν ΓΗ͂ ΓΘ περιφερειῶν δωδεχαγώνου, xai ἐπεζεύξωμεν 
τὴν ΗΘ καὶ τὰς ΕΗ ΕΘ, ἔσται ἰσόπλευρον τὸ ΕΗΘ. καὶ ἐὰν 
ἀγάγωμεν ἐφαπτομένην τὴν ΚΓΑ͂, ἔσται καὶ τὸ ΕΚ. τρί- 
γωνον ἰσόπλευρον. καὶ ἐὰν ϑέλωμεν ἁρμόσαι ἴσον τῷ BAE 
τριγώνῳ, δείχνυται ὅτι μεταξὺ πίπτει τῶν GEH KE.4, τουτ- 5 
ἔστιν tob μὲν EHO μεῖζον ἔσται τοῦ δὲ ΚΕ. ἔλασσον. 
Ἐπεὶ γὰρ λόγος ἐστὲν τοῦ ἀπὸ OE πρὸς τὸ ἀπὸ 
EM ὃν δ΄ πρὸς y, ἴση δὲ 5 OE τῇ EDT, λόγος ἄρα 
xai τοῦ ἀπὸ ΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ EM ὃν 0 πρὸς y. ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΕΓ πρὸς τὸ ἀπὸ EM, τὸ ἀπὸ K.4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ, 10 
τουτέστιν τὸ ΚΕ.“ τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΗΘ τρίγωνον. καὶ 
và ἑἕξαπλᾶ" τὸ περιγεγραμμένον ξξάγωνον πρὸς τὸ ἐγγε- 
γραμμένον λόγον ἔχει ὃν δ΄’ πρὸς γ', τουτέστιν ὃν ιβ΄ πρὸς 
ϑ΄. τοῦ δὲ περιγεγραμμένου ἑξαγώνου πρὸς & τρίγωνα τὰ 
KE.4 λόγος ἐστὶν ὃν ig πρὸς ε΄. καὶ πέντε ἄρα τρίγωνα 15 
τὰ ΚΕ. μείζονά ἐστιν τοῦ ἐγγεγραμμένου ἑξαγώνου " πολλῷ 


ἄρα τοῦ ἐγγεγραμμένου πενταγώνου μείζονά ἐσειν (ἐν γὰρ 


κύχλῳ τὸ ἐγγεγραμμένον πεντάγωνον ἰσόπλευρον τοῦ ἔγγρα- 
φομένου ἑξαγώνου ἔλασσόν ἐστιν) " ἔλασσον ἄρα τὸ ZEB τοῦ 
KE 4. 20 

“Ἰέγω δὴ ὅτι 
καὶ τοῦ EHO μεῖ- 
ζόν ἐστιν. εἰλήφ- 
ϑω γὰρ ἡ ΓΝ πε- 
ριφέρεια ἑξαγώνου "5 
καὶ x&Jesog ἡ ΝΕ. 
καὶ ἐπεὶ διὰ τὸ 
πρὸ τούτου τὸ ὑπὸ 
ZAZE μεῖζόν dosi» 
τοῦ ὑπὸ NAE, xai 30 
ἔσειν ἴσον τῷ ὑπὸ 
 NEE τὸ ὑπὸ ΘΙΜῈ 
(πάντα γὰρ πᾶσίν 
ἐστιν ἴσα), καὶ τὸ 
ὑπὸ 4ΖΕ ἄρα μεῖζόν ἐστιν τοῦ ὑπὸ OME, ὥστε καὶ τὸ 35 
BAE τρίγωνον μεῖζόν ἔστιν τοῦ ΘΕΗ͂ τριγώνου. 
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vero circumferentias yn γϑ ita absciderimus, ut utraque dode- 
cagoni angulo tnststat, et rectas 79 δὴ eJ iunxerimus, triangu- 
lum ηεϑ aequilaterum erit (elem. 4, 15). Et si tangentem xyÀ 
duxerimus, propter parallelas ηϑ Àx etiam triangulum Aex ae- 
quilaterum erit. lam si triangulum aequilaterum aequale trian- 
gulo βεδ sub angulo Àex construere velimus, demonstratur ba- 
sim eius inter rectas 29: Ax cadere, id est, illud quod quae- 
ritur triangulum maius esse quam 769 et minus quam 4ex. 
Nam quia est, ut lemmate 1 medio ostendimus, &39? : eu? 
z ὁ : ὃ, et c9 - ey, est igitur 
&y? : ἐμῷ τ & : 3. Sed propter parallelas ηϑ Àx et se- 
cundum elem. 6, 22 est 
£y? : Su? z ἀκ : 99? — Δ λεκ: Δ ηεϑ. 
Atque item sexcupla; ergo hexagonum circulo cireumscriptum 
.ad inseriptum est ut & : 3, id est 12: 9. Sed hexagonum cir- 
cumscriptum ad 5 triangula Aex est ut 12 : 10; ergo 5 trian- 
gula Àex maiora sunt quam hexagonum inscriptum. Sed id 
hexagonum maius est quam pentagonum eidem circulo inscrip- 
tum); multo igitur 5 triangula 4ex maiora sunt quam penta- 
gonum inscriptum, itaque triangulum βεδ minus est quam Aex. 
Sed idem dico maius esse quam triangulum ge9. Sumatur 
enim hexagoni anguli circumferentia γν et ad diametrum duca- 
. tur perpendicularis »5. Et quia propter superius lemma 15 est 
0b C6 0» »5- e, atque νξ — ue, et $e — 94"), est igitur 
05.06 *» 9g. ue, itaque etiam ἃ Bed A ηεϑ. 
4) Vide append. 
*) Ducatur a centro « ad circumferentiam diametro perpendicularis 
to. lam quia circumferentia 73 dodecagoni anguli est, et circumf. y» 
hexagoni, sunt igitur circumferentiae 9o — yvy, et vo — y3. Ergo rec- 


tae v£ aequalis est perpendicularis a 9 ad oe ducta, id est ue, ac per- 
pendiculari a » ad oe, id est ipsi £e, aequalis est 94 (Co). 


5. τοῦ ΘΕ ἡ KE.4 AB, τοῦ 96 ἡ xyÀ S, corr. Ei auctore Co 
8. EM ONA πρὸς T AB, ἐμ ὁ vd πρὸς y S, corr. Eiauctore Co — 9. καὶ 
τοῦ ἀπὸ EI ABS, corr. Ei (et quadrati ez ΓΕ Co) EM ὁ NA πρὸς I* 
A, ἐμ ὁ vd πρὸς y BS, corr. Εἰ auctore Co 40. τὸ ἀπὸ 8H Co pro τὸ 
ἀπὸ EH 44. é£anid Hu pro ἑξάγωνα 48. ὃ» δ΄ — τουτέστιν om. 
Εἰ 44. 9' Hu pro ἐννέα 44. 33. μεέξζονα ἐστὶν A(BS), corr. Ei auctore 
Co 80. κάϑετος ἡ ΝΣ temere Ei, et similiter posthac Z pro α΄ 80. τὸ 
ὑπὸ NXE ABS, τοῦ corr. Ei auctore Co — 85. ὑπὸ (ante 8ME) om. S Ei 
' 29* 
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96 Τὸ ἄρα τῷ BAE ἴσον συνιστάμενον ἰσόπλευρον, ὥστε 
τὴν βάσιν αὐτοῦ παράλληλον εἶναι τῇ ΗΘ ἢ τῇ ΚΙ, με- 
ταξὺ τῶν K Θ πίπτει. ἐπεὶ ovv δέδεικται ἐν τῷ ς΄ λήμ- 
ματι ὅτι εὐθείας ἄχρον χαὶ μέσον λόγον τεμνομένης τὸ 
ἀπὲ τῆς ὅλης πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος usitova ὃ 
λόγον ἔχει ἥπερ Ó' πρὸς γ', ἔχει δὲ xai τὸ ἀπὸ τῆς KE 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ, τουτέστιν τὸ ἀπὸ τῆς ΕΘ, λόγον 
ὃν δ' πρὸς y', πολλῷ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ὅλης εὐθείας πρὸς 
τὸ πεντάχις ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος μείζονα λόγον ἔχεε ἤπερ 
τὸ ἀπὸ τῆς μεταξὺ τῶν KE OE τοῦ ἰσοπλεύρου τριγώνου 10 
πλευρᾶς πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EO, τουτέστιν τῆς ΕΔ, τοῦ ἰσο- 
σκελοῦς. 

97 ξ΄, Τὰ μὲν οὖν λαμβανόμενα εἰς τὰς συγχρίσεις τῶν 
ἴσην ἐπιφάνειαν ἐχύντων πέντε σγημάτων ἐδείχϑη xa9^ αὗ- 
τά, δεικτέον δ᾽ ἐφεξῆς ὅτι τὸ μὲν εἰκοσάεδρον μέγιστόν 15 
ἐστιν, μετὰ δὲ τοῦτο τὸ δωδεχάεδρον, εἶτα τὸ ὀκτάεδρον, 
μετὰ δὲ τὸ ὀκτάεδρον ὁ κύβος, ἐλάχιστον δὲ τὸ τῆς πυρα- 
μέδος. 

95 Ἔστω δὲ πρῶτον ἐπὶ τοῦ κύβου χαὶ τῆς πυραμίδος ὃ 
λόγος, xai ἔστω κύβου μὲν τετράγωνον τὸ ΑΒΓ, πυραμέδος 20 
δὲ τρίγωνον τὸ MEZ. ἐπεὶ οὖν ἴσαι ὑπόκεινται τῶν σχη- 
μάτων ai ἐπιφάνειαι, ἕξ ἄρα τετράγωνα τὰ 4B ἴσα ἐσεὶν 
τέσσαρσι τριγώνοις τοῖς 4ΕΖ᾽ λόγος ἄρα τοῦ 4ΕΖ τρι- 
γώνου πρὸς τὸ .4B τετράγωνον ὃν y' πρὸς B. ἤχϑω δὴ 
ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς πυραμίδος ἐπὶ τὸ ἐπίπεδον κάϑετος 25 
ἡ HO, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ ΕΘ' φανερὸν δὴ ὅτι τὸ O κέν- 
vgov ἐστὶν τοῦ περὶ τὸ 4ΕΖ τρίγωνον γραφομένου κύκλου" 


4. τῷ add. Ei auctore Co 4. ἢ B!S, ἡ A, $ B3 8. τῶν K6 
A, distinx. BS — 5. μεέζονος AB, corr. S — 6. Eye dà — 8. δ΄ πρὸς 
y om. Ei 44. πρὸς τὴν EG τουτἔστιν τὴν E4 A(BS), corr. Co 
48. E A! in marg. (BS) 44. πέντε σχημάτων add. Hu auctore Ce 
ex cap. 72, πολυέδρων Ei ἐληφϑὴη AB, corr. S 46. εἶτα BS, ci 
Α 47. πυραμέδος] scil. σχῆμα 40. χύβος μὲν AB, corr. S 
τὸ ΑΒΓ ABS, τὸ AB Εἰ 34. τὸ 4ΕΖ Co pro τὸ 4dZE 84. ὃν add. 
Ei (quam habent Co) 35. ἐπὶ τὸ add. Co, elc 8 26. ἐπεζεύχϑωσαν 


αἱ ΕΘ EH coni. Hu 
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Ergo trianguli aequilateri, quod sub angulo Aex aequale 
triangulo βεδ construitur, basis, quae rectis ηϑ Àx parallela 
est, inter puncta 9 x cadit. lam quia lemmate 6 demon- 
stravimus, si recta extrema ac media proportione secetur, 
quadratum a teta ad quintuplum quadratum a minore parte 
maiorem proportionem habere quam 4 : 3, et lemmate 1 me- 
dio esse κεῖ: &y?, id est xs? : £92 — ἃ : 3, multo igitur qua- 
dratum a tota quam diximus recta ad quintuplum quadratum 
a minore parte maiorem proportionem habet quam quadra- 
tum. a latere trianguli aequilateri triangulo 8&0 aequalis, quod 
quidem latus minus est quam ex, ad quadratum ab 69, id 
est ab εὖ latere trianguli aequicruris. 


.LX. Lemmata igitur, quae ad comparationes quinque 
polyedrorum aequalem superficiem habentium adsumuntur, 
singula demonstrata sunt; iam vero omnium* maximum esse 
icosaedrum, tum reliquis quae sequuntur maius esse dodeca- 
edrum, deinde octaedrum, tum cubum, denique minimum 
esse pyramidis sive letraedri volumen ex ordine ostendamus. 


Primum de cubo et pyramide disseratur, et illum hac Prop. 
maiorem esse demonstretur. 5 


Sit cubi quadratum 
afy et pyramidis trian- 
gulum dej. lam quia ex 
hypothesi superficies ae- 
quales sunt, sex igitur 
quadrata «fy aequalia 
sunt quattuor triangulis 
055; ergo trianguli ded 
ad quadratum afl; proportio est 3: 2. Ducatur a vertice 
pyramidis ad basim dej perpendicularis 29, et iungantur 
&9 $85; apparet igitur 9 centrum esse circuli circa triangu- 
. lum δεζ descripti 3); itaque propter elem. 15, 12 est δεῖ, id 
est (quia ἢ vertex pyramidis) 





4) Theodos. sphaeric. 4 def. 5, propos. 9. 
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τριπλάσιον ἄρα τὸ ἀπὸ 4E, τουτέστιν τὸ ἀπὸ EH, τοῦ 
ἀπὸ EO. καὶ ἔστιν ὀρθὴ ἡ ὑπὸ EOH: λόγος ἄρα τοῦ 
ἀπὸ HE πρὸς τὸ ἀπὸ HO ὃν y' πρὸς (f, τουτέστιν ὃν νδ΄ 
πρὸς λς΄. τοῦ δὲ ἀπὸ HO πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ 7; τῆς HO 
λόγος ἐστὶν ὃν Àg' πρὸς δ΄ καὶ τοῦ ἀπὸ HE ἄρα, τουτ- ὃ 
ἔστιν τοῦ ἀπὸ ΕΖ, πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ τρίτου τῆς ΗΘ λόγος 
ἐστὶν ὃν νδ΄ πρὸς δ΄. καὶ ἐπεὶ παντὸς ἰσοπλεύρου τρι- 
γώνου τὸ ἀπὸ μιᾶς πλευρᾶς τετράγωνον ἔλασσον ἢ τετρα- 
πλάσιόν ἐστιν τοῦ ἰσοπλεύρου τριγώνου, τέσσαρα ἄρα τρί- 
γωνα τὰ 4ΕΖ, ἅπερ ἐσεὶν ἕξ τετράγωνα τὰ ἀπὸ ΑΓ, 10 
μείζονά ἐστιν τοῦ ἀπὸ EZ: τὸ ἄρα ἀπὸ ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΖ μείζονα λόγον ἔχει ἢ ὃν a' πρὸς ς΄, τουτέστιν ἢ ὃν ϑ' 
πρὸς νδ΄. τοῦ δὲ ἀπὸ EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ τρέτου τῆς 
HO λόγος ἐστὶν ὃν vÓ πρὸς δ΄, ὡς ἐδείχϑη, καὶ δι᾽ ἴσου 
τὸ ἀπὸ .1Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ τρίτου τῆς ΗΘ μείζονα λό- 15 
γον ἔχει ἤπερ τὰ J' πρὸς τὰ δ΄. καὶ μήκει ἄρα ἡ 4T 
πρὸς τὸ τρίτον τῆς ΗΘ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὰ y 
πρὸς τὰ β΄. ἐδείχϑη δὲ λόγος τοῦ 4ΕΖ τριγώνου πρὸς 
τὸ 44 τετράγωνον, ὃν y' πρὸς β΄. τὸ A4EZ ἄρα τρίγωνον 
πρὸς τὸ .4B τετράγωνον ἐλάσσονα λόγον ἔχει ὕπερ ἡ 420 
πρὸς τὸ y τῆς ΗΘ. καὶ ἀνάπαλιν ἡ ΑΓ πρὸς τὸ τρίτον 
τῆς HO μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ 4ΕΖ τρίγωνον πρὸς 
τὸ .4Β τετράγωνον. ἐὰν ἄρα ποιῶμεν ὡς τὴν ΑΓ πρὸς 
τὸ τρίτον τῆς ΗΘ, οὕτως τὸ 4ΕΖ τρίγωνον πρὸς ἄλλο τι, 
ἔσται πρὸς ἔλασσον χωρίον τοῦ 48 τετραγώνου. καὶ ἔστι» 25 

Ó μὲν κύβος τὸ 4B “τετράγωνον ἐφ᾽ ὕψος τὴν AD, ἡ δὲ 
πυραμὶς τὸ 4ΕΖ τρίγωνον ἐφ᾽ ὕψος τὸ τρίτον τῆς ἀπὸ 
τῆς κορυφῆς τῆς πυραμίδος ἀγομένης καϑέτου ἐπὶ τὸ 4EZ 
τρίγωνον" μείζων ἄρα ὁ κύβος τῆς πυραμίδος. 


4. δὲ ἀπὸ Co, ἀπὸ ABS, δὲ ἀπὸ υ τῆς Ei 5. xal τοῦ ἀπὸ HE — 
7. πρὸς δ' om. Ei 6. τοῦ ἀπὸ E πρὸς TO ἀπὸ τριγώνου τῆς ΗΘ 
ABS, corr. Co 7. xal ἐπι A(B), corr. S 40. ££ BS, 5A 49. τὸ 
4ΕΖ ἄρα — 41. xal ἀνάπαλιν) haec non tam propter verbositatem 
demonstrationis saepius aliis quoque locis obviam, quam propter vi- 
tiosum ἀνάπαλιν suspecta sunt (vide infra VII propos. 7); ergo his de- 
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£5? τῷ 3697. Εὖ rectus est angulus 599»; ergo 
δὴ: 92 τε: ὃ. — 54$ : 36. Sed est 
2: ($99)? τῷ 9:4 — 36 : 4; ergo ex aequali 
εη3 : (159)? 22 54 : 4. Et quia est ep —— εζ, et prop- 
ler lemma 4 e? «A Δ δεζ, et 
ex hypothesi & Δ del; τ 6 ay?, 
sunt igitur 
6 ay? 5 s?, itaque 
ay?: εἴ,» 1: 6, id est » 9: ὅδ, Sed demonstra- 
' tum est | 
εζ3 : (499)? — 54 : 4; ergo ex aequali 
ay? : ($53)? 59 9 : &, itaque 
«y: 190 0$» 3: 3. Sed initio demonstratum est 
Δ δεζ : ay? 22 38: 2; ergo 
αγ: 99 0» A δεξ : ay). 
Ergo si ut «y : 179, ita triangulum del ad aliud quoddam 
spatium faciamus, id ipsum minus erit quam quadratum 
ay. Aliqui cubus est prisma, cuius basis est quadratum 
of» altitudoque ay, pyramis autem aequalis prismati, cuius 
basis est triangulum δὲζ altitudoque $79 (elem. 12, 7 co- 
roll]; ergo cubus maior est pyramide ?). 


3) Quoniam demonstratum est «y : 4 39 ^ A ded: ay?, ex libri VII 
propos. 46 brevius concludi poterat esse «5? ?» 1 59. . A def, id est cu- 
bum maiorem tetraedro. Sed quia Graeco scriptori eae multiplicandi 
formulae quas statim posuimus evitandae erant, interserta est aequatio 
ay: 159 2 AC: x (ita ut sit x « «y?). Ergo propter elem. 44, 84 
prisma, cuius basis est spatium x altitudoque ey, aequale est prismati, 
cuius basis triangulum δεζ altitudoque 1 59. Sed est quadratum afy 
 r; ergo prisma, cuius basis est quadratum αβγ altitudoque ay, id 
est cubus, maior est prismate, cuius basis triangulum δεζ altitudoque 
ἐ "9, id est maius tetraedro. 


letis ἡ .f$I' ἄρα πρὸς τὸ τρέτον cet. coni. Hu 34. πρὸς τὸ Γ AB, 
πρὸς τὸ τρέτον 8 28. post τὸ .£EZ repetunt ro ABS, om. Waitziu 
in describendo Peris. 3368, del. Ei | 
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99 ξα΄. Τὴ ὀκτάεδρον τοῦ χύβου μεῖζόν ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ ὀκταέδρου μὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, κύβου δὲ 
τετράγωνον τὸ ZH, καὶ ànó τοῦ κέντρου τῆς περιλαμβα- 
γούσης τὸ ὀχτάεδρον σφαίρας ἔστω κάϑετος ἠγμένη ἐπὶ τὸ 
ABT. τρίγωνον ἡ AE, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ 4B ΒΕ. ἐπεὲδ 
οὖν ὑπόκειται ὀκτὼ τρίγωνα và 48Γ ἴσα ἕξ τετραγώνοις 
τοῖς ZH, λόγος ἄρα τοῦ ZH τετραγώνου πρὸς τὸ ΑΒΓ 
τρίγωνον ὃν δ' πρὸς y. xai ἔστιν διὰ τὸ α' λῆμμα καϑό- 
λου παντὸς τριγώνου ἰσοπλεύρου τὸ ἀπὸ μιᾶς πλευρᾶς 
τετράγωνον μεῖζον ἢ διπλάσιον τοῦ ἰσοπλεύρου τριγώνου" 10 
καὶ τὸ ἀπὸ BD ἄρα μεῖζόν ἔστιν ἢ c οἵων τὸ ἀπὸ ZO 
0. τέσσαρα ἄρα πρὸς ς΄, τουτέστιν λς' πρὸς νδ΄, μείζονα 
λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ. καὶ ἐπεὶ 
διὰ τὸ β' λῆμμα λόγος ἐστὶν τοῦ ἀπὸ B4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
AE ὃν γ' πρὸς α΄, ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ B4 τοῖς ἀπὰ BE.f,15 
λόγος ἄρα τοῦ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ EB ὃν a πρὸς β΄. 
τοῦ δὲ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ BE ὃν ς΄ πρὸς β' διὰ τὸ iff 
τοῦ Ly στοιχείων" λόγος ἄρα τοῦ ἀπὸ 4“Ὲ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΒΓ ὃν a' πρὸς ς΄, τουτέστιν ὃν 9' πρὸς νδ΄. τοῦ δὲ ἀπὸ 
τοῦ y τῆς 4E πρὸς τὸ ἀπὸ .1Ε λόγος ἐστὲν ὃν a' πρὸς 20 
9' (τὰ γὰρ μήκει τριπλάσια δυνάμει ἐνναπλάσια [καὶ τὰ 
μήκει ἐπίεριτα δυνάμει ἔννατα) ἐστιν)" xoi τοῦ ἀπὸ τοῦ 
τρίτου οὖν τῆς 4E πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓ λόγος ἐστὲν ὃν a' 
πρὸς νδ΄. ἐδείχϑη δὲ ὅτι λς΄ πρὸς νδ΄ μείζονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἀπὲ ΖΘ πρὸς τὸ ἀπὸ Bl: δι᾽ ἴσου ἄρα λς΄ πρὸς 25 
a' μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ τοῦ 
y τῆς 4E: καὶ μήκει ἄρα ς΄ πρὸς α΄ μείζονα λόγον ἔχει 
ἥπερ ἡ ΖΘ πρὸς τὸ γ' τῆς AE. λόγος δὲ ς΄ τετραγώνων 
τῶν ΖΗ πρὸς a' ὃν ς΄ πρὸς α΄. καὶ ἔστιν τὰ c' τετράγωνα 
ica η΄ τριγώνοις τοῖς ΑΒΓ καὶ y ἄρα τρίγωνα τὰ ΑΒΓ 30 
πρὸς τὸ ΖΗ τετράγωνον μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ 5 ΖΘ 


4. ξὰ A! in marg. (BS) 2. τὸ om. A, add. BS 4. ἀγομένη 
Ei invitis ABS 6. ἕξ S, c AB 9. τὸ ἀπὸ A* Co, τοῦ ἀπὸ BS 
eod. Co 410. τετράγωνον A*S Co, τετραγώνου B cod. Co 44. 43. τὸ 
ἀπὸ ΖΘ. ABS, distinx. Hu (τὸ ἀπὸ ZO τεσσάρων Ei) 47. πρὸς 
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LX!. Octaedrum cubo maius est. EE 
Sit enim octaedri triangulüm αβγ et cubi quadratum 


7  octaedrum comprehenen- 
tis ducta sit perpendicula- 
ris δὲ ad trianguluur offy, 
et iungantur δβ fs. lam 

6 9 quia ex hypothesi octo tri- 

angula afjy aequalia sunt sex quadratis 559, est igitur 

C93: A of; ΞΟ 4:3, id est A afly Ξε }ζ93. Sed prop- 
ter lemma 1 est ] 

Bj! 4 Δ af; ergo 

» $023, itaque 4 57? * 6 £9?, id est (VII propos. 46) 
&:6 9 C9? : 8y?, id est (VII propos. 7 extr.) — 
By?: 0925 54$ : 36. Et quia propter | lemma ? est 
po? : δε, 223: 4, et | 
B9? — Be? * δὴ, id est βὲ 2 εὖ͵) est igitur 





0s? : ef? — 4 : ἃ. Sed propter elem. 13, 492 est 
ef : βγ2 τῷ 6; ergo ex aequali « 
δεῖ: 8r Ξ-- (6 9:54. Sed est 


(4 05)? : 0e? 2 4 : 9; ergo ex aequali 

(4 05)? : 873 τῷ 4 : 54. Sed supra demonstravimus esse 
By: ζ83 9. 54 : 36; ergo ex aequali 

(4 06)? : £92 5» 1 : 36, id est (VII propos. 7 extr.) 
86: 1» £9? : (10s)?, itaque 

6:1 5» 09. : 40e, id est, quia 6592 — 8 A αβγ 

8 Δ agy: 09? 5 09. : 1δδ. 


| διὰ τὸ TZ AB), πρὸς τέσσαρα διὰ τὸ i£ S, corr. Co 48. στοι- 
χεέου ABS, corr. Hu auctore Co 49. πρὸς ς΄ Co, πρὸς r AB, πρὸς 
τρία S 14. 32. καὶ rà — ἔννατά del. Co (forsitan tota parenthesis 
τὰ γὰρ — ἔστεν interpolatori tribuenda sit) 44. ἐπίτριτα) τρίτα Ei 
ἔννατά 8, ἐνατα (sine spir. et acc.) A, ἕνατάΩ ΒΒ 42. 23. τοῦ τρίτοι] 
τρέτου ΑΒ, γ s, τοῦ I" Ei $9. τῶν add. Ei πρὸς τὸ « ante 
ὃν zi ABS, πρὸς fy τῶν αὐτῶν Ei 80. ἴσα " A, ἴσα ἢ B, corr. Co 
(ἴσα « ὀχτὼ 8) τριγώνοις τοῖς S Co, τετραγώνοις τοῖς AB cod. Co 
καὶ p A, καὶ g B (καὶ ὀχτὼ S) 


ζηϑ, et a centro sphaerae 


Prop. 
53 


100 
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πρὸς τὸ y τῆς 4E. xai ἔσειν ὀκτάεδρον ὀχεὼ τρίγωνα 
τὰ ΑΒΓ ἐφ᾽ ὕψος τὸ y τῆς 4Έ, κύβος δὲ τὸ ΖΗ τετρά- 
γωνον ἐφ᾽ ὕψος τὴν OZ: μεῖζον ἄρα τὸ ὀκεάεδρον τοῦ 
κύβαυ. 

tp. Ἔστω δεῖξαι ὅτι τὸ εἰκοσάεδρον τοῦ ὀκταέδρου 5 
μεῖζόν ἐστιν. 

Καὶ ἔστω ὀκταέδρου μὲν τρίγωνον τὸ ΑΒΓ, sixogaé- 
ὅρου δὲ τὸ AEZ, καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν κένερων τῶν σφαι- 
ρὧν τῶν περιλαμβανουσῶν τὰ στερεὰ ἐπὶ τὰ ἐπίπεδα τῶν 
στερεῶν κάϑετοι αἱ ΗΘ K.4. ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη ἐν τῷ ζ΄ 10 
ϑεωῤήματι τῶν προγραφομένων ὅτε δώδεχα τὰ ἀπὸ HO 
μείζονά ἐστιν πέντε τῶν ἀπὸ ΕΖ, πέντε δὲ τὰ ἀπὸ EZ δύο 
ἐστὶν τὰ ἀπὸ BI (ἐπείπερ καὶ πέντε τρίγωνα τὰ 4ΕΖ 
ἴσα ἐστὶν δυσὶ τριγώνοις τοῖς ΑΒΓ" καὶ γὰρ τετραπλάσια 
x' τρίγωνα τοῖς η ἴσα ἐστίν, καὶ ὡς τὸ τρίγωνον πρὸς τὸ 15 
τρίγωνον, οὕτως τὸ τετράγωνον πρὸς τὸ τετράγωνον τῶν 
ὁμοίων σχημάτων πρὸς ἄλληλα διπλασίονα λόγον ἐχόντων 
ἤπερ τῆς ὁμολόγου πλευρᾶς πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευρᾶν), δύο 
δὲ τὰ ἀπὸ ΒΓ δώδεκά ἐστιν τὰ ἀπὸ Κι (προδέδεικται 
γὰρ λόγος τοῦ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΙ ὃν g' πρὸς αἾ, 20 
δώδεκα ἄρα τὰ ἀπὸ HO μείζονά ἐστιν δώδεκα τῶν ἀπὸ 
ΚΑ: μείζων ἄρα ἡ OH τῆς ΚΙΊ. καὶ τὸ y τῆς OH τοῦ 
γ᾽ τῆς ΚΑ μεῖζον. καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν εἰχοσάεδρόν ἔστιν εἴ- 
κοσι τρίγωνα τὰ 4Ε2Ζ ἐφ᾽ ὕψος τὸ y τῆς ΗΘ, τὸ δὲ ὀὁκ- 
τάεδρον ὀχτὼ τρίγωνα τὰ ΑΒΓ ἐφ᾽ ὕψος τὸ γ' τῆς ΚΑ, 29 
xci ἔστιν x τρίγωνα τὰ ZEZ ἴσα ὀκτὼ τριγώνοις τοῖς 4ΒΓ 
διὰ τὴν ὑπόϑεσιν, μεῖζον ἄρα τὸ εἰκοσάεδρον τοῦ ὀκεαέδρου. 


-.- --Ἕ «ὑἡῦ6νῬ.Ῥ».-.ος... ....-:-..-.-. 


5. Eg?" add. B(S) 9. τῶν (ante περιλαμβ.) add. Ei 40. ei 
HO ΚΑῚ ἡ 9K.4 AB, 59 xÀ S, αἱ add. Ei 44. πέντε δὲ τὰ ἀπὸ 
EZ add. Ei auctore Co 48. ἥπερ ἢ ὁμόλογος πλευρά Εἰ 
πρὸς τὴν ὁμόλογον πλευράν add. Εἰ 40. ἀπὸ ΒΓ Co pro ἀπὸ ΑΒΓ 
προδέδειχται Hu, 7100ds..... A!, 4 E add. A?, unde πρὸς de: δ΄ ε΄ B, 
προ δὲ dt S, προεδεέχϑη Ei, o Co 33. xal τὸ I" B, x«l τὸ τρέτον 8 
32. 93. τοῦ ΓΑ, τοῦ Του B, τοῦ τρέτου S 48. μεέζων Α, corr. BS 
34. post τὸ I^ add. Α τρέξον, sed id expunctum 46. 31. τοῖς 48ΓΖ 
διὰ AB, corr. 8 4341. μεῖζον ἄρα S, μείζονα A, μεῖζον B 
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Atqui octaedrum aequale est prismati, cuius basis 8 A affy 
altitudoque óe, cubus autem est prisma, cuius basis est 
quadratum 452 altitudoque 59; ergo octaedrum maius est 
cubo 1). 

LXIl. Demonstretur icosaedrum maius esse octaedro. Prop. 


& 


| 


6Ρ,, y ς ὁ 


Sit octaedri triangulum «fiy et icosaedri aequalem super- 
ficiem habentis triangulum δεζ, et a centris sphaerarum ea 
polyedra comprehendentium ducantur ad singula eorum plana 
perpendiculares x4 59. Iam quia superiore lemmate 7 de- 
monstravimus esse 

12 5232 5 5 &(?, suntque ex hypothesi 20 A δεζ — 
8 A af», id es 5 A 0c 2 2A afty, 
itaque, quia planae figurae similes 
inter se sunt ut quadrata ex homo- 
logis lateribus (elem. 6, 20 coroll. 4), 
9 c? 22 2 βγ2, eti, quia superiore lemmate medio osten- 
dimus esse y? : xA? z 6 : 4, 
2 8y? τῷ 12 xÀ?, sunt igitur ex aequali 
12 2392 5» 12 xA, itaque 1 79 » 1 x4. 
Et quia icosaedrum aequale est prismati, cuius basis est — 
20 A δεζ altitudoque 1 72, octaedrum autem prismati, cuius 
basis — 8 Δ αβγ altitudoque j κα, eaeque bases ex hypo- 
thesi aequales sunt, maius igitur est icosaedrum  octaedro 
elem. 14, 51). 


4) Conf. propos. 53 extr. 
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101: ξγ΄. Τὸ εἰκοσάεδρον τοῦ δωδεκαέδρου μεῖζόν ἐστιν. 
Ἔστω γὰρ πεντάγωνον μὲν τὸ ΑΒΓ ἕν τῶν τοῦ δω- 
δεκαέδρου, τρίγωνον δὲ τὸ 4Ε2Ζ Ἐν τῶν τοῦ εἰκοσαέδρου, 
xai ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν κέντρων τῶν σφαιρῶν τῶν περι- 
ἐχουσῶν τὰ στερεὰ σχήματα ἐπὶ τὰ 4ΕΖ ΑΒΓ ἐπέπεδα 5 
χάϑετοι αἱ ΗΘ ΚΑ, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ Hl 04 Καὶ 
4.1. ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη ἐν τῷ ιβ΄ ϑεωρήματι τῶν προ- 
γραφομένων ὅτι 0 αὐτὸς κύκλος περιλαμβάνει τό τε πεντά- 
4«»vov τοῦ δωδεχαέδρου xal τὸ τρίγωνον τοῦ εἰχοσαέδρου τοῦ 
εἰς τὴν αὐτὴν σφαῖραν ἐγγραφομένου τῷ δωδεκαέδρῳ, ὥστε 10 
7?) «4.1 ἐκ τοῦ κέντρου ἐστὶν τοῦ κύχλου τοῦ περιλαμβά- 
vovtog τὸ τρίγωνον τοῦ εἰκοσαέδρου, ἡ δὲ K.Í ἢ ἀπὸ τοῦ 
χέντρου τῆς σφαίρας ἐπ᾽ αὐτὸν χάϑετος, ἡ δὲ ΚΑ͂ ἡ ἐχ 
τοῦ χέντρου τῆς σφαίρας, ἀλλὰ καὶ τὸ HO4 τρίγωνον 
ὁμοίως ἐστὶν λαμβανόμενον [διὸ δὴ καὶ ὅμοιόν ἐστιν τῷ 15 
ΚΙ. τριγώνῳ. ὡς γὰρ ἡ τῆς σφαίρας διάμετρος τῆς 
περιλαμβανούσης τὸ δωδεκάεδρον πρὸς τὴν 244, οὕτως ἡ 
τῆς σφαίρας τῆς περιλαμβανούσης τὸ εἰκοσάεδρον πρὸς 
τὴν 4O. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ τοῦ τριγώνου ἰσοπλεύρου πλευρὰ 
τοῦ ἐγγραφομένου εἰς τὸν χύκλον τὸν δεχόμενον τὸ τρίγω- 20 
vov τοῦ εἰκοσαέδρου καὶ τὸ πεντάγωνον τοῦ δωδεκαέδρου 
πρὸς τὴν 24.1, οὕτως ἡ ΕΔ πρὸς 4O- καὶ ὡς ἄρα ἡ ΚΑ, 
ἔχ κέντρου σφαίρας πρὸς Α.1, οὕτως ἡ H4 ἐκ κέντρου 
σφαίρας πρὸς dO. καὶ ὀρϑαί εἰσιν αἱ πρὸς τοῖς 1 O 
γωνίαι" ὕμοιον ἄρα τὸ Α ΚΙ τρίγωνον τῷ 4HO τριγώνῳ], 
χαὶ ἐγιεὶ πάλιν ἐδείχϑη ἐν τῷ ιδ' ϑεωρήματι τῶν προγρα- 


ώ 


ὅ 








4. EP?" add. B(S) 5. ἐπὶ S, ἐπεὶ AB 7. ιβ΄ Co, ΤΓ AB, 
τρισχαιδεχάτῳϑ — 8.9. πεντάγωνον — καὶ τὸ add. Co — 9.10. τοῦ 
— ἐγγραφομένου S, τῶν — ἐγγραφομένου AB et, ut videtur, cod. Co, 
τῶν — ἐγγραφομένων coni. et τῷ dudtixaédoo del. Co — 45. διὸ δὴ — 
25. ./HO τριγώνῳ interpolatori tribuit Hu 45. dio Paris. 2868, de 
ὁ Α, δὲ ὃ !sic) B, δύο S 49. ἀλλὰ xol ὡς ABS, ὡς δὲ Ei loo- 
πλεύρου vitiose interpolator, cum id aut omitti tamquam consentaneum 
aut ante τριγώνου poni oportuerit 40. ro δεχόμενον AB, corr. S 
$9. πρὸς τὴν αλ S, πρὸς τὴν «y | τὴν 444 A(B) 48. σφαίρας — 
χέντρου add. A? in marg. (BS) ἡ H4 Co pro ἡ EA $24. τοῖς 
440 AB!, distinx. B/S 486, ἐν τῶι 4 AB, ἐν τῷ τετάρτῳ S, corr. Co 
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LXIII. Icosaedrum maius est dodecaedro. τ Prop. 
Sit enim dodecaedri pentagonum αβγ et icosaedri ean- 
dem superficiem habentis triangulum de, et a centris sphae- 
rarum polyedra comprehendentium ad plana αβγ δεῖ ducan- 
tur perpendiculares xA 59, et iungantur xa a4 yd ὅϑ. lam 


? 


4 





quia superiore lemmate 12 demonstravimus eundem cireu- 
lum et dodecaedri pentagonum et icosaedri in eandem sphae- 
ram inscripti triangulum comprehendere, itaque circulus, 
cuius radius aA, non solum pentagonum afly, sed etium ico- 
saedri ín eandem sphaeram inscripti triangulum (quod φιεῖ- 
dem simile est triangulo δεῖ) recipit, et xA perpendicularis 
ex centro sphaerae atl eum circulum ducta, et xo sphaerae 
radius est, et triangulum $30 prorsus similiter constructum 
est!), tum quia superiore lemmate 14 demonstravimus esse 


1) Sequitur in Graecis demonstratio quaedam hunc in modum inter- 
pretanda "quapropter triangulum 7334 simile est triangulo xà«; nem ut 
spbaerae dodecaedrum comprehendentis diametrus ad «à, ita est sphae- 
rae icosaedrum comprehendentis ad d3. Sed ut latus triangoli aequi- 
lateri, quod in circulum qui et icosaedri triangulum et dodecaedri pen- 
tagonum recipit inscribitur, ad «A, ita est ed ad d9; ergo etiam ut 
sphaerae radius x« ad αλ, ita est sphaerae radius nd ad ὅϑ. Et an- 
guli Ἢ 9 recti sunt; ergo Δ «xA — Δ 049". "Vera haec quidem sunt, 
sed langida et cum taedio verbosa; ac vero ipse Pappus superioribus 
verbis ἐπεὶ οὖν ἐδείχϑη --- ὁμοέως ἐστὶν λαμβανόμενον satis superque 
similia esse triangula ακλ δηϑ significavisse videtur; quapropter nos 
ista quae seclusimus ab interpoletore additae esse censemus. 
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gouévov ὅτι εἴκοσι τρίγωνα τὰ 4ΕΖ, sovséosw δώδεκα 
πεντάγωνα τὰ ΑΒΓ, μείζονά ἐστιν εἴχοσι τριγώνων τῶν 
ἐγγραφομένων εἰς τὸν κύχλον τὸν περιλαμβάνοντα τὸ . 4B 
πεντάγωνον, φανερὸν ὡς xai ὃ περὶ τὸ 4ΕΖ τρίγωνον χύ- 
κλος μείζων ἐστὶν τοῦ περὶ τὸ ΑΒΓ πεντάγωνον" ὥσεεῦ 
καὶ ἡ 400 μείζων ἐστὶν τῆς 24.4. καὶ ἔστιν ὅμοια τὰ 
4HO 4ΜΚ4] τρίγωνα" ὡς ἄρα ἡ 4Θ πρὸς ΘΗ, οὕτως ἡ 
4.4 πρὸς AK, καὶ ἐναλλὰξ ὡς ἡ 4Θ πρὸς 4.1, ἡ ΗΘ 
πρὸς ΚΙ. μείζων δὲ ἡ 4O τῆς 4: μείζων ἄρα καὶ ἡ 
ΗΘ τῆς ΚΙὝ. καὶ τὸ τρίτον ἄρα τῆς HO τοῦ τρίτου τῆς 10 
K.4 μεῖζόν ἐστιν. καὶ ἔστιν τὸ μὲν εἰχοσάεδρον εἴχοσι 
τρίγωνα τὰ 4Ε2Ζ ἐπὶ τὸ τρίτον τῆς HO, τὸ δὲ δωδεχα- 
δὅρόν ἐστιν δώδεκα πεντάγωνα τὰ ΑΒΓ ἐπὶ τὸ τρίτον τῆς 
ΚΙ. καὶ ὑπόκειται χ' τρίγωνα τὰ 4ΕΖ2Ζ iff πενταγώνοις 
τοῖς 4ΒΓ ἴσα μεῖζον ἄρα τὸ εἰκοσάεδρον τοῦ δωδεκαέδρου. 15 
102 t0. Τὸ δωδεκάεδρον τοῦ ὀχταέδρου μεῖζόν ἐστιν. 


e 


p 0 [ 4 


Ἔστω δωδεκαέδρου μὲν πεντάγωνον τὸ OCT xoi xa- 
ϑετος 5 ὙΩ ἀπὸ τοῦ κένερου τῆς σφαίρας τῆς περιλαμ- 
βανούσης τὸ δωδεκάεδρον ἐπὶ τὸ OCT πεντάγωνον ἠγμένη, 


4. ϑώδεκα BS, i8 A 8. 4. τὸ 4B πεντάγωνον AB, corr. S 
ἃ. τρέγωνον add. Ei xuxlo» AB, corr. S 5. post πεντάγωνον 
repetunt. φανέρον À (B? in marg.), sed id in A expunctum 6. n 46 
Co pro ἡ 4E post μείζων ἐστὶν add. ἡ AB cod. Co, del. S Co 
40. τῆς 4.4 xal τὸ τρέγωνον ἄρα ABS, corr. Co 43. ἐπέτριτον τῆς 
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49$ pentagona af», maiora 20 triangulis eidem circulo in- 
scriptis, id est ex hypothesi 20 triangula δεζ maiora 20 tri- 
angulis circulo, qui pentagonum afl» comprehendit, inscerip- 
tis, apparet circulum, qui est circa triangulum δεζ, maiorem 
esse eo, qui est circa pentagonum ay. Ergo etiam radius 
ó9 maior est quam «4. Εἰ similia sunt triangula 93$ αλκ; 
ergo 09 : 9» 2» αλ: ἀκ, et vicissim 039 : αλ 2 ϑη: ἀκ. Sed 
est 09 ^» aÀ; ergo etiam 39$ » ἀκ, itemque j 9» » 1 ἀκ. 
Atqui icosaedrum aequale est prismati, cutus basis — 20 
A δεζ altitudoque 4 95, dodecaedrum autem prismati, cuius 
basis 12 pentag. afly — 20 A δεζ altitudoque 4 Ax; ergo 
icosaedrum maius est dodecaedro. 
LXIV. Dodecaedrum octaedro maius est. 


7 à 





u^ 


Sit dodecaedri pentagonum φῶς, ad quod a centro 
sphaerae dodecaedrum comprehendentis ducatur perpendicu- 
laris vw», et iungantur cg «C, ws vg; octaedri autem ae- 


HO τὸ δωδεκάεδρον ABS, corr. Ei auctore Co 48. dojdexa BS, 7B 
Α 44. x' Hu auctore Co, EK AB(S), εἴχοσι Ei 46. £d?" add. 
B(S) — 17. τὸ *PGT Hu, τὸ «*PYT ABS, τὸ c*PT Ei 19. ἐπὶ τὸ 
ΦΎΤ AB, ἐπὶ τὸ υφε S, ἐπὶ τὸ ς.ΦΥΊ Εἰ 


Prop. 
56 
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xai ἐπεζεύχϑωσαν ai ΩΦ. OC, OT YO, ὀκταέδρου δὲ τρέ- 

yero» τὸ ZPII ἔστω, καὶ ὁμοίως ἡ Χ xdJerog, ἣν δεῖ 

ἐλάσσονα δεῖξαι τῆς YQ) καϑέτου. 
103 Ἐκκείσϑω δὲ xai τὸ ληφϑὲν ϑεώρημα. εἰς τὴν σύγκρε- 
σεν τοῦ εἰκοσαέδρου xai ὀκταέδρου [οὗ σημεῖον ἀστήρ], ὃ 
δι᾽ οὗ ἐδείχϑη δώδεκα τὰ ἀπὸ ΟΝ μείζονα. πέντε τῶν 
ἀπὸ B4. ἔστω δὲ καὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον εἰκοσαέδρου, 
καὶ χάϑετος ἀπὸ τοῦ 4 ἢ 4d E, ὡς ἐν τῷ προκειμένῳ 
ϑεωρήματε" ὅμοιον ἄρα τὸ ΥΦΩ τῷ τὰ 2,4 τριγώνῳ 
καὶ τῷ ΟΝ. [xai ιβ' τὰ ἀπὸ 4 E μείζονα &' τῶν ἀπὸ 10 
ΒΓ, τουτέστιν ιβ΄ τὰ ἀπὸ YQ μείζονα ε΄ τῶν ἀπὸ GT.) 
ἐπεὶ οὖν διὰ τοῦ ig λημματίου ἐδείχϑη ὅτι, ἐὰν ἢ τρίγω- 
yov ἰσοσκελὲς ὡς τὸ ΟΩΤ ἔχον τὴν πρὸς τῷ 9 γωνίαν 
τεσσάρων πέμπτων ὀρϑῆς καὶ ἰσόπλευρον ἴ ἴσον αὐτῷ ὡς τὸ 
M*MPM", τὸ ἀπὸ M*M? πρὸς τὸ ἀπὸ CQ ἐλάσσονα 15 
λόγον ἔχει ἥπτερ εὐθείας ἄκρον καὶ μέσον λόγον τεμνομέ- 
γης τὸ ἀπὸ τῆς ὅλης πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ τῆς ἐλάσσο- 
vog, xai 5 ΕΓ εὐθεῖα ἄκρον xai μέσον λόγον τέτμηται 
κατὰ τὸ A, τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΓ πρὸς τὸ τιεντάκις ἀπὸ 


«---- -- — — —À 


4. αἱ ὠὡφωυ ὦ τ ὙΦ A, distinx. BS, QG corr. Hu (Ως Ei) 
8. x&$erog AB, corr. S 5. οὗ σημεῖον ἀστήρ interpolalori tri- 
buit Co 6. δώδεχα S, IB A, ϑώδϑεχα expunctum et (8 prima 
manu B 7. ἔστω --- 44. ἀπὸ GT om. Ei 7. τὸ .4B T Hu, τὸ 
l"BG ABS (nisi quod τὸ om. 38. 8. τοῦ 40 ὡς ἐν A(S), τοῦ "ds ὡς 
ἐν B, corr. Hu auctpre Co 9. τοῦ φῶ τῶι τε 6 τριγώνω Α, τοῦ 
φω τῷτε ΓΝ τριγώνῳ B, τὸ υφψω τῷ τε ὅζε τριγώνῳ S, τῷ 16 5.1.5 
eorr. Hu (τῷ re A4 E 4 voluit Co) 40. 44. χαὶ ιβ΄ — ἀπὸ Br] 
"vera haec quidem sunt, sed quid ad demonstrationem conferant, non 
video" Co 40. IB τὸ ἀπὸ AGg usícova A(B), - ϑωδεχα ἄρα τὰ 
ἀπὸ δὲσ μείζονα e Paris. 3368 descripsit Weitzius, iB τὰ ἀπὸ deg pc 
cora SV, corr. Hu auctore Co 40. 44. τῶν ἀπὸ “ΒΟ ABS, corr. Hu 
auctore Co — 14. τουτέστιν — ἀπὸ GT] "corrupta haec sunt, ut opi. 
nor, neque enim vera; quare si quis ea una cum antedictis de medio 
tollat, fortasse non errabit" Co € À, πεντάχις B, πέτεϑὀὝὀ:- ἀπὸ 
GT He, ἀπὸ ωῷ ABS Co 43. ὡς toU ὧτ AB, ὡς τὸ vor S, corr. 
Hu (ὡς τὸ SQ T Ei) τῷ € 8, τὸ ὦ A!B, τῷ ὦ ΑΖ 45. ἀπὸ G9 
Hu, ἀπὸ YG ABS (απὸ ςῶὼ Ki) 418. ἡ ΕΓ Co prog GU... 
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qualem superficiem habentis wiangulum sit og; , et Similiter 
ducatur perpendicularis yw, quam quidem minorem esse 
rectà v« demonstrare oportet. 

Exponantur praeterea et figura. lemmatis ad comparatio- 
nem icosaedri et octaedri praemissi (propos. 43), quo de- 
monstravimus esse 12 o»? *» 5 $0?, et triangulum a f 7 ico- 
saedri in sphaeram, cuius radius est vg, inscripti, atque ἃ 
centro δ᾽ ducatur perpendicularis de iunganturque Oo α δ, 
ut est in superiore theoremate (propos. 53); ergo similia 
sunt triangula vpo óc oÀ»*. lam quia lemmate 16 
ostendimus, si sit triangulum aequicrure, velut Cic, cuius 
ad ὦ angulus sit quattuor quintarum partium recti, eique 
aequale triangulum aequilaterum, velut & αμβμΓ, quadratum 
a μᾶμβ ad quadratum ab 9C, minorem proportionem habere 
.quam, si recta quaedam extrema ac media proportione sece- 
tur, quadratum a tota ad quintuplum quadratum a minore 
parte, et recta &y extrema ac media proportione secta est in 
puncto $ (supra p. 427), est igitur 


*) Quem ad finem triangula α By dae Constructa sint, primo 
oculorum obtutu non satis liquet, ideoque non iniuria forsitan et hoe 
loco verba ἔστω δὲ καὶ cet. et infra p. 468, 4 sq. τουτέστιν if" τὰ ἀπὸ 
JA,E πρὸς i&' τὰ ἀπὸ E.4 ab Eisenmanno omissa esse videantur. Sed 
accuratius inspicientibus hoc Graeco scriptori propositum fuisse appa- 
ret, ut figurae quaedam in sphaeris inaequalibus, quarum radii vq oÀ, 
descriptae inter se compararentur. Iam ex hypothesi sphaerae vq cir- 
culus «Gr dodeoaedrí pentagonum, et ex constructione (propos. 43) 
Sphaerae oA. circulus 4Jf icosaedri triangulum «comprehendit. Atqui 
propter propos. 48 circulus qui dodecaedri pentagonum, idem etiam 
icosaedri triangulum in eandem sphaeram inscripti, et vice versa reci- 
pit. Ergo comparari inter se poterant aut pentagonum «Gr et penta- 
gonum circulo 4df inscriptum, aut triangulum circulo qGrz inscriptum 
g& triangulum 4df. Quorum alterum scriptor similiter atque in propos. 
55 praetulit. Scilicet illud «8,» icosaedri triangulum propter. propos. 
48 simile et sequale est ei quod circulo qGz inscribitur. lam ex si- 
militudine triangulorum ,« 8; λδβ eodem modo setque in propos. 55 
évincitur triangula quoque ,d,«* οἂν similia esse, tum separatim con- 
eluditur triangula' quoque vyo δα ε similia esse (quae quidem etiam 
&equalia sunt), denique esse Δ υφω «« Δ oàv. Quae omnia ex veterum 
mathematicorum usu vix brevius absolvi poterant. 

Pappus I. 30 
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ἘΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ τὸ ἀπὸ M*MÜ πρὸς τὸ ἀπὰ 
ΟΩ, τουτέστιν τὸ πεντεχαιδεκάχις ἀπὸ M*MP πρὸς τὸ 
γεντὰκαιδεκάχις ἀπὸ C2. καὶ ἐπεὶ ἔχομεν y τρίγωνα τὰ 
SPI ἴσα ιβ΄ πενταγώνοις τοῖς OCT, τουτέστιν ξ΄ τριγώ-- 
roug τοῖς COT, ὥστε xai δύο τρίγωνα τὰ ΣΡΙ͂ ἴσα ἐστὶν 5 
ιε΄ τριγώνοις τοῖς GOT, τουτέστιν ιε΄ τοῖς ΜΑΙΜΒΊΜΓ, 
ὥστε. καὶ τὸ δὶς ἀπὸ ZII ἴσον ἐστὲν τῷ πεντεκαιδεκάκες 
ἀπὸ ΜΡΊΜΓ, τὸ ἄρα. ἀπὸ τῆς ET πρὸς τὸ πεντάκις ἀπὸ 
τῆς ΞΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ δύο τὰ ἀπὸ ΣΠ πρὸς τὸ 
πεντεκαιδεχάκις ἀπὸ ΩΦ (ἴση γάρ ἐστιν ἣ 2Ω0, τῇ ΩΦ). 10 
δύο δὲ τὰ ἀπὸ ΣΠ ιβ΄ ἐστιν τὰ ἀπὸ X'P, ὡς ἐδείχϑη ἐν 
τῇ συγκρέσει τοῦ κύβου xai ὀκταέδρου" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς 
EF πρὸς τὸ πεντάχις ἀπὸ AF μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ «ff 
τὰ ἀπὸ ΧΨ πρὸς ιε΄ τὰ ἀπὸ ΩΦ. καὶ ἔστιν ἴση ἡ ἘΚ 
τῇ ΚΓ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς EP πρὸς τὸ εἰχοσάκις ἀπὸ τῆς 15 
ΚΓ μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ (f τὰ ἀπὸ ΧΨ πρὸς w' τὰ 
ἀπὸ ΩΦ" dove xai Ag τὰ ἀπὸ ET, τουτέστιν Àc' τὰ ἀπὸ 
ΓΙ, πρὸς wx τὰ ἀπὸ ΓΚ μείζονα λόγον ἔχοι ἥπερ ιβ΄ τὰ 
ἀπὸ ΧΨ πρὸς ιε΄ τὰ ἀπὸ $220. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΓΙ, πρὸς 
ΓΚ, ἡ .4M πρὸς IM, ὡς δὲ ἢ .11} πρὸς MI, ἡ ΟΝ πρὸς 20 
NI: ὥστε καὶ Àc' τὰ ἀπὸ ΟΝ πρὸς yx' τὰ ἀπὸ NI, sovz- 
ἐστιν x τὰ ἀπὸ L4 (εριπλασία γὰρ ἐν τῷ ζ΄ λήμματε 
ἐδείχϑη ἡ L4 τῆς IN), τουτέστιν x' τὰ ἀπὸ KA, τουτέστιν 
ε΄ τὰ ἀπὸ B4 (ἐπίτριτος γὰρ ἡ ΒΔ τῆς K.4 δυνάμει), 
μείζονα λόγον ἔχει ἤπερ ιβ΄ τὰ ἀπὸ ΧΨ πρὸς ιε' τὰ ἀπὸ 25 
ΩΦ. ὥστε καὶ ιβ' τὰ ἀπὸ ΟΝ πρὸς € τὰ ἀπὸ B4 μεέ- 
ζονα λόγον ἔχει ἥπερ ιβ΄ τὰ ἀπὸ XP πρὸς ιε' τὰ ἀπὸ 


4. 8. ἀπὸ C6) recte hoc loco ac similiter posthac ABS (ἀπὸ cfl 
Ri) 4. 3. πεντεχαιδϑεχάχις utroque loco S, & xeà δεχάχις AB priore, 


πεντάκις καὶ dexaxic altero loco 8. xal ἐπιεχομένη τρέγωνα A(B), 
corr. 8 8. &. τὰ ΣΡΙ͂ Co pro τὰ ορπ ^. ἴσαι AB, corr. 8 
δ. 6. τὰ PII — τοῖς GST om. S δ. τὰ oz ἴσα A(B), corr. Ei 


auctore Co ἐστὶν et 6. τριγώνοις om. Ei 8. τὸ ἄρα Ki auctore Co 
pro τοῦ doa 48. τὸ ἄρα — 45. τῇ KT om. S ΕΙ 17. xal à τὰ ἀπὸ 
EI AB, x«l δῸ τὸ ἀπὸ eg Paris.2368,, xal δὶ τὸ ἀπὸ eq S, καὶ δ τὸ 
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ey! : 5 Ej »» uu : C3, id est | 
— 15 u*u?2 : 45 vC?.— Et quia ex Aypothesi 
habemus 
8 Δ σρπ — 12 pentag. φῶτ, id est 
zz 60 Δ ως, itaque 
$ Δ σρπ — 415 A Cus — 15 A u*uP ut, itaque 
$ on? — 45 μθμΓ 2, est igitur 
472: 5 £y? 5» 29 on? : 45 cg! (est enim vC z wg). Sed 
sunt 2 gz? — 12 xy? , ut 
demonstravimus in compa- 
ratione cubi et octaedri 
(propos. 93); ergo 
εγ2 : ὅ 5,2 5. A9 xut : 45 og. Et est $y — 92 xy (supra 
p. 427); ergo 
6y? : 20 xy? $ 49 xy? : 45 og?; itaque etiam 36 ey? id 
est (p. 425) 
36 yÀ? : 720 xy? 5» 42 xy? : 15 wg?. Sed est (p. 427) 
yÀ : Xy z μὰ : tp, οἱ, quia triangulorum orthogoniorum 
^. Aut ovv anguli ad. verticem. aequales 
sunt, 
BÀ : th m νο : εν; itaque ΄ | 
36 vo? : 720 " - 42 yy? : 45 wg?. Sed, quia lemmate 
7 (p. 427) demonstravimus ἐν — ἡ λὲ 
Ξ 1 ἀκ, et triangulum βλ aequilate- 
rum est (p. 425), sunt igitur 720 εν 
zz 80 λι2 — 90 Àx!; itaque, quia prop- 
ler lemma 4 med. .est Àx? : B0? 2 3 : 4, 
36 νοῦ : 15 90? * 12 yy? ; 15 eg"; itaque 
42 vo? : 5 90? *» 12 xU" : 49 eg?. Sed, quia circuli 
circa triangulum 804 descripti cen- 
ἀπὸ εἰ V, corr. Co 48. τριπλασίων Ei — 32.93. ἐν τῶι 4 λήμματι 
ἐδείχϑη AB, τῷ τετάρτῳ λήμμαει ἐδείχϑη S, om. Ei, ζ΄ corr. Co 
24. ἐπέτριτος — δυνάμει in ABS post τὰ ἀπὸ ΩΦ inserta trans- 
posuit Hu 35. ἤπερ τὰ [B τὰ Α, sed prius τὰ expunctum 
46. ὥστε Co pro τε καὶ ἡ IB AS, καὶ | καὶ ἡ ιβ B, ἡ expunctum 
in Paris. 3368 V 
20" 
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QQ. πέντε δὲ τὰ ἀπὸ BA ie ἔστιν τὰ ἀπὸ NA, ὡς 
ἔστιν ἐν τῷ ιγ΄ τῶν στοιχείων [τὸ γὰρ χέντρον τοῦ περὶ 
τὸ ΒΔΛ τρίγωνον κύχλου τὸ Ν σημεῖόν ἐστιν)" καὶ d ἄρα 
τὰ ἀπὸ ΟΝ πρὸς ιε΄ τὰ ἀπὸ LAN, τουτέστιν ιβ᾽ τὰ ἀπὸ 
AE πρὸς ιε' τὰ ἀπὸ Ε͵.4, μείζονα λόγον ἔχει ἧπερ ιβ΄ 5 


Q 





δ 4 
τὰ ἀπὸ ΧΨ πρὸς ιδ᾿ τὰ ἀπὸ ὩΦ. καὶ ἔστιν ὅμοιον τὸ 
“4.4.8 τρίγωνον τῷ YO4O τριγώνῳ ᾿ xai d ἄρα tà ἀπὸ 
YO πρὸς ιδ΄ τὰ ἀπὸ ΩΦ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ιβ΄ τὰ ἀπὸ 
ΧΥ πρὸς ιε΄ τὰ ἀπὸ Qi: μείζων ἄρα ἡ YO) χάϑετος τῆς 
ΧΨ χαϑέτου. καὶ ὑπόκεινται αἷ ἐπιφάνειαι ἴσαι τῶν στε- 10 
ρεῶν σχημάτων" μεῖζον ἄρα τὸ δωδεκάεδρον τοῦ ὀκταέδρου. 

104 ξε΄. Ὅτι μὲν οὖν τῶν ε΄ σχημάτων τούτων ἃ δὴ καὶ 
πολύεδρα καλεῖται τὸ πολυεδρότερον αἰεὶ μεῖζόν ἐστιν ga- 
γερὸν ἐκ τῶν ἀποδεδειγμένων, ὅτι δὲ πλείω τῶν τέντε 
τούτων ἀδύνατόν ἔστιν εὑρεῖν ἄλλα σχήματα ἴσοις καὶ 15 
ὁμοίοις ἰσοπλεύροις πολυγώνοις περιεχόμενα nao, τις ἂν 
καὶ οὕτως. 

105 Πᾶσαν στερεὰν γωνίαν ἐκ τριῶν ἐλαχίστων συνεστάναι 

8. B.1.4 add. Ei 4. 5. τουτέστιν — ἀπὸ E.4 om. Εἰ ἀπὸ 
det πρὸς «€ τὰ ἀπὸ ρελθ AB(S), corr. Hu auctore Co 6.7. τὸ ALALE] 
τὸ Ei ( 44 ε AB, τὸ 10d Ge S, 1 τὸ O.A4N Ei, corr. Co 7. 8. τὰ ἀπὸ 
vo 8, τὸ ἀπὸ γῶ Α, τὸ ἀπδυφ Β 8. 9. μείζονα --- ἀπὸ Ὡᾧ add. 
Co 49. £9" B, EZ A! in marg. (S) 418. «hà Hu pro πολὺ 
48. ἐλαχίστων recte se habere neque vero ἐλάχιστον scribendum esse 
docet Euclides elem. 44, 41 
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' trum est »**), propter elem. 13, 42 
sunt 5 901 z 15 vÀ?; ergo 12 vo: 

— 45 »À1, id est propter triangulorum oÀ» 
9 a & similitudinem (supra p. 465) 





19 3532: 45 α 83» 43 y: 45 cog?. Atqui triangula 
Oa 5 vow similia sunt (supra l. c.) ; ergo 
42 wv? : 1$ eg? - 42 xy! ;: 15 wg?; itaque 
wv xy. 
Atqui ex hypothesi superficies dodecaedri sphaerae, cuts 
centrum v, et octaedri sphaerae, cutus centrum x, tnscripto- 
rum aequales sunt; ergo dodecaedrum maius est octaedro. 
LXV. Harum igitur quinque figurarum, quae κατ᾽ ἐξο- Prop. 
χήν, ut aiunt, polyedra vocantur, eam semper quae plures 
bases habeat maiorem esse ex his quae demonstravimus li- 
quido apparet; at praeter has quinque figuras alies plures 
aequalibus ac similibus polygonis aequilateris comprehensas 
inveniri non posse sic facile cognoscatur !). 
Omnem solidum angulum ex tribus minime angulis pla- 
**) Theodos. sphaer. 1, 4 coroll. 2; est enim o centrum sphaerae, 
in qua est circulus 8dÀ (supra p. 425), et o» perpendicularis ad circulum. 
4) Conf. elem. 48, 18 scholium. 
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γωνιῶν ἐπιπέδων ἀναγκαῖον, xai ai περιέχουσαι αὐτάς, Ba» 
τε τρεῖς ὦσιν ἐάν τε πλείους, τῶν τεσσάρων ὀρϑῶν ἐλάετ- 
τονές εἶσιν πάντως. ὑπὸ μὲν οὖν ἑξαγώνου γωνιῶν ἢ τινος 
εὐθυγράμμου πολυγωνοτέρου περισχεϑῆναι στερεὰν γωνίαν 
ἀδύνατον (αἷ γὰρ ἐλάχισται δυνάμεναι περιλαβεῖν αὐτὴν 5 
τρεῖς τεσσάρων ὀρϑῶν ovx εἰσὶν ἐλαττουρὶ, ὑπὸ δὲ πεντα- 
γώνου τριῶν μόνων δυνατόν, ὡς καὶ συνέστηκεν ἡ τοῦ δω- 
δεχαέδρου. πάλιν δὲ τέσσαρες μὲν ἢ πλείους τετραγώνου 
γωνίαι περιέχειν στερδὰν γωνίαν οὐ δύνανται (τεσσάρων γὰρ 
ὀρϑῶν οὐκ εἰσὶν ἐλάττους), τρεῖς δὲ περιέχουσιν τὴν τοῦ 10 
κύβου. κατὰ τὰ αὐτὰ δὲ καὶ ἰσοπλεύρου τριγώνου ἕξ μὲν 
ἢ πλείους γωνίαι τεσσάρων ὀρϑῶν οὐκ εἰσὶν ἐλάττους, καὶ 
διὰ τοῦτο στερεὰν γωνίαν οὐ περιέχουσι, πέντε δὲ καὶ 
τέσσαρες καὶ τρεῖς δύνανται, καὶ περιέχεται ὑπὸ μὲν πέντε 
ἡ τοῦ εἰκοσαέδρου, ὑπὸ δὲ τεσσάρων 7) τοῦ ὀκταέδρου, ὑπὸ 15 
δὲ τριῶν ἡ τῆς πυραμίδος. δῆλον οὖν ἐκ τῶν εἰρημένων 
ὅτι παρὰ ταύτας οὐκ ἔστιν ἄλλη στερεὰ γωνία ἐξ ἴσων καὶ 
τοῦ αὐτοῦ πολυγώνου συνεστηχυῖα γωνιῶν, ὥστε οὐδὲ πο- 
λύεδρον εὑρεῖν ἄλλο παρὰ τὰ προειρημένα πέντε δυνατόν 
ἐστιν ὑπὸ ἴσων καὶ ὁμοίων πολυγώνων περιεχόμενον. 20 


4. γωνέαν AB, corr. S 4. post πολυγωνοτέρου add. του A, τοῦ 
BS, del. Εἰ περιενεχϑῆναι S, περιέχεσϑαι Εἰ 6. πενταγώνου Hau, 
πενταγώνων ABS, πενταγώνου γωνιῶν Ei 7. μόνων Hu, μένων A!B), 
μόνον S Ei — 48. τοῦ αὐτοῦ Ei pro τὰ τοῦη 20. in fine add. naz- 
που αλεξανδοεως συναγωγῆς € περιέχεε δὲ συγχρίέσεις τῶν ἴσην περίέ- 
μέτρον ἐχόντων των ἐπιπέδων σχημάτων προσαλληλα τε xai τῶν κύ- 
xÀov xat συγχρέσεις των ἴσην ἐπιφάνειαν ἐχόντων προς αλληλα τε χαι 
τ΄ σφαιραν A? (τέλος τοῦ πέμπτου τῆς πάππου τοῦ ἀλεξανδρέως σύνα- 
γωγῆς B, τέλος τοῦ ε΄ τῆς συναγωγῆς πάππου S) 
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nis constare necesse est (elem. 44 defin. 411), et anguli plani 
qui solidum comprehendunt, sive tres sunt sive plures, uti- 
que quattuor rectis minores sunt (elem. 41, 24). lam vero 
neque hexagoni angulis neque ullius figurae rectilineae plu- 
res angulos habentis angulus solidus comprehendi potest 
(nam tres minimi, qui continere possint, scilicet tres hexa- 
goni anguli, non sunt minores quattuor rectis); at pentagoni 
wes anguli per se solidum angulum comprehendere possunt, 
atque id quidem fit in dodecaedro. Rursus pentagoni aut 
quadrati quattuor pluresve anguli solidum angulum compre- 
hendere non possunt (neque enim minores sunt quattuor rec- 
tis); at tres anguli quadrati comprehendunt cubi angulum. 
Eadem denique ratione sex pluresve trianguli aequilateri an- 
guli, quia non sunt minores quattuor rectis, angulum soli- 
dum non comprehendunt; at quinque vel quattuor vel tres 
possunt, et angulis quidem quinque icosaedri angulus, quat- 
tuor octaedri, tribus pyramidis angulus continetur. Ex his 
igitur quae exposuimus apparet praeter hos nullum alium 
solidum angulum esse, qui ex aequalibus et ad idem poly- 
gonum pertinentibus angulis constet; ergo praeter illa quin- 
que quae diximus polyedra nullum aliud quod aequalibus 
ac similibus polygonis comprehendatur inveniri posse. 


Typis expresserunt Breitkopf et Hürtel Lipsienses. 
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